Go  ogle 


This  is  a  digital  copy  of  a  book  that  was  preserved  for  generations  on  Hbrary  shelves  before  it  was  carefully  scanned  by  Google  as  part  of  a  project 
to  make  the  world's  books  discoverable  onHne. 

It  has  survived  long  enough  for  the  copyright  to  expire  and  the  book  to  enter  the  pubHc  domain.  A  pubHc  domain  book  is  one  that  was  never  subject 
to  copyright  or  whose  legal  copyright  term  has  expired.  Whether  a  book  is  in  the  pubHc  domain  may  vary  country  to  country.  PubHc  domain  books 
are  our  gateways  to  the  past,  representing  a  wealth  of  history,  culture  and  knowledge  thafs  often  difficult  to  discover. 

Marks,  notations  and  other  marginaHa  present  in  the  original  volume  wiU  appear  in  this  file  -  a  reminder  of  this  book's  long  journey  from  the 
pubHsher  to  a  Hbrary  and  finaUy  to  you. 

Usage  guidelines 

Google  is  proud  to  partner  with  Hbraries  to  digitize  pubHc  domain  materials  and  make  them  widely  accessible.  PubHc  domain  books  belong  to  the 
pubHc  and  we  are  merely  their  custodians.  Nevertheless,  this  work  is  expensive,  so  in  order  to  keep  providing  this  resource,  we  have  taken  steps  to 
prevent  abuse  by  commercial  parties,  including  placing  technical  restrictions  on  automated  querying. 

We  also  ask  that  you: 

+  Make  non-commercial  use  ofthe  files  We  designed  Google  Book  Search  for  use  by  individuals,  and  we  request  that  you  use  these  files  for 
personal,  non-commercial  purposes. 

+  Refrainfrom  automated  querying  Do  not  send  automated  queries  of  any  sort  to  Google's  system:  If  you  are  conducting  research  on  machine 
translation,  optical  character  recognition  or  other  areas  where  access  to  a  large  amount  of  text  is  helpful,  please  contact  us.  We  encourage  the 
use  of  public  domain  materials  for  these  purposes  and  may  be  able  to  help. 

+  Maintain  attribution  The  Google  "watermark"  you  see  on  each  file  is  essential  for  informing  people  about  this  project  and  helping  them  find 
additional  materials  through  Google  Book  Search.  Please  do  not  remove  it. 

+  Keep  it  legal  Whatever  your  use,  remember  that  you  are  responsible  for  ensuring  that  what  you  are  doing  is  legal.  Do  not  assume  that  just 
because  we  believe  a  book  is  in  the  public  domain  for  users  in  the  United  States,  that  the  work  is  also  in  the  public  domain  for  users  in  other 
countries.  Whether  a  book  is  still  in  copyright  varies  from  country  to  country,  and  we  can't  offer  guidance  on  whether  any  specific  use  of 
any  specific  book  is  allowed.  Please  do  not  assume  that  a  book's  appearance  in  Google  Book  Search  means  it  can  be  used  in  any  manner 
anywhere  in  the  world.  Copyright  infringement  liability  can  be  quite  severe. 

About  Google  Book  Search 


Google's  mission  is  to  organize  the  world's  information  and  to  make  it  universally  accessible  and  useful.  Google  Book  Search  helps  readers 
discover  the  world's  books  while  helping  authors  and  publishers  reach  new  audiences.  You  can  search  through  the  full  text  of  this  book  on  the  web 

at  http  :  //books  .  qooqle  .  com/ 


NOVI 

COMMENTARII 

ACADEMIAE  SCIENTIARVM 

IMPERIALIS 

PETROPOLITANAE 

TOM.  xvm. 

pro  Anno  MDCCLXXIIL 


P  ET  RO  P  O  L I 

TYPIS  ACADEMIAE  SCIENTIARVM 
O.  MDCCLXXIV. 


?  '  '       '      '      ;  -  •  .   ..    '  i 


SVMMARIVM 
DISSERTATIONVM, 

qVAS  CONTINET 

UOVORVM  COMMENTARIORVM 

TOMVS  XVIII. 


a  MATHE« 


1 


Bojj^  expoitaoi  cierneret ,  determfnandi  prp  dalfo 
<]uocunqiie  terminorum  ndmero!  fummas  ierteruns^., 

^ofinusue  eorumne  poteftates  (imiles  esihibent.  Pri- 
tnum  problema  a  Cel.  BoJJitt  letolutum  confidit  in 
rumma«i^e  bmD9  feiiei  .      .     m  t  -  i 

fin.^+fin.  2^+fin.3y4-fin.4^+  . .  • .  • .  fin.»^ 
cuius  inuenit  fiimmam  $^rtn.,u^'»s.<,~c^n^r-«>nn^ 

.Tbl  jwmerns  ioteger.  n  .<Je}temifla:«im .  ex|irini«l:  .  «^ 
.  itiinorum  fumnr^andornm 'nmnerum.  ^.Hanc  eandejn 
tericni  ' BerwmfRut  in  prjori  fuo  fchediasrtJate  eft 
cbtrtcmplattts  ,  fed  it*i  vt  in  iniSuitum  son^ukta  Uip- 
poneretur,^  J(ul:  iqiu|lpe.(pIfls^S^^^  a  nc- 

mine  adbuc  explicata  intricabatur  j  dfienditque  efle 
^  .7.  i!...;  ..^. .•.:.,..:;.:.{  'Vi;::\L^ilin.f 
fin.y+firi.4<^-Hin.3^ + fin.  4 y  + . . . .  fin.        ^^j,  Yers.^ 

i  liaoc:  tfiDO,  icaspKflipne0J  prima  fronte  aenigtt*^ -silc^ 
i  jri  infolubile  j .  Jiemo  inficiabitur  ,  cum  ,  ^uid  pro 
i  eof.  cy  f  et  cQC,(<y  -i-  fit  ii^telligendufn  ,  plape 
i>00  pateatj.  duro  Jcontra  .ftMannla;  Bernonlliana  ab 
t.inBiii  aeqiauocatbnfi  prorfpa  «0  iibera,  ,  Qup  wro 
:  4broiiilae,  ttriil«|ae  verit^s  et  cppf^fnsrrpatefcerct , 
111.  Aiiaor  fixvprincipiia  iiietjii^yfijcis  h^c.  oftendit';, 
:  jVmbos  tfios  «ero^ifios  -combioatoB  ia  ibrninla: 
»timt  afiwp6.<»i;«>»«ri-«aC(«?.4-.;i)i#-!u^^^ 
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MATHEMATICA: 

Theorfe  ErementariS'  ferieram'  ^  ex  fi- 
nibus  atqiie  coGhibus.  arcuum'  arith*^ 
loetice  prpgredieatiumi  diueriimode. 
axhpofitaro^ 

Awfiqre.  Efeun.  BeriipunB,  pag.^  , 

Ijo^i  idfr  coBiFinilti '  aigMincm^r  fnflertatibopi ,  il»> 
I  ill..  BeifiouiSo'  ^d'  Acafleiniaini  tnmimflas,, 
/  praecedeotibus  G^mmemaribrunv  noftrotuin: 
tomisi  itofti)6i{nti6,,  tav  qiiacinnr  -m»  ferknini' 
quaruodam^  intoagrue;  tdrarum)  iofiai  iaterpictalio> 
atqoer  tIUs,,  iii:  alterai  -vera  (ericrimi!  iafi^iitinmi 

coiintis<:ibrmant fummado*  tradioir;.  Jiditis^  flb  CO' 
jnde:  tettpore  ConnnentariiS'  Atad^iae:  Fioilinaa  M 
2ntiaiiA  r^tfpv  nbuatn^  eod^mi  hoc  aisonieoco^tnk- 
ditandi '  antSim '  ex  eo  «deptus-  «fl^.  liK.  AoAor  $  qaodl 


hoJH^  expoitam  ceraem,  determiaandi '  pro  dalQo 
^uocunque  terniinoruni  numero.  fuinmas  lerieranK'., 
qnas  .  angnlnfnm  afttfamtftict  ♦ftagrraifnrinm,  4ifips 
«ofinusue  eorumae  poteftates  (imiles  exhibenr.  Pri- 
mum  problema  a  Cel.  BoJJu$  lelolutum  confiflit  in 
rummafi^Qe  Jiaio9  iejriei  :  w  -  » 

fin.  ^  +  fin.  2  ^ + fin.  3  y + fin,  4 ^+ .  T . .  /fin.  nq 
cuius  inuenit  fiimmara  -4-«/»'7»cof.n^-««»-n)^) 

«  —0«.  «  4 

.Tbi  flumerns  i^ger  n  .«{eteroiiqaiiiip ,  ex^rimit  .  tph- 
.  minorum  rummandornm  nirmerum.  .  Hanc  eande]]i 
lericm  111.  BermmlHus  in  prjori  fuo  fchediasrtiate  eft 
CQntemplatttS ,  fed  le^^  vt  in  iiifinitum  .contioMSa  fa^ 
poneretur,  ^ .  <<|ui  qaiiipe  Ij^Ins  .^affs  ^ainbigqirate  a  ne- 
mine  adhuc  explicata  intricabatur ;  dfienditque  eflfo 

fln.f+fin.2^-^fin.3?+fin.45r+. . fiaoaf=:^^^^^yg  j 

'  iqaa6  Ihmmi.tx  ibrmuJii  Boflhtiiiia  oiUiigitiif  «tft  ^ 

,  ■  .       . » «?f.  »fl  .  ■   '  < 

  •  '   •»  •    '  •'L 

i  Jttoc:  TfiDo.  cfsprfiflipneni  pri.ma  firoote  aenigint  mk^ 
1  jri  iofolobile  y .  nemo  inficiabitur  >  cum  ,  ^uid  pro 
(  cqT.  «V  q  et  coC  (o»  +  i>  f  fit  intenigenduni ,  piaue 
i  jioo  pilteat;.  dum  jcontra.  ^mnla.:  Bernouliiana  ab 
c>i>niQi  aeqtBuocations  prorfu»  eft  iibera,  Qoo  «ro 
:  ^onnjilae.  ttriAA^ae  veritas  et  cppr^oras-^paterceret , 
111.  AvAor  ex.  principlis  aiet)ipbyfici$  h|c  ofleodit  ^ 
'  «iiibos  tflcM  termiaos  combinatoa  in  fbrninla .  .9oflh- 
i  tiiaa  9  «finipfi .  soi;  i>>  |    i^oC  («y  .4-  X)  t  #  * 

i,    '  ^  quan"j 


'<fao  dnYiOfaftnto ,  aeqttatisque  diiabas  iftis 
fiittimae  ehffdem  cxpreffionMs  ^  leqniritar  infaper , 
ftit 

foock  fiattni  adparet:  y  cam  ilc 

t-cof.  4f     (in.f  et  fio.  terCf =:  i  -ceCf ; 
enlm  hdbebitur 

.  i=45^  =  ^  «"^  ^**'^*!"*'^  ^^ 

Seriel  cofiflibiis  accuom  arithmetice  progrer 
4iHMittm  Sbitmai9  fBmmim  nooa  et  eleganti  meclio- 
do  CcL  Boffla  indagauit;  reperitquc  efie 
cony-hcoC  a  f -t-coC  5 f -f-cof.4 f .  •  •  cof.  <rf 

qnideitt  notifljmaiD  eft,  fi  fit  hanc 
fon^m  fore  =:  -  Docet  itaque  llt  Bermumrf 
etiua  hoc  cafu  pariter  fore 

fin.  w  j -V- fin*     -1- 0  ^  =  o  5 
qoa  fubftitttto  iffa  formula  abit  in  hanc 

— cj>f.g/m.g  —  _  i  ob  fin.  i  cof.  j  =  i  fin.  «  f . 

.      Jto.» «  .    .  -,- 

Ebdem  modo  etiam  reliquae  formttfiie  fumma.* 
toriae  a  CcK  JJ#*  ad  datum  quemcunque  termino^ 
nim  fummandorum  numerum  cxhibitae  catai,  jjuo 
ferie»  fupppnuntur  in  infinitum  progrcdi ,  pofifant 
adcommodarij  Tnde  principii ,  quo  llluftr.  Au- 
^or  "f titur ,  metaphyfici  veritas  et  rfus  abunde  djl^ 
lifiitur  ,  pwefertiiA  cum  hae^  meditatioaes  CeL  Biff 
.  futli 


futti  comnjodam  lU.  Au^ojri  oct»fiQ9C$Qi  (^mh^ejdr^^. 
quid  dt  ipTo  termina  iQfinieefiaie;  Bttaendumr -fit^ 
Tberius  explicandi ,  quo  demum  fado  forraulas  ^osf 
futianas  a  finiro  perfe^Sle  deternHnato  ad  infiuitum 
quodammodo  indeterminatum  «xtendere  licet.  Theo- 
ria  haec  111-  BernoulH  ciim  <]uobus  innitatur  ^rjnci- 
piis  ;  :primo-,  qudd  pfopOfiea  reric&  infinfta  kompDfi- 
ta  fit  ex  periodis ,  quae  perfede  (iii^  fipp  reqt^rtunlt 
eaedem ;  fecundq ,  <<}upd  ruipma  'omoium  lermioorom 
in  ?na  eademqne  periodo  contentofum  ^equetur  nt- 
hilo;  de  vtroque  hOc  ^incipio  -coinptores'' obferua- 
tioaes  ad  rem  illufirandam  perutiles  io^tat  di;£(etca^ 
tione  fuperaddudtuc  '  ■  .  .  '  •  . 

'   •      .  «    *  I         ...  - 

•  Sammatio  progreffibnum 

*  'fin,  ^  ^  fiti.  a      +  fin.  3     • . .  *  4-;finJ'«  (J)^  .  ' 
cof.  ^  4-  coC  a  <p^.4-  cqC  3     •  •  ♦ .  - +,c6f. «  $\ 

AuSore  L,  Eulero  pag.  24. 

IIK  BfrnnlSl  praecedens '  diflertatlo  anlam  praebuit 
UI.  Eulfra^  ^usmodi  progrefiiopum ,  qu^e.ex 
])ibas  yd  cofinibus  arcuuni  aritfainetice  progredien-, 
tium  eorumue  fimilibus  poteflatibus  c6mpOnuht{ir  ^ 
Batnram  et  fumpaationem  petiitius  inuefligandi.  ^rin. 
cipio  IIL  Au&af  iftas  progre(fiones  ^d  leries  geome-^ 
triois  xepon^  4pcet.fjPQfitQ.enini 

coP 


.  I 

con  $  f.y-  X  fin. <J)r=^  ct  cof. <J)  -  V- 1  fin.  ^  =: ^»; 
vjr  fit 

.con«  4) ct , fin. « 45=^7:^^ ; 

tum  vero  ctiam  pqzzi  ;  cnidens  eft ,  eas  rtduci 
pofle  ad  Uas  duas  geometricas 

vbl  quidem  fumma  prioris  —    ^^^  '   >  pofterio* 

ris  vero  =  '     "1   .    His  cottftitutis,  fi  hacduae 
I— ^ 

Teries  ad  fe  inuicem  addantur ,  habebitur  ,  reftitutis 
pro  p  tt  q  valoribni ,  fumma 

fi  vero  voa  Ibbttahatfir  ab  attera ,  prodit  Mruodem 
di^rentia 

—  Jln. «  $  -t-/?».»  B ^  — /!n. fB -+■  o a$  -|/  _ 

£x  his  formulis  duabus  omnes  cafus  propofiti  fadli 
ncgotio  deriuantnr;  id  quod  iU.  AuAor  pro  rafibus, 
vbi  X  I ;  X  :r  2  ;  X  =  3  J  X  —  4. .  perfpicuc  do^ 
cct  Praecipuus  vero  quaeftionis  nodu»  in  co.  vcr- 
faiur ,  cuiusmodi  proditurae  fint  fummae ,  fi  iftae 
ferie»  in.  infinitum  continuentur ,  fiue  ponatur  nzz.co, 
l)uo8  hic  cafils  diftingui  conuenit :  fi  X  fuerit  nu* 
merus  par ;  nullum  eft  dubium ,  iftas  fummas  fore 
infinite  magnas ;  fin  vero  .X  fuerit  numerus  impar  j 
tum  111.  Eukro  nihil  certi  de  his  fummis  affirmari 
Tom.XVllIiNou.Comm.         b  polle 


poile  videtur ,  quae  Tcro  per  radones  metaphyficaf 

perquanri  ingeniofe  ab  lll.  BenmlBo  aflignantury  ica^ 
vc  iis  in  Anal^fi  plene  aiPquiefcere  qiieamus  j  pcce* 
dit  huc ,  qu3ct  iam  pridem  111.  Au^or  adrfotauit 
e|u>modi  c^dbu»  yocI  fi^m^  lign|fipatum  ad  Analy- 
iin  magis  adcommodatum  e0e  tribuendum  ,  q|]p  a^* 
n)iffi)  omnia  circa  eiu^smodi  fHmmationes  dubiafpon' 
te  euanefcunt ,  yt  fcilicet  yca,  fUtHman  formnlam 
eam  .defign<;t  anafyticam  y  e;c  cpiu»  ^uj^utipi;ie  ifiaf 
leries  nafcu^cur.    Ita  y.  c.  fi  fit  ^ 

/  =r  fia.  Cl)  4-  fin^  a  ^  f  - . .  +  fin-  »  ^> 
conigitur  f  ^;:^'"'^-^^^^;^^^^^--^*-^^^  • 

Tbi  fbrmulae  fin. »  (p  et  liu.  ^).$  pijppter  vZ- 
timum  (eriei  termlnum  Ingj-ediuntur ,  ^  igitur  fit 
» co  ,  ita  ,  Vt  vttimus  terminus  fit  nullur ,  etian» 
ifiae  formulae  fin.  tt  fia.  (»  i)  0  fponte  cx- 
cidunt:  vnde  fit  j—  .^"'tit^^i  cuiufr  fsxmU» 
fuolutione  ferje»  propofita  relulcar, 
S^miXi  modo  pro  altera  lerie 

t     cof.  $  +  cqT.  a  ^ ,  ^ ,. . .  +  cof.  n  ^ 
ionenitur  l  n:  —  f  ?3L!L£=f2i{L:tLlL? 

£de  pofito  ffzrro  fimili  ratiocinio  colligitur  r=-{f 
tt  itaque  praecedens  fummae  notio  etfam  huiC  cafui 
^iieat  adplicari ,  notandum  eff ,  Talorcm  -  \  natum 
tfle  ex  hac  formula  /      «r.o-r      ^^^^  valorcm 

aequalem  efle  feriei  propofitae ,  1^1,  Audfor  oftendit 
Adiungitur  fub  finem  diflejrtationis  fup_plementum 
^  fummatione  genfratt  itjfimtarm  pUarm  prosrefi§- 

num 


mm  ad  hoe  g^s  ^fiftniHtm  j  qttod  ra|lieiil  coii* 
tioet  theorecna :     huius  prOgreffiobis 

A    -4=  B       C  <s*  +  D  i\ . . !  +  N  «• 

cognita  fiierit  famma ,  tuih  femp^r  etiam  has  pro- 
greffidne^  ibmth^re  lit«bic  i 

et  A  A-  cof.  4>  +B;r'cof  *(})+Cj;'cof.  34> . . . .  +N  Aof.«$ 
id  qjDod  ipfis  exemplis  oflctiditur» 

III. 

Obferuationes  variae  circa  ferles,  ex 
finibus  vel  cofinibus  arcuum  arith*^ 
metice  J^i^ogredientiurn  fbrttiatas.  - 

Au£t6re  A.  1.  Lexdl  p.  j?' 

Occafione  teorail^ ,  qnae  Illuftr.  BermuHi  de  his 
feriebus  in  nodris  ComnAedtariU  doCuit OiHt. 
Jiaios  difiertationis  Audor  earnm  contemplatio^m 
/bfecprt ,  qoam  heic  «dumbrandafn  iudicauib  lii 
koc  -vero  argumenro  ita  Yerfatas  eft ,  prirnuia 
tpttTcrm  fummam  binarum  ferieruok 
finj»+fin.(«+«)+fin.(«+2V)+fin.(«f  3v). . . .  +fin  («+w) 
cof.«+cof  {«+v)+cof.{«+  2«)+con(a+  s*») .  •  •  .+cpf.(2+«<)) 

pro  terminorum  numero  finito,  facillima  autefn  re- 
iu&io  y   qtiae  huoc  in  finem  adliiberi  potefi, 

b  2  qua 


tfK"  TMqoe:  feHef  mvltiplicfttur  per  a  fin.  ^  0 ,  hoc 

enim  fedo  fiet  ex  priort 

a  S.  fin.  ivn  eof  («  -5«;)-cor.C«  ct  cx  pofteriori  ferie 

s  S.  fin.       -fio.  («r-iv) .+  fin.  (« + (»+i)v). 

.  Quod  fi  nunc  ponatur  pumeru»  terminorum  infiai- 
tus^  dubium  effe  poterit ,  quomodo  fumma  feiiei  fic 
exprimenda^quia  nimirum  membrum  cof 
Tarius  immo  nonnunquam  infinitoft  valore»  recipere 
poteft,  nec  proprte  quidem  loquendo  dict  poteA., 
hunc  terminum  cof.  («  +  (»  4-  0  ^)  euanefcerc  Si 
_  Yero  in  fcrie  propofita  finuum ,  \t9  aflfumtum-.  fue- 
rit  V,  vt  ad  circumferentiam  crrculi  rationem  ha' 
beat  rationalem  ,  tum  in  hac  ferie  certae  dabuntur 
periodi  f.  poft  quas  iidem  termtnr  d^eauo  recurrunt  , 
fumma  autem  terminorum  in  finguli»  periodis ,  ae- 
quabitur  nihilo.  Hoc  igitur  cafit  pro  rumma  totius 
.  feriei  etiam  numero  termioorum  infinita  compofi- 
tae ,  redle  habcbitur  medius  vaEor  intcr  fiimmas  > 
quae  pro  aliqua  periodo  tocum  habere  poffiint »  hic 

autem  medius  valor  erit  =:  "g  fin  » y  »  "coycpro 

cafu  v:z:«  fiet  ziscot.iv.  Qunm  igitur  hoc  va- 
kat  pro  quocunque  oumero  termiaoram  periodi  > 
valcbit  etiam  fi  ifte  numeros  ponatur  tnfini|B8  ,  ita 
Tt  in  geoere  fiatut  queat  >  ifttmmam  feitiei  fupra 

COf,  f  *  —  5  €?) 

propofitae  in  infinitum  continuatae  effe  — ? — ; — . 

s  un.  ( V 

Singtttarts  tamen  heic  ftjituenda  eft  exceptio  fi  fue- 
tic  vel  vznot  vel  vziz  multiplo  cuidam  cirtumfe- 

centiae 


fwtiap  ckcfifi,,  tum  ^nUtt:  QMKv^  ktm>6et:^H^.)% 
btac  qne  pra  oainero.  iafiaita,  iiifinita»  £&pUcatt« 
jis  quae  ad  fa  Tiinatioaes.  fetieranv  fapra.  propodta- 
riNn  ,  pjsrfinejot ,  progceiirur  AuiSbr  huiua' diflecta* 
tioni^  *i  fttfnmatuKies  feEierum q.ua&  fociitaotur  ex 
|^0tdlBtibu&  quihascunqtte  (inuum  veL .  .Qoftnuuni^  pro 
fioibas  artlhoietice  progredieQtibus' quod  quidena 
wit-  jfUam*  kceTit  negotiuov,.  quia^  nimiram  cogdi- 
ttta^,  eft.  quamcunqae  pqtpfktfn^  (ixuis  veL  cofiaus 
ilicuias  arcus per  finus-  vel  cofiiias.  acclaaai^  muir 
tiploruni^  exprinM  pofle,  Inui^n^  av^en^  his.  Oiizi'- 
•  mis  pro  tcrnsiuo  nufneroruni  fi.iTita,  etiancC  facjle  - 
cric  lUmmas  pr»  numero  tnfinito  inuenire  ,.  vi>i  qui- 
derar  id  nocacu  dignuni  occurrit  qscKl  fiimmae  quarum- 
cunque^  potef^tinn  impavium  cofinuqm  eundem  habeaot 
Yalorem  ,  quippe  quae  innenitmtuc  =  —  ^  His  me- 
dkKibnibus  fobiungit  denique  CL  Audor  fummatiio- 
jies  aliarum  querirodam  leriecum ,  quae  ez^  priut^ 
pro^fitis  ficife  deriuanttts. 

Noua  feri€s:  infitiita  maxiine  contieiv 
gjens  periiiietram  Ellipfis  exhibens» 

Au^ic^e  hr  EtAero  pag.  71. 

In'  CommentarS»  AcadiBmiae  aofirae  y  ^ti  tt  iii 
Adj»  B^roLinenfibat  y  pofiim  i«m  ili  Au^c 
tim  4edit  iaSftif^:p  iiuihus  ^l^iplU-fuiuscunque.  pe- 

b  3  rime- 


\ 


^meter  sxprimitur^  tam  concicnas  et  fimpltcMj  vt} 
dari  aiias  adliuc  commodiores  y  vix  rarpicari  Iteueriti 
Haec  tamea  feries  qnam  1U>  Audor  ih  pr^lerentl 
diflertatione  proponit ,  ceteris  concinilitate  fua  «atite^ 
(erenda  Tidetur ;  eftque  plane  nona;  Quadriintis 
liptici  ponan«nr  liBmiaxes  ^  et  bfsque  parallelae. 
coordibatae  x  et  habebitur  ex  mtan  eHipfii 
^ -H-J^r^-ij  ex  qua  aequatione  IIL  Audop  •  periE* 
'geniofe  toiius  arcus  feu  quartae  partis  perimetri  loft* 
iitudinem  detiermiriat:  Poriatur  fcilicet  -  -  • 
jffrayi=t*feti=:^yi=i5; 

Tnde 

tx.  quo  fi  arcus  ponatur  r=  jr{  habtbituf 

bincque  ,  .  , , 

fi  itaque  hoc  integrale  ita  fumatur,  Tt  pofito  xzzzo 
euanefcat,  et  \sque  ad  tetiiiinum  =  a  eztendatur  : 
obtioebitQr  quaefitus  arcus  eliipticus.  In  huius  iti^ 
que  fornrmlae  difterentialis  euolutione  111.  Audor 
verftttiir  ex  eaque  fericlfi  Biht  finrt^UcciA  t\  ihaxi- 
me  conucrgentem  clicit 

Tbi  f  =  y(/l'  H-^')et  »=:;4^. 

5i  fit  fl  ri:  b-^  quadnms  hic  ellipticus  in  cirdrfareSn 
^bit  tt  ^  tib  »  =  0  ct  v ss  ir.  V  «>  fwodit ,  Ttl  <f»4- 

dem 


•^i  (  o  )  J»- 


x5 


dem  aotlffiinain  eft,  Si  vero  ^atdr 

Jr:oj  curoa  abit  in  lincam  reaan»  ^lteri  femiaxi 
aequalem ;  ita  autetn  cft  '«=:  i  tt  ezzm  Tnde  fe- 
quens  refultat  aequatio: 

«deoqy.e,  feriei  inflnitae 
,  -  lii  -  tl.  £:;/  etc, 

quae  quidem  mi^ime  conuergit ,  adcarate  tifignari 
^teft  fqmma^  Hac  occafipne  <*lata  111.  Auiftor 
op.ei:ac  pTe.tiutTi  cenfet  j  in  fummarot  huiu»  fcrici  ctr 
jiain  ^fterio.ri  iftquirere ;  ad  quod  praeftandum  mc« 
^fiod.a  fu?  iaro  faepiu»  eiplicata  potiflimum  ytitor^ 
dum  niipirum  quae;nioncm  ad  aequationem  difi^rcQf 
iialen?  ^euocat ,  cuiu»  intcgrafc  pcr  ijpfam  feric^i  prb^ 
jjpfiVtn  cxprimatiuri, 

.         '  V. 

Oeinonftratipnes  circa  refidua  ex  (Ji- 
vilioae  poteftat^Qi  f)er  itH^mero^ 
primos  refidtantia. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  8y. 

C^^putinct  jbaec  ^^flertatio  yarif  TJ^eorematt ,  4« 
/  quibns  plurei  nquae  .yeritate»  ex  pi;iocipti«  prqr- 
/nf  itngularibu^,decnoQ(iraotnr,  4Hi  ^Uf^^per  methQ- 

<doi 
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))os  adhuc/cvlitatai  visT  vlhif  pitsre  adtUb:  «idftun 
Pkcet  iftoyum  tbMK^nmttm  pFjaecipua  hic  anteocu- 
Xa^  ••power*»^  AIuprMm:  vberior  cuoluiio  in  ipfa  differ- 
uuione  "traditur.     Primum  th^or^ma  ita  fe  habet : 
fi  P  defignct  ni^merum  primura„  ficquc  ^<  P|  for- 
nia  a'^  —  1  non  ^  nifi  n  tnodis  ^  pcr  P  diuifibilis 
reddi   potcft ;    vnde  problcnm  •  jefultdt  ,   <juo  pro 
omnibus  exponentibus  n  .numcrus  cafutim  proprio- 
rum 'gBacritiir  ^.qui^  forniula.  a:'*  —  i  pcr  P  diui- 
.fibilis  rcridi  qucat  ^  alios  pro W  valorcs  non  admit- 
tcndo  ^  nifi  qui  diuilorc  fint  minores.      Hacc  ctfi 
omni  fcrc  vfu.  vidcntur  .  deftituta  ;   ideo  tan>en  crant 
praemjttenda ,  qupd  viam'  muniunt  dcnKrtiftrationibti» 
^fequcmium  theorematum  j  v.  x,  fi  ditiifor  primiis 
*fit  P  —  2  » -4-  I  et     radix   primitiua  :   tum  pro- 
gTcHionis  gcometricae      Hy       a  ctc*   tcrminus  a* 
refiduum  pfaebct  a  n  fcu  —  i.'   Porro:  fi  diuifor 
fucrit  ntimerus  quicunquc  primus  P:  tot  dantup  ra- 
diccs  primitiuac ,  quot  rejteriuntur  numeri  ad  P  —  x 
ptimi  coquc  .miHQrcs  ^  quapdQquidcm  tantum  radtccs 
diuilore  minorcs  confidcrantur.     Elegantia  inprimis 
funt  Tequcntia  :   ^ropofito  numero  primo  ^rmae 
4  »      I ,  fejnpeir  fumma  duorum  quadratorum  ad 
cum  primorum  cxhibcri  poteft  ,  quae  fit  per  cum 
diuinb,Hi$>  ajtque  ;airerttm  quidem  qundratum  pro  lu-* 
bitu  accipcte  Itcet.     Nulla  vero  fumma  duorunv 
quadratorum  intcr  fe  primorum  pcr  vllum  nume- 
^rum   prirttum   fdrmae    4»— i    diuifibilis  cxi(lit« 
Difce  ^xpedkis  III.  AuAor  ctiam'ad  potcftatcs  cubi-* 
'caspro£(r6ditBr;^aiVriviifi  onMcs  numeri  cubici  i,  s'; 

3'5 


4'  .etc.  ftt  numcram  ,quemcungue  primum  P 
diuidaatu^ :  refiduorum  inde  nafcentium  indolem  in" 
Yeftigat;  ct  lioc  ipfum  problema  eiiam  pro  potefta- 
tibus  quarth  <ref(iluit  ^  tandem  iO'  fine  differtationii 
fequens  fubiungitur  theorema :  fi  omnium  numero'* 
rum  poteftates  exponentis  fcilicet  1,  s^^  5* 
etc.  per  numerum  primum  formae  X » +  i  diui« 
dantur;  multitudo  refiduorum  diUerforum  erit  H 
iJeoquc  multitudo  noa-refiduprum  r=(X  — 

•  .      VI.  ■  .  ■ 

Noiia  ^atio  quantitates  irratlonales 
proxime  exprimendi. 

♦  Auflore  L.  Eulero  pag.  135,  

Notifiimum  eft ,  omnem  quantitatem  irrationalem 
fimplicem  'od  hanc  forinam  (x-f-^r)"  reduci 
pbffe.     Sit  eoim  N  numerus  quicunque  a4  poiefta- 
teTn  exponentii  fradi  ^zzn  eleuandus;  ei*  fempcr 
•  hinc  Ibrmam  tribuere  licebit  N  rr  a'  -H  * ;  vnde  fit 


irrationalitatem  continct,  quae,  fi  ponatur  -^zz  x\ 

ad  formam  reduciiur ,  quae  more  confueto 

per  euolutionem  binomii  Newtonianam  ia  feriem 
IoiiuXVUt.Nou.Comfn>         c  .  iofiui» 


infinitam  conucrtituri  idque  duplici  modp  ,  prlmBBi 
fcilicet  diredte 

.  (n-*)»=x-t-;.J»r4-?^^**+etc. 
(ecuado  autem  ob 

crit  quoque 

cx  quarunt  duarum  expreflionttm  mnltiplicatione  po^ 
tt  pro  2  n  deriuatur  tertia  t  ' 

cui  ^uidem  poflremae  formulae  iniinite  multae  lliaft 
iinjjles»  fbrmuiam  exprimentes  poffnnc 

exhiberi* 

ring.tat  enim     +     =  l^i|i^^£^*  , 

fltqUe  euidens  eft ,  fi  vel  numerator  Tel  denominator 
pro  iubitu  aflumatur  ,  alterius  coeffi^ientes  inde  deter- 
iniUari.  Quanquam  Tero  problema  hoc-  intuitu  efl: 
indeterminatum  atque  infinitas  admittit  folutiones  t  - 
fld  id  tamen  inprimis  efl;  attendendum  ,  vt  vtraque 
ftries  reddatur  quam  maxime  conuergens.  Id  vt 
obtineatur ,  denominatori  finitum  quendam  termino^ 
rnm  numerum  tribuere  .licebrt  atque  ita  quidenr^ 
Tt  inde  vnus  pluresue  numeratoris  termini  ordine 
feft  excipiente»  plane  euaQefcaa&    Hoc  igitar  nego^ 

tian» 


^9 


tiom  III.  Andor  in  hac  diflTertatione  Tberius  per- 
tradlajt »  atque  in  tribns  primis  problematibus  formu« 
bm  propoiitam  (i  •M-  in  feries  mazime  conner- 
gentes  ita  re(bluere  docet ,  vt  denominator  fit  vel 
bioomiam  i  —ax  Vel  trinominm  i  —  a^-f-p*' 
Tcl  quadrinomium  t—ax-^-^x^  —  yx';  ex  qaa* 
ra<n  cafuum  particnlarinm  coofideratione .  ^cile  de« 
rioare  licet  folutionem  generalem  ,  fi  (cilicet  pro 
deoominatore  aflumatur  muUinomium  quodcunque. 
Kefaltant  ex  hac  iaucftigatione  fOrmulae ,  notata 
qajm  maxime  dignae ,  quarnm  ope  111.  Audor  ra» 
dcem  quadraticam  ex  quouis  numero  propofito  Qoa 
qaadrato  fimilique  modo  radicem  cubicam  ex  quo- 
Tis  numero  non  cubo  proxime  aflignare  et  pro  cx- 
tradione  radicum  altiorum  poteftatum  analogas  for- 
mulas  quantumuis  exadlas  formare  docet.  Immo 
Tlteiins  quoqne  earnndem  vfus  patet ,  fiqnidem  noa 
Jcgarithmum  modo  numeri  cuinscnnque  propofiti » 
fe&  qMintitatcm  quoque  exponentialem  r"  harnm  for- 
malaram  ope  proxime  exprimere  licet,  defignante  e 
iftnra  numarum  ,  cuius  logarithmus  hyperbolicus 
Vflitati  aequatur.  Quod  vt  pcrfpicuum  fiat,  fufficit 
perpeadifle  >  quantitatis  i  -1-  *  logarithmiim  hyper- 


exifiente    «=zo ;  et 


iolicum  efle 


n 


vii: 


V 


vir. 

Solutio  problematis  de  inueniendo  trian- 
gulQ>  in  quQ  reflae  ex  llngulis  angu- 
lis  latera  oppofita  biiecantes 
fint  rationales. 

AuSore  L.  Eulero  pag.  lyr. 

Prc4)lematis  buios  euotutio  id  rcfotutioDem  triunt 
(equentium  formularum  reducitur:  a^*+atf'— a* 
z^^fixe-^ria—tt  —g  et  za  -^r  zb  —tr  —b  » 
il  fcilicet  7.4',  th  ct  fint  latera  trianguli  a  re^ 
1^^^  /»  ^  ^  biieda.  £x  hifce  tribus  formuli» 
ternac  aliae  tetultant ;  s  g%  2  h*  —fzz  g.a* ;  a 
+  et  s.r-h  1    -  h*  z=  9^    ;  ex 

^uarum  cum  prioribus  (Lmilitudine  condudit  lilufir. 
Au<^or  %  pra  iateribua  1  &g  tt  t  h  fore  rec^aa 
bifecantei  ^  a^.  %b>  tt  3<?  adeo.jue  pro  /,  g  tt  b 
iftas  fore  la ;  Ik  et  |  ^  Knde  coltig^itur  ^  inuenta 
voo  huiusmodi  trianguiu>.  fL  redae  biiecanteft  pra 
lateribus  uoui  triauguli  accipiantur,  id  eadem  prae^ 
ditum  fore  proprietate^  Hi&  praemifTis,,  ilL  Audoc 
ipfum  problema  adgreditur^  cuius  reiolutio  cum  me^^ 
vis.  abfoluatur  artificiis  anatyticis,;^  nib:!  bic  in  epi-^ 
tome  de  ea  adferre  licet  ^  nid  quod  pendeat  ab  iiu.-- 
iusmodi  forma: 

A3r*-t-Bj:*4-Cj:*4-Dx-bB 


iiuali&  ee  Hmplex  inethodu&  adhac  deiuleratar» 


Retolutlo  aequationls 


ma  huias  ttquaidonr»  tain  Eite  patety  Tt  1*0(1-^ 


JL  gpem  Aaalyfeo»  Diophanteae  pactem  compkAi 
ceafenda  fir.  Pcouts  coSSicieotiba»  Ay  C  etc  Ta* 
,  fii  diuecfae  tndoti»  vatoire»  tribuuotux plures-  quo- 
que  inde  tefuttantt  cafa» ,  diuerfi»  -vulgo  methodi» 
pertradatL  Im  hac  diiiErtatfone  lU*  Au^r  fingis" 
larem  explicat  mqdant  ^  iflam  aequattonem  ceforueix-' 
di »  atque  ita  quidem  ^  Tt  folutio  noa  adi  rationaks 
modo  fed  integro»  quoque  numeros.  polfie  adptica» 
ri  f  et  ab:  omni  raduris*  extsadtone  fic  libera.  Cafus 
dantur  Iiaud  pauCTy  quibua  haec  aequatia  fit  impofil-' 
hlhi  f  Todie  IIE..  Audtor  'vnicum  ^hem  cafitm'  ^  quo 
illi  Catisfijit  %  riipponic  efile  coguitum- ,  ex  quo>  qua 
zatione  alii  fiue  aumero  finiti  fiue  infiittii  erui 
queant  ^  deiiiceps.  expUcat;.  Ftculiari  autem  iudici(> 
opttfi  dt  p  vtrum  aequatioi  propofitai  iblatinnemi  ad- 


viir 


c  3  ^ 


mittat  Hi  nomeris  iategris ,  nec  ne  ?  confidefctiif 

hunc  ia  finem  formuia  B* — AC«  quae  fi  fuerit 
numerus  pofittiius  non  quadratus>  femper  impetrart . 
pofluot  bini  numeri  integri  aequationi  iatis6icientes , 
idque  adeo  infinitis  modis.  '  Duplicem  111.  Audor 
re(<)lutionem  tradit  aequationis  propofitae ,  quaruoi 
pofterior  ideo  potiilimum  peculiari  attentione  digoi 
cft  ,  quod  ex  dodtrina  irrationalium  eft  petita,  quae 
quomodo  in  Analj^Ii  'indeterminata  ieu  Diophantea 
in  vfum  pofllt  vocari ,  minime  obuium  eft.  *  £xi- 
zniam  vero  eius  in  eiusmodi  problematibus  adplicatio- 
«em  iam  pridem  vberius  docuit  ill.  Audor  in  AU 
gebra  fua  rhutenice  ec  germanice  apud  nos  typis 
.  impretfa.  Cafibus  particularibus  aequationis  datae 
enoluendis  IIL  Au^r  nbn  cenfuit  efle  immoran-' 
dum ,  vtpote  qui  iam  pafiim  fatis  fuperqoe  fant 
pertradati. 

IX. 

Infignes  proprietates  ferierum  (ub  hoc 
termino  generali  contentarum: 

Au£lore  L.  Eulero  pag,  ip8* 

! 

Scries  ex  hac  formula  refaltantes  ad  genns  recnr- 
rentium  fecundi  ordinis' pertinent^  fiquidem  qui- 
libet  terminus  per  binos  praecedentes^  determinatur. 

Noua» 


•^(0)5^  ti 

Konts  quasdam  ct  infignes  earundem  proprietate^' 
IU  Au^or  hic  explicat  atque  id  potiflimum  dac 
opeiam  ,  Tt,  dnm  alias  eiusmodi  innefligationes  ad 
calcoios  perducudt  intricatiffimos,  omnia  bic  ruccin- 
&t  et  fecile  ezpediantur.  Si  in  ytroque  termino 
priores  fiidtores  ponantur  f  tt  g\  pofleriores  v  et  »; 
ioTmQla  propofita  fiatim  ita  contralietur  ^  Tt  fit 

et  loco  *  fcribit  IIL  Audor  [»] , 
qaippe  qno  terminus  defignatur  ex  exponente  n 
onaadus  ;  ita  ^  Tt  ipfii  ferie»  iequentibus  conflet  ter^ 
jnini» 

[oli  Dl;  Wf  [31  etc 
pisKootatis  prhicipio  IH.  Andor  fegens  inw^ 
tapt  y  qo3  •  cennini  bi^u»  ieiiei  immediafie-  va^ 
iiH^ote»  • 

[«r-f-  ijf  [»-i-  aj  ctc 

»     innicem  pendentf  quar  deteds  pror  (ermnisiqiiaK 

qne  m  immediate',  fed  per  iakam  lefe  inle^pientik 

fcw,  Tefntl    .  ^ 

r»J;  \n  H-  vj;  [«     a  vj  etc. 
lcabm  relationis  determinat ;  ita ,  Tt  Hoc  modvtet'-* 

nuii  ab  ioitio  ieriei  quantumuis  remoti  fatit  expe* 
doe  qneanc  affignari ,.  quorum  determinatio ,  ii  ^t" 
ricm  per  ilngulos  terminos  adu  continuare  quis  Tel* 
fct,  calcnJijs  requireret  operofiflimoSr  Inuenta.  hac 
idatioiie»  ficile  iam  dato  quocunque  feriei  ter- 
ouno  [ifj  eius.  immediate  fequentem  [» +  i  im^ 
mo  qooqoe  terminnm  dato»  interuallo  a  datp  tec^ 
«10»  stxaasjom  innenire  dbcec,,  vode  datx>  feriet 

«enni* 


•441  (  o  )  Sf^. 


termiao  quocunque  [»]  ex  fequentibns  eum  quoque 
<iefinire  licet,  qui  ab  illo  tamum  diftat ,  quamum 
ipfe  ab  initio  ,  hoc  eil  terminum  [2  h] ;  hisque  alia 
analoga  problemata  plura  in  hac  diirertatione  refol* 
funtur. 

X. 

De  refblutione  irrationalium  per  fra-. 
Siones  continuas ,  vbi  fimul  noua  quae- 
dam  fingularis  fpecies  minimi 
exponitur- , 

Auftore  L.  Eulero  pag.  218. 

Cobaeret  diflirtatlonis  huius  argumentum  cum  re- 
iolytiorte  aequationis 

A  X*  +  xjf  -i^  Cy  4-2  Djt  +  sFj+F  —  o 
quam  Ul.  Audor  in  antecedehtium  diflertationum 
vna  periraftauit.  Totuni  iftud  negotiUm  eo  rcdiit , 
yi\  eiusmodi  pro  x  et  y  inueftigarentur  valorcs  in  ' 
huroeris  integris,  quibus  formulae  A^r^+aB^j^+Cy 
fninimuS  valor  induceretur.  Tres  autem  hic  cafus 
cxxutrunt  diftinguendi^  au(  enim  formae  i(liusfedo« 
res  funt.reales  et  diuerfi  inter  fc,  id  eft B'~AC 
pofttiuum  ;  aut  reales ,  fed  inter  fe  aequales ,  quod 
fit ,  fi  B*  —  A  C  3:  aut  denique  imaginarii,  fi 
B*  —  A  C  fuerit  negatiuum.  Secundus  et  tertius 
cafus  ab  III.  Audore  eft  praetermiflus ,  quandoqui- 

dem 


«5 


4cTti  qnacftk)  miQimi  io  vtroque  nujla  pkn^  diffi- 
cul'ate  laborat  Solus  ergo  ^ielinquitur  ille  cafu»  , 
irbi  6dores  (iint  reales  et  inter  fe  diuerfi ;  vbi  qut- 
4^  htetc  ftrpc^ddeoda  eft  conditio ,  Tt  B'  —  A  C 
non  (it  oun^erus  quadratus ;  quod  it  acciderit fa<^o- 
rcs  enaderent  ratibnales ,  et  nuUa  de  mioimo  quae- 
ftio  locttro  baberet ,  Qom  ^niuiae  propofuae  valor 
adeo  ad  nihiiiini  ■  pofiT.t  reJigi.  Numerus  itaque 
B*  —  A  C  debet  efle  formae  m  x*  -^M.y  j  deaotantv- 
|>us  litteris  m  ec  0  numeroa  iotegrosi  atque  bic  iam 
iquaeftio  notatu  digna  occurrit ,  quinam  vaiorcs  inte- 
^ri  litteris  x  <t  /  ^at  tribuendi  ,  yt  .ipfa  formula 
^miciimum.  omnium  adipifcatur  valorem.  Notum  eft| 
H  vel  iV.  vcl  8  pooatur  —  i  ,  iftam  Ibrmulam  adco 
td  Toititcnn  v^que  pofle  deprimi  ^  ex  tbcoremat^ 
cnim  celebri  Pelliano  conftat  ,  rempcr  efiici  polTe 
'Jt^  —  I ;  dunrimodo  n  non  fuerit  numerusqnar- 

dratds.  Dantur  infuper  praeter  hos  duos  et  tilli  c»- 
tlis ,  qufbos  fornrruke  propofitae  valor  in  vvnltatem 
ablt  f  Ttifuti  3  jr*  2  /  r=  1 ,  polit}»  xzz:  i  et  j-x:  t 
Ttl  ct  9 x'  —  sy  =r  1 ,  pofito  jrn:  3  et  j'  =:  +. 
;Encn?fe  autem  vtiqoe  poteft,  vt  formulae  valor  mioi- 
tnus  vnltatem  fliperet ;  ac  cum  di^illima  pierum-. 
que  determinatk)  miniini  quaefitt ,  vtlati  fit  io 
Ibrmula  1 3.  x*  —  1'^^  «Juae  defwimltur  ad  binariun^, 
ipoflto  x±z  1$  et  jt±  ir;  quod  qnidem  de  roini- 
mo  tudicium  calculos  eo'  operofiores.  poftulat ,  quo 
maiores  flieriot  numeri  nr  et  n.  Ex  hadenus  .alld«> 
tis  abnnde  perfpichar  ,  ^xpdfltionem  mcthodi ,  in 
liis  cafibua  mlitimom inociligafltfi ,  haud  exigonm 
'   X9m.XVlU.Noa.Coiiuxi.  d  Anslyfi 


Analyfi  ircrerrencuoi  adferre^  atque  id  i^famcQ,itt 
.<^o  cxplicando  111.  Audor  bic  verfiixttr. 

Ante  quatn  ipfios  metliodi  ixpltcatioQem  tr&* 
deret,  e  re  fore  cenfuit  ,  ofteodere  ,  femper  infioL* 
tis  modis  idem  -minimum  ^oSh  obtineri ;  ipfa  verp 
«nethodus  ex  eo  e(t  peiita  v  qnoc]  xalu  minimifVdlor 
fbrmtilac  propius.ad  nihilum ,  quam vllp 

mlio^  accedat ;  qoocirca  tKgotium  eo  iam  eil  perdu(2um, 
vc  vaiores  quaerantur,  quibus  proKime  fiat  y^^i 
iiue  vt  quaerantur  fradiones  rationales  ^ ,  quae  tam 
{>rope  aequentnr  formae  irrationali  V  i  ,  quam  quir 
"deip  fiieri  potcft ,  non  maioribus  prb  *  et  /  nume- 
^ris  a^hibendis.    Hunc  in  fincm  111.  Atfftbr  fbrhnn- 
latii         in  firadiones  continiias  coi^uertit ;  omnet 
^nim  fraAion^s  hoc  modo  formatae  bac  gaudent 
4>r6piictate  ^  vt  qijaelibet  yalorem;^^^  pcopius  ex- 
haurlAt.-,  qo9m.  Mlo>  alio  modp  fieti  poiO&t  numeria 
pon.  mMorii}u$.  adl^ibendis  ,  '  vbi.  qoitiem  po|um  eft  , 
.inter  has  fradiones  eas  quan\  niaxiroe..  adpropinqua' 
xe  ,  quae  ipaximos  ipdice»  babent.    111.  Auc^or  bic 
methqdum  explicAt)  q^a  ;  opef atiopes  ^  quibus  ifti 
quQtj  coatiBui.  reperiuntvf  j  .^aud  mediocriter  coa* 
,trabi  .pOfTunt,  et  quam  eyqmplp  dilucidat    His  ex- 
plicatis  ad  ipfum   problema  progreditur  et  primo 
quidem  fi  formolg.  %B  xj+  Cy  cafu  x  a 

M  yzz.h  prpcbeiit  va^rem  infinito»  aUos  valore^ 
.f>ro  x^-cty  fubAitue^cjos  ipuef^igare  docet  ^  qui  eua« 
dem  fojrmului  xatmai  «  ^pt  .(piaehitufae.^  ec  tuca 
■  J  '  '  porro 
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poTro  ,   quoJ  erat  pfi9cl|)fll6  »  tn  eo»  inqoirit 
res,  quibus*  ip(a  fbrmuta  euadat  fnimmutn ;  ^quim 
aatem    fecilis  et  conciDns  fit  111.  Audoris  regula , 
cx  fabiundis  exemplis^  abunde  perfpicitur ,  quae  de< 
Ibmutitur  a  .fotranhi  ieqheitlbiis^ : 

Reguk  itaoque  propfiiitfl  feliciflime  adbiberi  poteft 
in  folpendo  celebri  iUo  problemat&  Pejliano',  in  quo 
notum  e(l ,  quaeri  duos  numeros  x  el  y  tales  >  Tt 
£t /znVikx''^  i)  i  tam  eaim  oportet  vtique  , 
tt  fit  piroxime  J  Vk, 
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PHYSICO  -  MATHEMATICA. 

l 

Noua  Determinatio  Centri  ofcillationisi 
in  corporibus  qualibuscunque  filo  flexi- 
li  fuipenfis,  eiusque  a  regula  com-  . 
muni  difcfepantia. 

Auftpre  Daniele  Bernbulli  p- 

Eos>  qni  in  dirquificionibus  phyfico  mechanidi 
verfati  (unt ,  baud  latent  muititariae  et  fub* 
ciies  cauteiae ,  quas  iibi  praelcribunt  philolo-* 
phi  y  dum  experimentorum  ope  longitudinem  pcn* 
duli  fimpHcis  ad  minuta  fecunda  vibrantis  ia  dtuer* 
fis  terrae  iocis  inueftigant.  Kecenfet  ejs  iW.Bernoul- 
Hus  in  initio  huius  diflenationis  atquc  luam  cuique 
acuminis  t^tn -CTpefrmentando  fcrnpolofitfttis  lau« 
dem  faluam  relinquit.  Vnum  eft^  quod  III.  Viro  in 
his  operationibus  fcrupulum  mouet.  Sciiicet  folent 
phyfici  in  pendulo ,  quo  vtuntur  ad  experimcntan*- 
dum  I  inquirere  in  centrum  ofcillationis  atque  ad 
hcc  deierminandnm  ffcgulam  fcqtmntur-conjmunem 
fl  magno  Hugenio  primum  proliitam  tumque  diftan* 
tiam  inter  hcc  centrum  ofcillationis  et  pundti^m 
fufpenfonis  pro  vera  aflrumunt  longitudine  penduli 
fim|>licis  ifccbroni.  In  huius  opcrationi^  examlno 
•  '  cOiiii*» 


cOfiMit  pm(eritis  diflettationif  argiimenttaRi»  la 
tfaeoria  ofcillationuiA  HugcDiaoa  fyfteoiaca  ofcillaotia 
fuppooantur  rigida ;  quo  fit ,  \t  omnes  totius  (yfte- 
matis  partes  connnuni  motti  angulari  circa  rotatio- 
nis  axenn  fierantur.  In  ezperimcntis  Tero ,  de  qui- 
bas  modo  diximn» ,  fila  adhibcntur  fleitibilla  {  it9  } 
tt  fiium  c«m  oxe  corporis  intet  oicillaoduff)  Bngv» 
lum  eflformet  cer^  kge  «ariabilem;  id  quod  ingent 
harum  ofcillationum  ab  Hugtnianis  difcrimen  non. 
producere  noo  poteft.  f  t^  itaque  pro  hypothefi 
rigidiutis  io  toto  (yftemate  o(cillante  negotium  te* 
cile  cxpeditur!  haitd  tameo  exigwi  probkmaci  difii- 
cultas  inducitur  ,  fi  filum  corpus  (ufpendens  in 
pnfido  ffl(ptbfiooii  alitiaam  iDflexiooem  pati  p0lle 
ftppooitvir..  111.  Audor  itaqae  huius  ctro»  re(d)u«- 
tioneai  fafclpit ,  ex  qut  ip(a  pate(cit ,  orcillttion^t 
pio  filo  fljOili  toto  eotlo  diftrre  tb*  o(Cillationibat 
comffiuoiter  &flumtis  pro  filo  tigido.  .  Qaaotiiatit 
^  fHdicalis  folotionem  iogredicntis  fignam  ambigaum 
dopleX  Jnnoir  .o(cillatiooum  gebiis ,  qnorum  alteri^ 
coofitente  III*  Audcm  y  panim  diflfert  duratiooc  infL 
M>  ofeilhitioaibus  HageiiitniS  \  qua  fitw  dobio  fjdum 
ttk ,  trt  txiro  adhoc  diuerfitiiem  fiicrit  ^o^pi^tot» 
Vfc  ittqa»  btut  omuU  pcoitus  cxcatitotur»  IlL  Att- 
€bc/t  ex  fatliinm  (oo  vtroonqac  id  gcnUi  extfmaol 
^obikit  et  primo  qoidem  ite  ofcillatiooibas  principa- 
libOB  tatdioribus ,  et  deinccp»  de  olciUatioaiboi  «c- 
iifloriit  celerioribus^  tc  tandcm  ce  (»(ciUatiOnibut 
'vtriiit<|ue  generis  a:i£xiftcotibnt  tgit  (  qaac  .ftto 
omoiA  cuBi  od  figmit  ipiai  miultam  re^BMotiir 
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i>idos  pfofuadae  hdigs  difqurfitioais  le&otes'  ad  ifAni 
diflertaticmem  111.  Viri  iblcgaihui. 

11.  >  ' 

i)eterinioatio  motus  ofcillatorii  in  prae-; 
cedente  diflertatione  pertraflati  y  ex 
pfimis  mechanicae  principiis  ' 
petita. 

Au£iore  L.  Eulero  pag.,  268..  . 

'  At  rguineott  in-  fiiperiove  diflertationt  sb  Uli  ii^ 
mjL  'tml^  tm&ttx  >  relblutionem  111.  Audor  bic  pi^ 
ntef  fufcfpit»  eamqne  a  prtmis.iud^  tQi»:biniaie  le^- 
^ibus  #epeiit';*tbi  4|nidein  ambae  iolutiaixk »  ev^^ir 
^erfiflimis'  licet  priocipils  deriuatae ,  in  fiife  tame« 
^Hej!t»iintei<  ie  iauicem  confenfn  confpirire  depli^ 
liendtkmati  .  Prtncipio  III.  Aadoi  virea  inuefligat», 
'<!0rpw ,  de  cslttS  motu  oTcUlatorio  qu^edio  inftituir- 
tur^  foUioitaRtiet ;  qu^rum  vm  eft  vis  grsuiitatis 
|xnideH  corpMls  oeqaoliB  y  «t  io  ceatio  giauitatis  ii^ 
plka«i$  .flltem^  «BCem  in.  piuaAofiurpfififioais  .ee  fle- 
qtodNc  teiifio9iupfkis>  iK*.  lai.ipfii  attttm/ corpote 
daptes  motos  eft  oMifiakrandufir;  oltev  pngn^uUx , 
qtto  ftrtnr  centram.  gmuittisiipfum)  alier  gyramrMr 
qoi  fit  circa  ttntiom  gtBuitatis.i-  His^xplicatis  lU. 
Ao<5lor  •Ytrumque  huix  motom  pct  piims  mecht» 
Bicaier  pTiaqpift  •  deterfniaat^  Wjpip  bsc  .modo  troc 
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ieqti^tones  di0«rentio- di^entiales  adipirdtiir  ,  quac 
Omnia  determinant,  quae  ad  mptus  cognitioncm , 
TCcffnqne  etiam  is  fucrit  irrcgulnris  ,  defid^rari  ,pos« 
fwnt,,  iiquidfrn.  iflae  formijUe  ita 'funt  ccmparntiie  , 
Tt  (empvsit^  (niputis  iecundis  expriniant ,  indcque 
ad  qaodiiig  ,t«mpus  in  ifiinutis  i^cuodis  cxprtiTum 
ftatam  iprum  ipiius  corporjs  definiant.    Hifce  aequa- 
tjouibus  iiificrentialibus.fecundi  ordinis  generatim  euoi< 
^lsodisJU.  AH<^or.bic  non  ioimpratur ;  cum  enim 
damum  de  oicillatiooibus  .qya,m  nunimis  in  diiHirta* 
.tiooe  IIL  BermulHi  fermp  fuerit    ansuli  illas  aequa- 
•tioaes  iogredienfes  femper  fpetStari  po0unt  tanquam 
infiaite  parui  adeoque  ^nus  angulprum  jp^s  angulis, 
coGaas  yero-  vniiati  aeqnantur  j  quo  comi^ndio  iflae 
aequationes  ad  formas  multo  fimpiiciores  reducun- 
tur ;  ex  quarum  euoluticu^  III.  Audtor  plenam  pro- 
blematis  refolutionem  eHctt.     Inprimis  vero  in  eo 
Baud^  eixigoam  \trtusqoe  mttbodi ,  '£ul^ri^n«4  ec 
BeraouUianae  ,  ditcrimen  cetnitur ,   quod  quaeflio- 
nem  de  ofciliationibus  finitis  methodo  Bernouiiiaoa 
ne  tentare  quidem  liceat  {  cum  prima  motas  prin- 
cipia  111.  Eukro  tam  initio  huiiis  difquifitioois  trca 
fiippeditaueriot  aequationes ,  quibus  plena  huius  quae- 
ftiontf  refolutio  continetar ;  qnarum  euolutio  fni- 
ous  fuccedac  ,  id  Analyfeos ,  non  mechamcae  / ^e- 
ledibus  erit  tribueodum.     Quanqoam  igitur  plct^a 
huias  problematis  folutio  adhcc  defiderator :  exami- 
nare  taroen  Jicoit  lil,  Aa<flori ,  quantom  minim:ie 
huios  generis  ofciUationes  a  motu  pendulorum  fini- 
pliciUQi  ^iilcfepare  jto^iotf  quod  difcrimen  etiam  tn 
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praecedente  diiTenatione  foerat  exploratom ;  tt  bis 
itaque  calculis  colligi  poteft ,  ofciitatiories  miniirvai 
penduli  flexilis  tam  parum  ab  oicillationibilt  tfitt*- 
dem  penJuli ,   fi  foretrigidum,  diffcrre  pofle,  vt 
teippore  1028  ofctllationum  ^nlca  tantum  ofciila- 
tioae  aberret  {  Ynde  porro  perfpfcitur ,  in  aeftima« 
tione  initii  fiue   finis  cuiusque  ofcillationis  ertari 
jpoflc  parte  circiter  feptuagefima  vnius  minuti  fecun- 
di  ^  quare  cum   huiosmodi  tantilli  errores  ne  per- 
cipi  quiclem  queaist,  ob  banc  rationem  ne  min>ma 
(^uidem  motus  ofcillatorii  perturbatio  erit  pertime- 
fcenda  ,  idque  eo  minus ,  fi ,  vti  in  eiusmodi  exp&- 
'rimenti'^  ficri  aflolet ,  fili  tongitudo  ad  magnitaai* 
nem  globi  lationem  nbtabiltm     €«  3:1  teneat. 

iii. 

De  prcffione  ponderis  in  plamim^ 
cui  incumbit. 

Auftcwe  L.  Eulero  pag.  289. 

Argumentum  ,  qnod  III/  Aa6tat  \n  hae  d4flert£t- 
tione  pertradat.2  ttfi  hm  in  tl&mtM»  p''yi\' 
co  *  matbematicis  paffim  occQrrere  Tfdettir;  cantuni 
tamen  abeft ,  vt  obninm  et  ab  omhi  difficultace  ii- 
beruin  iit ,  vt  potius  plena  huius  quacftionis  rcfo- 
lutio  on^ni  Geometrarum  atrenttone  fit  digniiiima; 
lo  elemeatis  icilicet  de  tota  tantuiii  proffione  y.  (>uum 
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fldnum  9  poodere  iocumbonte  fufii&et ,  igitor  $  itb- 
taAa  Tero  relinquitur  quaeftio,  quantis  Tiribus  fin« 
guk  plani  punda  Yrgeantur;  atque  in  illo  quideoi 
cafu  notum  eft  ,.  preflionem,  fi  planum  fnerit  hori- 
zontaie ,  ipfi  ponderi  efle  aequalem ;  fin  vero  pla- 
num  ad  horizontem  inclinetur ,  tum  prefiionem  ia 
latione  finus  totius  ad  cofinum  indinatipnis  efle  ml« 
nuendam  ;  Ttro^ue  Tcro  cafu  prefiionis.  direAionem 
ad  planum  efle  normalem  et  per  centrum  grauita- 
tis  corporis  tranfire.    111.  Au&ot  in  hac  difl^tatio- 
ne  ordicur  a  cafu  fimplicifljmo quo  pondns  ternl« 
pedibus  plano  infifiit ,  quem  latis  concinne  expedire 
licet  i  fi  Tero  quatuor  finc  pedes ,  qulbus  pondus 
plano  infifiit ;  quaefiio  iam  euadic  maxime  ardua  ^ 
immo^  prorfus  lubrica  et  incerta ;  quae  diflicultas 
augetur ,  fi  maior  fiatuatur  pedum  uumerns  ;  flatim 
enim  ac  ifli  pedes  non  funt  exadiflime  inter  fe  ae- 
quales  ,  manifeftum  efl ,  eos ,  qui  font  ceteris  bre- 
Tiores ,  efle  fuperfluos ;  Tti  et ,  fi  corpus  bafi  qua- 
dam  continua  incumbat  plano,  ec  leuiflimae  promi- 
neant  afperitates,  corpus  plerumque  in  tribus  tan- 
tum  punAis  fuftentari  facile  perfpicitur.     Haec  igi- 
tur  perfediflTima  pednm  aequalitas  ne  iaceflat*  nego- 
tium ,  111.  Audor  planum  fupponit  non  ita  durum, 
ied  panno  quafi  obdudum  ,  "vt  pedes  ponderis  ipfi 
ie  immergere  queant  et  impreflionem  aliquam  effi- 
cere  proportionalem  tI  ,  qua  fingulr  folo  innituntnr.- 
Quo  tanquam  principio  conceflb  ,  quemadmodum 
pro  omnibus  cafibus  preflionem  in  fingulis  bafis  pun- 
Ais  definire  oporteat,  111.  Audor  in  hac  diflerta- 
Tom.XVIILNou.Comm.  e  tiooe 
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-tione  exiM»ir.   Solutio  generalts  ad  formulas  dedii* 
cit  duplicatis  integralibus  intricatas  ;  qaalibas  Tero 
integrationibus  tani  tantam  opos  e(l,  quando  cor- 
■pus  bafin  babet  per  fpatium  aliquod  continuum  cx- 
tenfam  {  quo  quideni  cafu  (aepennmero  calculi  ob 
bafiQ  figurae  irregularem  euadere  polTant  ioextrica- 
biles ;  quando  autem .  corpus  aliquot  pedibus  plano 
infidit ,  pUne  nulla  integratione  opus  eft  ,  dum  fbt' 
mulae  ad  terminos  fiiigulorum:  pedum  y  tanquam  ad 
totidem  puniftk ,  funt  adcommodandae.     Hanc  ob 
cauflatn  hic  cafus  poflerior  primo  refoluitur  atque 
preffiones  definiuntur  in  fingulis  plani  pundis ,  ii 
pondus  ipfi  infiilat  in  tribus,  quatuor  vel  odo  pun- 
dis.    His  euorutis-  An(3x>r  ad  cafus-  pcogredicur  ,  vbi' 
pondus  planO»  intcwnbitr  baft:  per  fpatium  aliquod  con- 
tinuum  extenfa ;  ante:  vero quam  hanc:  inueftiga- 
tionem  .  fufcipit ,  cafus-  quafi.  intermedibs-  examinat 
quibus  corpus-  deorfum  definit:  in.  limbum  quempiam 
linearem^  fiue;  redilineumi  fiue-  curuilineum  ;  veluti 
fi  hic  limbus  fiierir  perimeter  trianguli?  vel  paralle- 
fogrammi  re<ftanguli  vel  circul»;  et  tum  demum 
eos  contemplafur  cafus^,.  quibus  ifia  bafis  duas  habec 
dimenfiones-,  veluti  d  fuerit  triangulum  vel  paralle- 
logrammum  vel  cireulus ;:  atque  ex  tot  cafibtts  fpe- 
cialibus  hadenus  euorutis  folutfonem  maxime  gene- 
ralem  eiicit ,  qna ,  qualemcunque  figuram  habeat 
bafis  ponderis  prementis ,  prefiiones  io  fingulis  plani 
puniftis  definiuntur. 
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IV. 

De  Harmoniae  veris  -prindpiis  per  IpeT 
culum  muficum  repraefentatis. 

Auflore  L.  Eulero  pag.  350. 

yoiuerfa  mufica  quatnor  coDfbnaotiis  inoititur; 
Vmjm  f  OSfauae ,  Quhltae ,  et  Tertiae  maim  j 
quibus  coaCuetudo  recentiorum  nouam  ,  Septimae  ti" 
tnlo  infignitam  addidifle  videtur.  Has  quinque  cpn- 
Ibnantias,  tanquam  totidem  vniuerfiie  harmoniae  co- 
lumoas ,  ad  examen  exadiius ,  quam  communiter 
fieri  Ibiet  ,  reuocat  111.  Audor  huius  diflertationis. 
Vnifonus  conflat  perfeAa  duorum  pluriumue  tono- 
rum  muficorum  aequalitate  ,  qui  fcilicet  vno  mi- 
ifuto  fecundo  eundem  vibrationum  numerum  edunt ; 
dum  contra ,  qui  eodem  tempore  vibratiooes  pera* 
gunt  frequentiores ,  {oni  vocantor  aliis  acutipres ; 
qui  vcro  pauciores,  foni  aliis  grauiores  adpellantur. 
Vaifoni  perceptio  non  iucunda  folum  auditui  efi , 
ied  ita  quoque  nobis  a  natura  videtur  ingenita  ,  vfe 
enm  et  agnofcere.  et  efficere  faciliime  queamus. 
Numeri  vibrationum  a  fonis  interuallo  o<flauae  di-^ 
ilantibus  editarum  inter  fe  rationem  duplam  tenent , 
ita  ,  vt ,  dum  grauior  centum ,  acutior  ducentas 
Tibrationes  peragat;  quae  ratio  cum  ab  intelledu 
^cillime  percipiatur ,  auditum  infigni  fnsiuitate  per- 
nuJcet.    Ratio  inter  nnmeros  vibrationum  eodem 
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tempore  edrtaram  tripla  tertiam  con(boflntiam  pria- 
cipalem  feu  Q^dntam  progenerat;  quae,  cum  ratio 
1:3  poft  duplam  facillime  percipiatur ,  etiam  poft 
OMauam  eft  fuauifljma.    Tertia  «leatque  mcdor  conti- 
netur  ratione  minus  fimplici  4:5  et  vltimo  loco 
confonantia  a  recentioribus  adoptata  ieu  Septinta  tir 
tione  4:7.    Hts  conditutis  Audor   ezaminat ,  cn- 
iusmodi  (onos  in  iDdiumenta  mufica  recipere  con- 
ireniat ,  fiqnidem  '  foni  diuerii ,  quos  Mufica ,  an 
Tjiriationi  amica  ,  pofiulat ,  noo  nifi  per  Tera  harmo- 
niae  principia  funt  definiendi ,  qi^ae  harmonia  in  per** 
ceptione  confonantiarum  principalium,  dequibnsmodo 
diximus,  eft  quaerenda.    Atqne  hanc  pb  cauf&m  a. 
quolibet  fono  ad  quemlibet  alium  in  mufica  traofi- 
^re.  noU)  licet  „  fed*  ad.  eosr  tantum  ,,qui.  a  priori  re— 
motii  fUntc  veC  Odlauae-,  \el:  Quintae  Tel  Tertiae^ 
maiori^  interuanb ;  atque  in  his  faltibus ,  quos  fim- 
plices  adpellare  licet ,.  prima.  vtique  compofitionis. 
uegula  contiuetur  f;  qtiando^  autem  a  quopiam  fono> 
per  aliud.  quodcunqtie  ititeruallum  itierit  -vel  afceo»- 
dendnnr.  ycI  defoendendum    id  fimplici  faltu:  exfequi 
non-.  Ucet  ;;  vnde.  faltuum  compofitorum  necefiitaS' 
nefultat;;  quos^  tranfitus>  ab  vno  fono  ad  alium  111«.. 
Audor.  compluribus  exemplis.  egregie  Utufirar..  Con* 
fii^uxit  hunc  in  finem  pecnliar)em  fchematismttm 
quendam  ,  quem  adpelht  fpecultm  m^cum  t  quonianti: 
,   llilicet  hoc  fpeculum  infpicienti  ftatim  patet,  qui-- 
nam  faltus  a  quolibet  fono  ad  quemliber  alium  per— 
ducant  fimulque  quot  modis  quilibet  tranfitu».  inftt- 
tiii:  £ofiit.^  Eius  ope  quaeftio  etiam.  haud<  pacum  imi 
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mnficit  ciirioft  po((e(t  refolni  ^  qoemadmoduRi  {ciH- 
cet  oroiies  diiodecim  fonos  (calae  maficae  percurri 
Oporteat  per  faltus  fimplices ,  Quintam  nempe  et 
Tertiam  maiorem)  Tt  fingulis  (Smei  taiitum  impul" 
fis  reuerfio  fiat  ad  prtmum  fooum ,  a  .quo  curfus 
fiiit  inceptus ;  porro  pro  qUibusnam  fcalae  fonis  trias 
detur  harmonica ,  fiue  duri  fiue  mollis  modi ;  ■  ec 
quae  funt  egregia  huius  generis  alia. 

Kqm\  methodus   motus  planetarum' 
principalium:  ad  tabulas  albronomi- 
caS'  reducendi.. 

AuSore  L.  Eulero*  p^: 

Methodus>,  qua-  IIK  Andfor  in  hac  diflertatione- 
ad  motus  planetarum  principalium  tabulis  afiro< 
nomicis  comprehendendos  vtitnr ,  ea  ipfa  efl: ,  quam 
principio  cum  praeclarum  opns  fuum ::  Tlieoria  mo-' 
tuunn  Lunae  noua  methodo  pertradiata ;  haud  ita 
pridem  elaboraret vni  motunm  Innarium  theoHae' 
adpUcauerat ;  quam  cnm  cemeret  ad  reliquornm  quo-  • 
que  planetarum  motOs  feliciflimo  fucceflii  adhiberi' 
pofl*e ;  omnem  eius  indolem  et-  fingularia  caiculi  ar- 
tificia  in  eius  adplicatione  adhibenda  hic  iam  di— 
ilindte  ob  oculos  pooit.    Ih  eclipticae  plano  conct^- 
piatur  linea  re&a  c  centro  Solis  td  puBduniifequi-' 
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toftii  verailfft  direda^qtiae  pfo  liiiea*  abTctflaf nin 
aflumatnr;  a  planeta  antem  extra  eciipticam  verto' 
tc  demittatur  ad  hanc.  perpendicalum  >  atque  ab  Imm:. 
in  ipfo  plano  ordinata  ad  liqeam  abfciffarum  nor« 
Bialis  i  quo  fit ,  Tt  locus  planetae  tribut  coordinatis 
inter     normalibus  definiatur.    His  conftitutis,  cun> 
vis,  qua  planeta  ad  folem  Trgetnr,  fit  cognita,  fla- 
tim  mechanicae.  principia  tres  fuppeditant  aequa- 
tiones  diflferentiales  fecundi  gradus,  quibus,  quicquid 
ad  motus  determinationem  pertinet ,  contineri  eft 
cenfendum.     Totum  itaqne  negotium  eo  iam  eft 
dedw^um  f  «'t  ad  ^uodnis  tempus  f>rop0litujB  ^a- 
rum  trium  ecordinatarum  quantitasex  iAis  ^equa- 
tionlbu5  determinetur ;   his  inim  cognitis  ^  faicile 
perfpicitur,  li  ordinata-  illa  jnodo  jnemorata  per 
fuam  db&iflam  diuidatur  ,  prodire  tangentem  an- 
guli  y^n^  planetae  longitudini  laeqaalis.;  ii.  Tero 
pcrpendicuium  ,  a  planeta  ad  planum  eclipticae  di- 
HiijRhm  I  per  diftantiam  eius  a  fole  curtatam.,  quat^ 
pariter  iftis  coordinatis  exprimitur.,  diuidatur;  ha- 
beri  tangentem  anguli  latitudinem  planetae  definientis. 
Cum  Tero  fuperiorum  aequationum    refolutio  ad 
ealculos  quam  maxime '  complicatos  deduceret;  huic 
difficultati  111.  Audor  egregio  artificio  medelam 
nuulit ,  introducendis  nouis  coordinatis ,  commqdio^ 
ribus  et  in  priorum  locum  fubfytuendis ;   duda  fci* 
licet  cqncipiatur  linea ,  quae  cum^aflumta  linea  ab- 
fcilfarum  angulum  conftitugret    mediae  longitudini 
planetae  aequalem ;  et  in  hac  fqmatur  portio  diAan- 
tiae  planetae  mediae  -a  fo!e  acqnalisj  Tnde  fii  ad 
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luQC  liiMflm  ngstuf  coordi«at9  nornuilis ;  haee  et  n- 
fposdens  ipfi  aMcifla  femper  futura  e(l  fdtis  extgQa; 
it3j  vt  altiores  vtriusque  pqteftates  in  reriebus  coq- 
Tetgeotibus  tuto  queant  uegligi.  Primo  itaque  111. 
Auftor  -omnes  ternniuos  duas  pluresue  dinieaficMies 
uiuai  i(hrum  coordinatarunri  contineutes  reiicic  iic* 
qoe  tres  aequationes  adipifcitur  multo  concinniores , 
et  ^cile  integrabiles. .  Euoluto  faoc  cafu ,  quo  teis 
ma\  duarum  pluriumue-  dinrtcniionQm:  negliguntur 
fi  iis  admifliS'  inuentl  valbreS'  pro  binis  Coordinatis 
fubditiiantur  r  produ&a  iinuum  et  cQfinuum  ad 
fioipUces  finus-  et  cofinus*  reuocentur ;:  ier  vna  ae» 
qaatioaum>  propDfirarum:  feries<  nafcetur  certorum  co»* 
fiouum  eK  altera*  ferie»  fimilis*  certor-ua&>  finuum;: 
propser  ^os-  tecminos<  tam'  vniu» qua^nr  altiBrias< 
coofdmataer^  espcsfiio»  fimile»  finus-  er  cofino»  com*' 
pledanir  aecciTe  efi ^<ii  quomodo  £icil&  definin 
qoeaot  11!^  Audor  genecatim:  ofiendiry  er  fiogolaie 
jxo  Vttkc  refolutione  ac  ingeniofmir  artificium ,  inte^ 
gn//oart  quafi  vicem  fufiineos ,  explicat.  His  ex* 
^itis  III.  Andpr  primo-  iilum  cafum  contemplatur, 
qoo  plaoeta  in  ipfo  plano  eclipticae  verfatur ;  vbi 
com  perpendiculum  a  planeta  ad  eclipticam  dndum 
fit  noilam ,  duae  taotum  habentur  coordinatae;  fit 
j|itor  prior 
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I  ^ii^aante  littera  k  excentricitatem  orbitae quae  ai- 
corate  cogoita  fuppoaitur ;  atqne  nanc  IIL  Asdor 
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artificii  raodo  memorati  ope  ex  aeqaationibus  dtfle- 
;refl,tialibus  \aIores  litterarum  %  O)  9i  ctc.  et  P, 
Q ,  R  etc.  determinat ;  ita ,  yt ,  definitis  hifce  valo* 
ribus ,  faclle  fit  tabulas  conhraere ,  quae  ad  qaam» 
Tis  planetae  anomaliam  mediam  Talores  vtriusque 
coordinatae  exhibeant ;  quibus  cognitis  fiatim.  inno- 
tefcit  tangens  aequationis  centri  |rfaoetae  ad  lonc^itu- 
dinem  mediam  adplicandae ;  innotefcit  quoque  fia* 
tim  diftantia  planetae  a  fole ,   fi  modo  cognita  fue' 
rit  media  eius  difiantia.    Hoc  cafu  abfoluto  Audor 
jid  alium ,  qno  pknetae  orbita  parumper  ad  eclipti- 
cam  inclinatur,  progreditur  eumque  feorfim  et  onini 
cura  euoluit ;  neque  tamen  ,  monente  ip(o  Audore , 
lerit  confultum  ,  planetarum  motus  (ecunUum  hunc 
.pofterbrem  cafum  exigere ,  praecipue  fi  orbitae  ino 
■clinatio  haud  fuerit  ita  parua ;  quandoquidem  ter- 
minorum  muhitudo  nimiis  ambagibus  calculum  efiet 
intricatura  ,  qnibus  felicifiime  obuiam  itur ,  fi  cu-^ 
4usque  planetae  motum  flatim  ad  ipfum  planum , 
4n  quo  nr.ouetur ,  referatur ,  ficque  tota  motas  de- 
.terminatio  ad  priorem  cafum  reducatur.  - 
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Disquifitio  de  lentibus  obieftluis  tripli- 
catis,  quae  vel  nuUatn  confufionem 
pariant  vel  etiam  datam  confufionem 
jsi  reliquis  lentibus  ortam  deftruere 

valeant, 

Auftore  L  Eulero  pag.  s^y.. 

Iam  pa(Gm  et  ioprimis  in  praeclaro  de  Dibptrict 
opere  lli.  Eukfus  id  ipfiim  argiunentimi  ,  cuiiis 
titnlum  praefens  prae  fe  iert  diflertatio,  fummofttt- 
dio  pertradliimit ;  pierumque  vero  ternas  lentes  fibi 
4ungendas  ita  proxime  inter  fe  adaptari  afiuroiic , 
vt  earum  diftantia  pro  nulla  in  calcuk)  tiaijeri  pof-*  • 
fcr  ;  id  quod  in  ipfa  praxi  locum  habere  neutiquam 
poteft  ,  cum  Jentium  centra  ad  minimum  interuallo 
craffitiei  ipfarum  remota  inter  (e  efle  debeant.  Tan^ 
ti  vefo  haec  Tna  res  in  toto  hoc  negotio  e(l  mo- 
menti  ,  yt  ob  hanc  Yoam  praxis  a  thoria  aberratio* 
oeni  lentes  cQmpofitae ,  defiruendae  confufioni  defiinao 
tae  ,  eam  jnulto  maiorem  efficere  poiTmt ,  quam  (l 
earum  loco  lentes  fimplices  adhiberentur.  Id  intuens 
111.  Aiidipr  hoc  .ioprimis  in  hac  difquifitione  fibi 
proponit.,  vt  tn  determinatione  huiusmodi  lentjum 
triplicatarum  etiam  crafliciei  vitri  rationem  habeat  , 
iisque  iimul  aperturam  quam  maxiniam  conciliet , 
Tom.XVIlI.Nou.Comm.  f  quaa- 


quaodoquidem  per  hanc  .mininna  longitudo ,  quae  io 
tubis  dioptricis  tantopere  folet  defiderati  ,  de.tcrmina' 
tur.     Afiumitur  autem  lens  triplicata  ita  ex  tribus 
aliis  componi ,  yt  prima  et  tertia  ex  vitro  corona'- 
rio,  pro  quo  efl  ratio  refradtionis  153  ad  100 ^ 
media  vcro  ex  vitro  chryflall  no  ab  Anglis  Flint- 
Glaff  vocato ,  cui  refpondet  ratio  refradtionis  15S 
ad  100  parari  debeant;.  vbi  diflantia  inter  lentem 
primam  et  fecundam  vel  fecundann  et  tertiam  vni 
parti  duodecimae  diftantiae  focalis  lentis  mediae ,  vt- 
pote  quae  maximam  aperturam   habere  cenfetur, 
aequalem  flatuere  oportebit.     Hoc  itaque  ccndituto 
111.  Audor  fecundum  praecepta  dioptrica  formulas, 
quae  difpofitionem  leotium  in  genere  refpiciuot, 
huic  cafui  adccmmodat  et  tum  nd  confufionem  a 
radiorum  diuerfa  refraif^ione  oriundam  e  medio  tol~ 
lendam  progreditur;  totannque  calculi  euolutionem 
ob  ccnlos  ponit.    In  fine  diflertationis  fubiungitur 
defcriptio  lentis  obiediuae  triplicatae  perftdtifiimae , 
quae   etiam  ccnfufioncm  a  reliquis  lentibus  natant 
deflttiere  valeat.    Accedit  appendix  de  lentibus  du-' 
plicatis,  quarum  duae  defcribuntur  fpecies :  vna,  vbi 
prior  lens  ex  vitro  coronario,  pofterior  ex  cryflal— 
lino  efi  parata ;  altera  pro  qua  prior  lens  eft  cry-» 
llallrna  ;  poflerior  coronaria  ;  quanquam  poflremunt 
hoc  leotium  duplicatarum  genus  nulUns  vfus  eflb 
videtur  >  nifi  praegrandem  diflantiam  focalem  admit~ 
tere  quis  velit ,  quod  vero  a  Dioptrlcae  ftopo  ]na<^ 
Xime  efl;  alienum. 
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De  adplicatione  lentium  obieftiuarum 
compoiitarum  ad  omnis  generis 
telefcopia. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  415. 

Itk  cakulis  pro  conftruftione  telefcopiofum  ftcun- 
dum   mcthoduni   IIK   Euleri  inftituendis  lingulae 
Jentes  ,  ex  quibus  inftrumentum  componitur ,  fepa- 
ratim  ad  coinputum  funt  rcuocdndae.     Fieri  itaque 
ron  poted  ^  quin  formularum,  quibus  fatisfieri  cpor- 
tet ,  multitudo  ,  praefertim  ii  lentes  compofitae  ad^ 
hibeaotur ,   ita  increfcat  et  formulae  ipfae  tam  eua-- 
dant  intricatae  ,  \t  omnibus  conditionibus  ad  teie- 
lcopii  perftdionem  requifitis  fatiifacere  molefiiifimum 
£t«    Hittc  incommodo  fine  dubio  poflet  occurri  ,  ii 
Je»f/5  compofitae  loco  adhiberi  poflfet  lens  fimplex  , 
quae  omni  refpedu  vicem  illius  gereret  eundemque 
prorfiis  eilfedum  produceret.     Quanquam  Tcro  itia- 
Aifeftam  eft  ,  talcm  lcntem  fimplicem  elfe  impoffi* 
bilem  :    fiquidem  ipfa  haec  impoffibilitas  lentibus 
compofitis  originem  dedit;  cenfet  tamen  III  Eukrus^ 
icorem  eiusmod»  fimphcem  etfi  imaginariam,  tamed 
Ttihffifne  in  calcuio  poffe   admitti ,  quandoquidem  , 
odcolo  abfoluto ,  quicquid  erat^  imaginarium  ,  ex  eo 
pn>rfus    eliditur.     Hunc  in  finem  fequens  problema 
reblaendaai   fufcipit:  Fropofita  lcnte  obiediua  du- 
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plicata  (iae  triplicata ,  iaaenire  lentem  fimplicem  ] 
in  (e  quidem  imaginariam ,  ez  data  -vitri  fpecie 
confeAam  ,  quae  omni  refpedu .  in  compolitione  te- 
lefcopii  eundem  plane  eStAum  ctkt  praeQitura,  et 
quam  idcirco  tanquam  lentem  vicariam  fpedare  li- 
ceret..   Inuentis  omnibus  eiusmodi  lentis  determioa- 
tionibus  111.  Audor  generatim  pro  quouis  telefco- 
piorum  genere  lentem  triplicatam  ^Ioco  obieftiuae 
adhibendam  ita  determinare  docet ,  Tt  omnis  plaoe 
confuiio  ab  apertura  lentium  oriunda  penitus  de* 
ftruatur.;  et  quae  hac^ienus  in  genere  expofuit ,  ea 
tam  ad   lentes  triplicatas  in  priori  diflTerr^tionc ), 
quam  ad  duplicatas  in  appendice  de(criptas  adplicat,. 
et  quomodo  omnis  generis  telefeopia  ope  talium  lea* 
tium  obiediuaiumt  ad  fummutn  perfe(Stionis<  gradum 
pofTint  perduct ,  ordine  exponit,';  vbi  vero-  ea  tan- 
tum  telefcopforum  genera in  quibus^  lens  obiediuai 
(Implex  eft  ,  adhiberi  conuenit ,  quandoquidem  hic: 
fiiit  o(tenfum  ,  quomodo  lentes  compofitae  ad  iim* 
plicem  vicariam  lint  reducendae.. 

in(ce  generatimi  expofiTtiii  111.  Au(%or  (ingulfti 
feetefcopibrum  genera,  feparatim  meditationibus  fuis> 
fiibiicit;,  pofuit  VefO' in.  diopjcrica  fua.  fundamentuntL 
diuifionis  tele(copiorum  in  numero  imaginum  rea- 
lium  in  iis  occurrentium ;  quare  in  theorlae  hic: 
propofitae  generalis  adplicatione  iam  fpeciatim  agit. 


/.  De  perfeilionc  Telefcopionm  primi  ffpnt^ 
ris ,  nuUam  imaginem  >  realm^  contineu'' 
tium.  pag.  432. 

Vbi  poft  euolutos  cafus  aliquoC  fpeciales  traditur 
conflrudlio  generalis  horum  telefcopiorum  pro 
guacunque  multiplicatione.  Duplici  autem  defeAu  , 
et(i  leas  obieAiua  fuerit  perfedta ,  baec  telefcopia 
laborant ;  primo  enim  l^ns  ocularis  ndn  poteft  notr' 
quaotumuis  exigjuam  aliquam  confufionem  ob  diuer- 
fam  'radiorum  refrangibilitatem  producere  :  deinde 
campus  nimi»  eft  exignus quani  yt  pro  maioribut- 
multiplicationibusi  confiiltum:  fiCy  eiusmodl  tekfcopiai 
conficerc 

IL  IJe  perfe&ioner  fdefcoptorum  Jecundt  gt-* 
neris  feu  aftronomicorum ,  vnicam  imagt^ 
nem  realem  continentium^  pag..  448.. 

Vbi  fimili  ordine  aliquor  exemplis  datae  multl- 
piicationis  fubiunguntur  fbrmuiae  geuerales  pro 
conftrudiione  hd^um  telefcopiorum  ad  quamcuaqqo. 
multiplicationem  adplicabiles ;  vnde  tandem  conilru< 
GCio  generalis  tuborum  adronomicorum  perfeCtijJim-* 
rum  ^  fex  lentibus  inftru^oium  et  ad  quamiibet  mul-"- 
tiplicationem  extenfa-  deducitur; 

///.  Be  perfe&ione  telefcopiorum  tertii 
neriSf  duuf^  imagines  reaks  continentiumi 
pag.  472. 

Haec  telefcopia  Tocantur  terreftria  tt  ad  mihimum- 
quaCuor  lentibus  inftruuntur..    Species>  aliquot 

f  3  huius^ 


•  halas  generis  notatu  prae  ceteris  dignas  lil.  AuAot 
vlxrius  pertradat  et  caicuios  pro  telercopio  eiusmodi 
fex  lentibus  conftante  et  obieda  centies  multiplicaQte 
in  omni  (uo  ambitu  ob  ocuios  ponit ,  cuius  tubi 
longitudo  erit  32  digitorum ;  (emidiameter  campi 
appjrentis  23  minutorum  >  qui  inftdr  fpatii  circula- 
ris  in  coelo  rpe(5tabitur ,  cuius  femidiameter  efl  3^ 
graduum  xo  minut. 

Additamentl  huius  diflertationis  occafionem  pme' 
buit  Celeb.  ^eaurat ,  qui  nouiflimo  Commentar.  Pa- 
rifinorum   vulumini  amplam.  lentium  obiedtiuarum 
compofitarum  defcriptionem   inferuit ,  quibus  veto 
non  ,  nifi  confufioni  a  diuerfa  radiorum  refrangibili- 
tate  oriundac  occurritur.    Attulit  idem  egregia  ex< 
perimenta  pro  dcfinienda  tam  refradione ,  quam  di- 
fperfipne  radiorum  pro  vitro  tim  coronario ,  quam 
cryfialtino  ;  pro  hoc  pofieriori  inuenit  rationem  re* 
fra<Aionis  itfo  :  ioo  ,  et  difperfionem.  yitri  coronarii 
ad  cryftallum  vt  18:31.    Operae  itaque  pretium 
IIL  ^ufero  vifum  eft  ,  calculos  fuos  circa  conftruAio- 
nem  lentium  triplicatarum  etiam  ad  hanc  vitri  ipe« 
ciem  1q  hoc  additamento  accommodare. 
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PHYSICA. 
I. 

Defaiptio  Pifcis,  e  Coregonorum  ge- 
nere ,  rullice  Riapucha  difti ,  hi- 
ftorico  -  anatomica. 

Auftore  I.  T.  Koelreuter  pag.  503. 

Defcriptionem  in  hac  Diflertatione  Cl.  Audor 
exhibet  pifcls ,  in  RulTia  haud  rari ,  nec  ta- 
men  h;]denus  fatis  delcripti  ,  ad  genus  Core- 
gonorum  pertinentis,  cui  etiam  internarum  partium, 
praecipue  abdominalium ,  zootomica  defcriptio  ad- 
iungitur.  Maior  hepatis  pars  in  hypochondrio  fmi- 
ilro ,  minor  in  dextro ,  comparuit ,  quod  pylori  ap- 
pendices  potius  occupahant.  Ventriculus  in  medio 
aladomine  jQtus;  lien  huic  ^non  modo  et  duodenO| 
fed'  etiam  pecuhari  tradui  pinguedineo  Taforum  ec 
membranarum  ope  annexus  erat.  Cl.  Audor  iingu- 
larem  obferuationem  addit.  In  tunica  ezterna  Ten- 
triculi  nonnullorum  indiuiduorum  tubercula  appa* 
rebant  lentiformia  fubrubelia  ,  quae  difleda  totidem 
babitacula  oflenderunt  vermis  Gordii  marim ,  in  fpi- 
ram  conuoluti.  £t  radiis  quoque  branchiarum  fimi- 
lia  tubercula ,  Gordium  ibuentia ,  innata  Cl  Aud^or 
yidit. 

II. 


\ 


•^f  (  0  )  ^fg- 


11. 

Defcriptio  Pifcis  e  Gadorum  genere 
Ruflis-Saida  di£li  p.  512.  nec  non. 

IIL 

Defcriptio  Cydopteri  Lineati  p.  522. 
Auaore  I.  Lepechin, 

PiTces  duos  in  liac  diflertatione  proponit  Auftor, 
quos  in  itinere  fuo  per  mare  album  obferuauit. 
Horum  alter  eft  Gadus  dorfo  tripterym  ore  ctrro  mm- 
mo  ^  cauda  bifurca,  radio  ventraUiim  jecundo  in  longam 
fetam  produdto.^  Rnea  laterali  reSia;  alter  vero :  Cy- 
clopterus  corpore  nudo  cajtaneo ,  \ineis  hngmdino^hus 
trium  parim  pallidioribus ,  pinnis  dorfali ,  anaR  cauda' 
U  que  vnitis,    Prioris  non   modo  partes  extemae , 
a:d  ftabiliendum  charafterem  necefTariae ,  -verbis  de- 
lioeaotur  ,  fed  internae  etiam  concinne  defcribuntur , 
ct  denique  fubiunguntUT  partium  externanim  dimen" 
fiones.    In  nota  ad  hunc  pifcem  oftendit  Auftor^ 
(fadum  CaJIiiriam  Illuftr.  LINNAEI  ,  "vel  Callariam 
V.  CJariff'.  kleinit  male  confundi  cum  Gado  Nauaga, 
quem  Clarifl'.   koelrevter  in  Nouor.  Comment. 
Acad.  Scient.  Petrop.  T.  XIV.  p.  484.  dcfcripfit  et 
itone  Tab.  3CII.  expreflfit ,  qoem  que  nouam  fpeciem 
-coiiftituere  nofter  patat.    Cychpteri  Lineati  ob  vni- 
cum  indiuiduum  ,  quod  AuAor  obtinere  potuit,  ha^ 
bitus  atque  dimenho  modo   partium  externarum 
preponitur.  III* 


IV- 

Defcriptionum ,  plantarum  fibiricarum 

continuatio. 

AuGore  jErico  Laxmanno  p.  525. 

Iaitium  harutn  defcriptioaum  ia  Tomo  Commen- 
tarioj-um  noftrorum  XV.  iam  occurrit    Quae  in 
praefenti  didertatione  traddiitur  plantae,  alpinis  omni- 
ao  annumerandae  fuat.    Prima  earum  e(l  Gentiaaa 
grattMJiora  coroila  quinquefida ,  fdiis  radicalil>us  plu- 
r/mis ,  ianceolacis  ,  compadis  horizontiilibus,  fummo^ 
roni  HQtum  cacuminuni  altaiehfium  exiinium  ornao 
Dieatuin.    Sccunda  eft  Sibttaldia  altaica  foliorum  rar 
ikiXwxai  apicibus  tripartitis,  calycibus  quinquefidis  , 
l^lis  recuiis»  in  monticulispraedidarum  alpiuin  in- 
ferioribus  occurrens.     Tertia  llluflr.  a  Linne  nomeii 
dcbtt  Ornithogalum  fcilicet  vnijiorum  foliis  canlinis 
alteffl/s ,  vagiaantibns,  pediiuculo  vnifloro ,  fummoruin 
moatiam  Sinie  Sopka  \  Ksunoua  aliorumque  incola. 
I     Quarta  eiusdeiti  eft  genens  Ornithogalum  puta  altai- 
fia  fcipo  cereti ,  quadriphyllo,  petalis' ouatis,  triner- 
Tibus,  ftaminibus  (ubulatis,  nusquam  nifi  in  altiffimus 
/nufibus  altaicis  inuentum.     Quinta  eft  Polygonum 
I   fiiiri^m  floribus  odandris ,  foliis  haftatis  caule  iner- 
m/,  per  totam  au^lraliorem  Sibiriam  in  alpinis  hau(i 
inTequens.     Sexta  numerolum  Ranuncuiorum  gfregem 
I  Tjgtt  fnVns  lobatis,  radicalibus  petiolatis,  cuulinis  fedi- 
1  Ifaas,  calyce  hirfuto,  longitudine  fere  petalorum  ,  ia 
ffiTaris  praedi<^arum  alpium  vmbrofis  habitans. 
Tom.XVllI.Nou.Cbmin.        g  ASTRO- 
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ASTRONOMICA. 
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Comparatio  inter  Theoriam  Lunae 
lUuftr.  Euleri  et  Tabulas  recentiores 
Celeb.  MayerL 

Au£tore  A.  I.  Lexell  pag.  $2^. 


bmparatto  inter  Theoriain  Lanae  Enkri  et 


Tabalas  Mqyeri  adoroata  heic  habetuty  ad 


^^"^  exemplttm  eiut  quam  ipfemet  IUuftr.  Etde- 
fus  inftitoit  inter  fuam  Theoriam  et  Tabulas  Lnoa* 
res  Cel.  de  Chiraut  eo  imprimis  fine»  Tt  inde  ts- 
lores  faltem  proxime  veros  pro  excentricitate  et  in-> 
clinatione  media  Lunae  eliceret.    Vt  Tcro  haec  com'> 
paratio  co  commodius  inftitui  poOet ,  praeprimis  ne« 
ceflum  fait  argumenta  Tabularam  a  Maytro  adhibi- 
ta  ad  denominationes  confimiles  iis,  quas  lUufir» 
EuJerut  in  fua  Theoria  tn  vfum  vocaait ,  reuocare. 
Scilicet  omnes  aequationes  ab  Eukro  allatae  >  hos  qua- 
tuor  angulos  inooluunt ,  elongationem  mediam  Lu- 
nae  a  Sole »  anomaliam  niediam  Lunae ,  diftantiain 
loci  Lunae  medti  a  loco  nodi  medio  et  anomaliam 
mediam  Solis ,  qai  anguti  litteris  p,     r,  t  apad 
Eulcrm  defignantur,    In  Tabulis  vero  Mayers  par* 
tim  hi  anguli,  partim  etiam  eorum  valores  certls 
teqnationibus  ccnrredti  adhibentur,  quos  igitur  litte- 


xis 


f^tp^ip^i^if^ff^  exprimcndos  cenfait  haius  dif. 
ferutionis  iiudor ;  quo  obfeniflto  omnei  inaequaiita- 
tes  pro  longitudine  Lunae  a  Majero  allatae  in  qna- 
toor  ordines  difpefci  poflUnt,  quorum  primus  com- 
pleditur  aequationem  aonuam ,  euedionem  et  non- 
Bullas  alias  minores  inaequalitates ,  pro  boc  ordine 
argamenta  ez  aogulis  t,  pf,      et  q  componnntur , 
defignante  ff  diftaotiam  loci  Lunae  medii  a  loco  Te< 
10  Solls.     Secuodns  ordo  inuoluit  aequationem  or- 
.  bitae  Lnnae  et  pro  argumento  habet  anguinm 
vbi      deriuatur  tx  q,  fi  huic  adplicentur  aequa- 
tiones  ordinis  primi  et  aequatio  quaedam  pro  argu- 
Biento  Iiabeos  $.     Tertius  ordo  inuoluit  iaaequalita- 
tem,  quae  Tariatio  Luoae  dicitur,  buiusque  argu- 
meatnm  eft  angulus  p",  Tbi      defigoat  diftaotiam 
loci  Luoae  nnedii  per  bioos  priores  ordioes  corredi 
1  loco  Tero  Solis.    Quartns  deoique  ordo  continet 
redodionem  ad  eclipticam ,  Tbi  occurrit  angulos  r", 
fiue  diftantia  loci  Lunae  medii  per  tres  priores  or- 
dines  correAi  a  loco  nodi  corredo.    Comparatio  ip(t 
Theoriae  Lunae  cum  Tabulis  Mayeri ,  tum  in  mo- 
dam'  iaftituta  habetar ,  Tt  pro  certis  pofitiooibus 
principalibus  Lunae  ,  Tti  fi  p  =:  o,  9  =  0,  r  =  90% 
ex  Tabulis  Mayerl  qvaerantur  Talores  eloogatioois 
loci  Lunae  medii  a*Iocd  tcco  ,  et  Latitudinis  La^ 
oae ,  qui  Talores  comparantur  cum  fimilibus  ex 
Tbeoria  Lunae  dedudis,  in  quibus  tamen  pofterio- 
ribos,»  Talores  ezcentricitatis  et  incHoationis  mediae 
Lunae  pro  incognitis  fpedantur,  qua  ratione  inne- 
oiencur  aequationes  his  incognitis  dcurmioaodis  in- 

g  a  ftrui* 


feri^ientei.  Fofitiones  autem  prsecipQe  Tttks  pri) 
deceraiioanda.  epccentricitate  eae.  funt  ,  quibus  nsi!* 
tuuntui: 

r.  ^>-iro;  f=o;.  ^rnpo;  11*.  p=:o;  r—pofy^: 90 
nr./)=9o;  r=:o;  ^=190;  1 V*. /)==90 ;  rzrpo ;  ^pa 

pro  fingulis  autem  bini  cafus  fpeciales  conrider.iri 
poffunt ,  prouti  ilatuitur  vel  /  zr  o  tcI  f  zr  x  80'. 
Pro  determinanda  inctinatione  ,  hae  quatuor  poHtio- 
nes  inprimis  cum  vfu  adhiberi  pofluot: 
1*.  pzzO;  ^zzo;  rzr^o*;  II*.  />zro;  qzzpo;  rrz^o* 
111.  pzrpo*;  ^o;  rrz9o°;  IV.pzz^o;  ^zz^o";  rzz^o*. 

Huiusmodi  igirur  &<^a  comparatiooe  inueait  Clar. 
Audor  praeieutis  diflertatioois  pro  excentricitate  tih 
lorem  0^0545  proxime  et  pro  inclinatione  o^oSpdx, 
qui  Talorei  quidem  egregie  confentiunt ,  cwn  iis »; 
quos  Illuflr.  Etderus  in  conflrBeodis  fuis  Tabulis  ad- 
hibuit ,  ibi  enim  exceotricitas  fuppofita  fuit  0,0544$: 
tt  indinatio  0,089^4 ,  ac  haud  parum  difcrepant. 
ab  iis  quos  Majierus  in  vlum  Tocauir,  cuius  difcre»^ 
pantiae  ratia  inde  fine  dubio  potiflimiim   prouenit  ^ 
qjnod  coefficientes  atiarum  atque  aliarum  aequatio* 
n.om  apud  Eukrum ,  mqlcam  fint  diner&e  ab  ii» » 
qnos  Mayerus  paftira  ex  TJieofia  ,  partim  ex  obfer- 
T^ationibus  coliegit.  " 

Vt  Tero  Tnicttique  &clle  fit  indtcinm  de  ooii<* 
f^ofu  Tcl  diflenfn  Tabulamm  Lunae  nofiro  tempore 
celebratiflimarum»  Illuflr.  Eakri^  Mayeri  ec  de  Chiratay 
placet  fequttotibiia.  Schemaitbus.  hui^s  rei  fpecimen 

exhi* 


ofaibere,  ab  M&otc  praefeiKM  <)i0^rt<^ipni^  pRieci<^ 
puU  quibasdam  Luoae  pofitioaibu»  adcQfninodatum: . 

Elongatio  loci  Lunae  medii  a  loco  vera 
ex  Tabulis 


Pro  pofitione 


Euleri' 

Mayeti 

Ckiraaf 

-5*.  5'.  32^' 

-5*.  5'.  3  5« 

-5%  5'.ao« 

-5'  0'  $$ 

-5.    0;  4+ 

—5.    «.  30 

-5.  1+ 

-5.    5.  »4 

-5.    4.  51 

-5.    1.  34 

—5.    0.  la 

-5.    0.  5p 

—7.  28,  0 

—7.  07.  ftO 

-7.  atf.  5  X 

-7.  34.  0 

-7-  34.  0 

-7-  33.  3 

-7.  a».  ^ 

-7.  a8.  4 

-7.  «7. 

^7.  34*  9 

-7-  34.  48 

-7»  33.  44 

^o;  ^907/— o 

mpo^/— :i8o' 
^90;  ^5K>)-^:::::o 

rzroyiri  80  ■ 

r=:9o$^in8o 

Latitudo  Ltttiae  ex  TabuKs 

Pro  pofitioBe 

^oj    fzio  pfcno 

*=:SK>S/Ii:i  80 
/qro/  qz=z9o?tzzo 

rzzgoStzziSo 
p=S^i  4=.o  7tz=:o 

rzipoV—xSo 
^^,-  ^po?/=io 

nrpoS/iriSo 


jB«f/w  Mayeri 


4. 59'.  37" 
4.  58:58 

4.  5p.  35 
4-  59.  II 

5.  itf.  58 
5.  17.  28 
5.  15.  a8 
5.  I5.4<J 


4".  59'.  31" 
4.  59'^  3 
4-  59.'atf 


tf/  Clairaut 

4'.  5  9'.  35" 
4-  59.  9 
4.  59.  4« 
4.  59.   a  4.  59«  *o 


5.  59 
5.  17.19 
5i  15.  18 
5.  15.34 


5.  17*  «3 
5.  17.  49 
5.  15.  «9 
5'  15.  4# 


Fx  hoc  fpecimioe  liquet  pro  Latitudtne  Lunae  de* 
imeoda  taotaip  t&  Tabularum  ■  confenfum  vt  Tix 
JRaior  fperari  ppffit  ,  pro .  Lcngitudine  autem  Lnnae 
difiDiiit  aliquaBt^  ^iores  ■  adfnnc ,  vnd^  vix  fleri. 


poteft ,  Tt  hie  Tiibnlae  Mtcm  pro  cafib08  \  qoibiM 
locos  Lunae  medius  a  vero  aliquantum  diftat ,  ae- 
que  bene  ~cum  coe|o  confentiaat.  Quare  etiamfi 
vel  maxime  Tabulae  Mqyeri  recehtiores  cnm  obfer- 
Tationibus  reperiantur  confentientes  ,  tamen  qoia 
pro  his  Tiri>alis  nonnullae  aequationes  theoriae  fo- 
perftru^e,  aliae  ez  obfernatiooibus  corredae  •  noo- 
nullae  quoqne  quas  Theoriae  praebuerat  prorfus  oe* 
gle<ftae  fuot,  optandnm  eft  Tt  Theoria  adbnc  magisex- 
coli  poflGst ,  quo  maior  acquireretur  certitudo  de  iis 
aequationibus ,  quarnm  Talores  empirice  qiiaii  hucDS" 
qne  determinati  fueruot. 

IL 

Eclipfis  iblaris  d.      Martii  i774«  vi- 
^  obieruatio  Petropoli  initituta. 

Auaore  W.  L.  KrafFt  pag,  558. 

Quae  recen(etnr  hic  a  Cl.  Andore ,  eclipfis  fola- 
ris  obferuaiio  in  priuatis  aedibus ,  a  fpecula 
flcademica  vix  ad  trium  minutorum  iecundorum  dif^ 
fereotiam  verfus  occafum  remotis,  ab  ipfo  eft  infti- 
tuta ;  ^praeftantibos  inftFumentis,  tubo  ioprimijS  achro' 
matico  decem  pedum  DoUondiatu;  et  ftuent^e  coelou 
Aftronomis  to  obreruatono  huic  Iblis  eclipfi  inuigi» 
lantibus  ob  inopina  obftacola  ioitiom  eios  ceroere 
non  licuic ;  coios  momeotom ,  cnm  Audor ,  quan- 
tum  quidem  ,  folis  ad  horizontem  vicinia  cooceffit  , 

admo— 


idmodom  pneciie  obfeniauerit ;  ide  deftdns  com- 
mode  hac  obferuatione  poteflt  foppleri.  Accidit  fcir 
licet  initium  x8^  3'.  14"  et  finis  20^  19'.  Ad- 
inagit  Audor  parallaxes  tam  longitudinis ,  quam 
latitudinis »  pro  Ttroque  momento  ab  ipfo  com-7 
putataaL 

III. 

Obferuatio  Ek:Iipfis  Solis  &di3i  Petropoli 
die  i|.  Martii  i/;^^. 

Auftore  A.  I.  Lexell  pag.  5;^!. 

Ontinet  haec  diflertatio  expofitionem  ob(eraationis 
circa  Eclipfin  Sotis  A.  1773*  ab  Audore  infti» 
tutae,  Tua  cum  aduixibratione  nouae  Metliodi  obfer- 
Tatiooes  EclipGum  Solis  computandi  et  conclufioni* 
bus  quae  ex  obfernatione  praefentis  Eclipfis ,  tam 
pro  loco  Lunae ,  quam  Longitudinibus  nonnultorum 
locorum  deducere  licuit.  De  ipfis  (^feruationibus 
Botare  conuenit  9  quod  initinm  Edipfis  a  CL  LeXeS 
non  fiierit  obferuatum ,  finem  vero  facis  exade  ob- 
feruauit  Temp.  vero  8*.  19^*3"»  praeter  quam.  ob- 
iernationem  plurimaa  infiituit  menfuras  tam  partium 
lucidarnm  Solis  >  quam  difiantiae  comnum ,  quarum 
tamen  non  nifi  pniecipuas  et  quae  ipfi  prae  reli- 
qnis  cenae  Tidetantur  >  beic  attultt.  Noua  metho- 
dus,  quam  heic  adhibuit  Cl.  AuAor  hnius  diflerta^ 
tk»Qs  pro  compatandis  obferoationibas  £clipfium  So^ 


lis ,  in  eo  confiftit  vt  pro  trertis  interuallii  t^fnpo^ 
liiin  intra  quae  fidipfis  cadit,  compatentur  L-jtitudo^ 
Afcenfio  rei^a  ,  decltoatio  et  anguios  poOtionis  pro 
Luna  9  nec  non  aibeaiio^refta  Solis^  tjuo  ^do 
tefflpbre  ^feruatronis  et  drflerentia  «icenfioiium  re^ 
Aarum  Solis  atque  Lunae  cognofcetur  anguluf  hori« 
rius  Lunae.  Porro  fi  in  ineridiano  concipiatur  puu* 
dum  quod  cum  locp  obferuatoris  et  centro  tcliuris 
ki  diredum  iacet ,  ex  coghita  teliuris  figura  habe^ 
bitur  difiantia  huius  pundi  a  Polo  aequatoris  ,  tum 
Tcro  fi  breuitatis  gratia  lioc  punjflum  nomine  zenith 
indicetur  ^  refoluebduni  efi  triangulum  cuiHS  duo 
latera  cognita  funt ,  diflantia  zenith  a  Poio  ,  com- 
plementum  deciinationis  Lunae  et  angului  eius  ho« 
rarius ,  quaerendo  nimirum  dinantiam  Lunae  Yeradi 
a  zenith  et  angulum  pa|:aila(!licum  Lunae  pro  ^olb 
aequatoris ,  quare  ex  cognito  angulo  po(itioni6  Lu^ 
nae  4^bitur  etiam  angulus  paralludicus  pro  Polo 
jeclipticae.  Haec  autem  duo  elementa  ,  diflantia  oi- 
inirum  Lunae  a  zenith  et  angulus  paralljdicus  fuF- 
ficiunt  pro  adornandis  fbrmulis,  quae  paraliaxes  Lon- 
gitudinis  et  Latitudinis  exprimunt /feiitat  fi  paral^ 
laxis  difiantiae  a  zenith  quaefita  fuerit ,  eaqup  pet 
p  exprimatur,  anguius  autcn)  paralladlicus  per  La- 
titudo  autem  apparens  Lunae  per  /  erit; 

Parall,  Latit  rz:  p  cof.  a  et  Parall.  Longit.  =r  ^y*. 

Hae  autem  formulae  iicet  rigdre  Geometrico  verae 
0on  funt ,  tamen  pro  obferuationibus  imprimis  ecli- 
pfium  Soiis  non  magis  quam  Toa  vel  aitera  parte 

decima 


Mtna  l^upnU  lecuodi  a  tero  aberrabuDt  Caetera 
tfM  ad  haac  Methodum  pertiaent  iimiiia  fiiot  iis, 
^ae  de  boc  argomeoto  io  Tomo  XV.  docuit  CL 
Andor.    Coocliiiiones  ex  oUeruatioDe  Edipfis  An. 

dedudae  eo  redennt ,  vt  Terum  tempus  cbD> 
ioD(3ioDis  Solis  et  Lunae  fiierit  pro  Betropoli  Temp^ 
Aflron.  d.  22  Martii  19''.  22^.  4"'}  exiftente  Longi' 
todiae  Lunae  o*/2*,54.'.33"  et  d*atitudine  42^33'',  x. 
Qttod  Longitudinem  attinet ,  illa  fiquidem  Longitu- 
do  Solis  rede  eft  defintta ,  non  multum  incerta  eflc 
poteft,  nam  io  tempore  coniunAionis  Tix  plusquam 
5'  mor  ineflfe  poterit,  at  Latitudo  Lunae  magis 
efi  dubia.  Corredionem  Latitudinis  Cl.  Aodor  de- 
fioiait  potiflimum  ex  obferuationibus  circa  partcs  lu« 
cidas  tempore  maximae  Eciipfeos ,  ex  quibus  eam 
collegic  x$^',  ob  incertitudinem  vero  circa  diame- 
tnm  Lanae  et  Parallaxin  non  nifi  lo^'  corrcdio- 
fiem  sdhibendam  iudicauit.  In  ipfis  quidem  obfer- 
vanoo\%Qs  hunc  in  finem  adhibitis  vix  plusquam  5" 
enor  iaeiSc  poterit ,  vti  ex  earum  con(enfu  fucile 
pcTTpicitnc,  fi  aotem  in  Eclipflbus  SoUs  conttngat, 
Tt  imago  Lanae  obftura  augeatur ,  vti  nonnullis  yi- 
fBoi  eft ,  vel  fi  ex  vitio  quodam  in  conflrudione 
ia&nimeoti  vak>res  partium  lucidarum  iuftd  mino- 
jtsexbibiti  fuerunt ,  fieri  pptefl  .vt  corredio  Lati- 
tQdiois^  nequidem  ad  5  fcrupula  fecunda  pro  hac 
cb(emadone  afliirgat,  quod  valde  probabile  redditur 
ex  obferuatione  circa  inithim  et  finem  huius  Ecli* 
p6s  Pekini  Sinarum  inftirata.  Comp^ratio  obferua- 
ciooDiD  circa  finem  Petropoli  et  Wieonae  inflituta» 
rom,  XVin.Nou.Comm.  h  rum 
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nm:pfMhet  difiereiitiatn  ■  Longitudlninn  tifler  bdec 
loca  85^'  4<^''  baud  maitQni  'diuerfam  ai^- ea >  quaoi 
lam  aliunde  cogoitam  efle  coniht.;  at  e%  comparo«> 
tione  tbieruationis  Scbwezingeafis  ciirca  ;  ;finem  cuiti 
prius  commemoratis  fit  Longitudo  Scliweziogae  a 
Lutetia  Parifiorum  ^sK  ciicicer  y  qiiam  hucosque 
fuppofuerunt  25',  15''. 

'  IV. 

Obferuationes  Aftrpnomicas  ab  Aftro; 
nomis  Academiae  Imperialis  Scientia- 
nim  Stepbam  Rumovski  et  ^ndr.  h 
Lexetl,  A.  i/;^^.  iriftitutas, 
recenfuit. 

A.  I.  Lexell  pag.  602. 

In  hac  diil&rtatione  obfematbne»  AftroQomieae  A<K 
1773.  Petropoli  inftitutae  ifecenfentur/  Pfaeei'^ 
puae  autem  harnm  fudt.  '  l'*.  Eclipils  Sotis  dte 
Martii)  cuiasfinem  Ceh  Rumovski  obfmiauit  Temp, 
Tero  19'.  19".  II'.  Edipfis  Lunae  partiali» .  die 
Sept.  pro  qua  momenta  iaitii  et  iinis  feqoentitf 
affignata  babentur  ^  •  " 

Initium  Finis 
D.  Lexeif     6*  g  i*.  51*  ...  .  j>*:  33'. 
D.  Rwnovski      34.  27  ...  .      ^5.  27 
D.  Sehreter       34.  3^  ....       34-  5*-  • 

iir. 


IH\  OccDlcfltiones  fixaTum  a  Lona  (eqaentes: 

Occnlt.  flellae  fixae  quintae  rriagnit.  in  Capric.dielJ.Sept.  7*.  19'.  3* 
'  5tellae  i  in  conftellatione  arietis  immerfio  V;      1 1.  53. 5<y  duh, 

Emerfio  .  13,  10.30^ 
Stcllae  ^  Sagittarii  immerfio  .  •  .  .  «.OA.  7.  52.15, 
Emerfio  Palilicii  .»  iVwJl  x  a.  5^.47. 

« 

His  ob(eraatioDibus  accedunt  immerfiones  et  emer' 
fiooes  Satellitum  louis.  Quum  praeter  emerfionenl 
Falilicii  CL  fauius  difiertationis  AuAor  difiantia^ 
quoque  eiusdem  a  limbo  Luiiiie  lucido  menfiirauerir; 
'  epene  pretium.  iudicauit  inquirere  quid  de  loco  Lu- 
lue  ez  his  obferuationibus  cum  emerfiooe  '  collatis 
coUigi  pofiec  9  faltem  vt  inide  perfpiceret  quousque 
difiantiarnm  menfurae  tiuic  fini  aptae  et  accommoda-« 
tae  iiaberi  queanc  Inuenit  iautem  coniundionem 
Palilicii  £um  Luna  contigifie  die  x  Nov.  lo^  2^'. 
ip"  Temp.  med,  Parif.  exifiente  Longitudine  Luna6 
d*.  3''>  9  et  Latitudioe  Lunae  Aufiraii  4*. 

42{y(    Methodus  qua  in  cormputandis  liis  obferua- 
tfonibus  vfus  efi ,  quum  diuer^  fit  ab  antea  cogni- 
tis  iromo  ab  ea ,  quam  in  priori  diflertatione  pro 
Eclipfi  jSoIis  vfus  efi ,  oonnuila  de  eius  indole  mo- 
uoiile  haud  praeter  rem  erit.   Si  igitur  concipiamus 
tiiaogalum  Sphaericum  cuius  vertices  fint  Polus  ae- 
qoatoris^   F^lus  Eciipticae  et  pundum  iflud  quod 
fopra  zcaith  adpellauimus ,  pro  hoc  triangulo  exda- 
tis  obiiquitate  eclipticae ,  et  difiantia  'zenith  a  Polo 
aeqiiatorisa    nec  non  angnlo  hos  arcus  interiaceote ,  / 
9iHeratar  dillaatia  Poli  Eclipticae  a  zeoith  et  angu- 
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los  qui  hunc  arcum  ec.  arcnmbinos  Polos  iungeQtem 
ioteriacet    Hoc  &do,  fi  arctis  per  Polum  Edipticae 
ec  zenith  produdus  occurrac  Eclipctcae  in  pundo, 
quod  Nonagefimum  adpellare  licebit ,  dabitur  diftan. 
tia  Nonagefimi  a  zeoith,  et  Longitudo  Nonagefimi, 
ex  quo  cognofcetur  etiam  dififerentia  incer  Loogita- 
dities  Lunae  ct  Nonagefimi.     Tum  vero  fi  denota- 
Teric  n  parallaxitt  horizoucalem  Lunae  aequacoream, 
t  racionem  incer  iemidiamecrum  teliuris  pro  loco 
ipedacoris  et  femidiamecrum  aequacoris  ,  D  diftan- 
tiam   Nonagefimi  a  zenich,  d  diffisrentiam  intei 
Loogitudines  Lunae  et  Nonagefimi ,  L  lacicudinem 
Lunae  veram  ec  /  Lacicudioem  apparencem  ,  paraW 
laxis  aucem  Longicudinis  indigicecur  per  p,  fequeo- 
tes  obcioebuntur  formulac 

quarum  TCraque  exade  vera  eft,  ec  rigori  Geome- 
trico  plane  confbrmis.    Neque  compucus  harum  f5r- 
mnlarum  vllo  modo  pro  molefto  haberi  pocefl:,  fal- 
tem  aeque  commodae  iunt  ac  fbrmulae  ab  aliis  Au* 
doribus  adhibicae,  quae  non  nifi  valores  approxima- 
tos  exhibenc ,  imprimis  vero  vfum  habent  fingula- 
rem ,  dum  in  compuco  verae  figurae  ceLIuris  racio 
habenda  e(!,  quem  in  finem  corrediones  minus  com- 
modas  hucusque  adhibicas  fuifle  conflac;  dum  hae 
fbrmulae  pro  figura  telluris  Sphaeroidica  maiorexn 
son  feceflUnt  molefliam ,  quam  fi  eadem  fupponatur 
fphaerica. 

V. 


V. 

Determinatio  Longitudinis  et  Latitu- 
dinis  quorundam  Moldauiae  et  Wala- 
chiae  locorum  dedu£la  ex.  obferuatio- 
nibus  a  lohanne  li/m^inftitutis. 

Auftore  Stephano  Rumovski  p.  <5si. 

Cum  vidlricia  RufGae  arma  tutum  in  Moldauiam 
ec  Walachiam  adictim  aperuiflent ,  e  rc  efle  iu« 
dicauit  Academia  Scientiarum  ablegare  in  iilas  re» 
giones  Virum  Cl.  lobamum  Iskmeff  y  Tt  ibi  vacaret 
obferuationibus  Aftronomicis ,  pofitioni  praecipuarum 
yrbium  definiendae  idonei&  Ille  egi^^ie  munere  (i- 
bi  demandato  funAus  anfam  praebuit  diflertationi ,  de 
qua  hic  fermo  eft. 

Vt  autem  illa  incompendium  redigatur  ,  fuffi- 
ciec  apponere  tabulam  >  quae  exfaibeat  pofitionem  Geo- 
graphicam  eorum  locorum,  in  quibus  obfcruatioues  in* 
ftitutae  iunt. 

Longit.  a  merid.  Parti». 
in  temp.  1  in  grad. 
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His  determinationibiis  menrurisqQe  a  Caftri» 
inetfltoribuft  captis  r»per(lruifta  efl  mappa  horum 
principatuum  nuper  euulgata ,  qnae  omnibus ,  quae 
hucusque  prodiere  i  plenior  et  exn&iox  efle  videtur. 

Pag.  <y+o.  ^ltima  linea.  loco  xo*.  3^.  39"  le- 
gendum  veft  loK  58'.  a". 

VI. 

Obferuationes  Pekini  Chinarum  infti- 
tutae  exceptae  ex  litteris  a  Rev.  Patr, 
CoUas  ad  Stephanum  Rumovski  anno 
17/2.  die  5,  M«rii  datis  p.  (54/. 

In  iplb  initio'!5tterarum  occurrit  nota  ,  quam  R. 
P.  ColJaf  de  ic^feruatione  Vltimi  tranfitus  Vene' 
ris  per  difcum  SoUs  pekini  hablta^  et  iam  diuerGs 
in  fcriptis  prolata  (pommunicat;  ea  fcilicet  non 
omnimodam  (Idem  meretur ,  quippe  qui  in  pendulo 
aftronomico ,  .cuius  motum  R,  P.  DoBeres  per  mul- 
cas  altitudines  Solis  tndagauerat ,  fytp  quodam  fubita 
perturbatio  e(l  deprebenfa ,  caufana  que  huius  per- 
turbationis  ilUs  ignptam  fui0e  perbiben 

Poft  modum  indicat  inftrumenta  et  cautelas,  quU 
bus  in  obleruationibus  vfi  funt :  Ob&ruationes  quae 
hic  referuntur  funt  fequentes ;  Quinque  occultationes 
fiellarum  fixarum  a  Luna  Aono  1772.  Deiii  mo- 
menta  qaaed^m  Eclipiis  Lunae,  quae  contigit  die 

»3.' 
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23  Odxkr.  Adao  1771.  hanc  exciph  Edlpfeoi 
Solis  Anao  ?77o.  die  45  Maii ,  et  dcnique  obfer-i 
nationes  aR.  P.  DoUieres  fuper  cometam  innicutae , 
qui  fifibilis  fuit  Anno  x7<$9. 

Sollicrte  R.  P.  ColJas  cnumerat  circnmffantias, 
qnae  quamuis  obferuitionem  concomitabantur ,  eo- 
qae  ipfo  pretium  earnm  extollit ;  Enumeratione  enim 
iHa ,  quanta  cuique  obferiiationi  praecifio  fic  adindi^ 
canda  indigitac. 

VII. 

Epitome  obferaationum  meteorologf- 
carum  Petropoli  anno  MDCCLXXIII. 
/ecundum  Calendarium  corre£lum 
inftitutarum.  ■ 

Auftore  l.  A.  Euler  pag.  655. 

Obferuationes  meteorologtcae ,  qua»  Cel.  Aui^or 
fingulis  anni»  Comment^riis  noftris  inferit,  me- 
thodo  laim  in  praecedentibus  defcripta  func.  inftitu- 
tae.  Primo  loeb  'defcribnncur  altitudines  barometri- 
cae ,  qoas  Ccl.  Audor  ad  morem  Mufchenbroeckii  fub 
ichematismo  lineae  coruae ,  coius  adplicatae  ipfis 
altitodinibus ,  abrciflae  temporibus  obferuationnm  re- 
fpoodent ,  contemplan  aflblec  Fuic  hoc  anno  ma- 
xim;i   Mercurii  altitndo  s8. 88 ;  minima  autem 

26.  85 
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fttf.  8$  poll.  qaoram  duodecim  conftituunt  pedem 
regium  parifinum.   Comparatione  faAa  patuit ,  fta- 
tum  Mercurii  hoc  anno  generatim  multo  altiorem 
fuifle  ilio  anni  praetertti.    Adiunguntur  quoque  ob- 
feruationes  aiiquot  afcenfuum  et  de(cenfuum  Mercu- 
tii  fubitaneorum.  -  In  obferuationibus  thermometricis 
Cel.  Auftor  vtitur  thermometro  mercuriali  delislia' 
no  verfus  boream  fito  et  a  radiis  (blaribus  prorlns 
libero ;  minima  altitudo  fuit  203 ;   maxima  104. 
graduum ;  et  comparacione  cum  anni  praeterlapfi 
obferuationibus  fac^a  adparuit ,  praefente  et  frigoris 
et  caloris  gradum  fuilfe  tllo  minores.  Sequuntur 
porro  tabulae  ventorum  vim  et  diredionem  et  re-> 
liquam  coeli  conftitutionem  ob  oculum  ponentes,  vt 
et  Tecenfio  phaenomenorum  praecipuorum.     Sub  fi» 
nem  adiungit  Cel.  Audor  tres  tabulas ,  quarum  vna 
redudionem  graduum  deslisliandrum  ad  Reaumuria- 
nos ,   altera  comparationem  pollicum  parifinorum 
cum  Londinenfibus ,  tertia  denique  redudtionem  par. 
tium  pollicis  centefim^i^um  ad  partes  duodecimales 
ieu  lineas  comple^itur. 
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SERIERVM,  EX  SIKIBVjS 
ATGITE  COSINIBVS 

ARCVVM  AftlTfH^HmCB  WOQR^DIBNTIVJfr 
DITERSlWfbi^E  00MPGSITARV4lt , 
PILVCIDATA. 
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£  AhfldiaMMti ,  sltwm  4»  t^EM^IMiHlMq^iboi' 

'  xutiMiafc  tottffprawtiQM  atqi;te  Tfu ,  .«IteruiD 
de  iniDlft  £ngolari  ftriefam  aafinitamm^  qoas  fiaot 
cofioos  flogttlorQoi  artthmetice  proisredicotium 
iomMiiit  caiwiique  fomaiadopc  et  irfu  f  «b  eo ,  ia« 
qoaai  ,  tenapore  ,  pemeiuc  ad  maous  meas  oounra 
voUinoo  ComBMOtariocoro  Academiae  rcieotiarun 
Ptriiaoe  A.  i^S^f,  inde  poft  trieonium  publici  in- 
lii  Attma,  B|;fegiflm  ia  hoc  folvmioe  D.  Abk 
Btfiit  jii^  4lti  mbiiaHn  «ommmiicfliilt  oiotlKxuiai 
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determiiuuidae  fuminae  i  pio  qoocunque  oumeio  ter-  > 
minorum  dato,  ferierum,  quas  finas  vel  cofimii 
arcuum  arithmetice  progredieatium  eorumue  poten- 
tiae  iiii>iles  exhibeot.  Quae  hac  de  re'protolit  fa- 
gaciffimus  Geometra,  mihi  an(am  dederunt  de  atr 
jumento ,  quod  in  ambobus  (chediasmatis  meis  fe- 
cundnm  yera'  principia ,  fed  metaphyfica  potius  qQam 
geometrica  ,  pertradaui ,  nouas  non  nuUas  fupecad- 
dendi  obftruatiooQS  easque,  nt  fiUlor,  nec  fierilesoec 
iniucundas. 

$.  /ft.  Ea  eft  finnum  atque  cofinuum  indoles, 
Tt  Tua  cademque  quantitas  ez  illis  compofiu  plores 
admittat  exprefliones  fub  alia  jitque  alia  fiacie,  qoae 
inter  fe  comparatae  totidem  fubminiftrant  theorema- 
ta  plus  minus  elegantia ,  aliquando  etiam  fiftidiofii , 
fi  Tclimus  in  diuerfis  expreffionibus  identitatem  va- 
,loris  demonftrare ,  quia  nou .  aliter  dififeruQt  ,  quam 
forma'}  quae  arbitraria  eft  multiplidque  mododiuerla 
t[k  poteft:'  oportet  itaque  omnes  et  fii^Ias  quan-  - 
dtates  ad  «indem  denominatiooem   redncere,  fi  id 
fieri  poflit ,  priusquam  de  aequaliute  Tel  inaequaliuite 
qnantitatiMn  figno  Sinus  tcI  Ctffims  inuoluurum  iQ* 
dicinm  ierre  liceat ,  nifi  ea  de  re  per  theoremaCft 
iam  demonftrata  cooftet.    Hoc  ideo  in  antecefluiii 
moneadum  efle  duxl,  ne  huiusmodi  difcufiioiies,  quae 
fi)lis  principiis  pure-  geomietricis  atqoe  anaJyfi  vui* 
gari  conficiuntur,  ad  commuiiem  referantnr  ceofom 
\€am  illis,  «te  quibos  mox  (ermb  cdt  et  quae  heeea;-- 
farib  requirere  Videntor  ]^incfipittm  iHud  qoafi  meJ- 
laphyficum  9  -  cuius  ir(bm  ftci  'ilbediiisinatie 

'  fuinmsi» 


S£RI£RVM   GENERE.  s 
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fiiininfltionibas  ferierttm  qttaruadani  incoograe  Terit 
<irunk}ue  intecpretattone ,  nec  proprie -di&rt  prin- 
cipittn  idnd  a  decanttto  principio  metti^hj^co  fiifi'' 
tientis  ratums*  Meniiaeriaius  autcm  ,  feries  noftrai 
'  pertinete  ad  feries  recnrrentes  fnasqne  hidiere  perio-. 
dos ,  po^  qnas  fingnlas  Iperfede  reGurniot  eaedem 
fimnlque  ipfos  periddi  terminos,  modo  tffirmattnot 
modo  negatioos  ,  fe  ipfos  deftruere ,  qnte  .circoli 
proprietas*  eft,  ita  yt  iot^ra  periodos  td  nibilnra 
redocatur ;  fi  porro  Toaquaenis  periodus  compofitt 
iit  ez  dato  numero  terroinomm,  maoifeftum  eft, 
ibre,  Tt  fnmma  totidem  terminornm  (b  ionicem  ia 
lerie  fnbfeqaeotium  fit  iemper  =  o,  vbicunqne  ho-^ 
xum  terroinorum  pdrons  accipiatnr. 

$.  3'  His  prtemooitis  iam  piopini  ad  piaefent 
ioftitutum  meum  accedo ;  Poftqnam  nimirnm  in  al-- 
legatis  lchediasmatis  meis  fummam  ieriemm  noftra- 
rnm ,  fi  hae  iofioitae  ponantor,  ezhiboi  atqoe  abun- 
^   derooofirani ,  qnam  incongroa  fit  furoroa ,  etfi 
l^itime  inneota  jrforibnsqne  methodis  looge  a  fi» 
innicem  diuerfis  cooftanter  coofirmata ;  io  memo- 
xiatn  reudcaui  Yeram  totins  mjrfterii  explicationem , 
qoflin  olim  ,>  cum  Petiopoli  agerem^  obferuatam  ha- 
boenini  eaqoe  arrepta  occafione  argnmentum  iftnd 
mcttphyficnm  ,  meaque'  lententia  in  geometria  pura 
iiaiid  deoMnftrabHe,  Tberins  aperui:  Poft  haec  omoia 
incidi.  io  nouas  formolas  Boflotianas,  $;  i.  allegatas, 
easqae  ooua  methodo  erutas  pro  quocooque  termi- 
jioroin  nomero  determinato,  quem  Tocat  Aodor  «, 
.tqutt  cam  iofpicerera,  protinns  nie  cupido  inceftit 
.  A  3  explCH 


teiHtViwni  ff  ift€«tta«  ^t}i«|iir,  vt  9(4^tWAi  cusi 
flMil  ci»INffB  iiceict*^  toitfinMllillV  ^pp^dp  fUit^  cain 
li^MNn  fD^P  «liqaid i»  :AtM  exifi^,  .9«0(i 
ommafiMpam  piBra jMmnricswi  «li|dat,jr«vfiis- 

;  4,  Pyiipun?;,  Qiiod  CcI^B^^  foluit  probkpa, 
WHfilJiJ^i?  ^pyn^ada  ^?rie  Cjiunm^q^iorum  arcua  Arith- 
«V|iWP  ^rgigrelEojtieai  ,  ^imixuip  l^rift 

iit  qu«  i|MiitieffMs  t»,  ^ut  fcmper  ;irM€gec  eft  ,  «xptfl- 
init  detcrminatura;  toffgiiaoraflfi  tiim«tandoram'  nn- 
■icnKiii  '  iiMWQto^tftefti  kiiikitu»  Aathor^oiefitam 
ftsief  ifaiiumin 

f  deootat  datuffi  aMiwfi  ipiMftnl»  ,  ouii» 
|}dii;s  .Tnitgte,exprjmitur{  :^Mt:j|ife9}  ibrnittla  faniM 
Wtt¥W  V«0:Coelo^^ifl|/t  iifefTfH,  i]aiHii  tllrofia 
rifirHfP-j^ecitrr^nt/flgi.  .fg)in»BifirsK>  <)a4illQla<  wtriai- 
W  .'^jfo'  :PCir^^e  fit  ¥410?  i4fiiiqq«4  n«c  .loqiitm 
pijil^i  l9jl?Qraot  ^tophi^ifk  (wfiiiilae  <  .^tlisottntiiio 
p^pjeijas  .accij^atqr  inb^  ;pi«  iitera>  »:  ftmpw 
^ifn  .termint  ftimmittorii  va|$>rfiQ  eXbHMOt  .perfedte 
cpadem »  qui  ab  additione  rctU  tanaisoriifii  oritnr^ 
qaaliicanquc  pro  n  accipiatur  nitiiieva»  istcger  cl 
qpaliscanqae  fit  arcus  Sic  .ittqoc  dabiMB  OQDefi» 
quia  et^m  Yera  fit  fumnwtiQ  A}0ittaMia  jo  cafii , 
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qwtitoier  10  MfiaitiBii' ooaHnanar.,^  qaoak'  ogv  ftM 
lam:  oaiMn  'm  ftkno  idMdiiiititac*^         vilH§kXi&^  dt 

paMcr  aaiiMiiar  ,.  ^  folas  liiMUi  iHvt  imMpifi 
tm  iflMlwiis«eft>y  e«M<-vonvi  f lofc  1  yiwtitieamf  ii# 

mo  tdhac,  qaaatam  qaidem  fcio,  ezporueran    '  •  * 

f'  51  Nbtettt"  terii' ftiiintria:  fiitieF,  '^aib  pro 
ftitmtiatione.  eitir  ded('  it^  ptxf^tti  CcfieiXii^tfim  fv* 
itp  f  13.  prt>  tftebrk' l^etain' rettirt^^ 
Tt  conlfeafift  tatidbm  fornrarste  nodhrsre'  ctrfti  fiBiifftit^ 
tia  cmto'  clarias  psxtfcsit ,  fMltttaror  litetti ' 
rae  ^  a'  fldiifis  adliifciitar;  iScr  dkbit  f&rtniilk'  tltttth 
foitrtnam  i^cid.  inffnitae-        .  ' 

■  ■  •'  '  '  #ilB.f 

fi«f+*»ajK>»6nj5i?4rfiibi4f^»<5ip*..**+ 

At  Yem  iafigpis.  Qeocnfitca,  aofler  haoc  eaodein  tava*- 
xnan  facib  aaqi?aUiB 

itwcoCs^  *       i  : 

IgUiir  .requihr  TtKui<jue-nicthOdi'  confifdi&T,  tt 
tnatur 

4n.fti^ 4-coCf -^pC 00 f -cqC(«>+iM-  ^        f ' 
j  jp-cof.  ftffy  7*  fia.y€ri,;f' 

Eqofai^  Ibrmttlii  me»  ad  dezcrtmr  poiidi  abr  omfit 
aeqaiiidcatibiie  lfi«ra  eft  s!  ar  i«ro  BsOiuiaQO^i  priOM 
ftoBte-  aemgtflii;  ▼idetat:  iofohriilile Qiid)  eai«i»>  qiMO- 
Ib ,  pdftenAiiit;  erit-  pr©.  cof.«f»Tel  pcDbcori<i»4Yi)fW 
fi  |)6r'  11*' ititeUigaMt^  tHUHera»/ akfblnii  .iofiiittf? 


«  DE   SLNCVLARI  : 

Iioc  Tkktiiit^illi  ,  qui  -nokieriiit  inKum  td  ptinci'' 
f|om  in<fUiph]ificum  fuffidentis  rationis  coiifiigjBK, 
Bgo  ifBso  iu  hoc  eiamine  eaodem  Talere  metho:- 
dom  t  qnam  a^il^  in  fthediatmate  meo.  ptlaao 
f.  8.  noD  potni  noo  piHjiio  qnaefiioois  intuitu  co^^ 
gnpfceie. 

6,  Si  fcilicet  (in  qnacuoqne.  periodo-.id  de-^ 
mum  fieri  mente  cpncipias ).  terroinum  nnmerQ  n 
indicaram  confiderea,  perfpicitum  efi  ,  hunc.  termi- 
nnm  non  miari  a  numero  peripdorum  Tariato;  fit 
numerui  omnium  periodorum  praecedentium      m » 
fiumems  omnium  terminorum  in  quauis.  periodo 
=/ ,  erit  generaliter  n     m  f-{-g  ^  ybi  nunc  g 
exprimit  indicem  termini  quaefiti ,  fi  hunc  teriiU' 
num  numeres  jab  initio  pertodi ,  in  qua  eum  cxi- 
ftere  fiogis ;  ergo  termiaus  ipfe  idem  erit  pro  iodi- 
oe  ff  et  pro  indice  g  et  cum  id  conftanttffime  ita*  fe 
habeat ,  Terum  manebit»  etiamfi  numeros  n  et  m  Te- 
re  infinitos  aflumas.    Vid^amus  nnnc  ,  quis  in  ab- 

:  firado  talor  ponendus  fit  in.  vna  eademqae  periodo 
pro  termino,  cuius  index  eft  is  Teio  Talor.Tnic» 
dedocendns  eft  ex  natiira  infiniti ,  quae  poftnlat ,  ie- 
cpndum  fiina.  axiomata  metaphyfica ,  Tt  aequum  ius 
cadat  in  fingulos  eiusdem  periodi  terminos;  Tnde 
fequiinr,  quod  Terus  Tialor  quaefitus  in  abfliaAo 
ftatoendns  fit  aequalis.  fnmmae  omni^im  elu^idefn,  pe- 
riodi  terminortfm  dtiiila»  per  numcrum  horum:  •ter- 

'  minorum;  fed  inferiebus  noftiis  fumipaomniaro.ter* 
rilDinOifUiki  eiusdem  peciodi  =:  o ;  ergo  .  in  -  abfira&o 
erir  cifaun  co£  II  f  Tei  coC  oo  9  z=  o.    Eodem  modo 

demon* 
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4«inooftr«nir ,  qiidd  ift  IMiih  fiolSitfnfii  rtlot  te^- 
mini  (oo-H  i)f  fit  fticor  tttnea  hic  $11" 
^std  fiibeic,  qaod  inltftiofi  eiplkatioae  opus  iiabett 
«leiifn  ImmvAt  luibc  pfoprie  iodicst  ctot)i  ftriei  ter~ 
ninos  ie.  anaicem  Abreqneiffes ,  fiiniilque  exigit 
tbeoria  noHra,  rt  ftmbo  tetttiiiii  eadem  periodo  fint 
induli.  Vt  ainbo  raoinenca  inter  fe  coofiftere'  pos* 
fint ,  res  liuac  ia  modaai  pertradanda  eiit  Sit 
rurfas  n  aumeras  iafiaitoa  ponatocqoe  ^aeals  feri^i 
propofitae  periodas  «oinpofita  «x  cermiois.  . 

A-f-B-f-C-HD -^M-hN+P+Qrro. 
Sk  iteram  numeros  boram  termtnorum  ia« 
4]uiramas  iam  io  onmes  Talores  poflibiles  qaaotita- 
tts  compofitae  co£  «r  f  +  co(.  <»  «4-  i)  f  combioando 
termtoos,  donec  perfede  recuTrant   2^  obiiod)imoi 

A-fB;  B+CiC+p  M+N^  NiP;  P+Qj;  Q+A 

f)ott  quos  tota  periodus  p&rfeAe  recorrit;  fic  'naaM* 
tm  horam  termioorom  cooiugatocam  £t  itctum 
=:/  fimolque  eorom  Cnmva% 

=»^-+28-+-*^. . . iN-f-4P+-ftqv 
^oae  com  adhac  fit  zz  ch,  feqaitur  ,  ambos  termiooi 
combiaatos  io  formnla  Btifliitiaoa  ,  neonpe  cof.  n  q 
-+-  coC  («f  -h  I)  9  efle  =  o  ,  pofito  pco  n  oumero  Yec« 
infioito ,  eodem  iure ,  qoo  idem  demonftraaimas  pro 
TOico  terttiino  coCfff:  haec  mecaphyfice  vera  fimt» 
noa  gcomcfric^,  quia  namerus  n  ooo  eft  fptcifice 
^eterminattts.  ' 

.  $.  7.  PraemifiSi  hacce  ooftra  theorid)  cuios  pria- 
cjpia  (rfaoe  eadem  fuot,  quibus  t(us  fum  io  fcbedias- 

ToiibXVIILNoa.Comoi.       B  mate 


V 
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nelilt  erit  «iimiire  terutn  Talneem  formulae  Bofliif-  < 
titoae,  $  .4.  rece0(iciierpro  ctfii,.  <qaa  poDitttr  OQnte*  . 
riifr:  II  iKte;  io&iitut,  eiascpie  aequ^ttitem.  cvm  Uxf  > 

tniin  ooftrt  7-  demonftrare,  faAo  enim  eoCna  . 

-h.GQ(I(»H^  .x  )  f  6v  fermola,  fuaimttdda  Boflb- 
tiioa  $.  44  ex{3>orita- nmtator  io>  haoc  firoplicioreiti 
atisque  tlla  atnphibclia-  ' 

/        »  — ..c<^  * 
Igitor  nunc  aliud  aonr.  fupereft ,  (|aam  Tt  itasont 
firomns  <|aoci  (it,  . 

fih^fr-l-cofVli  l'5fin;^  ^    x-f^coC^  r 
t.~-cot.2q   "^finlvers.f      r;-cofla^  jzfin.vers.y 

Et! 'vero',{!nu4  VerfUs  ^rrr— cof.^  fiWulqiie  cofaf 
=f(cof  ^)*— (fin.f)*-,  hisque  ffabflitutis  valoribus^ -  afr' 
qdiiialehtibuft  fiiftoqUe  moltiplicatione  per  crocem  , 
/  prodit  a  ~  a  (cof  qfzr.t-^  (toT  q  f  (fin.  qf  'fitie 
1  =:  (coff^yHi-lfili  fy  aot  deoique  ih=  1;  Bigo 
tni^^  nuno  fi>rjnolae  per^e  ioter  fe  coooeoioot. 

8.  £»  principio ,  .qood  $.  6»  explicoi  >  fa- 
ciUitnani,  oupc  erit  dedocere  qooqiie  fammam  feriei 
iO'iQfiaitom  coBtiouatae  pro  cefinibo»  arcoom  anth~ 
inetic»  pfogredieottom  ,  qoan)  Aa^Ox  .nofier  (f  .3;> 
probiemate'  fecaodo  pettradat,  ?bt  ooua  et  elcgaoti 
foa  methodo  demonftrat  >  qnod  fit  . 

con^H-coir*af4-cofi3^4-cof.4f-H .  . . . .  .-f-c©f  »f 

«•(•9  Ififu  n  9  -4- 1)  g  -.Jm.  <il  ^ 

•       -  '  Nbtifli- 


•%|(Foiiii8x»K»  ameov  eft*  tbBOf^jBM  ,  qood  («ries  pc^ 
poilta ,  ii  pro  n  fuinatur  numerus  xese  ia^aitiiB , 
fiac  ,=s  —  i ,  quarnuis  .thepr^ma  igpd  longe  diuerfo 
ienni  accipienduRi  fit ,  quam  communiter  accipitur, 
-MCttaniien  voquam  aliquid  fatfi  iiue  direde  fme  in- 
dire<!t«  inde  deduci  poifit.  Cimi  vero  folufio  Bofib' 
tiana.  fit  pH,re  .geometrica  pro  omni  aumero  termi- 
norum  finito ,  res  iterum  erit  Geometraruia  atteif- 
tione  digna  ,  fi  inquiratur,  quid  ifia  folutio'  indictr, 
cum  pro  n  numerus  Tere  iofiDitu^  fui^nitur,' pcae* 
^rtim  quod  iOa  inquificio  argumento  noftro  proprki 
fit  n^c  eius  modus  alias  locum  habere  poffic; 

9.  Patet  autem  ,  lianc  (eriem  cofinuum  , 
cuius  modo  nientio  ia^a  fuit ,  iterum  pertinere  «d 
lllas  (eries  recurrentes  quae  fuis  periodis  perpeluo 
regeneracis,  perfede  iisdem  ,  gaudeant,  et  aggreg&' 
tnm  ex  omnibus  vniuscuiusui«  pe|-iodi  terminis  fero- 
per  ad  nihilum  reduci  igitur  idem  adhuc  lubfiilet 
principium',  cuius  ope ,  pro  (erie  finuom  in  infini- 
tum  continuata ,  inuenimus  f  tf.  quod  natneodum 
flt  cof.  +  cor.  (» 1)  q  zz  o.  QuQdfi  .nunc  pcq 
fummanda  ferie  cormuum  in  infinitum  continuata 
iisdem  veftigiis  infillamus  ,  reperiemus  pariter  (mift^ 

fib.  (H  +  x)  q  —  o.  His  vero  fubiditutis  valoribqs 
in  aequatinne  BolTutiana  inuenimus  pro  ferie  ih  in- 
finitnm  continuata ,  vocatis  ih  fubfidium  noflrispriiH 
cipiis  ,  fequentem  . .    ^  • 

cOt  q+  cof.  9  i + cof.  3f + cof.  4  ? = 

B  a  Dotum 
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Botum  mttm  eft  ,  ^aod  fit  coC  y  x  fio^f  :=  «fim  »f 
crgo  bftbenHi& 

cof.  ? -4- coC  2  ^^M^coC  3  ^Hr  coC^  ^-Hr  etc^rr  -  ; 

ptane  \C  »  Geomctris  haec  fttiefr  <ki|niri  foltt ¥1K 
cuoqjue  paradcoa  baec  detesmiiMtiO'  videsi  debcM. 

f.  so»  Eodetn  phne  moda  r  %m  fCt  {mnv9  f 
Kccbst  (bmit»fa%  fiminiatornis  reflqnas  ,  <]ua»  Geome- 
.tra>  gallttfr  exbibmt  pro  anmenr  tesmtneram  detcv 
mifiato     itt  ceAtingere-,  %t  fiimmam  fttterum  tst- 
lundem  kd  fine  fme  eomimiatamm  indicenc,  nec ».  & 
lede  ivdieo  »  id  alia  modo  praeflaci  poterit  i  xotumt 
aegotium  in  eo  fknpllcitei  «oofi0it »  tt  dekaotur 
'finguA  teiminr  ffgpd*  ffn.  ee^f  vet  eoC  osrf  affifti  f. 
£go  Tera  aliiid  non.  iiittndiy  qpam      ptincipi»  me- 
taphyfiei  >.  qood  doe^  ee^  perdosit ,  itemtatem  et  Yfum 
tama  magis  mani&flarem  a&qne  ainplificafeffl.  la 
primo  fchediasmatti ,  ante  aliq^oc  abbioc  aonos  com* 
municato-,  pBincipinm  ifiud  ^^bIu»  ezplicu»  atqoo 
adhibuf  pro  fnmmandlft  feriebn»- cofleis  infintds  ii&-> 
que  fUmmatioiiibns  prosfl»  heterocnti»  genisine  ioter- - 
pretandlsr  nune  Teoo  olfendece  vorui quid.  de  ipfi> 
terminor  infTnitefimo'  ad  mentem  eiusdem.  pmpcipis 
fatui!  er  (ptonodb  m»  abfiutfi;»'  determinan.  debeae». 
qu9  demnm  fyRa  ticnt  formulas  KoaUtiiuias*  2.  fini^ 
to  perfeAs  determiiiat»  ad  infinituo»  qpodammedo* 
fndetefminatUBK  exrend^ft.   Si  habeatur  quantitas 
liaee  Ttique  perfc^  eiit  determiiiata^  ft  m  fnent  mi»' 
mervs  determibattts  qualSsniiiqiief  qoid  Tcro  ftatneo^ 
dum  etit »  £  poaatiif  nzro  tt  £=oo^aff  tBr,c 
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valor  cmelrgcnt  pariter  tfrit  perfidr  determinatns  ? 
milU  non  ^idcciir  itt  abflrador   Attafnen  rec^irit 
argttmentiini  noftmni ,  vt  pro  nsmero  n  accfphcur 
rtinnero»  infinhH»  finiolqiir  eiafte  determinatu»  nec 
meo  itdicio  ,  baic  poftufoto  (atrafieri  poteft  ,  quatD 
cnm  pfo  •  famantbr  ofnnes  nameri  in  via  eadem- 
quc  periodo  ct  pio  quoai»  nBmcio  »  determinctiir 
Talor  termiao»  conoeDicnft  ac  dcniqa»  inter  omne» 
lios  Talorcfr  fiitafatar  mcdiai;  bac  opcraiiooc  rocta^ 
ph/fic«  ebttnetur,  qood  grom«trice  fieri  dob  potefty' 
ferindo  ac  £  (ort»  st%  coro<aittefetvr ,  qo^itnam  Ta- 
Jor   poocodu»   fit  pro  ibrnuiis  fi».  »f ,  coT  »  f » 
£n,^-^  f )f ,coC(»+  i)^etc.  quaodo  foppoikar  nz  60$ 
crir  Bfmirain  y$tot  cxpe/lario»i»  pariter  mcdius  in-* 
ter  omne»  Tatoce»  poiffibrles  eotdemque  aeque  probo* 
btle»  ,  kqae  h»  hoe  felo  Tafore  eooHkit  ft^fcns  ror 
919  y  qoaav  Baiora  noB  potcft  noo  feqtn* 

f  Tx,  Paftet  e<  praemifl^  y  .  tbcoriaBB  noflffasi 
ihroba»  innirf  ptincfpns  f  prmm  efi  >  Tt  profoiiu  fe*-' 
rie»  iiffiofta  com^fiia.  fit  ex  periodi»,.  qiiae  per&dei 
finv  fine  recamnit  eaedem  ^  feeundim  Tt  iaauaa 
omofiinv  terminbrum  Tna;m  itaadciai^Be  peiiodum 
coofticucntivm  fit  =:  o  f  Prime  priocipio  (tabii^ia»»* 
tttr  ecanes  feries  fnuranr  Tel:  eoGnBuiiK,  Te)  e6wiv» 
itm  qnadracoronn'  r  ciiboraiii<  aU»iBraBB  digaintBmv.. 
£  inodo  arcas  arithmcticc  progiedtantaf ,  qpod  qili* 
dcm  fKMi  ftpparet  ia  fesiebH»  aoaljtic»'  e3rpicffi9t.quB* 
hs  »  Terbi  gjnuia  yi  eil 

E  3  M 


^4  ©«MjiNfav^^iftRi^ 

quod  manifeftam  fic  ipro  (inguli»  tjittafils »  qpii 
femper  fit,  vt  arcus  fli^i^oti^s  rej)stiu]&  itaQdem  ox* 
pleat  peripberiam  (ivt  f^el  (xm  piartP9  fwaoim , 
quo  fodo  termini  iidem  eo^eai  ordtoe;  vficsOiuMV' 
curjuDt ,  hinc  numcru»  terminopjim:  iiogulis  perio- 
dis  CQmmunis  eorumque  f.umQri«  cQnftaster.  eadeoi. 

Quod  attinet  ad  fecundum  principium,  quo  hapc 
■fiimmam  terminorum  in  quauis  periodo  aequalem 
«ihilo  ■ftatiiimus  f  id  quidem  obtinefin  (eriebus  11' 
nu4im  atque  cbfinuum  ,  at  irero  d  eorum  dignitates 
aecipiantur  ,  quod  Academicus  Pariiinus  acute  fecit , 
9oa  •fine  modificatione  principium  accipiendum  eriL 
De  vtroque  {irincipio  pauca  quaedam  fuperiddan^ 

$.12.  Sic  j^tegrii  drcnli  pertpheria  ssrp  ^ 
^uc  per  /*  et^  intelligantur.  duo  numeri.  qvalescut»* 
que  intef  ie  primi ;  tum  in  propoiito.  exemplo  niir- 
roerico  pouatur  fq^gp  i  hoc  modo  recurret  feries 
poft  quostiis  terminos,  qui  vnam  efHcient.perii^diuz^ 
'Denotentur  hi  tetmini  literis  /ir,  qporuqa. 
«liqui  «runt  afiirmafioi  caeteri  nega|iui ;  His  pofitis 
4octt.  theoria  nofira,  fore  fumpiam  ferii^i.  prppQlitap 
iu  infinitum  continuatad 

 y   ■■■   •»   ■  : 

Q\iafP,uis  autem  haec  fumma  appareat  iocongiraa,  at- 
t^meQ  egregi^  confpim  cum  fummatione  ^quibus— 
c|»pqu$..8lii»vpfii|p(piis  legitime  deduaa ,  quod  plug 
fiitis  demonfiraui.  Mirabilis  ifta-  proprietas  ez  Tcrat 
iiifiniti  ahfelqti  natuw  de4ua$qr,  .  .        .;  »i 

Qaod 


-  >.Q;K>di  fi  hm  nrcnf isr  peri|iiMarl3  f  vmfi^^ 
n^anibilfii-  poiHiiic«r^  mt  nnmeni6>  /  iimQi  infiiii- 
tns  .et  .Y»kSi  ipeiiodbs-:  eaci  infiauis  terminis  coftftabitt' 
TecmD.ihoc  aoo.4)iiftaole  iedies  propofita  Ctf&leodil  eft> 
coa^po6tar'«»  kifinitis  periodisv  quia'  eft<  abTolifttf  iri^  ' 
fiaia-  ec  ooUa  modp  a  oaoiero .  termiborum  vniut^^ 
cniasqae'  periodi  limittatnif.    It»  fit  Tt  fumndii  ftriei' 
infinitae*  coC  f  +«)fi      -|*  cof.  3'^  -f"  <Jtf.  4  e^^*- 
fitconibliter  c— i,  etlarali  ppnalnr  V.  gr.  f  V  7':5f'  ^,'- 
!    qno  in  cafa  naoquam  fatis  c-€«tinoari  p&teftifdilciS'," 
it  perfiiAe  leforgftt  periodosque  fotTiRt:  nihii'  t^i^ti^ 
impe^r,-  qn»  minos-  mente^  periodos-  cotk:ipiamOitfl 
easqoe  iafioi^es  cepetitas  pdtonnK 

%i  13.  SiMt  -et!  uoa^\w\xQ»  d»'  perlbdis  iffiatfc4 
\   fdMtib*»!  .aMM^t.    PrapEitlta»'  eft:  ierfersm  "4)0flr^l-^ 
nun*,  -iiflie  iSiifiBibas 'vcl'  cofiosiais  formiiaiur^)  tt  '* 
oaum-.  lerntiiUti.liffirnuitlnt;.  iai.qofatei  ^feitodo  ^ 
ftruMi  •nMMS  nqsatim  atqaer  adeorfomi^am'  li^rmi^ 
noiyifi\Mail-  HihilOm  . ffcdotabtt^  ;  InafBei  ANksJ  'feHiii^ 
propfli^r.  a^vii>ftiflit»in:  ooAram  ^^rtiMRYh  At^D.- 
Ai)k  iiiii>-«ii«(>pcnHkaif  ftriaK^fiiikitllaiDlesvfi^fnd^ ' 
do  ofiiseruf'.  termioonnm  ftietit(^£0i«ui^  iftie!- Ti^rV 
notfie-i^ict-ndftifimt  fine  gcsoDi  fidir  atii^piinw^;» 
fnasqna  periodo».  qnsdcKl  liMaiBiiti  ^WfdMiv  l^^^iMi' 
ena&ffcoiici^B^  iMBOiaai  h^MitVi  iiattitvm-  i»8UitWnMr: 
DQceflafyQK^fnoii  ififinitoiellTiievJ^^teqiie:  'W-  ifceMtfit 
DaOraai  .^niifMM  ^  iMlinmQds  *  ferie»-  fbrMiMtdtt  w*» 
qnsdfnt» ;  sklvm»  d^tatiM»  patilaff.'  iltiultMi-Hcc^^ 
mam      tfcm  Sriabmetice  pnoBmtfientci.'>{i(tfiiifti-« 
/  tiam,  qaia   fcilicet  .^isnmi  MnaMih  i»:tsm,  ^M^: 


poii- 
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poiid«i;  ▼ideaatttc  proUeantt  BoffocitQt  3.  4.  7 
cc  8, 4|a«e  ip<a  tamen  fnb  atia  6cte  cnm  theort» 
DQftni  cgc^e  conrpirant.   AUter  (e  tts  habtt  in  fe- 
riebua ,  qnae  a  digartatibus  lormmtar  imparibust 
bae  eniro  periodia  gandent,  qoae  certa  cmn  refiri* 
&ione  iternro  tnnihilantnr;  hnc  pertinent  problemata 
Bpflntiana  5  et      qnibns  alia  fimilia  fupenddi  pos- 
fent..    Ipfii  Tero  annihilatio  plerumqoe  ex  foM  ter- 
tninorom  geneil  per     patet.   Ita  in  lerie  finnum, 
nen^  fin.  ^  4-  fio*  t  9  +  fin.  3  9  +■  etc.  >  qniois  ter> 
minns  ein»]em  periodi  in  omni  «liemplo  aomerico 
fnum  habet  terminum  Ibcinm  fub  figno  cootrario, 
fiue  numerns  termiornm  /  fiierit  pac  fine  impar  , 
ct  quoniam  .fi  impar  eft ,  terminus  fixio  oibus  fem- 
per  fit  =:ot  patet  neceflbrio  qnamnis  peiiodum  ad 
Bthilum  reduci.    Imo  etiamnum  annihilabitnr  pe- 
riodus ,  fi  cninsuis  termini  fimilis  fiinAio  accipia- 
tnr,  quae  fignum  termino  praefizum  non  mntet; 
Ergo  et.  annihiiaatnr  periodi  in  ftrie  (fin.  9)- +(fin.  2  0' 
4:(fin.39)'4'etc    Aliter  ie  res  habet,  fidimenfioni- 
bns  imparibtts  fubftituantnr  pares,  quia  tunc  omnes 
termini  neceflario  fiunt  aflinnatiui ,  vnde  periodi  , 
quamuis  eaedem  recurrant ,  non  annihilantnr  (ed  po- 
ti)is  candeni  vbiqne  fuinmam  iormant ;  ergo  hae  fe- 
rifii  in  infinitum  continnttae,  fummtm  ftdunt  infi- 
nitaro,  nec  porro  ad  acgnmentnm  noftrnm  pertinent. 
Sic  in  problemate  3  et  7  authoris-  nofiri ,  jn  qno- 
mm  altero  fiimontnr  qnadnta  termiqornm  in  alte- 
.  fo  biqutdrttt ,  fummte  indicttte  fioot  .infinitae  >  ii 
fto  n  poottnr  oiimeraf  iofioitiii. 


*^  ^'^Qoae  :n|ado  mooui  'iiiriebiii  tioiiiim» 
fierfHient  eciam  ad  feries  cQfioliiiiii^  ivue  ~.per  Je  con« 
iiikceqtor  fioe  .Tt  ferie»  jgeaeratrices  tli«rain  ferie- 
Tniir»  .8iO(lo  nuircrtts  /•'fic  ftr.^  oremin  .t}iK>tieh  pro 
/ivmtor  MHfm^  Mt^it  smm^wn  « 

norma  yroct^riprfi  «atf|ue  -fafinmi  ^«ttttdcm  -^pUMo^i 
c^uidem  le  <lefiniaat,.«t  oon  oHitraria  identitate  re- 
pefitoFum  terminonim,  %td  TalDre  extiriOro  termrnO- 
lam  «dlleaorom  f^is  cootrattis  4f&lftoram.  'Noa 
immor^r  liirce  cxtricatimiibas;,  quia'i(lut)  tK;$otii 
ftdfiioft^  ipfis  •lisrmtilis  fi«Siitia«it  coilfitttiir ,  «t« 
iamfi  Av&at  >aBttam  flnmm  perioJoiiun  x^oidvhm 

jaomhilatiQiiamtnieatioaem  6ciat:  tanto  pcaellantior 
▼fdebitur  methodus  geomctrica ,  qua  -vrus  efi^,  jgn* 

.tp^e  m^s.namra  iesieram  4io(tnrom  dace^t. 

'J.  15.  ^Qaohlam  ^liagdlae  periiidi  iperRiftt  -st* 
'rBtrgm  oeaedcm ,  fuflicicc  ^primam  riHiikaie  feria- 

4aniii  'ht^  4binpcr««K  Ibnnalts  fiumnacoriis  AoA»- 

ris  noflri  deducetnr,  fi  peoatur  tum^veroellc 
•'irtnfHiie  fob  ^f^'^'g'!^.  Wjifin^ir^^  tiat  lin.  /*f  n  o  ; 
^f€*f<«(y:r  r {n '^'iyq^fm"f;'cef*'{m*^  t>4!Sr-i!of;y ; 

16».'3«rf  =rC|  «*C3'«f  =:  i  {  fin^ (»4^1)9 afim^f-cic; 
~Qadd 'fi  iam  peT^  'mtAigator  «lafflcms  •^Hrmino* 

tnm  Tuamquamais  ^pc^iflilam  i^ifRitvciitimn  «tq«e 
ytr^-  famfna  evtnmia  periodi  i  ftefte  'Ctft  'licnc  'fiitii- 
'tnam  cx  'fnvmtflis  'AtfftoHs  'iMRri  'dedacCTC  ^Fdr- 
-tiinam  -praccfpna  iki»  'pvoBkmaia  pwienda  iTbiqae 

'VoaLXVUI.Hoa.CoiDB.       C  L 
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1  /=:6ii.?+fin.afrffiB.3f  -ffinjnf  =:^"*fH^^^^^<'-f-'^}:=: 

.     I  — ret  »j 

II.  /=:i;oC?+-cof.2^+cof.3y  ..♦;+con«g="'^^'-'^-^^-^*^'^'-^^?=o 

III.  /=:(fii>.^)*-V(fin.  4f)'+(fin,4.^)'  +(«»»?)• 

•-ScoC  g  g(-^''^'^y;^'>'<-/'fr*0=:i«--or:  j/. 

Ergo  fiinvnia  pefiodi>  cuius  (ingnli  termioi  percoa- 
ilrudibnem  hic  funi  affirniatiui ,  in  qnauis  periodo 
femper  eft  aequalis  dimidio  numeto  terminorum. 

IV.  /=  (coC  f /4-  (cot.  (cof.  3  ? )* . . , .  v .  icoC. »  J )'  =  i 

.4..  coC  a^C^i2:^22itJ^^j^ia3f^ 

Ergo  fumma  periodi  eadem ,  quae  in  articulo  prae> 
cedente. 

V.  /=  (fin.^/+(fia.  a  q  /4-  (fin.  3  ^)'  -t-(fin.»^>'=f  fin. 

VI.  /=(cof.f)'+(cof.a^)*-i-(coC3f)'  +  (cof.;»f)^=Jcol 

Eodein>  modo  dcmoBftrator  inailulatia  pefsodornjai! 
in  teiiqius  problefnatibus  ab  Andiote  (btutiSy  fi.  ino4o> 
fignai  ccMiferueQtur ,  quaiia  funl:  in  fimplict  ibrifr  g|&- 
.  iDeratrice  ;  feeus  fiunt  ferics  fine  fine  cootinuatae  ta— 
.lore  fuo  infi^iiitae  »  quia  periodos  hitenc  oumera  ia— 
finitas  casqpe  omoes  inter  fe  aequales»   Hae&  de«.iM»- 
^u>ra  periodoriiH) ;  quod  ad  fi»ramafiv  feiiecitm.  fiAfr 
fine  progredientiuiB  attintt^  hanc  deeetminaat  ts». 
£quidem  pro^ma  tertium  et  quartum  ptoprie  ad. 
srgiuneotuiii  noftrnai  noa  pettincnt»  ^it  fiunmaic» 


SERXBrRVM  CBNBRB. 


aMMDt:  iafiiiitini ;  ail  ttmca  iqipedit,  qao  minot 
omne  id,  quod  iodetermiaaci  hafa^at,  io  foiam  perio- 
dum ,  qiuun  vc  Tltimam  qoodam  modo  confiderare 
licet  ,  reiiciamus,  quia  fi  in  genere  numerus  perio' 
docnm  integrarum  dicatur  «,  fumma  feriei  femper 
cenferi  poleft 

%  i6,  Notetor  denique,  fieri  io  cafu  pecO' 
liari  pofle  ^  vt  periodi  reuera  noo  annihileotur,  et« 
iamfi  in  genere  annihilatio  earum  locum  babeat.  Id 
cootingere  potefi  in  feriebus,  quae  ez  dignitacibusco* 
finuum  formantur ,  cum  aumerus  /  efi  impar  fimul* 
^ue  formula  denominatorem  habet  aequalem  nihiio^ 
fic,  Tt  fradio  habeatur,  in  qua  tam  denominator 
^H^m  numerator  fit  nihilo  aequalis*.    Dabo  huiut 
«bleruaticnis  ezemplum.    In  prd}lematibus  praece- 
•deotis  paragraphi  accipiatur  fextum ,  in  quo  ferics 
rupponitor ,  quae  conflatur      cubis  cofihuum.  Fo- 
natur   in  hac  {tric  generali  qzzip  fiue  qzz:  iso* 
habebitur  pro  hoc  cafu  /=3  et  quaeuis  periodut, 
fermabitur  ex  terminis  —  i— i,  qui  iunt  cubi 
«z  «ofinibus  iao%  240*  et  360*.    bft  vero  (unnira 
liorun}  triuqp  teiiminoram  ,  ex  quibus  periodus  quae- 
Tis  componitur  =r|  nec  adeoque  annibilatur.  Attt- 
moa  bic  caius  minime  contradicit  fornr.ulae  proble- 
matis  (extt,  quia  denoirinator  lecundi  membri,  nem- 
pe  fin.  j5f,  fiue  fitr.  730*.   fimut  eciam  «uanefcit , 
Tode  aliqaa  (uboritur  amphibolia  in  membro  pofie- 
rioci  formolte  ftxtae ,  dum  print  membxuin  t|rerte 

C  A  manet 


flmcs^    p.   Vbw  talor  pDMorii^  aifiiiihrl  «06« 

robAitOacuf  focQ  ajr.C!u&  ^  aliu».  arcus  a  pribi;i  m]6nit6 
param  dtuerftts^  Qempe'  arca&  f -Ha^  reteoto  valor6 
fi=:/?=  3,  qttia  valor  vccu^ noox  cefthttiturr 
hoc  pof^d  mucatur  praefata  Ihk^Ho  m  itane  alteram 


ter»  an:ufi&  ct  ef^  mitiriite'  paftus^  matt  diftrt' 
imu&'  ab  itctt^  tt^ot  habebimr 

tfBtoe-  hlc  valor HTttlrfplfcandtas!  erir  per  JcdCf      3  «> 
ffore  flitipKcttcr  per     vnde  tai«tem  veni*  periodi ' 
tato^  fit  :s:  f  pfane  vt  re&-  ipia  poftulai.    Atque  fic  - 
lA'  Itoc  cafit  fi^ctatr  coiitfiigit»  vt  lerie»  i(|a  in  infi- 
shttiti  cofltrnuatak  veraiti  famnmn  habeac  infinitam^ 
cpae  tamea  i»  geflera^  ^^tar  efi&  debecet  finrta  „ 
l»ec  cOQftadi^a  appaiens  exmde  oiitttr»  quod  in 
llbe'  exetriprto  (pecijill  peribdi  oon.  aninhifentttr  nec 
adeoqtie  bypotfaefes;  nofttaie  Ibctrm  haber&poffihtf  ta— 
ceb 'd>ia  haiascemodi  cctoUariit  iiiiie^  aeqpiuoca  fiue:' 
ifihtii&  clara;. 

fl  1-7.  Bn^en  foiemeinQratttm  cafttiir,.  quo>- 
feraitt^e*  faminatotiaai' Bo4ft|tiaaat  fim»l  noinerato^  - 
xMA.aft  diBoaiioaioicm  ad(  iiihil»i»  jedocaoi; .  twm. 

Tidcc^ 


rftkc»  ^Hm  t  ^ai-  Tlla '  faborent  dffficdTate,'  mfhus  ob- 
tis  b&ee  efl  ^p^ietas^ ,  qtiaDdu  nnmerus  /  eft  im- 
pdr  atqoe  (eries '  formatuf  ex  corioibos  eorumue  di- 
gpiiiiaciilbft  impanbss ,  Ttpote  io  quibus  non  (unt  bi- 
ni  a<qii»,bicit'cerrtiist  ,  qni  fe  muroo^  dcftruant,  fed; 
demum  omnes  termini  coXledti  m  rnoquoui^  cyclo 
Tet  pcii0de-  fe  defl^uanr^  quod.patct  ex' paragrapho 
decimo  quinto.  Tbt;im  haoc  eem  TtijcQ  illudcahoi 
exetnpta  Sit  feries  formata  ex-  c;uIms  coiumun»  t; 
qerope  (cof.y}*+(QoJ.2f  )'+CcolIj?)*4r  Ponatur 
/n  bac  reiie.^:=:;,p  atque  adea /^5.;.  habebitUKfecitfk 
numcfica  (cofc  7a"'>*'+  (coC  i^+^i^-ir  (cof.  »16»)*  -^.  cic;; 
in  qna  pefiodus  quaeuifr  cou4iat  cz  qninqne  teirmir' 
mly  p6ft  qdo»-irs^b  Teconrfc  eademr  radfces  cu&rcia 
KQorintt.  t8»iuWtHn;'iIu6'  cbfihns.  iln  tabnlt»  ht« 
hentor 

ttSoi  tadioB»  iil  qiuaofe  p^rtbdbi  perfe^6  annihitantur; 
Ugflxga  eft;  feuec  proprfttas  iiBmi  di^i  cQgnita,.quia  ge- 
neralis*  eflf- piOi  omni  nQft)eTO>/i;  ftd  cubi  horunw 
tMtminoenitt ,  0^  ^gtegantnf ,  ad  nihitum  reducuo!* 
tacf  qood  f^'  rifi  eKpottiit  atque  ex  fiiirmufia  Ihmma-'. 
toriis  BolibtiMHft  d^diQHl  5irtt  auKmi  cubi  fraafo* 
aibo»  decimalibusi,  expxeiE :  . 

qaonvm-  aggregatnnF  rurfh»  a^  qood  ejtemphin»' 
iTMftrinaf  annihilhtiofieih  periodofuoi  in(,..propol«iiir 
feiir-eit'  cubrt  cofinttii^iy  qpi  arcoibus  «^itfcmfpcftr 
pntpeifiemibut  lei^ndedt  *,  Vormata.    Supccea  tt 

C  $  oden^ 
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oik^dam  irodam ,  quo  fumma  (eriei  propo0tae  in 
infioitum  contiouatae  defiaiatur,  Dtco  .aptem  idob- 
tioeri  >  fi  in  formula  le«a  §.  1 5.  ab  D.  Jhba$e  Btf' 
fia  demonfirata  termini  fio.0f;  fiii.(»-i- x)^;  fiu.3fl9 
et  fin.3(8-i- 1)^  deleantur  (f  $.  9  et  xo.) ,  quo 
inuenitur  funima  n  odo  dida 

-  /=*'cot«x^2+icoC3^*~?^=-.i--;=r-J: 

Ergo  eadem  eft  fumma  pro  lerie  cofinuum  et  pro 
ferie  eorundem  cuborum. 

lam  "rero  imprimis  notatu  dtgnum  puto,  quod 
ptane  eadem  (umma  proueniat,  fi  ad  dudtum  §.  la. 
determinetur ;  pcfito  enim        ■  '  ' 

/=5i  «=0,02951;  *r=-o,S295i  i  ^=-o,5a95M 
4/=:::o,oa95x  ct  ^=:x,ooooo  fit  £i±±*^£ifc!*±fi:-J." 

Mirabilem  iftum  conrenfum,  methodum  inter  geo- 
inetricam  et  metapbyficam,  equtdem^  iam  abuode 
manifefiaui  in  fcliediasmate  de  fummatoribas  fetie- 
rum  quarundam  incongrue  veris  earunique  inter- 
pretatione ,  nunc  autem  amplificaui  dum  ofleodi  in- 
terpretationem ,  quae  fecundum  eadem  principia  no- 
ftra  facienda  fit  de  finufaus  aut  cofinubus  arcnam  in- 
finlties  fumtprum  pco  ratione  circumfiaiitiarum. 

$.18.  Deniqoe  notari  rteretnr  difcrimen  in- 
ter  ^auomm  fqzzp  ct  pofitionfem  geoeraliorein 
fq^gp  intelligendo  per  /  et  ^  numtro»  integro» 
qilalescunque  imer  fc  primosi  totum  ntmpe  difcri- 
men  in  eo  confiftit ,  quod  lernniBi  iidcm  ordineoi 
laitem  varieni  ia  fingulia  pcriOdis:  fic  fi,  verbigra- 
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+(cof.  2^y-f(cor.  3^)'+  etc.  feriem  nometkaa» ,  ca- 
ios  peribdi  .rpnt 

o»5  1-^0,029$  i+oyoft95 1-0^5^95  ■rf  I  yoooooy 
Tbl  t€rmiiii  000  aliter  cjuam  j>fdioe.  locatiofi)8 
raat'a  terminis  ia  praecedente  paragrapbo  ezpofitis; 
Equidem  io  his  exen^plijs  ejid^  oritnr  (amma  pro 
ierie  in  infinitum  continuata  ^  quae  antea  f  attamen» 
fi  generalius  res  ezanmiatur fieri  ^teft ,  Tt  a  folo 
terniinomm  ordine  motato ,  alia  af^oe  alia  ezOTi»* 
tur  fumma  j.etiamfi  qoaeui»' periodus  ez  iisdem  ter- 
minis  fit  compofita.  Poteft  ctiam  thpQiria  noArf  Jb 
^riebns  «x  finibus  Tel  cofinibus  aut  eorum  dignita- 
tibus ,  applicari  ad  quasois  feries  recurrentcs,  in  qui- 
bos  periodi  anaibilantinr.  atqoe  Bic  fub  ficie  _iBioitiif^ 
geaeraliori  Tfui  Tcoiie. 


SVWr 


SVUMATIQ 

TROGRESSIONVM 

><in;3^)^+Hfii*^«^1^fiB.'tfl(^H- ......  iKfin.«i}^ 

mta  cbP<^4iy-  i'fin.1J>=/>,f5t  cpr;<j>-ry-^  Po^t:^ 
cQotifm  cft  futt 

tiim  vero  ctiam  efle  p^'^  i.  Uis  pofitis  cmdeiks  cft, 
rumm^tionem  faaram  ferierum  (emper  reduci  poQc 
•d  has  duas  feries  v«l  projgreifioaes  geometricas 

.    L     ...      .^^  '      -/JfL-j    -  -I— p« 

$  s.  Qood  fi  iam  faae  duae  progreflionet  in- 
vkem  addftntur,  1 1  prodeat  Ifli 


SVMM.  SERIER.  EK  »mI  Et  C05.  COMP.  »5 

qoae  cxpreffio  ob  j>  ^  =:  i  ti^aasfbrmatnr  io  hanc 
qoae  porrt>  db 

ct  ^•«+^*«=acoC«ot$ 

redncitiir  tfd  Imbc  ^mam « 

qiiac  ergo  eft  fumma  ieriei  |>ro|>ofitae. 

$■  3-  Sin  autem  altera  nofiraruitii  pirogrcffio- 
mm akera  fubtrfbatur,  vt  habeatQT  ifia 


^^ciu8nimiBaerit^^^^.„ 


^qMe  imrtet  ad  eundem  denoiniiiatoYem  Tedudae 
A  p^  zzzi  Tcro  iurec  exprcffio  ad  hent  tedutitur 
Tom.XViII.Noa.Coiiim.       D  et 


tSVMMATIO:  ^ERIERVM  i^X  SIM. 


et  porro  ob  . 

ct  p"*— ?*"s:aV— ifin.»a<t> 
ta  hanc  transformatur  expreflionem 

•■  t/itt «4» /fa.(ir -4- Ogg» ->-/>«.('» V  _  I,  ' 

4.  Defignenius  breuitatis  gratia  fiimmts 
harum  ferierum ,  Tltimo  termino  feu  generali  prac- 
figendo  fignum  fumraationis  /,  ita  vt  bini  cafin 
«uoluti  praebeant  fequentes  fummationes 

ex  quibus  formulis  ^ciie  erit  omnes  cafus  propofi- 

tos  dcducerc. 

§.  5.  Sit  igitur  primo  X=2i,  Tt  habcaatar 

hae  duae  ^ries  fummandae: 
fin.  <))  +fin.  a  cp+fin.  3 Cp-f- ...... +fin.»0  fiue  >  ir/fin.  »0  ei 

coC^+<:oC  «^+cof.3<P+  +coI.«<I)  fiue  t:^f<io£n(^ 

cum  igitur  fit 

cof.»<t>= 

habebimus  ^ 

f,s-V-t:=zfip*^f)  tt  it=ifip:^)  \  !  '  .  : 
Yn4e  ez  pa^agrapho  praecedente  ftati(0  i^an£i(cifiuj|| 

ob  <»=:  I  ,       .,  ;v  . 

a/=-x+?t*lr^^±^  ideoque 


 >.(•  —»/•<(;)  <«.»)^ 

§.  j5.  Sit  noBe  X  =  a  et  ftiKiiaihRs  itBriuft 
x=fiD.<|)'+fiifcft(D*4-. .  ..,+00.»$*  fine  x=/fiD.«C|)*  et 
/=cor.<p'+cof.a^'+  +cof.  «<!>'  i&tte  >=:/coi:«4)' 

CUm  DUDC  fit  ,  .     ^    .  .  ; 

.  r+ap'^^'^-^!:,,!...^:!?::  . 

cof.»<l)=— ^ — J  -+1+  ^ 

babebimus  has  fbrmutas  ' 

'  4/=ra/x-/(p**+r)  4.' =2/1 ^^^^^ 
tbi  cum  oumems  terminorum  fit  «,  maoifeftum  eft 
fore  /i  ==  « ;  hiDC  qpia  a  =:  a  ,  ex  fuperioribus 
crit  "  • 

^  /{^••+r*):=-«H-'»^^f^. 

qaibus  Taloribtts  fubftituiis,  fafta  diuifione  per  406- 
rtncbimas 

^-■+^-^»(.-«»|.»4)J  "       '  ♦(.-C(!(.a<pJ 

atqoe  hioc  ft^tim  liqust  fbre 
/  +  *=:«,  prorfus  -vti  rei  natnra  poftujat; 

-  7.  Statnamus  rtunc  3  ftties.  (iinH 
mandas  ita  repraefentemus 

i=:fin.Ct>'+fin.2<|5'+......+fin.«Ct>'  fi«e  jr::/fin.«Ct5*  et 

i=cof.(l)'+cof.a(l>'+.. .+cof.«<I>'  fiue  1  =::/(of.«$>'. 

D  a  Cum 


,1tt     JRTiMMATIO  SBRfe^VBf  WSL  fSm 

Oim  tmac  fio 


ii!.»4P  =  ■  ^gv^p  — ■ 

Ynd(8  ob.^^=:  x.  cooftquunuc: 
tum  Tcro  . 

guod.  fi  aHDc  Taloces  fuura,  ioueitto&4iic  rubftitaatnus^. 
ainbae  rutnmae  quaefitae  ita  prodibuat  exprtflle 

—  »(,-.oi!/.j^j      T      rf.--<*<p/  - 

f  8-.  Stt  Biioc  Xz=  4^  it»  TC^  q^aefantur.  hacr: 
ilfiDinae 

fz:(in.^*+Sa.i0%  .4-fiii.«0*  fiuc  /^/fiiQ..«<JJ*  et: 

lcieof.^*4^of.a4)V-.-.+cofji»^*  fioe #.3:/cof.»4>*-- 
Cum  igitur  fit 

*  ^  '  itf  j 

<)b      =1  ftquuntnc  hi  Talbres  ^ 

/  =  i,/(>*» 4'r'')-i/Cp'"+f"r+f/«'  ««^ 


1 


«loribos  igkur  qeos  iUpra  dedimaS'  fuMlHtiNis  ttviy 

'-^  •  l«(t  — <»/.  +  (p)  4(1  JLcoJ.>4>} 

I — ««  ^  s  1  <of.-t»y— «^«.(«-^.rty  t  cqf. »  <  <tl~oo/.  t  Qt     t  V^' 
.16(1— .      "T"         4(l— ceJijCP} 

lc(^  |icil«  «iui  etijun.  maiotc»  vak>ce&  expoaeatis  X 
cuolaere» 

9»  Quod'  fi  nrnr  qiisreratur,  curusmddl  {umr- 
mie  hioc  fitic  proditarae,  fi  i(he  (eries  in  infinittfni 
CDDtiauentur  »  tiocr  exiguar  cfrcMnrpe^toue  errr  vteos 
im.  Primo  enrm  &  exponens  X  fuerir  nuaierus 
iar ,  cuidsrns  e(l,  (Vrmm  prro  M  numero  infinito». 
Immas  harinn  reFierum  etiam  fbre  infltiire  magnas; 
vcnini'  fi  X  fuerit  numerns  ioipar  ^  lum  .nihil  eft^ 
^od  &a6  fivmmas  in  infiaitum  augj^re  polTit  y  totsi 
aoteiD  qnaeQfb  hac  redigitiiir,  vt  Tolores  fornuira^ 
tum  finfus  0^«  coC  tr<c  (P  a(fi^n&niur  quandbr  pro 
» niuneri  iniimtc  mag^ni  accipiuatup,  pcrfpicuum 
auttn»  eff  hot  Talores  hoc  aequc  »  teiHnina  ts« 
qpe  td  leKmtoum  i  Tariari  pofi^ ,  ac  ii  »  efilet 
ounKmt  fihim»,  Tndb  6.  res  nr  iS  fpei^tur,  uihll 
certi  de  his  (bmmia  affirmari  ficet ,  cunr  quaecun- 
foe  drmma'  proferretur,  if  ia(iiper  Tnus  pfuresue 
tKrmioi  addlere.ntur ,  prorfns  afia  (Umma  e^f^t  prodi-' 
tasi  lotefim-  famen  a6  ilfuftri  Auilfore  precedetiriir 
^Hfermioms  ftinranae  hoc  cadir  p&r  rationes  metap&y' 
cas  perqtiam  ingenibfe  af&gnantur,  qoibasr  in^  aoaH 
iffr  pdrfeAe  acqti-iefcefe  queama». 

%  VJ.  Cum  aiuti:m  ;ih  his  feriebn»  aequfr  ac 
m  omitibus  aliis  dofa  coDo^rgehtibui  ,  notio  fumnrMc 


0«     SVMMAHO  SCaiERVM  £X  sist 


proprie  locum  iauenife  nequjeat,  quaadoqaideiEi  quoe^ 
euoque  «tiam  termini  a&u  addaotur  tamea  o(ia« 
quam  ad  fummam  determioatam  perueoitur';  lacn 
pridem  Talidiflimis  rationibus  iooixus  admoaui  his 
eafibus  voci  fummae  alium  figolficBtttm  ad  aoalyfid 
magis  accommodatum  tribui  debere ,  quam  nouam 
notionem  ita  conftitui  debere  cenfeo,  vc  fum^a  cu- 
^usque  feriei  infiuitae,  (iue  fuerit  conuergeus  fiuedi- 
yergens,  vocetur  ea  fbrmula  analytica',  ex  cuius  euo-^ 
liitione  eae  feries  nafcantur,  iiacque  admifla  defini- 
tione  omnia  diibia  circa  huiusmodi  fummatione^  Ipon- 
te  euanefcunt. 

§:  it.  Quod  quo  clarius  appareat,  con&derenius 
primam  feriem  fupra  exhibitam 

,  .j:;=fih.<j5+fiD.a4)+fio.3$:h  +fin.«.Cl) 

ftro  qua  iouenimus 

— w/.(p> 

In  quam  exprefifionem  formulae  fin.»4)  et  fin.(ff-f  i)<I> 
propter  vltimum  terminum  ingrediuntur.,  quod  fi 
ergo  (eries  reuera  in  infinicum  contiouetur ;  .ob  oul- 
lum  termioum  Tltimum  etiam  bae  fbrmuiae  iponte 
excedunt',  ita  v.t  hoc  cafu  fiac  x  =:  -_X^-^j,,  quac 

etiam  ea  ipfa  eft  formula  ^  ex  cuius  eaolutiop^  ifta 
6ries  elicitur.,  Tode  vi  meae  definitionis  haec  for— 
mula  in  analyfr  re<fle  pro  fumma  iftiuifi  feriei'habec| 
potefi ,  quod  idem  de  aitera  ferie 

"^'  /£:cof.$+cof.2<p+3$T:l-  .....  •:Hcof.»<I) 


ET  COSINIBVS  eOMPOSPTARVai.  ^ 
4ff  tcsneodum ,  pio  qaa  iiRieQimus 

•       _  I    I    e^.n^  —  eof.  tit  -4-  Q 4> 

omiflb  enim  podremo  membro  vtpo(&  a  termino 
it^mo  peaJeace ,  fumma  per  meam  definitioneEl 
ttique  erit  — ;  quod  cum  non  tam  facile  pai- 
teaty  ootandum  eft,  Jiunc.  Talorem  natum  efle  ex  for- 
mula  t  zz  ^^'^^'^  y  quem  valotcm  feriei  propofi^ 
tae  efle  aequalem  ita  ofiendi  poteft  i  Multiplicetut 
ttrioqiie  per  a  —  s  cof.  j|>  fierique  debebit 

^  ^  ^  _  C«  cof.  (J)  +  2  cof.  a  0+  2  cof.  3  ^pr+a  cof.  4  0 
coi.  4?  - 1  —  ^_  ^  cof.  CP'  -  «  col.<f)€o£a<|)-2coL<|>coi.  3(p 

CDffl  nii9C  fit  in  genere  *  j 

acoC<»coC^=cor(<i— ^0+cof.(«4-*)  erit 
2a>f.<|)*n:  1 4  eof..a  <D  aeof  OcoL4^r=cof.3<I)+cor5<I) 

2cor.<pcoC2<l)— co(.(|)+cof.3<l)     2Cor.<|)cof.  5<i)=con4i+-cof.tf4^ 

«a)£4)tt)f.3Ci)=:coC2Cj)-Hcof.44)  2coC<pcon6(t>c:coC5<P+cof.7$: 

etc- 

guibos '  Tflloribus  fubfiitutis  aequalitas  maoifefio  io 
ecttio»  iBeurric ,  prddibit  enim 
coC  <J)—  I 2  cor.<^+  acpC»C^4  «  coC  3^    2  coC  4  <I) 
- 1  -coC       coC  2<j)  —  coC  3  ^  r  ^^^' 

—  CoC  2$  —  coC  3  <|) coC  ^'(J^  - 

$1  12.  lisidem  obferuatis  cautelis  etiam  proca- 
fo  X=i:3  quo  pofiieramus     .  / 
i=fio.0*+fin,2<t>'4.fin.3<|>' -hetc.  io  infiflitum 

€t  /=:cpC(I>'+coC2<{>'+cof.34>  +coC44>'+et^.  in  iofioitnm 


fum- 
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ftmim  barom  leNerun  lofiakarHm  iu  eruot  es:~ 
f)refliie 

liic  quidem  nod  tiim  fecile  apparetf  harum  formtil»^ 
nim  euotutieaem  ad  ip&s  has  feries-perducerti ,  oh 
hilo  Tero  mious  certum  «ft,  pwfeftam  aequaiitatem 
iocum  habete  t  id  qUod  >  qui  io  hoc  cakuli  genefe 
£icts  Xuoc  exerciuti ,  perrpicieoc  Interim  tameo 
Yeritfltem  pofteriorls  tummiationis  hoc  oBodo  oAea^ 
4tfle  iujuabit,  cum  fit 

coC  a' = {coT.  a  3  a 

feries  haec  ia  duas  fequentes  lefokiitor 

t^iapaf.  ^+cof.^-cP-i-cof.^^Ptte.) 

•4- i(coC  30+c«f.tf  (P+cof.9<tXetc) 

priorls  autem  (eriei  fumroa  exprecedeotibusefi^.-xZ-l 
|K}1ter1ori$  Tero  db  eandem  ratiohem  fumma  e(l^.-l=:-} 
Todeiimbae  coniupdim  faciuot  fummam  —  >. 


SVTV^TIO  GENERAIiS 

INFINJTARVM  ALIARVM  PROGRESSIONVM 
AD  HOC  GENVS  REFERENDARVM. 

Theorema. 

Si  cognita  fiierit  fhmmatio  huius  progre0iooii 
Aaf-HBx^-f-CyH-Daj*  +N«* 

tnm 


t»m  fem^ftt  etwm  \m  t^togreflioncs  furomare  Ikthit 
«  T  =1 A  icof.<$H'Bx'cof.i(|H-OcW.  i<I)+. . , . .  N  *"coC«<I). 

Demonftratio. 

CoRi  flimina  progreffionis 

A«H-B«-j-Ca*  hN«» 

iSt  certa  quiedam  faD^h  qaantitatis  tariabifis  «,  <te- 
£gaenf  &  bx  formali  A  :  z;  tum  U&>  poAeOdO  vt 
inte 

pz=coC.0-h  V" I fio. $  ct  ^rrco/:  (f  -  V- 1  fin. ((), 
ft  &f 

£  bae  fyrmahe  ia  peopoGtis  feffefcw*  fabSitttsiiit^t  ^ 

amm  fammae  ita  ixpreeS»  t/bthebuHixif 
sSV-xzrAipx^/iifx  et  aT=zA:px+^vfx 

wbi  Botaodup,  io  vtmque  ibwnqla  q^aptitates , ims- 
^ditnks  tit^rii  p  tt  q  irinoliitas  .^JDnte  (e  dcfli-oere, 
fft ,  tr  pn>  iiiinirfis  S  et  T  vafercs  rcaTes  tfnt  pio- 
ditari;  atqne  haec  fammatio  perfnde  fuccedet  ,  fiuc 
propofitae  ferics-  ia  infiftitttai .  |>rogiediantur ,  fiae 
^abi  terfflineatar. 

'  E*fertiM;  t. 

'Sillf  d!nli«  cdb-^cientes  A,i[,t  1 .  =:  t  et  iS- 
iki  io  iafiaitum  c<Nitinuetur  %  eriti^  a  s  e  $ 
teic  ergd  .pMr  lerie  paan 

1biii.XVIILNo9.CoiiUB.        £  habe- 
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luibebitur  • 


<juae exprcflio obp—y-2>f— ilin.0  et ^+  qzz « cof. ^ 
p  q  zz  i  praebebit 

Pro  altera  vero  ferie 

T  =  *cof.<P+j:'cof.2Cl)  f  **cof.3(l>  +  ki  iQfioit 

fict  ilzz         4-   1'   —  (^-i-.'?)»-*^?'*' 

.  Coroll.  I. 

(    Hioc  igitur  fi'  4r     i,  oriuotur  fiiinmailtOQei 
fupia  datae ,  fcilicet 

ct-r=:-r  ■     '  ^  '■• '  ; 

qui  caftis  eo  inagis  e(t  nqtatn  (Hgnus^.  quod  fiQguIi 
termini  funt  (juantitates  .'variabiles,  cum  tamen  fum« 
ma  fit  quantitas  conflan^.  .      .  ' 

GoroH.   2.*  '  ' 

Semper  aatem  io  genere  quantitatenfi  x  ifa 
aiTumere  licebit ,  y.  fuinma  feFiei  datae  quantitati  a 
fiat  aeqnali«;  pro  priore  ferie  finuum  autem  .erit 

«/fe'<t  —  ^  • 

ac  fi  hinc  littcra  x  detenniaetpr »  oeito  erit 
^=;rfii»;4^-h*"ii4ft  4y+«'^.4<p+ . , . , . : 


fimiliqoe  modo  &  flataatur 

ex  eaque  Talor  litcerae  x  eruaenrj  etiani  erit 
rf=:*co£(p+*'  cof.aCl>+VcQf.  3$  +  •  •  • .  • . 

Exempl.  2. 

Sft  nunc  ^ 
A : «  =  a  -I-  5  «•  4- ;  «'h-  i  «*  4- . . ; . .  ia  infittit 

nlog.  7~ ;  ita*  Tt  fefies  propofitae  iam  fiat 
Sr=*fio. Cpi+J*  fio.  a (p+J iTin.  3  <p+ ^ 

et  T=:a;cof.<|>+U*cof.  2<p+;ar'cof. 30+  

liab^mas 

aSV-f  =  log.  -i—--  log.  -I—  =  log.  '-r:i-" 

fiue 

pio  cfiiu$  fcrmulae  .  ledudioae,  confiderectir  l^ec 

dc  qoa  conflat ,  fi  pooatur  f-  zz  tang.      hunc  lo- 

garithmam  fore  =  2  m.  V  —  i  $  hioc  cr^o  quaera- 
taw  aogalos      vt  fit 

VBde  pfocenus  fequitur  S=;  ti;  pro  alteia  'pn^gfei- 
£oac  cnm  fit 

«T=  kg.-:^+log.,-^=-log.(i-4»coi:4H-»') 

£  a^  hato- 


3^  sVMik(;:^R.Exm  firtt)s.)cx)MP^ 

babetur 

T  =  -  i  log.  (i  -  a  *  coC  0  + 

Corbil. 

Pro  priore  ergo  progreflione  caro  fit 
hiac  elicitur 

  'tng,t*   Jiiut»'  ^ 

qiu  talore  fubftitnto  naaciicinittr  hanc  ibiStiiatioiieBi 
attehtibhfc  'hiaxiine  dignam 

.,  I,  Jm.ft>*JPw»*  <>  1. 

^  -fi  ■«  -fit  fin.»=:-i.;  -et  fin.(4)^«i)=:cor.<|> 

oritur  haec  fammatio  maiifne  cencinna 

ez  diuerfiffimis  priocifiit  inm  adeptnsf  quM  <((b 
magia  memorabilia  crat  Tift  »  qnod  Mtt^  >li*gtt- 
Ina  (]>  acciptatur ,  ftvffl»  ieiici  iemjpex  Buaeat  e»- 


OBSBRVATIONES  VA«fflAE 
EX  SiN4BV>S  VBL  COSl»I»V8 

An  a  ore 

Qoae  Jlhifir.  ^jB^rWM^;  4Q  (^mmmit^^^m^ 
aoper  coniineatata  inQenimus.,  4e  ^ininatiofie 
ferieritm  ^ibas  'fibbs  vel  <fc%nns  a^oiDjn  arithnietf<% 
pn%ic^ieritl<tm  ifohnant,  .medtuaioBibM  biTce  ineis 
occifidde^  fui^it^iibt,  'quas  quitlem  .priiiiiilih  'pe- 
Mtils  Ttfjfpriniefe  debfeiii ,  qutim  'oou  iolufn  non  £1« 
tii  digeftae  mibi  Tiderentur ,  fed  i^itststi  ^rfkilaf^b 

ineiito,  quod  latiffimam  habete  «xtenfionem  yidefMt 
At  tamennnnm  ex^  'vltifDa  •dHieciatiaiie  Illaftr. 
«Jite-^crtior^^ihis         ^^i^  iik  :i^  isi-SSiiii 
Academiafe  IScientiarum  F^rifinae  pro  Anno  i7<rjL 

iaoendSttT:  ^mk^  %  iD^hitibiie  itri^i 

iMliP. -lltMiliiliA«i||M  ^jM^ 

fwgflllrfBi  fftfefbctit  Metfaodom  fiimmaBdi  I^Jei, 
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aritlimetice  progredientium ,  coDflantur;  veniam  me 
facile  impetraturum  extftimaui ,  fi  ea  quae  de  hoc 
argumento  meditata  habui  eo^lgaoerim,  licet  cam 
inuentis  tantorum  Tirorum  vix  comparari  mereaatur. 

3.  Theorema  x.  Propo/ita  pi^effkme  fimmy 
pro  areubus  artthmetkam  ptoff-ejftmm  coft^itttentibut 
fin.a+'Ga.(«+v)+fin  («+a»}+fin.(«+3<')-t---i-fin(«+«v), 
eius  fmma  erit 

coC(g-;v)"-cor.(g4-(fl+i)p)  _  Ca.Cag+Sm^lfin,^:.'  v 
^  afiD.iv  fin.iv  ' 

Demonftratio. 

Ponatur  fiimma  progrefiioais  propofitae  zz  S 
ipt  tnitltiplicando  vtrin^ue  per  a  ceC  v  prodibtt : 

•Scof.«=2fin;2cof.v+afiD.(«+v)coi:«H-afin  {z+2v)coCv.., 
.  +afin  («+Bv)cof.vz: 

=fin.(«-»)+fin.«+afia(«+«)+2fin.(«+2«;)  . . . . 
"  +afiD.(«+(«-ijv)+fin,(«+«v)+fin.(«+(»+i)v), 
.CX  quo  dedudtur  ,  '  . 

*S(i-coC«)=:fitt^-fiD^(«^)+fill.(«4»»>-fin.(«+(«+i)«^, 
liincque  • 

cof («-|pVcef:(g+(»+|)t;)  fio.(g+;«t;)fin.i(»+i)o 

Idein  Tero  et  hbc  niodo  demonfinri  poteA  r  Ii^altl- 
jCetur .  prcgreflGki  flofira..per  a  ifin.  v ,  Tt  prodeat 

.ftSfin.vz=afia.«fia.v+^fin.(«+<;)fin.v+afin.(«+fifOfin.v 
f'  :  .  :".  1    •)'afio.(«+««)fin. vj 

=C0r.(«-V)+jCB|C4HC0f.(»+||»)-rC0i:(«+C»+l)<^>- 

:  ;  ■     .  ■  Uiaci 


r  SBRIERVM  GENBRE.  ^p. 
Hioe  4gitor  fiet 

S  — ^  Yti  fiipra  ^  ob 

fiD.«=  afin.  Jvcof  ;  cor(«-v)+cof  anacof ivcon(iJ-iv)  ct 
co(.(«+iw;)+cof.(«+(«+i)v)zzacofivcof.(«+(»-l-i)v). 

Oainium  autem  facillima  merito  habeoda  eii  feqaen» 
demonflratio.  Makipiicetur  progre(fio  propofita  j)er 
a  fin.  i  o  ,  fietqoe 


2Slio.ivi:afin.;!;(Io.;v4-ft(in.(«+v)fin.;«+zfin.(«f  34^(in.iV 
/  -  ^     .  ...4-aiyi.C;5+,i^v)fin. 

=rcof.(8-iv)-cof(«+i«)-coC(i+|v) .'. ."        ...  ..  .*, 

4<oC(«+iv;fco^«+iv).....-9b^^ 

ideoqpe   ;     .  j  •  -t 

'  g  _cof.(g-;<?)«cof.rg+<<i+i^)  fin.(»f»y)fin4(«+ 1 : 
"  afin.iv'  *  fin.Jv        '  *' 

3.'  Cel.  'Boffia  leqQentem  e^ihibet.rummam  proh 
gceffionis  ooftrae  '  -. 

at  ob  I  —  coC  2  V  =  a  fin.  v',  ea  ledire  inuenitur  ad 

lUlflC 

ajpuv  .  >  . 

quani  in  iecuoda  demonfiratioiie  exhibuimus.  Ei 
coofeofiis  quidem  binarum  harom  exprefiionum 

Jh.»— /fc. («—'») H-J^' (»-»•»» i>i  -/i».fg-»-f«-4-OtO  mm. 

...»*••••••       ■         •        •        ■  >  •  •  • 

tam 
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ttm  pctfpicwu  eft,  tc  eideiii  expliauidd)  iinftioflMi 
non  fit  necel&. 

4.  fii^  TheorBmate  noftra  iaor  qirideiir  kittl' 
ligitar  >  qutenam  lit  fumma  progreOioais  noftrae,  fi 
ei  ttLm  termitfO  aliqno'  fin  (t-^nd)  dt^tatre  fup. 
ponatnr,  tt  hai^c  progreffio  ek  ititttiit6  terminO' 
taim  mifflefd  cdiidaea  iflt^lilgatilr,  it*  at  n^ssroo^ 
ftaVui'  qoid^m  fottbt 

_  coC  (g  -  i  V)  -  c  of.  (g + (00  4-  i) ») 

^u^tiM  ttto  a;4-'(oo  +  i)v  plurimos  valores,  immo 
nonnnnquam  infioitos  rec^re  po(fit ,  proprie  qui- 
detik  loqubndo  fomnfa:  progteffiorria  Mnc  pro  nu- 
mero  terminoram  infinito  manebit  indcterifllHK^i 
S»  fi^  p^  IUnrt«MA  iiitsllfgaiiiUB  cnm  Uhillr»  Bef" 
'  lUaM  ,ya$(X9m  f  qul  infef  <hnne8  pofliSires  Taiores 
fnmmae  medium  tenet,  pro  cafu  nofiro  propofito 

msnm  ft^sniemm 

Sin. «  +  fin.  (« «0  +  fin.  (ai     ifc  10 

in  infinitum  continl^aeie.  (tatuenda  erit  ^^j^Tl*^^  t 

a  fioi  i  ^  - 

Tnde  fi  «  =  X  fiet  (iimma  progrefiioois 

fiiKi&tf  fia.  a  J  fh  fin*'  3-«  4-^18^4  *  eic;  s  |CM.  , 

^i  Talpr  fCQffus  coincidit  c;um  eo  ^  qoem ,  lUuft^. 
&rmB  Xn  fois  Diflbrtationibus  exliibet.  Quotics 
arcus  V  ad  circum&rentiam  circuii  rationem  liabuerit 
titxo^md  ,  ita  f  t  fit  (ii  4^  y)4^s=  1 1»  ir  defignaate 
^  iiH<i?eH^^fti»  elfti^f  ieim^l!^9^^  &dftxa  ; 
fin.  «  4-  fin.  («  -i-  v)  4-  fin.  («  4-  a  «)  eic 


Hai  habebit  periodos  poll  ^ufi         mmhX  ^iHb 

haoc  ioleqaentes  coincident  xnm  ternninis  fin.  z  ^ 
tn.  (z  '^  v)  ctc.y  ttk  tsim 

fio.    + +  0  V)  n  fin,  (a  «f  TT + 2)  =;  fio. « 

Hoe  «tfien)  «»01  ^&aile  deanofillrapi  fei^it^  (ttmn^ftfn 
fcb  Tnaquaque.,gQri(^.^  .^aC^  ^  Hl^^  Sg/iVfMl^ 

cof.  (ar  —  J  v)  , 
adopcato ,  ^bttti  ^M)«iie  "'afin^lv    '  jMlK^  «I" 

leatnr  yalor  medius  rumniarum  pro  periodo  qua' 
tis,  eae  omnes  in  Tuam  colligi  .Kiebeat  I<mmihi{II 
qoatn 'dialdendp  per-nttmciram  terminorum  periodl, 
fe{i)ltiibl^'  iraK^r  ifte  niediu9.  fiabebufKur  «ttemiiiae 
legiieiitii&  fummae 

cor  («  -     -cdT.  1») 
q9$te  .ys^iQT  .n^dlus  jiuaefitus  erit 


Toiii.XVIILNoo.Q)mm.  T  At 
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■At  iiifcti  deirio^rabitiir  efle 
cof.(«+^v)+cdC(«+|v)-Kof.(a+Jv)...:+cor(«+25=e<^ 

cof.(«+2±.'v)fin.iL±i» 

'tt  qnnm  pro  noftro  •  cafn  fit  vr:  «r  w ,  erit 
^fin.  !^±-!  V  =r  o;  ex  quo  oinnino  liquet ,  (uaimam 

'pfogrefiionis  in  infinitum  coDtinliatae 

■  ^  cof.{z'lv) 

fin.«+fin.C«+«H-fini(«+2 v)+fio<«+3v) etc,  =  . 

Qpftmuis  hoec  quae  iam  deoionftrata  funt  >  TaTeant 
■.tantummodo  :pro  cafu  quo  v  ad  circnmferentian» 
jdrcuii  rationem  habuerit  rationfllem ,  tamen  rite 
quoqoe  adplicari  poteront  ad  eom  cafum  «  quo  haec 
latio  fit  irrationalis ,  fcilicet  ia  ifto  cafu  periodut 
lecorrens  nun  nifi  poft  iofioitam  terminoiom  nume- 
nm  locum  habere  intelligitnr ,  at  per  k  quidem 
patet  demonftrationis  noRrae  Tiiit  eaodcin  manere  fi- 
Te  numcri  m  et  n  datuaatur  •  finiti  ^  fioe  InfinitL 
Dom  Illufir.  BertiemlH  ex  valore 

<fai  progreffioiri  noftnre  ctfm  tci^iio  -Ifai.  («  +  »  v) 
defitKttti  refpondet,  eoiB  eniit  qot  pro  -valcTe'  nii— 
meri  n  infinito  loctim  habet;  dicit  terminos  coC 
(«r4-*«)  et  coC(«4-(»+-i)v)  Tcl  potitts  cot  («+««> 
•+>'coC(«-i-f«^i)v)  ponendoa  efle  nibilo  aequateB*. 
Facik  aiOem  perfpicitur  hoc  fenfii  pro{Hrio  accipiea— 
flteiD  noa  dSio  $  iuud  pofito  coC(e-i-  «vi=^o  »  fimuj 


cor(«  +  (»-4-  x)v)  oon  ftityi  4Bbet  =:.o»,neqiio, 
o»C  (s  »  V)  -t;-  .cor  («  -4-  (ir  4- 1 )  v)  «eqoalis  ailiilo 
ftacoi  poceritf  fed  didirtii  Illoftr.  Viri  iti  iolBrpco- 
tiDdom  videcor,  Yt  hi  termiai  coT.  (ar  «  +  ooC 
(«  ("  +.i)  P)  ,  negligi  debeanc ,  qoia  molciarioe 
^oofiianc  Talores.|..ec  ,de.  qoit^s  iofiiper  iam  deav»- 
tam  luimos  eorom  fummam  nihiio  aeqoalem  eflb 
cenfeodam. 

£x  Theoremate  noiftro  geoerali  io^oita.alui. 
pirticalaria  deduci  poteruac,  quorum  caotum  non- 
oolla  qoae  attentiooem  potiffimom  mereotor «  beic 
idpoaam.  St  igitor  pooator  9 nr «  fuqinia  pro- 
greffioois  ' 

liM4^>H'i)«4'fin.(2)»4'i)«4-fia(3ai'^i}«*«*«4-fiB.(«*4-i)«e^ 
_  fin.         z  fin.  aigiftilk  ^ 

fia.lv  ' 

Hinc  ii 

fin;Sj^dBfin.t±!« 

ci  ecit  fiiur4fin.ftsH-fia.3i8-4-fio.4«....4-fia(»4-t)«=  i; — ■ — - — 

.  ^  ,      V  fin.24i«fin,22ttayr 
«    fin,«4-fio.3«4-fin.Ja+fin.7«...4-fin.(*«4-i)ar  '-^r-; — - — 

fin.!2d:J.«fin.ifi^« 

cj    fio.«4rfin.4J84-fin.7«4-...4-fin.(3«4-x)«= — r-i-TT-T  '  

U0.(« 

•  ^      ,  fin.4«*2.alin.*i2±i)« 
C4    fin^4-fin.5«4fin.p»4-...4-fia.(4«4-0«=  ^=—7  ^ — 

UD.i« 

Porro  IL  fiatoatur  £=tif)X  et    =       eric  quoque 

fiu!2bt5*.jtfia.|J!!=ti}jr 
siv-f-fin.('>H-^)j|f4-fin.CH:»'al)jro.+fin  (14*0)«^— .i-r-^,  2 — 

Ull*  I X 

F  ft  <|oare 


fi  11  z=  3  :  '0=  I  crit 

fia3jgH^fi'n.5jg+ifo.7>>.4uaCa«-t-3)«~  "  *  fin.x""^'' 

■•,■-•-•...■:?•'.":     •  .      .  •  .  • 

6^  Pro  cafii  qno»  nttintrBSi  tennuioriun  in  pro^ 
gKflione  noftra  fiataitur  iofinittis    iHibebttttc  jpdfito» 

co€?i=^.« 

•  «s.k«f^fin.(«4-i)^H^ffn'.^«-rtra)«-^ct6==-^ 

fi  «i=8ifin.«-t$n.3«-t-fin.5«-t-ctc=j^^ 

....      *       ■  ^  cof.{« 

,      fi  «=s3  >  fin  «+  fift  4«-^fio.  7  «Hf-  ctc.  =7g^T^ 

V '    -  ^  cof.af  s 

fi  «=:4;fin.«+fin.5«H;-fio^P«-t-ctc.=:^~C;jj;g~ 

-  Deiisle     ^iibt^tfciflio  taiin.  progfeffioiaof  ^  'flliaj 


pK/^ltl&^  pi^'^Mimmiji^  pfagreffiooibas  ikfegi 
teruot ,  fic  ik. 

(i  ex  hoia»  progfe^fipo»  ^vjfio^.Qakttihsitur 
fio.  «-^  fio.  a^-h  fia*  5 

ip6S  ttSk'hixiQi  pAtnin  pindosoa'  Yidetnr^  tameft- 
itaticaA  nunnne:  ab  lUiiftr.  '&riiw7iS  adbibitae  opti^^ 
me  coofeatit.  Porro>  fii:  fonatnr  2==itx  et  ocz^jr 
g^nctatini!  Mbebla»^  ' 

'fiit  -.fi  ij-sa  .ee  f  3:j;»:ifiiBt^  ; 

^  ^  cof.lxr 

fih,  a  r-^fi»  ai«-tfitr^4J>r-*-etc.=:^^^~ 

fii  *  Babebimr .  - 

^  ^       .  coCf* 

H  et  l:t:  ai'er!t 

<|oiB6>  ^of«g  Buiu^mddi  :<:^r^S^«s»  -poOiiil:^ 
fi  ^pi^Jbret. 

frofMrtfibup  aritbmeticam  prfigireffimem.  coifii$miHlm 

F  »  cofi: 
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.   '  .  cof.(»H-i»«)(iii.<fcfcL>v 

Demonfltatio. 

Varifle  qaidem  deinonflrationes  biuus  Theore- 
matis  adferri  poflenc  confimiles  tis ,  quas  prai  Theo- . 
remate  primo  in  medium  adduxi ,  .breuitatis  tamen 
gratia,  fimpliciflimam.  tantum  proponere  licebit.  Fo- 
fita  igitar  fumma  quaefita .  S,  fi  prqgrefliG  noflra 
multipUcetUr  per  a  fin. fiet 
ft  S.  fiii.i«=:2  cor.«  fin.i  v-f  ^cor.(«'l- v)fin.i«H-ft  coC(s4-sv)  fin.i  v« 

4- 2cof.(«H-«v)  fin. ;  V 
;  ,    =2— fin.(«-n»)Hrfin.(«-4-l©)4-fin.(«-i-|») , . . 

-  fio.(«+ i  v)-fin.(«4-Jv),  +fin.(«+(«+-5>») 

ideoqne 

— fin.(g-ii;)+fi  ii/g4  (»+i)p)  corf«>+';»<;^fin.;f<f-4-i)p 
afin.iv  fin.iv      -        '  • 

Si  in  formula  allata  €ani  nitmerator  qaam.  deooroi--  . 
nator  multiplicentur  per  fin. ;  v  Tel  cof.  l  v  .fcquen- 
tes  prodibuat  exprefliiones: 

quarum  pofterior  in  (equentem  transmutari  poterit 

e   fbu V  (—//■.(«  —  V)—  fiH.z-t.(in.(x-^.n t»)-». j>ii.(g  -»•  f"  H- '  )*))  ' 

i  d  —  '  '  .«(<!^.tt  " —  '7-  ; 

*  '  '  •■     '  8.  PfO- 


I 


1  SERIBRVM  <3ENfi!tE.     .      ^^7  * 

PxQ  cafa'«  iafioiti,  fi^  fumina  progre£Go- 

018  noftrae  5=:-^  gfin.-g  *  ^*"*®  '^*^"*^  fi  «=:v, 
eoadet  =  —  1  omtiino  vti  Illaftr.  f^rmtt/Sf  hanc  fitm-* 
num  affignauit.  Vt  Ycro  pateat,,  (ummam  modo 
diAam  Tetltati  efl^  confentaneam;  fimile  ratiociniam 
adhibere  licei>it,  ac  id  qno  fujpra  Tfi  fumus  ad  dCH 
iiRMifttandam ,  quod  fumikia  progteifionis  fin.«+fiB. 

(«-l-v)etc.  in  infinitum  continuatae  fit  zr^—^-^S 

Scilicet  fi  ponatur  («  4-  1)  ©  tt  , .  in  ferie  nQflca 
cofinnum  poft  terminum  co£  (z  -tr.«  v)  ,  recnrrent 
iidem  termint  qui  in  Periodo  co(.  ar,  coit  («4-  ^)y 
coC  (s  -f-  a  9)  habebantur ,  erit  enim  ' 

IC0C  («-♦-<a«*«-a)  v)=:  coC  (a  «f  ir-f  -  «-H«)  =:coC  («4.  v) 
et  fic^in  (equentibus.    Pro  hac  aoten  Periodo  Talor 
gentenli^  fammae ,  qni  iiiedias  icrit  ihwt  omnts  ta» 
ibres  pofiibiies^  iiHieiiietnr  =r 

-~fm(g-;<;)  ;  fin.(g4-l<>)+fin.f^;€;)ffin/g+rg)...+fin.(«4-^ia:^> 
£x.  riipia^e;jioofiratis'aotem  liqnet  efle 

qoo<ujxa  gnnih  fit  (« =  1  v  ir 

fin.         =:  fiio.  «»  »  =  o,  ita  n  Wator  ifie  me<iiuf  '  '  "  * 

fiimiDarum  pio  PctiodO 


9.  Ex iTiKof«nH«e  nofti»  If*  eciiecaH«  pM- 

•SIA  ipac(»caHerU  dedHci  poflUot »  qjOor.uiitop(tion  i^bq- 

«fit.romtna  progrcflioais  . 
CoC«+c6C0»f*^»|«+'wtt2W4-i>s+^^ 

linia 


,!.;-) 


un 

i#<»^*!HQf^«^oC7^..4TCQf.(aiirf^4h|« 
 — ; -  ;;<oWWf*afeHoC7«+c6Ci  0  «....+<9p(aiHr  i> 

.     ^  .     ^  .  cof.£2±2?;efin.*5!=fci' 

coCn*-i^te^«)2^4*cft;N^a1^)3l?..^^^^^ 

"-■•••»■  ■*^.-» 

.qaAmobrem  fiet  ' 

^3  pxo 


SERtERVM  GEMERB-  419 

ptoipaj  ^=1  jCoCaJC-Kor3*+cof  4j;...+coC(«-h2>:=  ~2 — 

.                                                  cof.l=tS'i:fin  'iltii*. 
)|=2i»=3jcoCa«+cof.5«-fcof.8x+...+con(3ff+a)«r  ^  -i—i 

i|r3;>=i;cof3*+cof4J:+cof.5ar...+cor(»+3)*i:—  "-i — 

&n  ',x 

cof.l±22*fin  *^*-*-'V 

*=a;cof.3*+cof.54r+cof.7*...+cof  (a»+3)A:z —  ^-i-A 

fin.  X 

Pw  cafu  autero  n  infiniti,  fequentes  ferierum  infini- 
tarem  obttnebrmtts  funnniattones 

coto-f-cof.  a  «rt-cof  3«+-cof.4«  etc.  z= — i 
coC«-i-cof.3  «-hcof.5ar-t-cof.7«etc.  =:  o 

coU-f-c^f.  4  *-HcoC7«-|-coC  1 0«  etc.  =: 

cof.2-v-cof  5«-l-cof  9«-f-cof.i  3«etc.=*~^~z:-^7^. 

afin,a«  4Cof« 

10.  Licet  ex  fopeiioiibusf  perfpicue  intelliga* 
tor  i^rieruin 

fin-?H-fin.^«-t-v)-Hfiii.(«+-2vH-fin.(»-|-3»)  ctc.  et 
cof.«-f-cof(«-l-?;)H-cof.(«H-av)4-coC(«-+-3v)  etc. 
fnninias  ^tuendas  efk 

cof.  («  —  s  —  fin.  Qg  ~  j  vj 

a  fin.  i  V  a  fin.  i  f;  ' 

quicanque  valores  angulis  z  et  v  tribuantur ,  in«i- 
inorabilis  taoien  heic  locum  babet  ezceptio,  prooH 
ftt  qao  ftatuitur  v  zz  o,  pro  jfto  fcilicet  cafu  nuf- 
T0m.XVIlI.Nou.Comm.        G  lum 
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lum  eft  dabiani)  quia  Ttriasque  (eriei  yalor  fiatio- 
fioitus ,  et  priuris  quidem  =:  oo  fin.  « ,  poftcriorii 
Yero  =  oo  cof.  z.  Vt  Tero  pateat  expreffiooes  fupra 
allatas,  pro  cafii  vzzo  locum  noa  habere  ,  regre- 
diendum  eft  ad  ea  raciociilia  quorum  ope  easdem 
eruimuf.  Et  ia  §.  4«  primum  iaueoimus  fummam 
progreffionis 

fia.«-hfin.(«-|-v)+,fin.(«+av)^-fia.(«-i-3«)etc. 

ftatueodam  efle 

cof.(g-;y)   cof.(g4-^v)-cof.(g+{<?)-coC(g+f ■  •  ♦  ~coC(g4-~fc-'p) 
•  fia.iv""^  '.  a(»-l-4)fio.iv 

_  cof.(g-.;y)    cof.  («-H^  v)fitK5±l« 
afin.i«;  a(»-f- i)fia.iv 

Quum  igitur  pro  cafu  praefenti  bb  »=:o  et 
(»+i)vz:a«'7r  fit  tam  fia.iv=o,  quam  fin.i±iv=:o 

expreffio 

.    ^^:^abibitin(«+x)^-^=f«  +  i)cof.!5±i<i, 
.fin.iv  cof.iv  ; 

quo  Talore  fupra  fubftituto ,  prodibit  fumnui  noftrae 

feriei 

_  coC(g-iy)-cof.(g+iL±Jy)coC^'y 
afio.iv^  ' 
Tbi  quum  itemm  tam  numerator  ,  quam  deaomiaa- 
tor  euaneftant,  habebitur  firaaioai^  quaefitae  valor 

^  acoCi^v  • 

Caete^ 


^.SERIERVM  £rENERE.  si 

Gieteniin  haec  txpikatio  taDtuin  ioicfiin  habet  pro 
notione  fucnmae  ab  IUu(ir.  BemouIIi  adhibitae,  eo- 
qae  reTpe&u  quod  pro  ferie 

fifl.«-f-fin.(«H-v)H-fin.(a-i-  a«Hr.fin.(ar4-3v)  etc.  • 

deotar  periodi  poft  quas  iidem  termini  recurrunt  et 
qaarum  periodorum  fummae  euane(cunt ,  quod  qui.* 
dem  pro  cafu  vzzo  locum  non  babet ,  nifi  fimui 
fit  « o.  Qnod  fi  igitur  retineamus  generaiem 
ezpreffionera  £nmmae 

afin.sV 

pco  cafii  9  =  0  et  n  =;  00  eadem  in  haoc  abibiC 

fin.(g-?^)+(2i^f-i)fin.(g+(«+;)y)   ,  - 
S=-^^  -^^r^  '  =(iH-x)fin.«=oofin.«, 

prorfos  Tti  rei   natura  pofiulat..   Similiter  autem 
euiaci  potefi,  cur  pro  cafu  v  =  o,  expraifio 

fin.(«— Jv) 

'  coi:sf+-c()r.(«4-v)-+  cor.(«4-2«)4-cof.(«+3«)etc. = — ,^ 

rite  fibi  conflare  nequeat.  Praeterea  obferuari  quo- 
qoe  meretnr,  exprefiiones  fupra  ailatas  pro  (eriebus 
infinitis  finuum  Tei  cofinuum  ,  admittendas  non  efi[e 
pro  cafibtis  v  =  s  1»  ir  denotante  v  circumfirentiam 
ciicnli ,  per  fe  enim  paiet  ieriem 

finjs+fin.(a»r7r+«}+fio/4ffint+2>+fio.(tfMir+«)+et& 

ftorfiis  congrnere  cum  hac 

£a.«<-|^fifl.«'+>fib.«  etc. 

6  a  II* 
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II.  Qaoniani  progrefiio  fionum  io  Theoteaui- 
te  1*"'  coofideratfl ,  1o  bas  bioas  refoloitttr 

fin.a(i-|-cof.v-i-a)f.  2  v-f-cof.  3  V . . .  -4-cof.««) 
-4rCof.2(fio.<VH-£o.»v+^o.3«;  4-fln.»v), 

progrelTio  autem  cofiooum  in  Ttieoremate  ll^'  exbi- 
bita  ex  his  duabus  componatur 

cof.«(i  r^-cof.v-l-cof.  ac-f-cof  3v . . .  -f-cof.ffv) 
-'fio.«(fio.v-f-fin.  2V-+-fin.3V  -t-fin.««), 

euideos  eft,  fummam  progrefiiooum  in  biois  noftrls 
Theorematibus  coofideratarum  fponte  innotefcere ,  fi 
cogoitae  fiieriot  fummae  harum  progrefilooum 

:fin.v-f-fia,2  v-)-fin.3  v-4- . . .  .-f-fin.nv  et 

1  +cof,v-i-cor.2V-+-cof.  3«  -f-cof.ff«. 

Qnamais  antem  iii  faarom  progrefiSooom  fummis  in- 
dagaodis ,  eosdem  fequi  liceat  procedeodi  modos , 
quos  in  Theoremafibus  fuperioribus  adhibuimus ,  ta- 
man  aliam  haud  parum  elegaotem  adiiciam  Metho- 
dnm ,  ilii  analogam  qnam  ab  IUuflr.  Eulero  »ihibt-« 
tam  ioueoi.  Primuni  igitur  pro  ioueftigaoda  fumma 
fio.vH-fin» ft<^+fio*  3 V . . . . -f-fin.ffv 

notare  cooueoit  eflb ; 

(coC;«H-fio.ivy-i)*-(cof.{<;-fio.|vV— i)* 

ntLVs:.       ■  TT  1 

aV  — J  ' 

(cof  i«+fin.;  vV- 1  )'+(cof.J  V-  fin.;  vV-,  i )' 

•  eof.VZ  '  1 — — » — ^  ■ 

2 

(cof  J«;4-fin.J  vV-  i)*-(cofiv-fin.|  vV  —  lY 

• 2V— I  '    *  ' 

(cof  iv+fin.;vy-i)*4-(coniv-fin.ivV—  i)* 

.rfOi.ftVZZ  r— n  

2  et 
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et  in  gjBDcre  .  , 

_  (cor.-i«H-fin.Jvy~i)"»-(cofi<;-fiii.^V-,y« 

2  y^i  » 

.       (co(>+fin.Sv/-i  )'«-K<»CL«H,fin.;«y-x)* 
cor.»»z:  ^ 

Hinc  fi  fistuatur 

(cofi«;H-fin.ivy-i)=rp  et  (cof.;v-fin.ivy-x)s=f> 
lubebimus 

fin.tf-f-fin.  s  v-+-fin.  3  v . . .  4-fin.»te 
p*^p*^^  hj)*»   y  -H^H^/ . . .  4- 

haram  prior  pars  fic  ezprimi  poterit; 

po&erior  aotem  ad  hanc  redibit  formam : 

Tcramque  autem  multiplicandp  per  .Qbtiia^ 
bimos 

- y''-*-')^-  f) _  fin.^' ^;fin.gip 

^v-i(i>-^~—  fi^ 

Hinc  Tero  fimul  perlpicltur  ,  fi  locoi  v  fubfiituatnr 
quodcunque  ei^s  ipqltipliim  «f  v,  (uinm^tipneii]  bikt 
iasmodi  progrefiionis 

fiQ.«r«;-i-fin.2i)i9'+-<iB.  SMK^-H^.  • .  H^fis.ffifff' 
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aeque  ficile  ioftitni »  inueniemr  «oim  fiimma  haias 
progreffionis 

fio.  ?« 

Deinde  fi  propc^ca  fiierit  progrefiio 
cof.»-+-coC «•-t-coC 3C . . . .  4-cof.«v  , 

ea  ad  badc  redibit 

^nae  i^enim  ob  p^=:  x,  in  fequeotem  transfbrmator 

'  £)>M-t 

^  (.f^-^-p^^i-^f^^q  .... 

Vnde  fi  haec  ezpreffio  multiplicetnr  per  (p— ?)pio- 
dibit  fumma  progrefiionis  noftrae 

it{p-q)  ,  fin.;» 

At  fi  proponatur  progrefijo 

X  -*-cof. v-i-cof.  2 «-i-cof.  3  V ... .  4-cor«c, 
ea  fic  exprinii  poterit 

r-\-p*-^p*-\-f...+p'*    1+^'+/+/...+^  * 

qttae  ck  fiqrz  i,  in  iftam  transfbrmatnr : 


r 


SIERIERVM  GENERE;  55 
cx  qao  obtinetar  famma  piogrefllonis  propofitae 

S3.  Eodem  modO  quo  iam  fummas  iodagani*. 
Dos  lefierum ,  quae  ex  finubus  yel  cofinubus  ar* 
cnum  aritbmetice  prQgredientium  formancur ,  etiam 
iBDeftigari  poterunc  fummae  progreifionum ,  quae  ez 
qoadntis ,  cubis  yel  quibuscunqoe  aliis  poteftatibus 
haiusmodi  finuum  vel  cofinuum  componuntur.  Quum 
eoim  qoaecunque  potefias  finus  yel  cofinus  alicuias 
ircns,  per  finus  vel  cofinus  buius  arcus  et  eias 
ffluUiplordm  explicetur ,  fummatio  poteftatam  ex  fi- 
oobDS  et  cofinubus,  ad  fummarionem  finaom  yel 
cofiaaam  li^onte  redaci  intelligitur.  Si  fcilicet  po* 
Batar  * 

cof.«4-fin.«y— irrp  ct  cofj8--fin.ay-i=:^  erit 
ct£.zzit±3  et  ^tLZzzfj^^ ,  tumqao  ia  geneie 

a£iiz=:  et  fin.««=:frr--. 

Hioc  igitar  patet  efle 


 7— r    t  "«-V 

^  aeqaalitas  ob  p   =:  x  ,  ad  hanc  reduct  poteft 


,y-i   -"^'  »y-i  »y_, 

» » 

fnde 


I    («  <-4*  Of«      «-^  f ) « *  >  fii  "4-  0(P  — 
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Tode  dedttcicur 

-I-  a*»lia  «*«-*-'=fin.(2«+i)«-<a«+iXin.(ft^-i)« fin.(  2«-3)t 

*  *  '  ■  .  ■•  2«  J«  » 

<|il«e  aequalitas  etiam  hoc  modo  expriaii  poieric : 

«»-»■'•"«♦«»-"• '»Aifin.  5 a . . .  -4-  fin. (a 1)», 

ibi  notare  conuenit  fignum  raperius  {hto  Yltimoter» 
iniao  Itocuro  habere , .  fi  0  fuerit  numeros  par ,  in»- 
icrius  Tero  fi  0  tmpar  efle  fuppoofttiar»  SifmU  rao- 
4o  fiet 

quae  aequatio  feqiientem  indult  formam:  ' 

*  I».  III.  f«2t  f«««l& 

et  in  hanc  ab\t  - . 

4::a»»-fin.a?'^of.aB«-ft»cof.(2>r-a>8+?S^!^cof.(an-+)« 

.•  •  •  •  iri      r».  s . . . ».  2 
Yadi^  QEdine  tercnioQtuiD  immutaxo^  naDcifcimuir 

ft*'*"filU*'*  ZZ  *^^^*X«H"a),,  .g-H'  ^  aiibTl-')(ait-t). ..  «M-g  ^q[^  ^ 
I»  2«  3  •  •  •  «•  a  I..  «.  s  •  •  •  B  —  I 

.    .nM>-iXin— »)•.  ;..  »±icol.  4 « . . . .  H-  COf.  2  «•« 

Tbi  figuum  vaiebit  p<o  tt  pari  veto  pro  » 
impari.  Haiec  fi  ad  cafus  fpeciales  adpllcemus,  ob- 
tinebiroufc  *  V 

a^fin. 


'.liojs  =  fia. « 

.lin.8'zr  3fio,«— fiii.3« 

=  3  —  4Con  2  2+ cof  4« 
'in.2* = loiio. »  —  5  fin.  3     fia.  5  z' 
^.lin^-io        --X5CoCasr+  tfcoi:44!-coC6« 
fiiu'  =35  fio.«—  a r  fio. 3ar-i-  7fia.5«-fin.7« 
IkJlzz^S-       -5^cof2«f+  a8coC4«-  Scoftfa+cof.S* 
t'iiu'r:i2l5fln:af-84fin.3»+-  3<5fin.5z-  9fin.7ar+fin.9«  : 
Miw^iriatf:    -ai  ocof.a«+iaiOcof.i|ia-^4;5Cp(.<y«Hiiocof.8«-cof.x  0«. 

13.  Simili  modo  procedere  licebit,  pro  ifiue^ 
niendis  Yaloribns  cof.a'".    Scilicet  fiet 

a  a    -  K  a'  a'  ' 

rrcof:(MH-i)2+(fl/?+x)cof.(a«-^i)«+<^-!4ti^ 

....  -\-  t'  ''^•♦rO»»;^^  »-^  «)■*...  (g-4>tf  ^.gj<j^ 
!•  2«  S  •  •  •  Hj 

Qoac  aequalitas  etiam  fic  exprimi  pattft 

*         I.  9.  S  •  •  •  II  *  ^^^•«•••tf— 11 

-4-  ^^-»t!Xv.x^-o.j^j^-j;i^^;y,..^cof.(a»-^  i)« 

Deoiqae  fiet 

Tom.XVlII.Noo.Coinm.         H  =: 
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ifi  (in  —  i)(2n— ^s).  •••n-4«( 
•  •  •  •  '  ■'  ■ 

!•  ••  s  •  •  •  n«  3 

==cof.a«a+a«cof.(a»--2)5?+!5(|2^  . 
Tel  mutato  ordine  terminorum 

^an— I  ^qJ-^  ^»tt      anCan— iX»n— 2)tMn-4-'   i   «n(«n— iXtn — 2)-aM>i        ^ i 
I*  2^  s  •  •  •  n«  3  K«  2  •  s  •  •  •  n  —  I 

1*  2^  s  •  •  •  n  —  1  . 

Hinc  pro  cadbns  fpecialibus,,  fequentes  confeqnenia 
expreffiones 

a,\qiC,z  =  cof.a? 

cor.a»=  i4-cof.a« 

coC  a'  =  3  coC  a  4-  cof.  3  « 
ft».cof«*==  3      •+•  4CoCa«-t-cof.4« 
ft*.cof.a'  —  iocoC«-i-  5cof.3«-f-cof.5a 
ft*.  cof.  a*=  10         1 5  cof  aa+5cof  4.2+cof.<r« 
ft*.  cof.  «'zzs  5cof.«-i-  a  icof.3«+7con  5«4-coC7« 
&\  c(rf".«*=:35      -l-5<ScoCa«+a  8cof.4Z+8cof  tf«+con8« 
ft».cor«* =«  a<?cofj5+84cof.3«-|-3tfcof.5«+9cof.7«+cof.9« 
ft^.cof  «'•iriatf     +aioctrf'.2«4-i  aocof.4«+45cof  6«+xocor8«+cof.ioa 

14.  Hifce  praefuppofitis  ^cilliinum  erit  affi- 
gnare  funnmas  progreflionum  ex  quibuscuoque  po- 
teftatibus  finnum  yel  cofinuum  pro  arcubus  arith» 
metice  progredientibus.  Sic  fi  propofita  fuerit  pro- 
greffio .' 

fin.«'-Hfio.a«*-Hfin.  3«*-Hfin.4«' . .  .-Hfin.««* 
ob  fia.Bg*^:':^'^'*,^^  progreffio  ifia  in  hanc  mn~ 
tabitar 
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!-Kcof. a«-4-cof.4«-4-cof.5«-+-  . . .  -f-cof. a«2), 
caitts  igttor  fumma  ex  praecedencibiM  deducitur 
n    cf.in^,)zfln.nz^   Similiter  ob 

4(in.  nz'  r=:  3  lin.  nz—^o.  3  nz  progreffio 
fio.«*-+-fin.  2«*-+-fin.3«'-|-fia.4«' ....  4-fin.ii2' 
ia  has  binas  refoluetur 

^(lia.i;+-fin.i2+iin.3«-4-fin.  4«  . . .  -4-fin.««) 
-)(lia.3j8+fin.<f;8;4-fin.9;8-hfin.  12«  ...4-fin.3ffx) 

^ram  fumma  ex  praecedentibus  fit 
fin.«±:!afin.i5      fin.»iJ^«fin.  i«« 

*      fio.5«  '  fia.|« 

TDm  Tero  et  hinc  cblligitur 
fin.a*4-fin.2«*-|-fin.3  2*-4-fin.  42*  . ,  -t-fin.««*=3 

"  —  ;  (cof.  2*4-  coC4«-t-cof.5  2-4-cof.8  «-f-cofztts) 

4-  i  (cof  4«  -I-  coCS  «-KoC  X  2«47Cof.i  tf«4coC4«a) 

«       *cqf.(n  -t»  i)  g/fn.  n  g    i    i  ca)L  a  (»t  -f.  0  gjfa.  »  »  « 

h  geneie  Tero  eric  ' 
lia.«'"+'4-  fin.  2  ««"^'^-fln.^  ar*"^' . . .  4-fin.««*«-*-' = 

>»-t- i)(g«r)(2i»— I )  » -H  2  fin. "iii^ fin. 5 « 

I.  1.-  3  • . .  a""fin.i«"~ 
/2«H-i)(a«)(a«w-i)...iw4-3  fia.i^«fin.i-"« 
!•  «.  3...}»— X      .  a'"*fin.|« 
(2«4-x)Ca«)(*)»-i>..  .IW44)  fin.2^5:fcl2«fin  2iS« 

_i  «  s  ^ 

—  a*"fin.?25±f« 
H  a  '  Nec 
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Nec  noa 

linjB*"+  fin.a  «•*4-fin.3  «•"+fin.4«'". . .  +fip. 
ai»(2  w— i)(ftw— ft) ....  w+i  n 
I.  2.  3  . . .  w 
ai»(2|>— i)(2w- 2) ...«»-f-a  cof.(«-^  i)z6n.nz 

1.  2.  3  .  . .  I»  — X        ^       a**"""' finira 
flw(gw— i){ttiw— fl)...f«+- 3  c0f.fl(»+»)gfiiD.  a»g 
1. 2.  3...m— 2  a"^'liDtfl« 
cof.«(«+  i}«fin.wii* 

Deinde  pro  funiinis  potefiatum  ez  cofinubus  habe- 
Ustm 

eoC«'*»"'+coC  t  «»'^'+coC  3  «"^•+coC4«»"^'+ . . .  coCiw*"-^  '= 

(f-^.-tr  «Xg«)   »4-  a  «)C5^  «  fin. 

f.  fl.  3»..»  «^«fin.U 
(flw+i)ggi(aw-i). ..  w+3  cofj£!^J«fin  2« 
X.  ».  3  • . 1  a»*fin*ii 

«.  a.  3  . . . «— a  fl»*fin.|« 

^<g±i»±L>«fln.*-fey:i.)g 

•  flAfiisS^tir 

et 

coC«*+coCaa?"+ci>i:3«»*+cof.4«*»,..+coC»«'«== 


I.  a.  3...JW      •a*'»'*'     ji,  a,  3..,i»>-i       ^•"'"•fin.»  ^ 
a«(agf-iXg>»"^)"  >»+3  cof.fl(«4-i)gri b. a»«        cbf. «r (a 4-  t)z^n.mnz 
i.  a.  $•..,«-*.       2^"^'fio.'Ii~~  * •  •  2«'»-'fin,«« 
AdpHcatione  igitnr  taffufti  llrrraularum     tiM  tj^*'  ^ 
ciales  ftdta  confequemur 

k«. . . +fin.»z   2  ^ 

fin  ',z 

,  ,      -         f    .fiii.^fttiJ«fm.!i».  fin.!ii±i)«fin.'-S2 

fin.;»  fin.|« 
f  «  s   .fin.^'«fin.5?  .fin.'J2±:2«fin.sp 


fin.to=i>«fin.^  ^,fin.ia±J«fin.'-f? 
fln.{«~"''       fin;;«  ^ 


:      lih.2^^»fln.ii-*  ^^ii.'^zitii,^' 
fiq.«f«  lui.g« 

im.s...+fiD.««=:5  — ^ 

cof  (ii+i)zfin.»«   ^  cof.2(ii4't)sfin'ftM 

H  3 
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Pflri  moda 

cof.  z .. ,  +coC  n  z   -^—  

,   '  cof.^ia=t'Kfiii.i5     cof.  !fe^"«fin.ii5 
eof.«  ..  tcof.fl«'=|  ^+i  .^j—  1- 

cor.<iS±i'«fin.i5     cof-iJttJa;  fin.il» 

coC«'. . .  +con««*=: JS  2.+/,  _.L_^  

fin.i«  fin.;2 

cof.li2±i'«fin.iiL« 
fin.5« 

nec  non 

con«' . . .  +coi:«g*=g+''^-/*  " 

cof.«* . . . + 50C    'Jt-hr^-^"    ^•:i«+.  i*^- '  ^*/ri'^ '  ~ 

001.«  ...  +C01.  »«  _,--.+-„'3  j^j;^  >  fi  -jgjiTj-j  

»•  jsm — 

15.  Ex  iis  quae  iam  docuimas,  &ciie  per- 
ipicituc  quales  afljgnari  debeant  furomae  poteflacum 
ez  buiusnuxii  fioubus  yel  cofinubus  in  infinitum 
continnatis.    Pro  potefiatibus  enim  ^iaribus  nullum 
eft  dubium ,  quin  hae  funimae  reapfe  euadant  infi- 
nitae.   Quod  fummas  ex  potefiatibus  imparibus  ii' 
.  .    .  puivn  attinet^  ilUe  pro  ratione  ezponentis  qua  po- 
^teftates  exprimantur,  fUos  stque  alios  recipient  va- 
,   lores ,  crit  epim 

/fin.  «fd:  lcot." 

/fin.2'=  5cot.?-;  cot.|» 

/firi.  «•  =  il  cot.  f  -  ^  cot.  I «  -f-  ,V  cot  I X, 

At 


nts 
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At  aliter  ie  res  habet  cnm  faminis^  ex  potefifltitnis 
imparibus  cofinuum  >  quippe  quae  euqdem  CQi}tiaiio> 
retinent  valorem  =— «,  erit  enim  :i  1  > 

/cof.  « =  -  i  '  ^ 

/coC  «  ^  —    —  |j  — ~  —  5, 

Sed  hoc  ipfum  tamen  in  abftradto  tant^m  "verum 
eft ,  icilicet  infinitae  ab  hac  lege  dantur  exceptione». 
Qaemadmodum  enim  £icile  demobilrari  pot^  ,  futh- 
loam  ieriei  infinitae 

cof.«-+-c6C  ««4-cof.  3  «-Hcof.4i8.etc. 
noQ  ftatui  debere  =—1,  fi  fuerit  z—^imt,  denor 
tante  ns  femiperipheriam  circuli ;  ita  pro 

cof  a*-i-cof.  a  «*  -f-cof.  3  «'h-  cof.  4«'  etc. 

haec  fnmma  —i  non  valebit)     fuerit  y^lzzzi^mitf, 
Tel  32— a«nr,  tum  vero  pro 

coC  «*  -4-  coH  a  «*  -4-  cof.  3  «*  -H  cof.  4  «*  etc 
exceptio  a  regula  allata  fiatui  debet,  fi  fherit  vel  ^ 
.;=r2n<]r,  tcI  ^azraww  Tel  5«=:2W7r. 

id.  Eodem  modo  quo  fummas  prQgreifioDnm 

fio.«*-Hfin.aa'"-|-fin.3«" .  • . -4-fio.««'" 
cor.«"-t-cof.a«"'-i-cof.  3«". . .  •+-cof.««'" 

infagaainins ,  erui  poflunt  fummae  progrefiSonibas 
aliquanto  generalius  expreifis  refpondentes : 
fia       fio.  («+ fin.(«+a4>)'"+  fin.(«+3q;)*.'. . + fin.(«+w^« 
coC«"+  coi;  (« -V-«)*+coi;(«+a»)"'+cof.(«+3vr . .  .+C9C(«+jw)*. 

{Sic 
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Ski     qooerABic  fiiinina  pwgieiiDnis 

fio.»*+fin*  fia.  l&i.  («+3«)'+ .  • . + fin.(af v)* 

ea  inuenietur 

»:±j  _  «p/.(.g^«p)/m.(»-t-')i> .  tutn  ▼ero  erft 

fin.«'+fin.(«+v)'+fin.(a+2v)'+fin.(«+3v)' . . .  +fiH.  (>+«<•=: 
fin.(« + i »  v)  fin.  firi.  ^  2  +i  a  vrfl  n.  1  (h  + 1) » 

g«nON(  bafaftl>iti]ti 

fin.«^*'+fin.(«+v)''^+fin.(«+2«0'"^'+.-+fi«-(«+«*)*"**- 
fin^ii«;)fin.!±iv     fim(^*+Sw)fin»?&=fci>^;    -  fim(5«+|w)fln.!l:!^»v 

fin.i«      ,  ^         fin.Jv  fiuTl?; 

r+  .. . '    ■*!  ,  — «. — ^»., — „  ;• 

a' "'fin.  p 

fio.i»N-fin.(s^f«J'«+fin.(«+2«)""+fin.(«+  3^*"  •  +fin.(«+i»«)''»::5: 
-  -   «^^«•+««)fio4^"^.A  CDC(.4«r+aiiv)^!»i^i)« 

^'"'-'fin^wyw  » 
coC«''^+cor.(«+v)»'H?4;f(tf^4.2v)**++cof.(«+3«')*^^ 

cof.(«+;w)fiH.«±:y  ^c(r6{3|s.+l«?^.nv^^«'  ^€0£je5»+1w)6n.i^2=fciV 

UD.||^-  604«) 
.   COf.  ((liW  +  1)  «4^»i2!£±l}«)  fitl,  (22iyi4!!!=*LJv  ^ 

r  '  ^ 

2 

coCaf?5=k«^ijN«i^+xo(?(«+24;)**+cof;(»+3©)^'. -HoCO^r^z:^ 

«»+0 


SfifUfiaVli  GENER£,  tss 

cof.Caw2+w«tf)fin  t)v 

aatem  notandum  cft  ,  Talorcs  coeffidcntium , 
A,  B,  C  etc  4t,  Y  §.  i+.  defiimendos  cfle. 
£z  generaliba»  Tcro  ^is  expreifionibas  nnnc  &cile 
perfpicicar ,  qaomodo  afligaari  queant  fummae  pro- 
greifionum,  qaae  fbrmantnr  ex  quibusuis  potefl^tibiM 
fiouum  Tel  cofinuum  pro  huiuamodi  feriebu»,  qaa* 
ram  exempfa  atcuUmus  in  .5.  et  9»  Superiiaca* 
nernn  autehi  elfet ,  ad  cafus  huiusmodi  fpecialc»  heic 
dtfcendere  Telle,  id  taotoiD  ciUeruai«  ifcebit,  qv^ 
yii  liipra  dtmonftnaioius  efie. 

cor«-4-cor.3«+coC5zH-coC7J!{-Hctc.  =0,  - 
etiam  in  getiere  eflie  debere 

xy.  Ex  prracfpiis  fupra  ftaHmti»  erfam  ador- 
itaci  pofllint  fummationes  huinsmo(ii  fcrierum    '  * 

lJm5r-f-afin.(«t'P)+3rfin.(t!+av)+4fin.(a;4-3v) . +(jf+i)fin.(«+»») 

cof.5+acofX^.«-H0+3Cof.C«+av)+4  coC(a+3  v) . . .  +(»+1 )  cof.(je4»v}. 

Quod  enim  ipi^mem  ^ttiqet  .ifo^ta  eius  fumma  t 
toCt^ue  Ck»  in  -a  fin. ;  «  dnda^  prodibit         <  - 

Sfin.i«a«af|(»--5vJ+cof.(«+i«>Ko^^^  +cbf.(«4-(^<-l)«') 

-(«H-i)coI^(ar+(ii+5>B). 

at  t^ininornm  poQtidorum  faiMtn^  tx  l%eor.  I|. 
dffdijcltur  '  .1  ■.>'..... 

Tom.  XVIIL  NoB.Comin.  I  fin.(« 


66     OfiSERVATIONES  D£  SINGVLARI 

fin.  (z  4-  nv)  -  fin.  (g  -  <?)  coC(«+iS=i'v)fiii.?±lv 
^  flfin.Jv         '  fift.Tvi  ' 

viide  confeguimur 
S — («4-y)cof.(g+(«4-0y)  cor.C«+.«=U;)fin.S±^, 
—        4fii).iv  «fin,;^^  ^iElc* 

Pfo  poflerioct  babebinui^,  |K>fita  iterurn  eius  fiiBiiiui 
&v  et;  auikiplicando  .per  a  fin.  i  V 

aSlio.ivz:*.  fin.{«-iv)--:fio.(»+k«)       («-fc-i»)..»  -fia(»4<«-a») 

m  termhiorum  neg^iuomm  rumnift  per  Theor.  1, 

cof.(«-«)4-eof.(a4-»v)      fin.(«4-— v)fin.5=tl» 

qpare  fiet 

^  _  corfg^-w^-^oCfg-p)    («4-0fin/«4-(g+;)p)  fio.(«4-ti.»«)fiB,tt?t 

(»4-  i)fin.(g  » (»4-  S')^!^  \ 
flfin.Jv 

Qaifi  eflsrm  Bioc  fifmmatiooes  dddrnari  pofiimt  ^  ft^ 
fieruin      potefiatibu»  finiiDm  compofittiram 

fio.«"4-«fin  («4-v)*4-3^oXA4-A4>)** . . .  4(»4-i)in.(«+i»«)*  ▼«! 

«if4ir4-ajC0^if«)"4'3coC(*4'i«)*.  ^  * .  4-(«4-  i)cof.(«4^»v)rs 

qi^bw  .  tam^  jexplictn^is  bFeuitatis  gratia  omnhio 
fuperftdemtts.  De  famihis  tantilm  letietom  fiipeno- 
,  nim 


SERIERVM  GENERC.  «7 

ram  in  iiifiditttm  cootiauatarum  notare  iouat,  quod 
bae  ex  (uperioribas  expreflioaibas  fiKile  deducantur » 
ii  ii  cermini  negligautur  quos  numerus  n  ingreditur. 
Sic  pro  prioirl  ferie  faabebimuf  ~ 

fifl.x+afin.(«+v)+|finX«+av)+4fiD.(«+3v)4-etc.=:-^;g~y 
et  pro  pofleriori 


^  cof.(g~<r) 
•"•"+011,7»^ 


cofo+  acof.C«+*)+3col!(«+-a»)+4cofX»+3v)+  ctc. 
Si  poaacur  «  =  v,  eric  ex  priori 

fia.«+2fin.  2«-i-3fia.  sx-h  etc.  =:  o 
et  ex  pofteriori 

coC  «  ^  «  coC  a  « -+•  3  cof.  %z  4-  ctc  =:  ^^pVy  > 

quoram  prius  faitem  haud  parum  ptradozon  Tidetur. 

tS,  Forro  -his  principiis  iafifiendo  ,  afi[ignarl 
poflbot  fummae  fequentium  ferierum 
fiiu+3fitt(t+cH-^fi*.(«+««)+xo6«.(«+3«). .  .•+.te&t2lfin.  (e4-«v) 
<i*f  3coC(aH^i+<JcoC(*+av)+iocof.(«+3w). .  .+l::ti&4:i'coC,(«+-ii») 

Poliia  ftilicet  -  ^rioris  fumma .  :=  S,  eamque  in  2fio.2v 
^iiceodOy  ficc 

iSfiii4<c:coC(a-;»)+acoC(«+i«)+3CoC(«+2v)...+'(«+^ 

'         ;  .  '.  -  .JteJfiai}coi:(«+<^ 
_  foC  («+-(nrrj)^  -^coC(g  — gp)  (ii-+i)fio.(«+gy) 

<»+!)(«+•  a).         ^  . 

I  4 


^8     OBSERViAnriONCS  m  SIKeVLARI 

-  •  cof.(«+(«+J)v) 

proinde  . 

fiD.(«-4-5=?v)fin.^ia=i^>v  («4-i)fin.(g4-»p) 
.  JfinTT^""^       ^  4-fin.Sv' 

"  '    '  I.  a    .        afin.iv  * 

Pro  pofierioci  dada  eius  fiimma  S  in  afin.;v  fiec, 
%  S  fia.l  v=-fin.(«-lv)  -  afin.(«+iv)-3  fin.(«+-i»)...-(«+i  )fin.(«+(8-i) 

+-ti±Ll^)fi-n.ca+(«+-i] 

j_  ' finy(«~f<r)-.fia.(g4l («^1)y)  (»+i)co(!(fe+w;) 
7".  "  4fia.iV  ,  aiin.i« 

1.  « 

(; .  - . ;    i.^.  ta£()gi4r^q)fie.^^y  («4^i}coC(g>+'«v) 
/    "1      cotU-f-— »)fin«— OH-Ocof.(«-+-«v>. 

■  '   ■'■  -V  .'  '  .P5fr**^''^^  '       *  .-■.I   I  f.    .1       —  -z — :   «    -  ' 


4fin.iv*  4fia.iv 
'  =        ■  ^*"     I.  a-     :  afiD.i« 


c  .1 


PrO  BtfDexo  cwmiaorutn  iqfiiuio  fiet  priorJs  GHnm^ 

...      Mtv  -  '1 

rum  prior  pouto  z=:v,  abit  in  -^g^g^r^  »  pofte- 

nor  rero  iii 


xp.  Op?  eorum  quae  in  praecedentibus  docat' 
ADs,  eriam  rumrnae  alBgnari  poWunt  rerieram; 
qoae  compoiicae.ru nt  ex  binis  vel  pluribus  eius  ge« 
oeris ,  qaas  in  noftrir  TheorematibTiB  tralhniimis ,  ' 

lic  ferics 

finj8-fin.C«-fv>ffin.(«+av)— fin.{a+3V)....^fln.(«4-iw) 
coQ&lecari  poterit  camquaih  compofita'cx  binis 

fin.«-f- fin.(s -f- ft       fin.(«H- 4v)  etc. 
-(fin.(a-h«)-i-fin.(a-+-3«)4-rin.(«-|-5v)etO,  ■ 

quarom  fiimmae  cum  ex  praecedentibiis  coafienc , 
etiam  feriei  noflrae  Aimma  dabitur.    Vettam  iaoabic 
ta(pea  in  eandem  fummam  immedkte  inqoirtre, 
lita  lcilicet  hac  fiimma        et  ia  ftcof.  j«4udi 

j5 et 

aScqCiK=fiD.(«--;«H''*"f«+5<^)+fia.(«^ 

-ia.4»f;v>-fin.(«+|v).,;-hfin.(i!?+(»K)«') 

qvan  crit 

fia(g^;v)Tfin.(;g+(»+Ov) 

acoClv  ^  

I  3  irfai 


yo  OBSERV.  DE  SINC  SERIBR.  CENERE. 

\bi  figaiim  -H  obtinet  fi  n  fuerit  par,  —  vero  fi  n 
ponatur  tmpar.   Pro  priori  cafu  eric 

fia.(«-+-|»«)cor.J(»-Hi)v  ^  .  . 

S=:  ■  et  pro  pollenoci 

cocTv 

«      .             .  -  . .  ^    -     fio.C«— Sv)  . " 
Pro  cafa  aatem  n  infiniti  fiet  5  =  r. —  »«teo- 

que  fi  fiatuatur  «=:v;  S=:;Tang.^,  quod  etiam 
cum  fuperioribus  bene  confentit,  docuimus  eoim  efie 

fin.  2  4' fiiiw-ft  84- fin.  3  s + etc.  z=  2  cot.  S «  et 

fifl.fts+-fia.4.s+fio.<f«+etc.=ccot;!r,  qnare  erit 

fin.  «'fio.  a  «+ fin.  3  «-*fin.  4«etc. =icot.s « -cot.  e=sTatig.s «, 

Simili  modo  fi  proponatur  leries  cofinuum 

coC«— cof.(«+«>J+cof (a+ay)— cof,(«+3v) . . .  +^con(«+ii©) 

Babebitur  eiqs  fiimma 

\,    cof.  (g  - ;  y)  +•  con  (g + (« + l)v) 

\  acofiv  • 

Quare  pro  n  impari  erit 

JM^^H^^      ^  ^^g^cof(«+i),^)coLg±:^ 

cof.i«  ^  cof.i« 

^  eof(«-i«) 
ct  pra  11  infinito  3==^  2cof.i«  "  *  ®*  quidem  -|^ 

cafu  S  =  +  i. 


NOVA 


NOVA  SERIES  INFINITA 

MAXIME  CONV-ERGENS 

PERIMETR VM  ELLIPSIS 

EXPRIME  NS. 

Aoctore 
L,  E  F  L  E  RO.  j 

FHqiiain  oUm  multum  fuiflem  occQpatns,  Tt  plu^ 
res  feries  infioita»  ,  quibus  cuiusque  diipfis  pe- 
rimeter  ezprimeretur ,  inueftigarem  ,  vix  era^  fu- 
fpicatos  adhuc  fimplipiores  atque  ad  calculnm  naa- 
{is  icoommodatas  hatusmodi  feries  erui  pofle^  quam 
paffim  dedi,  fiue  ia  Comment  Petrop.  fiue  in  Adift 
Bcrolin. 

i  NudC  autem  cum  fottt  cdgkationes  meM 
in  idem  argaoaentum  inciderent,  alia  ac,  ni  iillor, 
nolto  fimplicior  et  commodior  feries  ft  mibi  db- 
ialit,  coius  inueftigatiooem  ita  aaimo  iofticiii 

Coafidero  (fcilicet  quadrantem  ellipticum  ACB» 
cmiu  leiDiaxes  fiot  CArrii;  CB=ri>,  quibus;' coordi- 
tttse  paraUelae  Tocentur  CPzzx;  et  VM:z:jr  ^  U»f 
ft  ez  iMCara  ellipfis  habeatur  ifti  Mqaatio 


D£  PERIMETRO 

ex  qaa  lioguflarf  modo  de€<m>  loAgitfHiHiem .  totios 
arcas  A  M  B  iitte  qaartae  putis  perifiwtrK 

f.  |.  €am  igitar  cflS»  (iebest 

nouam  Tariabilem  z  in  calculam  iotroduco,  ilataen- 
do  «'^i^j  vt  6at.^q:i=:i';  vnde  prodit 
x=:aV  ct  =  ^  V  •-=* ,  hincquc  differea- 
tiando-  ,  ' 

ex.  quo     Tocemus  arcnm  B  M  m,  ftatim  c^Ki- 


htncque  integrando  ^ 

i     ■        •♦<5»f-  .         .  .0  ? 

,iAM0ralt  ita  fitifito,,  vt  eo0aei»c  pvfiio  «r  2Z  o  0ab 
wtx:.-^-!  tilin.  .tfA)  tniKgtaia  eXKOdttiir  -«feqne  rmi 

termii]iMDrj$=cra»  vhi  -fit  v-zi:^^'!  fiicqiie  obiiiwliv- 

fat,  ^u^i^^tus  .^ad^rans  ellipticu$  A B^ 

>i  .  ^.'  4'  Qus».tao  ^mtilam  crapaiabilMMid  KlcW- 
<)^us ,  .£(niiiina&  bfeuitatis  gratia 


.1  fJ.T        enim  modo  confe<^rrMft 


vt»  fiipeij«s  ndkate  nofe  fiiiica  in  fedem  coa- 
TertMnos:  :  ' 

fiogali  fermini  nos  ad  fingulares  iotegntibnes 
peidacQiit  '^  'ac\bini  quidem  priores  recundom  legem 
datam  integrati,  yt  (cilicet  enanefcaoc  fumto s 
diiNioi;  , 

/y^j!i-=A.  fin.«-rA,  fin-(-i)=;A.  fin.«+{p. 

hioc  ergo  fi^  fniliemos  zzz^i  j^rodibit 

$.  5.  Pro  reliquis  terminis  CQofideremoi  st^ 
M16Q^*xMietfra-  g^akm  '  "V  - 

ffai  cfle  oportet  '    -  l  -.    r."  j 

ita,  Tt  fit 

fbi  coollantem  noa  adilctmns.,  -qm»  IHn^  formola 
im  enaoelcit  fnmto  ^8=:;—  1  f -vmie  fi  iam  jpniitiir 
I  bbtinebitnr  . 

V(i-7)  -  X  +     y  (X  -^)* 
Tttia.XYULNoii.Coiniii.        K  $. 


. .  (n^  Es  hat^tfHlpAiane  (tatim  ttqMC<»  inniilr 

iotegriilia  ex  poteflatibus,  imparibiu  ipfiu»  s  oriiMidl 
per  fe  euni^fceffe  ;..QrQ,  potdiv^yu.  iittjijfVtepafifi^»  ad 
fto^ajn  nonruin,  j|<Hpifc$nur. , 

§.  y.  His  igitur  valoribus  fnbftitatis  |on|itiid(i^ 
qlladir3n<i^<' c^ipd€i-c0ll%i«lir  lb#e>' 

a  y  a  ]         I.  *  t<  4«  <•  »      '  t*  4 

C  S*  4«  6»        10«  12  a*  4«  4 

Pro  hac  antem 'fbHii^  |ciit)^tt»  tantt«par-J>rtiikadt 

I^i  q)8^cicD^  feqn^nji  jnjodc^  ^ccindlQL  «xprimi 
poteruAt  .      "   *  * 

—  _-  f.   •      »  f .  t  '.«"'♦,":!- 

W  — — •  m  — 
»•♦  *•♦ 

ft.  —  m  •  t' —  -e±-/  ^  'l.'»»' »» !    "  ^  -  • 

«  ^       «SriS  ^    7  ~"  1«.  i«* 

$.  8.  Cum  igit^r  Jnuenti  <;o^'ffidfqt«it4lD  fim- 

f]if(pi-;flt. «g^itm  ConlUtttai^t  (i^ie9.,,^aec  expres* 
o ,  quam  ^ioltou» ,  irtiqae  ihaxiine  "irfdetur  attea— 
.ilio»  idigM^,  ca|n  (teimiai-  ^efesffleMet  ^B^rgaA^ 
2id<|ii»^iFi»*^alnifaBrplaoe-'etli^biiis^,  -propterea'  ^tbd 
femper  f,=^=zn  fraftio  eft  tMM  yik>#./iHabe^ 
bimus  fcilicet    ^■''•^y  ^   .  *  ' 


<>  m  s  if-i  irsf  s  a 

4.    ••  •*  tiKff^^,a,2  .r.  -r  t 
CtC.       :  ■      .■     .-  --■  3 

^  9.  Contemplemur  hinc  cafufn.»  quo  eilipfif 


$^^;>f)eih%  ^eio-^tMNn^ciats  occntrk 
zioie  notatu  digmfS',  ^fd^finnitfaii  C£  sst^  ssaoi; 
«m  -^«iiini  <  jqnMlr»^ .  f «Jlijpticu^    ^fi  ^gfi  /emiazi 
'GtAfnei»  fitJdBiyniU^  .«l.ipfp  ^^pftrii.f  fomiul^ 
r=r<f  ee  ff  ==3tlo^lb»$r^4oeHias 
inor  fequeotem  aequationem 


.  «Va  \         4.*       4.  ♦*  •.» 

C  4*  4*    ••  •*  *« 


«i    •  ~ 


ctc  . 


qai  praecife  jpfe  ille  cafus  efi  -  ^o;  <  i^fiob  6o(!it 
quam  minime  ell  conuergen^^  ,ct;  f||>^|p.fop^ea.  no- 
ftram  attcntiooem  eo  magis  merejtf)$,  quodhoiinfe* 


«lun 


•r^  DE  rERIMBTJtO 


Ti 


p  =  0, 014^484 
=  0|>pQtf4o87. 

=  0,0035798  ; 

f  =r  o,  ooftftSfti        ,  ' 
«{=0,0015808 

'ctc.  .    '  *  ■> 

ierie  aneem  'hocasqQ^'  hffUnfn  ei6iiHttQadt'  ^Mt 
1  —  tt  ~  (3  —  y  —  J;—  «  —  ,f  =f  6,  pojpoooa;  iam  te- 
10  reperitnr  =  0, 9003A004  vode  Vldeaivi  >  fb- 
^uenttikni  litteraram  h,  4,  k  etc.  'oouiiiim  rnm< 
■xnam  ^cere  debec«  o»oo.8^8pa. 

.  'f.'ix.  Cetentm  pro  calcnld  Mmerico  ■oopir 
rdin  notalle  iuuabit,  noftros  coefi^ientei  etitm  ft^ 
qntnti  mbdo  concinniiu  ezprimi  foflb  *  * 

P  —  1?»  w  ..... 

.1      )5    «»  •  — 

-—  iw  n 
•  —      Tf  m 

  etc.  "   

|l  ts,  OcQifiooe  haiiit  ftriei,  jqiiaiii  inueni- 
mot ,  operie''iire'tiaro  erit ;  In^^eioa  liiiomim  a  -po^ 
fleiiare  ioqoireii^  »  ,id  ^nod  nnodp  teri  yot- 

eft  'i  jpnor  modos  ^  qoeni  iom  oiiai  'pfo|Krfiil'  ac  de» 
iaiQ^  fiepiffime  ad  Trivn.kcommodaDi  ^  imm  dedu- 
ad  aeqnationem  '  diiilerentiiireiiry  *cq!iis  ihtestilc 
per  l^6m  lcfiMi  pfopoittm  caviiiAlbir.  ^^Qdo  nnnt 


:   VLi.IFSlSl  : 

hMic  nielliodbft  ftdlinf  ailiibcn  qocat,.  foaun^ 
«  =  A  Vy     lerie»  famaiaiida  fiat 

^  10.^  S^iKfeatieiDiis  baoc  firiein,  tam  yeio 
iternin  per  9  ii)«4H|^miif ,  tt  prodeat  ^ 

90^  dmaa  ^ilfeieatiata  pcacket 
^ = -  1. 1 «  -  ij.;  3  :^ V  -t  J^  ,K  7. »  ete. 

Jioc  fciiieet  oKidp  cz  fiBgiUf  dcaQ|vyiwtq#pi  diioi 
fidoKS  roftolimm^ 

f  if.  Naoc  vero  deaoo  ope  diffbnn^atioiiii 
nniieratDies  biais  aoBis  feAoribnf  angcamiis  f  hnoe 
iiji  imii  primam  aeqa«ii«ii|ni  ia  Vv  dnd«n  difi^ 
imitienius ,  jpfodibitiiiie 

etc 

IBC*  *i^PV?#Ji^Ptt*^     pcr  »  itwilli  IHftiitt  I 


cflbdo  fit 


6^1 


Ihpra  Jtro  itM  linaentinuB 

qiue  (eries  cam  ilat^uittes,  iolB^itK^iiiiBS  haoc 
aequacionem  r  > 

WIJVIIM9  TOnClilCC  lUliiUUClil  IinniBK  ^CjniviITai 

/  «1  Tariabijeai  v. 
nance  oo 

^  sVv -dsVv^^^  erit      /V» -  dis.  V« 

tnm  «ro  ob  d.vd  Jp^bi^Jd-sit^iiv^dt,  habebitiir 
haec  sequatio 

^'"Mmk^^^jLiH^dHi^i^^  ^ 

fiue  ,  "  ♦ 

s5.  Huins  i|iair  9<^a«i(toii  «iiftmtiidiy 
tondi  gradns  coQftruaio  19  joodfi  cft  |ioi«IUice  4 


qae  rteiplKriM:  ^af0i.:p»i«  3jif3^/VLM-;Bl4  «Mijircrfb 
bm  ob 

erit  fl"  =  S!iL=t.»^ .  '  et  ' 

Qoociict  noftm  conftruftib  ila  erit  cdmpjirati,'  JUm- 

Haec  aeqaatio  fi  ponamus  ^  =  indtiel^  l&aBtf  l^ 
mitn  fifi^liekfrem  \  . 

pio  qat  erit  « ip  *^S^.  .  •  .  • '  ^  ~  * 

•^  ttfk  HlM  pdflw:ae«|iMHosddi|fetettialM{)ili|> 
Di  sndas  ledacettir,  ponendo  9zz^**^  tam  ciiife 

Rfiiltabit       :.  »  «r  .  \.  , ;  .  .  . 

f.  i8.  Hrc  erat  primns  modus  ex  pfopo^H 
faie  infinita  iB  .;C|ii9  :(iiniii%ng|  l^i^^lc^i  P^^' 


DE  PERIMETRO 

V  iDtfodaziiiiiis ;  altero  Mtem  modo  idem  praeflan^ 
jdi ,  cvins  plorin»  ijjcciroii»  itni  paffim  occnfWBt , 
qotatitaf  confluis  n  talis  leliiiqoittir ,  pooamiis  au- 
lem  «=:  s      ita ,  Tt  noftra  feries  fommaodA  fit  , 

^ 'jj, '-i-'.  H  w*  «tc. 

f.  sp.  Nttoc  fiogamiis  e0b  ;  . 

poftqoam  fcUicet  abfoluta  integratiooe  qo^titati  ^a* 
riabili  z  ccrtus  Talor  determinatas  fiierit  tributus , 
litteram  Tero  p  etiam  Tt  Tariabtkfii  fpeaemus , 
qoae  eiiiasmodi  fbnftio  i^s  •»  ipi^  debettE*  Ttbaec 
integiatio  ad  noflram  lerietii  is&ittam  perdncatar  , 
ItqQeQti  onodo  inaeftigidnmai* 

\  ao.  Euoluu  aotem  fbrmala  irrationali 

(i  —   ai'p)*  in  hanc  feriem  iofinitam , 

qoitytitas  .r  feqt^dti  ierie  iormBiaram  jfitegraUBixa 
MKietur 

Nunc  Ter6  ft^tOlfinlus,  fi  poft  fincii^  inte^jlraftiorifes 
variabili  X  cettus  Talor  determioatte  dribuatur ,  tom 

fpd'zt:^lz  i  ff  dztzifpiz' 

Jf  JtM  2=  U  f  dZ  i  %f  d  k  =  V/  p' 

»  '  ote.  fi  c 


fic  CQiiii  fiei 

9»e  cft  ipa  noOca  tatki  pcopoati. 

I.  si.  Nmic  %ittir  ton  ^iteffio  lioc  ndit: 
oiimmdi  i«odiooeiii  ipfias  «  pn»  ^  «lini  opon»», 
w  tA.liti  ib  ntio  imigitliiiai ,  dmii  mui  ti- 
•Mbili  «  certii»  «dor  ttftBirar,  obiiQMiiiff,  iOi 
tem  leaiio  geoefiKini  iti  ei^iiiiiittr* 

pouintis  igicur  incegriOibiit  adhoc  iodefiBile  llmtk 
fiAa  eigo  diftreotialioae  piodibit 

qnae  per  /^**  dioOk  et  per  t  X  inoltipli^ta  pneke 

cf  cam  liaec  aei|oatio  liibfiAeEe  de|eat>qai€qaad  iit;^ 
liijppedicat  ncbis  luf  doat  aeqoatiooes 

cx  qp^Sbai  ttiaaiqoe  «MiaiBaein  pec  Qdefiojnliccblt 
f  BB«  BtfindB  awens  lHc  et  ,  fiae  •  ei  O 

X8M.XViakdibGoiiim.        h  «mb 


$0  DE^  rEtllSETflO 

Diodo  earam  relatio  iacer  fe  ftabiUit«r|  /es 
riacp  autem  ihtica  4}||besiHt-        •  -  i  ;i  —  \ 

qiii  ▼alor  in  PXiore  fubmtutu».  ^r^4«l'    ,  j  :» 

tude  iotegrando' ofituf     _      ,  .  ^  . 

log.Q=-11.p4-1L(/>.^a>  ^ 

p  .     y  • 

Tude  fit  (it=.V(t=.»j^  •  / 

tum 
hiac 

^  ^  ' 

Nnnc  autem  ioprimis  obferuari  pportet,  Tt  pro 
Ttio(|U|p  ^  tMie^tioais'  fermioo  formuia  algc^raicia  ibi 

adie^a  ^(Jrr  2.  />*    ^    —  2)'  euanefcat  ,  ficqu^ 
tMiMcft^m  eft,  integrationis  terminds  .natui  debere^ 
j>  =:  o  et  pzr  -  ,        .1  .  . 

$.83.  Ecce  er|;o~rornHl1am  noftranii,  intc^ta- 
rUitfi  initio  introdudam  hoc  toodo  repraefimtatam  ^ 


nm  Tero  qtiia  .ex  prima  aeqnatidne  eft  f^c^^tl^f 
linc  fit  "   '  '  " 


«=/ — ^^^^ —  • 

i{«  noflM  fei4i»:frdpofiii< 

teqaibitur  fMipai- 1. ^  poftqmA  fiUte  iMec  jpt»» 
gfalia  in  riKri^.fumta ,  Tt  eoaieftiat  |K)fiito  p=ro 
tnai.  Tcrp  ^i^atur  f^zz  »^  qiMmobcein  iilii  dnfl^ 
fxrn^  uM^ileB^  ita  eipcMi^  ooaoeiuct 

^  a4.  £x  his  igixia  .tsitiei*  tUBtxi^  ttfti  1a« 


4  « 


4*4  «#•♦'1  ••I  « 


coifls  ramoiaBi  iam  Ti^mua  efle  ^ 
modo  pes  dhai»  fosmulas  ioc^graW  repiiefpntaiT  ^t- 
cft,  qnae  fiAa  hvli  mutatione  p:;z%r .  emnt 
qoae  oomeracoiem  cotfAitttft"     *  '        *'  ^ 

^ien  Teio  / qoae  coattmit  deiioiiiiiMlOfcin' 

L  •  ^ 


*i      DB  nmmm6  wumis. 

ipft  mtem  fhiAio  aoifiiii  ftricfn  ^slttidiit;  «mc 
aatem  temiim  iouigiiticRiii  fimt  f=o  «t  rzr  i. 

f  a5.  Adhoc  fucciodiai  hae  ftnmUae  tiaiii- 
ibripari  poflboc,  fameDdo  r=:lt$  tmn  eolm  ainbiB 
fiurmolae  iategrale»  eroot 

termiots  iotegraciooia^  eztileottbua  etiamooac  »=ro 

ct  t=  I,  qob  obreroito  ftaftio    «qoaliitar  ooffine 

ftriei ,  iioe  ertt 

i.  -r  Lll»  , 
s        ir.c  ' 

ibi  f  dcoDtat  qaartaa  pirtNB  piriiteiM  eUipfis « 
caioi  ftmiazei  foot 


i  ttf.  Hioe  cifa  »=:  o  inioiftao  fit  j-rs  i 
ctfli  Tero  »=:  t  ob  /  =  1=  i  fiet 


£ 
M 


fioe 


4t 


qiiod  qiiideiii  ittD  aJimide  cooftit 


fiPIOraillATlOliSS 

CIRCA  RESIDVA 

EX  DIVISKWE  fOTESTATVM  FEH  NVlfB* 
RQS  nUHqS  RESVLTANTlAt 

Aaft  ore 

I.  £  r  1 J5  R  a 
Hypothefis. 

s. 

Si  Mniiii  pnvcsffiooi»  gnmotku  A  fiitite  li- 
*  dpieoclt  per  aaineflviii  primoiii  P  dlaidiiiCBr  ^ 
lefidat  iode  attt  Uttcffit  i ,  6^  ^  ciCi  teoi»- 
bo,  boe  modo; 

Yfogr.  Geom*  f ,  «r,  a%  m\  a*,  etc 
Kcfidas         I,  «,  C,  V>  ^>  %  {  Mc^. 

CmchtfioneT. 

%,  Onmit  bcec  lefidoa  iiiat  aiiDQn  £oifeit 
<|Htmditt  ooim  luiniai  progreffiooit  geometiicM' 
dinifoe  F  fliot  mioofes,  mdoa  iplli  fant  ieqpialig| 
cBio  aotefli  dioileirem  P  fapeiaot  y  aofteeado  ab  ila 
Wafem  P,  <jaotiei  ficiiri  poteft»  icfidai  tadeB  Ipib 
P  aiiaon  relin^  neceife  eit 

3.  Si  nomerai  o  li»  ffimni  td  dioiibtiBm  P, 
kae  fft  ii  na^  ipfi  ifit  aeqoalii,  ne^  eint  malr 

L  9  tiplo 


|ii    RESIDVA  SH:  PI^K^FPISSTATVfll 


tiplo  cuipiflRKv  HfXik  4a6i(t^  «loi  potdtt  per  P  ertc 
div^Gb^ifi  .fV¥  ^&^'  ^  refiduis  «9yiii|irT9qiiMi| 
ooeiirre<(  -1^.1. 

r_  4v  Cnn  otnoiir.  sifriot  .fint  dimibn^  Pnlioip» 
multitudo..«ot)piii  ofHiracinniin'  dMirqft  P  jninoroni 
fit  =  P  —  I ,  piura  lefidua  diuefft.  oocitrrere'  ne- 
quennt  quam  P  —  i.  .  Qpaie  qim  feries  lefidaomm 
fit  infiaitt,  eadem  refidua  in  ea  (aepius  reonrfert 
debent.  '  A  "  .'    .  \ 

5.  Ex  qnoiibet  cefidno  velnti  s  (equens  ^  fa- 
d!e  definkur.  Cuqy;  '^ifaanH  itMZi^^i$  P  ct  »  P» 
erit  «e P,  hincqrfe  *?=:<ie— («—«»«)  P. 
Quare  a  produdo  at  aufeiatur  diuifor  Pqnotiesfieri 
poteft  X  ac  reUoauetiir  refiduum  iegueDS  % 

'     <f.'  ifeQ?¥pn  'nttrtierf  primr  P  ortnes  nuMeff 
ii     tO«  'dWiots  '^i1ti?btfi  ^&unt W ".Cundiem  ordi- 
tichar  t€ktttid6' €fr^a^      nuiherds;  'quj  per  ^''"di-' 
Tifi   idem  relin(^uoQjC  i^efiduum ,  bi'  ergo'  ordif^es 
erunt  j    '  '     «  •  1    .      »  ■    .  ^ 

L    o»-P   <■  *P^  "  4*'  «f^  • 

IL  I,  P+f,  aPHj-i,  giP+i,4P+x  ....«P+* 
lU.  a,  P+a,aP+2,  3l»+»,4P  +  2  . . .  .«P+a 

^W:    F^^iVapi^s^d, 4.P+3 . . . .arp+a 

J '.^^' :f r  W  qfi(ifti)e.f  ergo  nijiiicro'  prfmo*  t 
UKttephfr!tftln1ef(i):uAi  ^Sri^Dei»  quot  ynitates  in  na- 
ifietb  f  tommmtt  iwmtt  oi^ ,  dbterminatiia: 
lefiduo,  quod  omnibus  nnmeris  eius  inrdinis  eft.conw 
si^«iei$::iiob(fM  llfiMlHli  in:  ^iwiii  («Nilie  fecitti  oc-- 
ai|MnpMBil»i'  "•  t'  '  '  ' 

-  .  1  £  '  I.  ConB 


-  w  ^.i^Bdi  «Bttiiqfu  •MitiiiB  mtam  <fba#to  ipfi 
pofffo  <iNenliiaeM€  V  qaili^'fcRiMc|ae' MiiittpqtoiL 
meras  eins  n^turam  periDde  declarat,  ac  :piflttU|S''| 

quQflHails  idem  'i;i3ifidiui^  e^r  (yieplibetj  di||Hn  nil^ 
qiecnai- eiu^dem  ordtqis^i»         deaotetur.  / 

.v:"p,  ttfl  i^ni  rq^dupip  jijMj./olunji.  jer.  ntir 
onei^.  t^^uo».  e  7H  Pi  •<  -4r  P  etc.  indicar^.  liM- 
Wt ;  ctiach •  per  hegitjubi  i^-^^V,'  i-^  k  i  ei. 
CDm  igitdr,  fi  «  iie  ditiirofis  P' femifle  msiiur, 
t^-^  P  Mdem  ftc  mcmis,  pscec  nutilMt»' 6e^|iifuos  ad- 
mftteado ,  omflk  itlUkia  nuim^Ki^  «iiA  «aHiirdfi^Fi^ 
aniffem  noii  fupereiit ,  espitmi  fMfe.  '  - 

10.  ?t»poato  dtnitore  prttnd  P,  fr«H!  >J»WJL 
^effionis.  geometricae  radtz  a  ooilftitiattrs'  fibH 
eft-,  vt  ta  fefiddi»  Vci  oixMMB  .Mtari:  iflb.^^  lidino- 
■tt  oocirrant^  itliBott  opBoet.  .  Sit  «Biili  §tmmm 
wtikL  «=:  I ,  Qonia  refidn^  ia  milii|MB  BbcaiBti  ic 
fiuiatur  f«s:.P—  Jf-  ftBicsT.refi^BBfMBi  pndit^ 

I,  p-i,  1,  p-i,  1,  p^i  m '''' 

*'  iiC  QHibd~  BOtem  •  iritetdnm  omies  oMiieri-di- 
a|^P  ^99rei^in  r^B^  occ»riiot;>iicqexem. 
i^^e«|^i»fli^  .iiiffi«iat  $  fit  (cilicet,  lP;=:  7.  c|  jBiHir 
^C;l»dip,a,-;;=.3.,i.J^ai|pbi0r     ...  ,  ,  ,  . 

Refidna      1,3,  a,  tf,  4>  5>     3>     ^  ^  ' 

IB.  Sl 


u  toBStmA  Bx  fiim  fioimmM 


it.  Si  FR)|  «odem  disiCMC  P  =  7  isdki  «  |1U 
ftSm  trilxiiotn^ »  fefici  fefidaomai  fe  hibtM  vt 
IbquiMr: 

fDpr«  gconi*  if  t>  9  t'i  t%  t*,  t',  t*>  i'clE( 
Refidoa  i»tf4)  >>  4«  s,  t,  4,  i  cic 
VPN|gr.geoin.  i,4»4%4*,4%4',  V*  4%4*,4'clc. 
C   Rcfidot     s,4t*»  s>  4»  «»      4»  «>  »  ««• 

r«r.  geom.  i,  >,  5%  5*>  5*>  5*,  5*>  5%  5*>  5*e<c. 
Refidot     I,  5>  4»  ^>  a>  3>  «>  5>  4j  *  etc. 

13.  Vt  omnei  tariatioiici  >  qnie  in  ftite  cefi* 
dnomai  iocom  habeie  pqfllint,  obtineantnr,  fnfficit 
ndid  «  ooanei  valoiei  dinilbie  P  minocei  tribnifle{ 
fi  enim  kxo  «  iiimatnr  «  4-  P», ex  prqgfeffione  say- 
muk$  I,  «-f-.P,(f  ^-  P)**  («  4-  P)'  etc  ccdem  ce- 
jidMfia  ftfici  iccnnrit ,  qnte  cz  pvngieffiqae  geo- 
JVCtcks  tp,9$,0$  '*i.n*  fic» 

S4w  QncflMdanodom  in  icfidnii  etiam  .nnme- 
foi  •egadaai'  tdmittimni  (9)  vt  ca  infra  fianificm 
idiailbrii  P  dcprimtmna,  ita  etiun  pr9  ;ftdiec  pfo^ 
greffionii  geomecricae.a  namcfoa  nqgwiani  affiimefe 
licet,  ac.|pm  hdiebitori 

Pim^.g^  i$^4h^u\--d^'k-M\''^','¥«*$-^*Vt, 

jKdim,    «»•-*>  ^>-^  <r-'«l«C. 

15.  Snmta  antem  radioe  ctdem  rcfidiHt 
oriontnr,  Oc  fi  fadiz  poneretatf  P  —  41$  tndt  pamt 
pro  o^bni ,  quibni  liidiz  n  feoilffini  dinifiirii  9 
flipQnK ,  flcfidbi  CK  Ctfilm'  ^ibna  cft  «  <  &  P  6ctlo 


dooron  idde  iiftiti  nlr  efooc  wtaflitas  ▼<!  iticmi»- 
jietttt:  miktt  B^tl^^  in  qo!Ms  cttmei 

jtottMri  4i«iroM  r  ttiMMi  oicmiot ,  iticmfimn 

yfm^i^/m  ^mm  hmm  aomiNioiil^  cx.  fttii 
fyomm  exclodoatar. 

i^.  QnMKin  TiUfmat  pro  qooolt  HtSfyn  P 
M  dadbo^  talores  radici»     telolt  fi  #:^ri 
#r:  F'''-s,.  ex^  qrfibits  firict  fefidooroiir  IMtolftpic*' 
IH.  1«'tic  iwftiittir  4|auMo|  «l!iif« 

TcfitiMtWK  foaffkfM  tfH/lWJOl. 

tfuhiiiifixlt  fsdicCs  ^iildi^rdlfiMHt  KHonAefirff 
cae,  qoae  ftries  icfidooftitn  tmi^iaia»  |tii>tfift«*»^ 
piiimiif  «pjMllliba  Im  Hpia.  tidifno»  pro  ilaifiH 
ftf  ridlCM  pri«j/lbar  eflk  9.  et,  jpu  Nfini  «c 
tem  osi^s,  ^ittiavibm  frionift  deotor.  radioef 
pKiiBiiiiao^.qaM(Ml>  jfSc  fllliQrii  iofl»iSai»^^  4m 
^ieifitik.. 

Ltmmui0.  • 
rp;  .Com  H  ^ie  lefidooiam  tentttifi  ptteMP 
dMtt»  «ifderA  r^orrere  debeaift ,  pnmt  qtd  ten^ 
0^er  ift  Whai.  pfmff^UK '  iPbDsimtts  coifkir  alloA 
qBOdois  jrefidaam  a  ez  poteflate  tP'  oatui^  reiuMMt^» 
flflbqpmiB  aoiw  rccinm ,  idqoiR  tBEaodai  tIopk  ex  po- 
«IHr  prodiie.  Gum;  igitQr  fit  «  =:  <^  -  »  8 
wtiisxit^^  ^nV^  eiic  ^-»-»-*4#^3=(a-iw)'P  i<teQ? 
9M  aFCtf^^xJraMikiplon  %fi«i  F;<itt  <|i^#  fi« 
ttoi.XVlILNoo.Com».  M 


99<   RE$ID!7A  EX  DIVIS*  FQTfi^TATVM 


i^mfirain  pifimam  P  dinidf  aequit*,  (hidfx  eoim  a 
diui(9re  P  miaor  tdftoqde.aii  eaoi  prima  ftatuitur>, 
necedario  alter  fkdor  i?*  —  t  psf  P  diaifioi^in  td- 
mittfit,  btocgue  pojc^Sas .  a*  per.  P  .diuifii  ira^^ai 
r«liaqaet  4  .quae  pQceibi&  cttoi  ioftrior  i|c  qaam 
euidtu»  eft,  .re^duum  e  aatp  recarrer^  aoa 
quam  vnita»  recurrerit  ...  , 

f      20  .Staciflii  atque  ia  («riQ  r/B(|daoriim  a, 

^  etc.  Tiaitas  iicerum  occurric,  deincegs  .eadera 
s^daa  49^601 'Ordiae  vci  ab  toicio  iterum.rccafreotf 
.  'Detn.  Oriatur  coim  Toitas  fecaoda  viee  es 
^^bxxtux^  uf  m  feqaeoi  refidmim  erit  1  (5) 
idem  quod  ex  (bcuuda  tArmtao  a  nafbelMtiir  ,  ideo~. 
^  »>  p9(l  qood  deotto  .reqaeatax  re^daa  ^  etc. 
^QiiflEi  Qrditte  -ni  ab  inicio. 

ftr.  Si  »  iit  radte  primitiaa  ,  cia6  potei^^''^ 
IMT  (thiifbrem:  |nmjiih'  P  diaift  ^itatem  relioqaet 

Dem'.  Qttia  a  ell  iradix  primitiua  ia  fi;rfe  re^ 
iitiaorum  omnes/numerl  diailbre  P'  mioores  occar- 
itint ,  quorom  maltltOdo  eft  P  ~  z ;  ex  totidem  er^ 
go  progreiiioais  geomeiricae  teffniois  1,  a',  o-' etc. 
^Monim  ^lfimas  prit  a^"*  oriaatur  nece0e  eft^  fe- 
^08  ergo  termioos  a'~"  aliqupd  ex  refidois  prae- 
cedeotibtts  rcprodocet,  qoad  aacem  necei&rio  eft 
imiwi  (19). 

23.  Si  progreflio  geometrica  i,    0',  n',  a*  ctc. 
iferiem  ^vefidaoram  ificompietam  -producat  ;  -naincnu 
j^fidaorom  diaer(&rom  ei^c  pirs  aliqoota^naoicti.PHix 
'  Ifoc  ^  4ioiiorii  pliiii  •  P  Tnitate  miiaici. 

. .  ".  ■  '«Deiii. 


Detn.  lSit  ntmeras  refidoomai  d^tteHbruih 
1)  '«}  9}  Y)  '^  ttc.  ^  bac  progTeffioHjB  geometricft 
oatorttnv' =:  r,  qot  ergo  per  bypotbefin  minor  eft 
t(Bm  V—  i,  ka  Tt  quidam  Bucneri,  qui  fitit  KrlB, 
6,  SD.etc!:  conjmque  multitudo  =:  P--  i  —  r,  ex  te- 
rie  Rfiduorum  exclodantqr.     lam  dico ,  quia  9  in 
ierie.refiduorom.  non  reperitor ,  ibidem  qaoqiie  nec 
A  9,  oep.6$(,  nec  Y^  ct^*  <>ccurrere  pofle.  Si 
eaim  <  Sl.eflet  refiduum ,  quia  «.  ex  cena  po(e(laie 
ndicis  a,  quae  fit  <i*,  Ba&itqr,  loco  i  $(  fpedare  li- 
cet  «'§1,  Tude  fequentia  refidua  forent  a|'~^' $(, 
^"♦■•K,  <f*»S(  etc.  ei  in  genere  ii"K>  qoiftaBtem 
didir  poteihs     Toitatem  relioqoeos ,  hoc  refidoaoi 
Ibiet' K.  contra  hypothefio.    Hioc  dato  ttia  noo-re- 
fidoo  Kf  fimoL  daotor  r  non>refidoa;  quae  fi  ooa* 
inaltitadiiiem  nomerorom  K,  S3><3r,'^  etc.  qoo- 
roin  nomeras  e(l  P     x  —r  exhauriant ,  de  nooo  r 
Boa -  cefidoa  accedont ,  ficqoe  porro ;  vode  no meroi 
P— X  — r  oeceflario  erit  moltiplos  ipfias  r,  fit  er« 
9  P—  1  —  r  =;  j»  r ,  fiet  r  =      ,  ac  .  propterea 
MaMms-fefiduorttm  r  femper  efi  pars  aliqoota  nn* 
meri  P-i. 

A3«  Qaicooqiie  nalpridittito^priaip  P.  minor 
nifid.:«:trib«ptor  potcfiaa  a'~'  ^per  P  diiiiia.TiMV 
.waai  felioqait  ^ .  fto^fiDlirmala  a^"  *  -  x  per  P  ttix 
«iBlfihilia, 

Dem.  Sit  r  oameros  omniom  fefidoor^aa  di- 
Tiiinifn  X;  0»  ?>  y>  ^  etc.  qnae  crgo  Dakontnr  ex 
fn;gr^iAieJ{e6metrica 


i)ehic ,  eritqse  forpia  4^—  .i  pejr  dioifiireiB  p  dioi^ 
jbilis.  Quia  Tcro  r  eH  p^rs  aliqoQta  piimeri  P.^^x^ 
Jtla  <b||«*  I  |>cr  baoc  aT-i  erit  tU«U9il«« 

)i» ,  jc^oqoe  etiam  jpor  ipfiym  diniforeq} 

24.   In  lerie  refidnomm  y*  ^ 

jSoe  foerit  compIeta-Uue  incompleta}  ilmul  prododji 
ex  biois,  ternis  qoaterois  etc  hincque  etiam  fingo^ 
lorom  poteftates  qoaeconqoe  >  fiqoidem  per  dioifo^ 
l^em  P  deprimantor,  occHrronc 

Dem.  Si  eoim  poteflas  refidoom  ttelimini^t 
1^.,  et  pote(ias  a*  refidvom  y,  .erit  a*  =r . .  P-h  ji, 
sx  {f^::^  F  xbi  doo  pooi^a . .  locD  cviiuiuif 
jW^^is  iot^ri  fcribo ;  hiDcqoe  ig*-*-» ;p . .  P (jlk!; 
Jita  Tt  pot^Sas  a*"'^*  refidoom  jjlv  fitreli^nu  ^^-^ 
le  cum  prododum  binorom  quoronKuoque  tejidao^ 
;rui9  in  ferie  refiduorum  pcjcurrat»  jproipofiiam  cft 
j99Di|efin|i\ 

d|.  ]]teti»  duobns  refidui^  pi  et  k  ia  iert? 

Siimmm  ^tiMi  ali^ito^  Kjierii^  »  n  4»t  .^;^^i# 
\«l  =  p. 

Dem.  Oriantur  cuim  lefiiiu»  vjt-  poli^ 
HMibDt  4^  et     ac  fit  t»  jefid^uiu  a  poKftate 

bac  4*-^»^»-^  fojte  foeri»  iiM<«,  cri^m 
poteflatis  ==  4*. «•'^ *  refiduum  =: piw  — , » P .idB9»> 
ique  vrr  ^ta^.  .iP. 

dtf.  CUm  Srnitat  femper  lu  .l^^^dBpnim 
cOBtincatur,  cutfw^^  «^fiduo  |a.  ^jrefm^i  ibid<ea 


■flBSA  mmMl  Anj|U#Wl 

ffiil  flvWiW^  WiHfl^  lg 
llilid  .<9M^    :rt  %  9  i^Q  j&Vi?!'^-...?, 

iutien  |rp|&,  vt  Hni  .9a?«yK  fi^  jHnc 
tan^QQi  nobtur,  ^Qiitteiii  fifei  ipfi  Mm^  §t  ^ 
~  Y  occttnat ,  rociom  qqogiK  j^pfi  jefl^  fieqwlep.  . 

97.  ^l»  f qMtmilfis ,  iqia^  ililA  fuati|«itna»> 
iri ,  aii  rn{ue|itia  l}iqoiemitti  frogndiori  iii  ^iiMii 
piiMcs  voqae  TcritBiK»  «S  fniD(i|pii»  ^tmSn  fii^l»- 
fibi^  ^iQqDM»i|tt«r,  qm  pr  aiBiiiBdai  idfaK 
«Rirpm  «iiBis  <Mffiiifiiif  ^jlnwb 

Theor«ma. 

Vt  ibfiDa       I  pnr  iipiviHlDsriiriaiw 
P  ^ioifibilis  ow^st ,  mmoado  «  <  P»  «1 

A  caibBS  fimfiicifliinii  MioiiDiii »  m  priM 
4totjin  maaiAftMi  tft  (ormam  •  pu  mimitam 
piiamm  P  iFaiee  moido  diQlfiMiim  ¥b  poR^RMM* 
4o  jr  ^  I,  mm  Tdofai  ipfiM  »  ^lfiM  9  amMl 
«mMptiir, . 

VtiMli.  «^t^B  «dioiliQBim  per  ^HMHiii 
prnnam  ?  admittat  t^I  x  — .1  ycI  x+ s  dliifio* 
nem  admitteve  doboti  pi^oit  ca&i  £t  jr  =:  i  poAerii" 

n.f^^~r.ii  mt^  7^  Jlip  iwdp  id  «neBife 
.Pf *^,>  %wdQ?»  >•  P  «!cli«Jir«5Pi; ,  JFiBr«i|i 

M  3     -  (limi 


^^4.    RESIlivA  Ei  DlviS.  P0TE5TATVM 

"  .  *         *  •  »     ♦ » 

priflio  fi  «=1,  tim        fi  *  je -t- >  4-  i  2=  « P. 
quoil  fi  eaeDiac  afu  x=:  <r^  etiam  cafii  x  zzs*  (uc- 
oedet)  altiora  enim  poteflates  ob     —  f  4\mt  per 
ideoque  reGduum  ipfius         i  ad' praecedentes 
reducuntur.    lam  vero  dico  praeter  hos  tres  cafus 
alios  dari  nullos ;  fi  enim  diuifio  fuccederec  quoque 
-cafu  x  zzht  ob  «ff-f-n-t-i  et  ^^-f-^H-i  per  P 
diuifibiks  difterentia  (fl  -    (aH-  ^ 4- 1 )  ctiaiii  effet 
^diuiflbilis  hoc  eft  vel  «  — *  vei  fl-|-^4-  i>  prius 
daret  pofteritlsf  ib  aa-^a-^-t  ablatttm 

praeberet  a  a  *- 6  =:  m  P  hoc  eft  &=r«a«  qui  (unt 
ctfus  iam  enumeratL  Vnde  plaribus  quam  tribos 
modis  diuifio  non  fuccedit. 

lam  pro  fbnha  ^  —  t  io  genere  6l)(eruo ,  fi  ca 
'■f&t  oom^rum  primum  P  fuerit  diuifibiiis  cafii  x  =r  a; 
%t  fit  j?  — 41  diuifor  formtte  y»— ^ i  —  i» P,  tum  fa^fU 
dinifione  ociri  formam  .¥no  gradn  joferiorem  per  P 
diuifibilem  reddeodam^  quod  fi  pra^ec  Talor 
denoo  M  focmtm  inienocem  pemenietiir ,  .ez  quo 
periode  atqoe  io  refolutione  aeqoationom  ooocbMr' 
tor pipribus  qoam  n  roodis  qoaefitam  obtimfii  oon 
jgoiSii  qttl  fi  xzza  foerit  vmis  yalor  idoseos^  eront 

*2ra*,  xzza*,,  ,.Xzz4l^ 
qinandoquidsm  n^  lttrilin  vnitati  aeqviaalct. 

SchoHon. 

99.  Tlieorems  boc  ita  accipi  debet ,  vt  jbrflw 
I  certe  non  pluribns  quain  n  mbdis  per  00- 
meram;  primom'  P  diaifibilis  leddi  qoeat ,  abis  pio  jr 

•valo- 


TaloribttS  aoo  admitteo(}is:,.oifi  qui  ipfo  P  fiQt  mi« 
nores.   Cum  enim  fi  qiiisplam  valor  id  prae- 

ftet,  onioes  io  hac  f&rmola        a  +  m^  idem  fint 
prae%turi ,  hos  omoes  pro  voico  cafu  haberi  con« 
Teoit     Hac  lege  cooftituta  (aepius  eueoire  poteft  ,' 
Tt  ooofiMOS  cafoum  fit  minor  quam  ezpooeosnj: 
Telnti  fi  qoaeftio  fit ,  quot  cafibus  Ibrma  x*  —  i  per^ 
7  diuifibilis  exiftic,  hoc  ^oo  $  fed  ynico  modo  xzz  i 
fieri  pofle  deprebenditur  ^  dom  reliqui  4  cafus  qua- 
fi  fioB^  iraagimirii.    £x  leqoeotibus  laut^m  .gatebit , 
fhmpn  qoasdam  folotiooes  .^ri  impoffibiJes,  quojEi«9l 
e|:poa^  jl  oqn  fuerit  paj»  aliquota  ipfios  F—  xy 
dum  contra ,  qooties  n  ^ft  p^rs  .a|iq|iota  i(HGa|P.— <:. 
omoes  fi>lotioaes  (oot  reales.    Ac  fi  0=:P  — 11  tom 
manifefto  totidem  inbeqCQr  .jblutiooes ,  q*oia  omoet 
nonteri  ipfp  P  minores,  quorum  moltitudo  eft  P— x , 
foco  X  jpodti  formolam  Ji^  —  x  per  oumernm  pri- 
mum  P  diuifibilem  reddunt  (aa).     Quaodo  aotem 
expooeos  II  maior  eft  qoam  P-i}  Teluti  ff=:P-i-|-A, 
toiri  ibrma  *'"~*"^*— i,  redociftir  ad  J^*— *i,  qoo- 
niam  poteftas  x'"'  ratione  refiduorum  TOitati  ae- 
qoiiUileiB  cfli  cenfenda. 

Definitio/ 

So»  Cafos  proprii,'  qulbos  Ibrmnta  At*— x^  pei 
qnempiam  numc;rum  prin^uro  diuilibilis  cfifb  poteft  > 
funt  ii  y  qui  ipfi  cAm  nulla  fbrma  inferiori,  Tbiez* 
foaem  n  ci\  miiibr ,  liidt  coaunttiiia. 


Cbroll 


Cbrolt  I. 

^i,        cAfvu  xzz  t  fmvim  9^^':r^ 
enaibtis  iaftrioribiit  cft  commvBi»  >  ba&e^B^-  » 
tiShw  ferfiuilae  iOi  propriiBf  oclodi  opom.t « 
cnav  BUinorus  ooiBiuai  ciirttvm  fit  «  >  nii  ^ 
tiKMD^  prqphoMia»  ftlomiv  TuiMie  «ft 


Co  roI]«  22. 

Si».  Si  ezpeoei»  «  tieffit  aqiiwr^^ 
Hmrali       B  pttr  nttHeiD  Infericarem 
Mr  aoHlbtHi  efk  pnettt        t ,  vodft  .^ 
ftoor  ptoprimffi  cft  i^'-  t. 

*    CorolL  5v 

Sio  auteiii  ezpooeos  n  fUe 
compodtOi  pnta  ir  ji.  tum  formuls 
dbm  cafi&Ui  cft.  diutfimlif ,  quibtti  foro 
€lt  J^— f,  quaodo^uidem  ipfa  per 
pxitHt  i  f  ndb  caibs  6arart  fbrnuUctf 
ptopriik  Armorae        i  fuot  /bgrcygnOi^ 

•     .       .  -  "4 

94-  Fm  onoibos  expawot|^ 

^ro  propriOKttm,  defioire quibos'  ^ 
per  qutnrpiiuilk:  ouitieram.  primnm. 
potelf,  ftiibs  ^fo  jr^  Vfljorci  ao4 
^ttl  <Uttifoio  fior  mt^fti  ' 


^8    RESIDVA  E3t  DIVIS»  POrESTATVM 


jbrmura 

ntinterui  cuuiini  pfopnorun 

JC  -  X. 

X 

< 

a  —  »  • 

«6— «— B+  *  =r  (<e-riX5— 1> 

«y.—«^—Y 4* 0(V-  r>. 

Y=v(r— «) 

««««-1 

'«ia6^«a+a-(e-  tXS- 1  )-a-t+  rr«(a- 1  X^- 

▼nde  colfigrmus,  (i  fuerit  «  ==  a^^S"  v',  p<D  ibnntt'-^ 
la  X*— fore.  numecum  .cafuum  prt>pfioruih  ' 

a*—  («  -1)6»«—  (r-  x)  y-'  (v'-,>> 

Quae  fi  attentiut  cont^plemur-,.  mox:  d^pjeiiende — 
rous  pro  qualiber  formuia  i  tot  dari  oahispro*- 
prios  ,  quot  infra es^foneat^  8.  daaxur  niuneri.  adi 
ipfum  primi. 

C  o  r  e  I  X 

3-5.  Diuifore  prime  exiflentc  'rr;P,-  fi  txpo— 
«cns-  n  (Umatur  —  P  —  i ,  qui»  fbrmula'  '  —  » 
certo  babet  I*^— .  i  cafof^  eosque  omnes-  feales-,»  etim 
X  omnet-  Yarorts  ipfb  P  miflores  rtctpere  queat f 
tnde  expungantur  ii ,  qpi.  huie  fomHilae  c»m  .  fim> 
piiciofibus  funt  communes^i/cafus  proprii  „qui  telin^' 
quuntUB  y  emnes  cexto>  ecunt  ceal^ 

etoroll, 


I 


PCR  NVNEROS  PRIMOS.  p9 

CbrolL  2* 

l€.  Hinc  {emper  eiosmodi  dmtar  nntneri  di« 
▼ifere  f»  uvinores,  cafiM  formulae  - i 
propries  exhibent,  ita^  tc  iidem  cafui  ouUi  fbrmiilac 
inferiori  xooueniaat.  • 

ScholioQ. 

^%  Quanuiis  iiaec  oimis  .«bfirat^  et  oinoi  vQi 
leftittua  V4deanti>r{  tamen  eqiiiden)  lis  fuperfedere 
«on  |)otui  in  iequeot  bus  detnonftrationibua  adoroan- 
4is ,  vbi  impnmis  ante  ooinia  tHt.  oftendendttm ,  qui- 
«iHique  nttmeros  j>riaius  pro  xiiuifore  P  acdpiatur , 
femper  etusmodi  j)rogce(i}OBe§  geometricas  x«  a,  tff 
a*  etc  ^hibeci  poG^ ,  vade  lertes  cefiduoru^n 
completae  «eru4tent,  ia  qiubus  icilicet  «mnes.mimc- 
li  diuilere  P  miaoFes  occurrant^  anteqnam  tdemre- 
fidoorum  -or^o  •reuertatur*  Fierisque  forte  tuiec  res 
itt  maatiefia  videbitur,  vt  demonftratione  «oa  egeat, 
com  pro  minoribus  diojforibus  pcunis  buiusmcdi 
frogneffiones  geometricae  feries  refidvorum  comple- 
tas  praebeotes,  a^u  exhtberi  queant ,  pro  maiori*; 
hus  autem  ratio  dubitandi,  continuo  decrefcfre ;  vjdea- 
tor.  Vfrum  qaoivam  hoc  ^ecus  eoenit  pro  ditiifuri- 
bos  Qoa  -  primi* ,  haec  mimerorum  primovam  pnr- 
pritsas  vtiqiie  demooftritionein  •  peftulare  ctt  vifa.  , 

Theofema. 

38.  Qniciinque  numerus  primUs  prOdiutforeP 
fcdpiatur;  iemper  eiusmodi  progreflio  geometrica 

N  4  1,  «, 


•«K>  RESIB1irA(EXr]Hm^QTES.TATVM 

X,  a,  «*,  a\  a*  tsfi.  exbib^i  pQCtilt ,  ex  qua  i^ei 
stfidaoruni  completa  oriatur»  , 

Demonflmtio.  | 

Com  pofita  in  geoere  progre^onis  geometrV  i 
cae  radtce  x ,  minore  lemper  qaam  diaifor  P ,  ter*  i 
miaus  x''"^  per     ^ipifQ*  imiiamn  reUaquat,  ia- 
deqpe  refidua  eodem  oidine  Tti  ab  ioitia  reuertan-  i 
tur ;  ofteodr  oportet  pro  x  eiBCinodi  nttmcrum  »  \ 
afliimi  pofle,'  Tt         fit  eius  iafiiiia  potefias,.  qna»  i 
twr  P  didlfa  Toitatem  relinquat;  qoia  enim  tum  ift: 
Krie  refidnorum  Tnftas  ante  bunc  terminfrai  noa 
Dccnrric  ^  omnia  aotecedeotia  reficfais  inter  fe  diBerfin 
fint  necefl^  eft  >  qnorunt  nnnrerns  eum  lie  =r  P— i,. 
tmines  numert  diuilbre  P  mlaorcs  iot  ftrie  refiduo» 
Tum  reperiehtttr ,  eaque  ptopterci  ent  completa.  Rc»  j 
itaqne  huc  i«dit »  <tc  odendatur »  noa  onuies  aume- 
ros  diutfore  P  minores  ha  cflc  cemparatos  >  Tt  oo- 
-  rtrni  tnlerror  quaepiam  -peteflas  per  P  dkiifa  Tnita- 
-^tem  -reflnqnat.    Vefum  fi  hoc  eoenlat  in  peteflate 
ciiAeme  »  <  P  —  x;  iam  oflendimus       ai.)  >  etQS 
expoaentem  n  -eCfe  neceflirio  parfiem  aliquotam.ipfiBS 
P— i;  cum  iam  §.  34^  dOcuerfm,  formamx^'"*— r 
iemper  habere  «afus  fibi  (Mroprios  puta  xzza,  Tt  nul- 
ia.  inferior  diuifionem  per  P  admittat;  perilpiciiaa»  < 
eft  poteflatem  d^^'  fore  iafifnam ,  qnae  p«r  F  d&^  1 
Tiia  Tuiutem  relinquat ;  Tude  CQmto  tali  numero  a  1 
pro  radice  progrefiionis  geometrkae,  ez  ea  ferie»  rc— 
4  fidowom  tcompkta  oriatur  aecf fle  .eft.  1 


*   39.  Qu»  haec  c&riastiaiBUigtbtniiv  CMoeaitt; 
fii»  fiiR|>liiiodbH$  ^lBifijrtbnff-priixqs  tefes.  feties^  bb!«? 
fiduoram  comptetM  coafpeAoi  exponi:,  vb»  4)iiideav 
progrciftoqjipT  g;q^t^if g$ ,  Yn<jf>  i^^fttt^tur  »  !lpn,PP«» 
«A^W^i,,        tt^  jC«.iwa9  WtfWI»(?  .O^r. 

ripi  fcWRorBn^  tf^  m^l^i^  M  ^^*^'' 

»  qRih»^  »9» 
refpondent ,  pcrrpiciant;]^ 

•    «    *        ♦  ^»-   •    r        »•  f»    II'    ir   if    I*    •»  tf    «•    1»  •• 


fc 

6 


1 3j»  >     +>  8,  3>     »  a ».  I  >V  9* *o> 7 

ly  a>  4>  8»  3r  ^>  i  2»  1 1»  9»  5>  ctc. 

i7|i,  3,  9,  10»  x^y^^t^xix^T^&^ 

ET,4vra.a'r6{'«r3>  9»  «Or»3\  5  etc. 

*)iQ;txa»,4>.f^J<?>i3>T>.i^t-i.^V.ly&>J;T.y5^T  a>  4> 

pI^>S?>?>,*?/1ft*9r^VT»M%^*>f 

Radices  'igitor,»  qwBufr  Bic  pro- iffis'  diurfbribas,  jprfr 
mis  Ibma^  ^&y  ^nt  pr^mititoafi  ooia  "eii^ih  Dotej^' 
les  cmiiua  H^i^ra  refidoi-  ilibii[br^'%ib(fir^jrop^j^^ 
taot  ,  qaii>«s  eiSauftl^  demam*"  /vialt^  "^^cnri^t'^  e^ 
feries  ciodem  ordine'  ir^  'ab'  fnrlid^  pro^^ntul: 
Vit  qoidetfii  ad^uc  nod^patel  ^  taVs  rac^cel^m^^^^ 
-vas  (oo  <}B(ft}i»  diuifoi^e' !  pfimo '  itii^nlciidjiV  JiBaue^ 
ctiaSi  d^nfWafio,' qua  Ule»  i^di^es-priiiiUhrasyieM' 
pef  esis  •Buedi(foy|%olS^^^ 


8  ctC. 

a,z4|etc. 


fbi   RESIDVA  EX  DXVIS.  POTESTATVM: 


f  ro  qaotfis  tdtem  Sivtifate  'pftaio  «dtx  Imlttsiiiodi 
jnoiitkit  tQDCtikb  ndn  difficulter.  «Uclttir.  -Velud 
pt»  dtuifore  is..,  ^ioMim  ndicem  jftmwf 
«ode  iuec  feries  reltdiiorQiii  ntiicituri 

.1,  *.  +,      \4,  9,  1«,  13,  S,      1«,  f 

^uae  cam  fit  iQCocnpleta^  iani  inde  patet  radtcem  pri- 
mitiUaiQ  intcr  namaos  exdafos  quaeri  ddbere^  quo- 
rniD  «liQlmtis  qui  $  negotiam  confijcere  deprelsenditur  ^ 
Difi  hoc .  accidiilet  {  denuo  inter  nBineros  ezcliirosra- 
ikceiai  primjciiuim  ^uaefijilflenL 

:     ,     '  Theorema. 

40.  Si  dfuifor  primus  fit  P=:a»-f-i,  et  m 
radix  primitiut;  tum  progrelDonis  geometricae  i,4r, 
etta  etc.  cerminus     refidnBm  praeber  2«  ieo  —  i. 

Demonflnitio. 

Com  a  fit  radix  primidutf  eias  potefias  4'* 
per  dioiforcm  ««-f-i  dtuift  vnitttem  relinquit  » 
neque  Ylla  datur  potefits'  inferior  idem  prae(laa&  4 
formula  ergo  1  per  euodem  diuiforem  erit  di- 
vjfibi!i8  «  neque  vlla  tlia  infcrior.  Cum  igirur  fic 
ii'*-f  i)(tf«-f-  ,),  et  fador  4»- I  aoa& 

fit  per  ,diuifoiem  a«-4-  i  diuifibiUs,.alternm  ftd<»- 
rem  '^-4-1'  diuifibilem  effe  neoefie  eft,  feu  pclt. 
<•  4- 1  :^ a» (t » -h,  1)  ^ioi^ue  «•  =  fly(t«-t-i^'  x 
yel  «•    («  -  i)  (a  »  -i-  I)  +  a  I» ;  Tnde  maoifcfiacn 
ea  .po^eftatem     per  diui^eiD  a  +  i  diujam  re- 
lin(|ucre  —  i  ieb  2  , 

Coroll. 


.41.  $i  tt%a  sefidwi  ex^idllid  (»ib9rtffi6ifii^||Eioh 
«ietti€«e  I, d^0t,ttc:  natt.  fint  «,  a;  fj/iY  «(Ki 
idkiiw  tez  tecmioi»  4P,  «R-^V  a*:^f!  etc;  miii 

tnat  — i, «,  -^e,  ett  fca-  la.»,  9  iiHi-  J  —  « , 
se-H  X— .•y  » » 44«-  » -w y  etc.  cmn.  -fit  «3rat, 
t  =r  a«er,.  y  a  S-  etc  feinpefye .  feqneBi .  tesixiiaa» 
oikm  ex  pra^cedtiite:  per  sadiinii  #  .iDiiltipiietta.> 

-    -■  .  ■  ■■  J-  1      c:  .  1 

C  aralL 

40*.  ScFies  ergo  j^fiduorani  oompfenr,  eaifii» 
fermifioniiB'  nitfnefiiB'  efk  '  3  vir^--  aififcqaein  iidem 
tenniai  jKcarfaoc,  io'  diMS  pstte»  «tffpeithur  xr<ty<fy 
y,  i  en:.  «t^  !<,  —  — €;  —  v,  -*'  cte.  cihu»  pofte- 
rieris  twmiai:)fttnfii  compIeiaeAM  .tet^miooniTn  pr»a> 
tis  f  fe»  sefidua'  ex  terminis^V^'  et  aatan  fimat 

ftimta  Rsat  i=z.si-  fitie  diaifgjs^  ^  A-l:  t  praebeoft. 

Scto  tro-dt 

4^$;  Qiae  de  binir  reliddi^  Ibbiijr  fdper  (^» 
eb(iraatix ,  (fUoru^  ptotfuiflutn  Vifitjlrte  (bper^kt  muV 
liplbm  ditfifbrir,:  cjt  hic  Cta  (\iht  d(fpofi'la  ,-  tl '  » 
medio-,  aaod  tVt  -  r  Vel  iH  aet|Uidifteor.  Si'enihi^ 
f  cr  /'  ISbt  ifefiJua'  «  •pofeirafcibul  V»'-^''-  «'  a*-*"' 
Hjci  f  ^produduitf  Vretit  WidualT*  ^i;  ^tfcflfate  y»' 
flatuna- ,  quod;  cotti  *  tff  ;Ttf)tar er^  '  r  /  ;^  1' '  ^1« 
iir  ■  rpnffrt*  autttti  refidautti ^  niftdlirtn» 
—  p  tba^  %  tt'  fibi  ipfam  eft-  locium  ,  '  ditirfvacr'  4tl 
^imaiHi  -4r  x-  iS  igfttm  *liabet'  pi6  -ificid  ^^li^ft'  re^ 


m  RE^%3«Vfe.if<jTS#fATVM 
^dusL  ibciitt  omXa  f«4tl  QDle^iHili «  et  qnccaoqnc 

JiNnf|ec,9ii|«i  m  >»'  ddiBii3e;ii<Stt»,    ,w  (t  ii^ti)<»f n 

cflHM  B  ^eBit:7AiiDfNVpriA«6ri  «t.r-«uHKm 
ripfeaiiiift: ,  "rrd  fidieni'  ad  voA  iprin?**  vQiMinad- 
I— iiliBii  BMBO!!  alaswflif  rifrie)niU«a:rfiiiit  .dilipofita , 

iCBtMBpwitociuBB  fBiiifaiiie i  3flCjpBritte)i  -1^01  •  Mlw  ■>! 

jnedio  —    tequidiflBOi^  ^ 

t.  n|4.  .fiiodiqifor  iberit?niimeffa»rquic«nqiieiipfi- 
.%Mii^TP)('iOt  d3itftur>'ftdioBi  bpniitvditinsv  '^uot  ftcpn- 
Hritafurr;inmiert  «d  — ^  ^tmi -«oqne  ^flniion^  , 
'i|iiqpdoqitideti-'tratQnf  cadkcsndiaHdtcir^aere»  kod- 

Poaanaus  ^vfiihr^J  o  •^um  certe  detur  ra- 
^i»  -priqaitiua,,  ifit ,  ea- =:^<r:,  ita  tt  fit^  minima 
.fx>teitas  ipuus  a,per  P  .diuiia  ▼oitatctn  reluuHiens. 
,Tom  vero  fit  n  numerus  .quicuoque;pnmtas  td  Q  , 
.iBC^potettas  ^  per  diuifocem  f  dioiia  relinquat  red' 
■(  ^do^m'  ^/^qobd  ttiqoc  1ib crit  «lioerfuib) ;  ^  eritque 

^'%?f..^«.f^«?*'°j«di£ip^^ 

Upotcpis  <f  ^Tti  radix.primitiot  ^Pfmri  pofti^i^  Ad 

rrjPSr.a^!"^"^'^'"  oficD^  deiiec^linipr^eflioiM 
.  Meomctnct 

«Bte 


I 


*     PER  NVMEROS  PRlMOl  io$ 

90te  terminum  nullam  occurrere ,  qui  per  P  di- 
rifas  Tnitatem  relinqnat  lam  quia  a  eft  radix  pri-^ 
niitioa ,  nuilae  aliae  eius  'poteftates  per  P  diuirae 
Tnitatem  itliaqttont ,  nifi  quarum  exponentes  finc 
rel  Tel  s  Q,  Tei  3  Q^rel  mnlciplum  quodcun^ 
qoe  ipfiut  Q^,  ^nde  quidem  manifefium  eft  potefta- 
tem  Tnitatem  reiinquere.  Simui  verb  pacec, 
qoia  numerus  n  ad.  Q  eft  primus ,  nullum  multi- 
plam  ipfius  n  minus  quam  Q».  fimul.  efle.  molti- 
plom  ipfius  Q ,  fi  enim  m  n  exiftente  m  <C  Q,  eflec 
ZQultiplnm  ipfius  Q  puta  =:j:Q,  ob  m  nzz  kQ^  for 
Ki  m:Q^zz  k:n,  ideoque  numeri  »  et  .Q  non  fy^ 
rent  ioter  fe  primi.  Quare  cum  in  .  fuperibri  pro- 
gKf&ooc  geometrita  ante  terminum  «^*  nullus  atius 
occorrac,  qui  per  diuiforeiA  P  diuifus  Tuitatem  re* 
lioqaat,  leries  refiiduorum  inde  nata  Q  terminos  di- 
rerRis  compledetur  eritque  propterea  completa ;  et 
0*  feu  refiduum  inde  natum  b  erit  radix  primitiiia.. 
Cam  igitnr  tx  quolibet  numero  »  ad  Q  feo  P  —  x 
primo  obtineatur  radix  primitiua ,  admtfla  .vna  fiii- 
tem  primttiua  a,  manifeftum  eft ,  (emper  tot  dari 
radfces  primitiuas ,  quot  dantur:numeri  ad  mime- 
ram  Q  ;r:  P  1  primi ,  eoque  minores  ,  quando^ 
qaidem  radices  maiorcs  ab  liac  coiifideratione  excltr- 
dimufi. 

r  Coroll.  I. 

4.'5-  Pf<>  diuifore  ergo  P=r  3  et  Q=  a,  vni- 
ca  damr  radix  primitiiia  a  ex  potefiate  a'  naca  f 
pro  diniibfie  Pr::.5  et  Qz:^.  duae  dantur  a  et  3' 
rofii.JCVlII.Noa.Comiii«       O  ex 


sod  RESIQVA      mVia  9Qf  ^WVN 
a  pot^tlatilMis  4*      4'  n^.  BnK4Hii(qK 

b^s  4'  ec  a*  nzi^,    prp-^Wjifopf;  ^zr     ^  9«»  fiQk» 
^fi  qucm  oiafli«cuafi  Q  priw  fun^  fxh,l\9t 
pfitnitiuae  fuot  s^  %f%.6  ea^  i»^natjt)V 
Qatae  ^  vti  ex  tefi^  s^jyn^ugi.  ^qn|^|«  ^ 
aUati«.  pfiy^fi^ici^iHr,.       .  . 

Coroll.  2, 

+<5.  Pro  quxjuis  «r|^o  (JiuifQre"  fii^njp,  F  WUU 
tjtn(Jq  radicum  prinijtiuacua)  mjHltifiu^i^i  i}i«o»ftt(H 
rqm  a4  numerutp  P  1.  pj^mQr.ujn.  c^quA  mii- 
nQr.am  eft  aeqyalj^,  it|«oquft  ejt  c^i^fitiotie  jifiinQr. 
4  (4  <*ft  iudicaAda,     Ix^  4  (M^Kit.  C^:;;,  ^  6^  «^,. 

e?i^lwt>UH*  9»  €i  Yv  c^.  .tWRieti*  primis»confti)nmr 
Wrarn  t94i^op|  p^ipiii^^ari^ipji  ^jfct 

49/*  IpA  ftutp«  .9ff/i1ffi  ad:  Q.  |Wwnt 
^wtpntlir,  4fiQ9  ex.  niiint^it;  qmoibu;  ip<d  Q  min«^ir« 
bmi  exputguiMWI  ihi  m  9d  Q,  fupt  ««inpG^it 
•WM,  «f^ap%4  )iii«r  ^  fejnper  T^itas  r^rit^s 
•cHAti  nd:  Q:  pwni 

48.  Ex  data  theorematis  demooflntiooe  autem 
ftVNil  iafedliditnr^  p)ive%AOD  dari  ladicts  jrimiti— 
Ttty  quan»  aftgn(kQiBaa&  Aimta  cpim  qaictiiit|oe  alia 
ppti^to  m^m  pnmt'mm      cgsoitae  «•  pnta 

caiu» 


eaias  expoaeos  di  non  fit  primus  ad        fed  cuiA.- 
Q  commaaero  habci^c  diaiforem  ,  qui  fit  i/,  Tt  taoi 
}  qaam  J.  fit  nuAcrus  integer ;   do  fp:ogr^cia^  .. 
geonnetrica  i .       a"»  ,  a'*' ,  «<»  <eWi»rtt  Jpb?**- 
ftas ,  caias  Tcilicet  exponens  =^1»,  -anittiaam  -«|  ■. 
fl**  perucniatur ,  qui  cum  fit  quoqtife  ±::~  <Si  5de6*- 
qoc  muhiplum  ipfiua       ez  ea  pdtcfeite  iitti  ^nft*. 
tor  refiduam  1,  ac  propterca  fcrjc»  t^datnvm  pm^ 
dibit  iacompicta.    Talis  «>go  p^wflap  «**  feu  reft^' 
doam  Inde  lefuluns  certe  non  ei4t  tadiz  pdinitiaiu 

.  CorolL    4^  . 

4^  %l  Tfefidttum  r  pracbeat  ttdiefcm  t>thniti4 
ytm ,  etiam.'  jdus  Ibciam  x'  diibic  huiitim  ptyibi&,*  . 
tam.     Pofico  txvtrk  dtuKore  priino  P  aii  i-f-  i  -Vt 
lit  Q^z:  &  »,  fit  potMiM  ^A^ns  Mrfwtih  f', 

ec  ^tiam  ij  •  refii(tat       pocefiate  '0*-^^    Eicidain  .. 
«ite«  cft  fi  I»  -«•K  ioerit  ad  K^cs.an  primast,  tuti 
^fciw  «i^fonistteqR  «Vecum  n^h^  fcw  «i.^pcia«i|ii«  ^ 

50.  HMf  >lB  teHftie^fiiiSffrof  JjA-^^ 
oiBdbos  idiqi^bvs  |vimi& fsi^  imnnrfQa  ad iQ:^       \ ; 


s<^S    RESIDVA  EX  DIVIS.  FOTBSTATVM  . 

riuifor 
primus 
3 

1  ad  2  prlmos  . 

2  radix  primittiia 

5 

X,  3  primi  ad  4 
2,  3  Rad.  prim. 

7  . 

I,  5  primi  ad  5 
3,  5  Rad.  prim. 

II  . 

X*  3»  -T)  9  primi  ad  10 
a^  8>  7f     Rad.  prim. 

>3 

1,  5,  7,  II  priini  ad  xa  • 

2,  tf,  11,  7  Rad.  prini. 

17 

ii  3»  5>  7?  9>  xi,i3»^5  primiaditf 
3,10,  5,11,14,  7,  is,  6  Rad.  prim. 

if  5>  7)i>f  13»  17  pritni  ad  xS 
a,  13, 14,1$,  3,  xo  Rad.  prim. 

i>  3>'  5,  7>  9,  i3>  >5>  17,  «9»**  primiadii 
5, 10,  ao,  17,  i«»  21»  13. 15,  7- 1+  R«»d.  prim. 

ap 

i>3>5>  9>  "»  13, 15,x7>i9>*3>«5>«7  primiad  ftt 
a,  8,  3, 19,  18, 14,  27,  21,  25,10^X1,15  Rad.  prim. 

3x 

I,  7,  IX,  13,  17, 19.'  23,  39  primi  ad  30 
3, 17,  i'3«;24,  aa,  12, 11,  ax  Rad.  prtm^ 

37 

«>  5>  7,">i3>«7>i9>23>a5>29,3i,35prin»i  ad  3^ 
»>a**i7»»3>i5>»«>35»  5>ao,24,2a>i9  Rad.  pnni. 

Nuliam  autem  hic  ioter  quemque  ntimernm  prl* 
nuim  et  ladices  primitiuas  ipfi  conuenientes  leb^ 
tiooem  deprehendere  licet,  «k  qua  pio  quouis  dinifo— 
fe  primo  laltem  Tnia  iidix  primitioa  colligi  po»- 


. . .  .  ISft  liVjMlEKQS  BfaMQS;]:  i.i  t^p 


ftt ;  fltqne  adeo  ordo  inter  rpdices  aeqae  abfcoa- 
ditns  TidetQr>  ac  inter  ipfos  auroe^os  -p^imq^. 

51.  Si  oumeri  quadrati  per  4}acinpiaii}  diui> 
forem  primum  P  diuidaolur,  .refidua.  inde  orta,  ni- 
ii  fint  o,  ia  ferie  refiduoruin  dDrnpleta  pote^tibus 
parium  exponemum  refpondcnt/- :    ,  -      -  ••  -^'^^ 

$it  pro  dioiibre  primo  P  radisT  quaeddm  ^n^ 

mitiua  a,  vt  haec  progreffio  geometrica         '  '\ 

•    '«•♦'•»    •    7 ^   -  '•      «  ■"  '* 
I,  tf,  «  ,  a  ,        ,,  a  ,  «  ,etc. ^  . 

leriem  iffiduoruip  coinpletam  pnehMt^  .i0<qw  (MIMf 
iiumeri  diuifbre  minores  occiirrant.  Sit  iam  XJtf  qjnt'^ 
dratnm  quodcunque  per  P  diuidendum ,  et  r  xe^ 
fidunm  ex  diuifione  radicis  x  ortum  ,  Tt  fit 
xzzzm  P'h-  f ;  '  ac  fi  r  r=  o,  ftu  x*  ihu^plttai  diui- 
Ibris  P,  ttkm  refidnmn  ex  qUadrat6'jir4f  'iuitiim^ 
=  o,  quos  carns,  ciim^per  Ib 'fint' p^rfpicAi  , 
noa  confideramus.  At  fi  r  'fit  nijmtras  quiconqiMf 
dioifore  P  noinor,  qaia  in  ftrie  refiddorttm  oom^ter 
ta.  ccrt»  continetur,  ex  certa  qtiadam ;  ptotiAat6  ipittl 
0,  qnae  fit  nafcatur  necqfle  efi,^tum  autem  refi- 
dooiii  ex  diuifione  quSdiati' a^ '^rnindum  conueniet 
coin  «9,  <  quod  ex  diuifioiie  ppteQatift  jwlcitiif  { 
ficqne  fx  .diui^one  quadnitc^um  alia  lelKliu  .re(taltarf 
neqaeunt ,  wfi  qoae  ex  potefiatibus  fxfcifft 
eft,  quarani.^x^nentes,fii|t  i^pnK^i;^^  ^ii|ntur.. 


RESlOm  BS  &mBL  JWfSHiT VM  . 

torum  per  diuiforem  priiniiin  nafcuntur  ,  conoe- 
nient  cum  iis  rcfidW» ,  ijdre  hac  pixi^ffione  geo- 
Ihtttica  iiarctttitih:  ^       '  '  V' 

i,      a",  «*,  a* ,  a^  a**  etc. 
cadftente  a  radice  prioMiiWir  .  .  ...  • 

4f  8.  Si  «rgo  dittifor  primi»  iU  -4-  i » 

^ife^mafti  omnes  BUBicri  primi  gracifer  bioariimi 
habeat,  qaia  s  non.efe  nuttieitjs  primais  nd  r 
a  fi,  etiam  «*  lwta  trtt  rti^iif  t)tl*ifida  ,  iafeoqao 

 m^m  m  ytiawr '  dw><«fc-f^  ^ 


-In:^  S>%*^:ntV$i  Woio^»  pWfllia  » 

<W8frtl)jwi»«»  #.«i«ltttado  «ieidiJ^im  % 

0Ht  ,€tB:>l^«#ris,.i||i4dirati«  raftltarp  'pbflRioii,  certD  eft 
gmB|..fyfhMi><«cjhifei  htotidfcm^pe  juiineii  innnquam 

MririMMiiilfpoiMi:'  •      -••-j  • ' ' 


tX  dM)U)0|ie  .<;p^tQf]^  9?^^'}^         T<^<^  VpA^ 

?V   %i  ^  ■»» 'ir?':- ?   :  f::-    •■.  < •  ; 

qqoi^am  rexi«:et^nv  c^tiflUtM  oidein  codeiD  offdia» 
r^i4:r4H)t. 

ei9tur<  Qpri;  cum  ^  lerip  q9$t4rs)KW¥«fi  j^<»<l 
iw]ae ,  ad  4  fl  continoata  omnia  re^dwi  4iM!W^% 
oriti  debeant ,  horumqne  qnadratorum  numerus  fit 
2«,  refidaorom  yfirfir  mii]nQr9^  t^tum  zzn,  necefle 
eft  ex  binis  hjgrum,  ^uadratorum  aec^Dalia  refidua 
nifci ,  ^dd-  adeo  pbr  fb>  e^  perfpituum' ,  cbm  qua- 
Irata  kb  tt  {in-^-  b)^  per  diuiforem,  2 'Ji i 
dfDi£i  Idem  refiduum  relinquant. 

$6,  Siroili  modor  ofiendi  potef^ ,  refidna,  qaae 
cx  dioifione  culMEriill.  tt^ej>Oifr, '  aod  difcrepare  ab 
iis,.qaie  progreffioni  geometricaci  ;a" etc 

coonenimif ,  denotante  a  femp^c:  ra4i(ipj^  .  priiQitir 
Taro:  At(^e  in  ^enexe  fi  jppteS^  QXuifiaicvfttp 
qoiecanmie  \  ,    .    .,  , 

^  ra^mfm  Jff^^m^'^  ^ljiidtKitQrr,.  fe|ii4»ar  jm|i 
Oriivid|..caide(Q.«(Put  atqa^R  ea*,,  qD«e:  19^  ^m-  ftmr 
|rc/EoQp.  «wieiw«  fwlfaptur       ^  :.  i  •  > 

J,  l^,     %  41*%  €IC 


i.ift.  RESIDVA  EX  DIVIS.  POTESTATVM 

exHleiite  a  radice  primitiua  ^prb  diuifore  primo  P'; 
vnde  i»ret ,  ii  ^poneos  X  fti^rit  numerus  ad  P  i 
prifuus  9  feriem  reiiduorum  ibre  cbmpletanl ;  at  d 
exponens  X  ad  P  —  i  non  iit  primus  ,  ac  maxitnos 
eorum  communis  diuilbr  fuerit  r=  </,  tum  vtique  in 
refiduis  non  omnes  numeri^  occurrent ,  fed' tot  tan^^ 
tnm  ,  vt  eorum  muititudo  fit  =: ,  cuiu^  ratio 
ex  hadenus  allatis  fatis  eft-  manifcda.   Sed  antequam 
altiores  poteftates  accuratius  (crutemur ,  quasdan)  in' 
fignes  proprietates  circa  refidna  quadratonim  expU- 
ca£fe  iouabit. 

Theorema. 

5*7.  Dioifbre  primo  pofito  P  =  2ii-{ri  ia 
lefiduis  qua^ratorum  occurret  numerus  —  i^ieu  a», 
quoties  n  fiierit  numeros  par ;  iin  auteoi  n  fit  nu- 
meros  impar ,  tum  —  i  leu  .2  »  certe  non  reperie*- 
tor  in  refidois  ,  ftA'^ tnt  non •  t^mim. 

r  Demonftratio. 

Cnm  progreffio  geometriqi  i,  «*,  etcJ 
bnioia  prodocat  refidua  qoadratorum',  euidens  eft  in 
ti"}^f:\iiiyt  t^rminum      fi  quidem  n  ^t  numerus 
par,  at  fupra  vidinius  <  pote|latem  -<i*  femper  .dare 
rcfiduunri  —  i  feu  2     ex  qub  msCnifeftuni'  efij  qao- 
t\t%  ff-  fiii^Vit  iromeius  psr ,  toties  in   refiduis  qaa* 
driibro^fiii  reper1ri'\—  i  ieu'  2  «;  co^t^a  yerd  fi*  rt 
ftferit  impar,  i  »  |eu  ijpii-refidh^^iit; 


m  MimiGROS  PRIMDS. 
OoroU.  I. 

5^.  Pro  omnibas  ergb  diailbribus  primis  ib^-  ' 
Hite  4  )•  -4-  I  in  refiduis  quadratorum  certs  oocur- 
rit  — jt  feu  49«  et  cum  produ^um  ex  biuis  rtfidnis 
iteram  Ct  reiiduum  ^  fi  refiduum  qaodcunque  iae« 
rit  «,  etiam  —  a  in  refiduis  leperietur  :  (cilicetcU'- 
"iosque  refidui  complementum  quoque  efi  refiduuai« 

CoroH.  ' 

5^*  Pro  ^uiforlbus  autem  prlmis  Ibrmao 
4.«—  I,  in  refiduis  quadrstorttiBi' certe  non  occuc- 
vit  —  I  Jed  erit  wm-r^uum  j  hinc  cum  ptodudam 
CK  Tciiduo  et  non  -  refidtto  (emper  fit'  rm  -  r^uum^ 
monium  jrefiduQrum  fompleroeota  .er;iot  tkm^efidtfa, 

Theorema. 

.    .  ,       •  '    .  ••  ■•« 

iS^.  Propofi.to  nu^ro  primiQ  fbrfMc  .4 1>  +  1 1 
femper  fiimma  dnorum  quadratprum  «d  eum  pri- 
fzvoram  exhiberi  potefi ,  quae  ^  ;per  eum  diuifibilis 
^tquc  iUuiisa  quidem  quailratuffl  pro  labitu  accipe- 
rc  iicec. 

Demonftratio. 

...  .  » 

SaoBto  ^Bi^m  qiiadrato .>qu.ocanqae  bb,  qnod  peb 
4*4-9  diuifum  relinqoat.  refiduum  i»,  <}abkur  ^a^i 
pcr  oliad  qttadrstam  x  x  quod  per  4 11      i  diui- 
fum  Tdinqaec  refiduum  — 6feu  411+1—6,  ex 
quo  fatnmA  h(Mrum  duorum  quadratorum  ^^•-t-xx 
per  flame/am  .prim.Qm.4  »-4r  \  diuifibilis  4it.  ae« 
Ti9n.XVUI.NoQ.Comi|i.         P  icefle 


li^  RESIDtPa^BClWlKlOraSlOTVM 

ceffe  eft ;  et  cum  ncutronl  gfet  a  Hiuificmem  admit» 
tat>  ea  Ttique  ad .40-4-  >  trunt  prima. 

Cdr6B.  I. 

tfi.  Eilidehs  qiioque  eft"  qiiad^atiiW  *if  tafi- 
nitis  modis  atcipi  poOe,  cum  binma  qiiaa^JW» 
hac  tefmJi  |«(4  «  -f-  *)  ±  *)*  W«m  refiduum,  qnoa 
X  i  i^rae&iiEikiit:  tiide  pra  ie  dabitnr  -falor  noii  ioluni 
minwf  quam  4 » j ,  fcd  etiam  minor  cius  Ife^ 
roiOe         feu  Bunor  quam  a  11 4" 

Cofol!.  2- 

tf2.  Setnper  crgo  tak&  Aimmae  bihorttok  qna— 
^torum : 

»4^M  i^-h'"''>  tiS-^sr^  45+^^  ctc. 

cxhiberi  poflunt ,  quac  omnes  fint  per  numemm  pri- 
mum  4  fl  -f-  z  diuifibiks  ;  atque  ita  Tt  fingulomok 
fidiccs  fint  ifiinorei  ^um. 

CbroIL  2* 

da^  Oiibmi|Itftutk>numerorumiminoilrm  qiiaii» 
a»4-i  fit=:ftttac femper bina quadrata difpariifi iun — 
gantur  >  muttitudo  barum  £DnRulafiim  crit  0:  ct  qnia 
talis  fumma  binorttm  quadiratorum  minor  eft  quam 

aor  qnam  a  «4-1  fto  a  2. 

Schoiloni 

^4.  <^0.  has  fummas  bincvom  qMdratorum 
pn».  ^Hiuia.  BttitttiD  primo  fermab  4«^^<  ftcilit» 

«Uce- 


I 
! 


4«-^i"  Refidua^ 

5  I,-^  ,-fT,I,0 

17  '  t,4--«>- »»  «f  *»-a»-4,-4ra>«»V»»-«»  4»  i 

«9  '  ^»  4»  9»-i  3,-4»7.-9f  ^»"^»» 3»5»-ifT5»-7>-7>^ 

37  fi>  4»  9» x«,-ia,-i,i 2,-xo,7,-x  x,xo,-4,-x ^,1 « .3,-3»-7,-P>-p. 

Uim:  ^ro  bis  ^iioilbpbiis  iorauie  - 4-11-^1  feqv^Rtf» 

)^Wbiiiws  hiQoriim  ^dracoruin  iiiaiixias  ,^pec  flps 
diniiibiles ; 

^  qnoti»  t. 


.  i 

1  ^ 

«5 

S 

>3tf 

rumma 

&t 

►  »3l5f^ 

quoras 

i 

i|  4 

1 

4 

9 

Xtf[l 

«4 

35 

49 

fumma 

58 

54 

55 

quotns 

I 

4 

5 

Dinilor  ^9 « . . 

X 

4 

9 

16 

3<f 

<y4 

X2X 

«i 

49 

100 

196 

1,45, 

58 

1x61 

23^ 

145 

.^ootns 

f 

,i5 

«1,0 

P  a 


Diut' 


ti6 
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Diuilar  37  . . .  i|  4 

a|    4I  > 


9l  < 

Mt6 


6 

1:69 


»»5 


«5 
74 


185 


^89 


370 


10 


19^ 


296 


8 


48K 

'  13. 


Si  igitof  demonftran  poffet  ta  his.  quotis  feraper 
Toitatem  jcepedci  ^  .habcuKtuc  demonftratio  comple- 
ja  .Theorematis.  FecmatiaDi  ^  quod  omnis  numecufr 
jprimus  focmae^.ff-^-x  iit  rumnna  duorum  qua-- 
dcatorum.    Quoniam  vero  alibi  demonftraui  fum* 
inam  duocuni  quadratOEU|iv  inter  ib  primornm  atipfr 
diuifor^  ndn  admittere  V  niil  qui  ipfi;  finc  ftunmafr 
^orum  qoadmtorum,  demooAratio  lam  pro  abfolii*' 
ta  eft  habenda,  quae  multo  conciunior  eft  e»,  quamnr 
elim  pec  plUreft  amiK^ie^  eKciierafb.    Sia  aiNecii'  k- 
rou(  perpendamus,.  iovi^dOtis' illis  oullos  oumen» 
pcioK»  formae  4«—  i  q^ciinere  polfe,,  \Kt  nM 
demooftrabitut>  haec  demoaftratio  forte  multo  mar> 
glt^  contcahi  potecit..   

Theorema; 

6$^.  Niilla  fiunmj^  dobrum  quadratorum  fncer 
primorum^  per  THum  oumeruat  primom.  fiornoafir 
4  »  -  £  diuifibilis  exifti^ 

Demonftratios 

Qpia  fumtc  quocunqiie  quadcato  BB\  qutxf  per 
^n  —  t  dioifnm  praebear  refiduuo»-  &,  oumecus  —6 
leo  4»  ~  X  —  6*  ex  refiduis  quad^tornin;  prorfus  ex- 
cloditor    8)  oulhun  datur  quadratum  quodf  ipfi.  blr 


FER  WnSEKQi^mmOS.       '  ifW 
ddicmn  finiiinsai  f  Bodacat  pet '  oiunerom  ^tkajnm 

CoroIL  r- 

6S,  Sufflinfl  erga  duorum  quadratormn  nul« 
\m  diu^rem  adiaktir  fbrmaft  4»—  etiain&  hic 
diaifor  noo  fit  primw ,  quoniam  tnm  inter  «iu»  ^ 
fiores  iemper  vnus  lalcem  primttfr  fbnnae  4  n  --'t 
coockieretnr  ^  niii  foite  ambo  quadtata  iieorilm  pq» 
ciua  foerint  diuifibilia.. 

Corof  f.  2^ 

6%  Qtumda  ei^  fiioMi»  doorum^  qaadiatofUBK 
fer  numerum  piimum  focmae  4  »  -v- 1  eft  diuifibi* 
Bs  f  qnota»  i«de  fefolc/ms  aeqoe  erit  f»rmae  4/1  -  ir 
■eqnB  vltun»  habeblr  fedi^orem  primum'  huius  fbtmnty 
Bi^  fnrte  amnbd  iiuadrata  huinsmodi  babuerint^  com- 
maneav  diuKbrem ,  qoo  cafu  qiiotas  adeo  q^adiatdni' 
toUs  ■afficfi  cendBeiet. 

CorofL 

€^t*  Eik  ofdine  quotoiaui'  ergo>^  qai  {bpni  em 
Cn^obe  ruitrmad  binornm'  quadrfltoram  per  nam«« 
ram  primnnr  ietmae  4F^-h  i  fiut:  otti^»^  excluidunT^ 
nr  YA  nomenr  - 

flc  piopterea  reiinquuntox  idl'  tantum 

»»*>4>5^*     «Oir^a*-!  tf>lT,l  U%^t%9\^P^^ 

*  .  -   <  I     •  * 


frqblema. 

€9.  Si  omoes  numeri  cubtd  i>  i*>~3S  4*ett. 
per  nnmeram  qoetDcanfiiie  ^rimfim  P  diuidantnr  % 
jnoeftigare  iodolem  feftdiiomm^  quae  io^le  nafcentur. 

Solutio. 

Sit  a  radix  prifnitiua  rerpedo  ^ioirpns  priini 
*t  cnm  frogre{Do  geometri<;a  i,  a,  q\  q\  ^*ctc 
IMrieisi  r<$fidaoram  comi^etam  «xhibeat ,  qunibet  nu- 
mems  x  per  P  «iiuifi»  idem  dablt  reiidunm ,  quod 
^naepiam  poteflai  ipfifs  41  qujiQ  fit  o^.   Hioc  eiui 
nnmeri  cnbus'  x*  idem  iiabit  refiduum  ,qnod  pofieftas 
¥adft  fa  •«ifbift  ^Hldem  nafceotar  r^duk  '.  atqne 
■i^  fnpaa&at  ^grahietrica  t 

%     4*     i»%  A**  «tc.' 

^mto  X  ita  vt  iit  vol  P  —  i  v^  119»  m«l' 
Aip^omi  potefia«  gf^  vfiftatem  f^lto^twi,  >fi 
pro  X  mi&imos  nuroerus  accipi^^,,  cpifii  irifAWB 
fit  per  P  -« I  diuifibile ,  nnmerus  >  fimui  mnldta- 
^nem  omninm  rffiduQfqifi  (diue#(brom  ,  qoae  ex  di* 
vifiooe  cnbomm  refultare  poflaDt,  iq^icabit.. 

^m  ikm  iomnis  nnmeros  primns  <it  v4  Af' 
fiiae  :3»^-  »  ypi  s  «-Ir  f ,  pya  ymim  Sm^ 
aicioih  tedrilm  efi  inftitnendnotk  , 

.  I.  5i^  ^  P  f5:^.i  4s  ^-«1  iqnH  r?*«  ^ 
fiet  A  =: et  fefi(|qa  qibonu||  pmh  •«  Pf^ 
^ffiooe  geometrica  naibentnr : 

fBit 


cit.  Hinc  qoq  plaxes  quam  0  flamert  kl  MfidMi 
eccurrent  ac  reliqjii  d^fh  yliwtei^udnntur,  emiit« 
que  noQ  r^fidua, 

th  Si  diaifor  prtmiis  fit  F  zz^tfM-  x,  Utoefd^ 
P— i:fS0-ft,t  minor  oamcni&  fvoX  flccipiBf. 
qnit ,   qoara  \  =:  3  «      i ,  Tt  3  X  pro  P 4  iit 

diojfibi^e  ^ .  Tode  omiila  jr^fiflda  dt.derfii  tijnii 
greifione  geometrica  nafcentur  s 

quoram  nameros»  tuift»  fit  ±=^,»^-1*1^.  }n  re^iflfr 
UB«e»  pHnt  nUmeri  dioifere  P*  mioores-^occiimnt 
OBlUqne-  exdaduotnc »  leni  nnlliti  dBbnpevif  mn^^fvfiJuai 

CToralll  u 

foi.  Si  ergo  dialfor  priAm»-  p  Aterhr  iofm«|: 
j^Ji^-f-  I ,  cfetounedi  nOmeiii  foni>:: 

%  13»  »9>   I»  3%  4ff>  fi" I,  tfy»  TaTr 79i  P7  «tc 
1d  refiduis  cuborami  taoMfQi  9  nameri  diiKrfi  occuB^ 
lont  mdeq^  ^  «'pnm^  excibdunturw 

Coroir. 

71.  QMff»  fi.  luiec  fobortttti  pMcrci^ 

▼Qde  omnia  tefidua  diucrfa  pro^re- defiefir^.  per  ntt^ 
meram  primum  311-f-  1  diuidiMtiur ,  quia  teriDiao- 
00»-  TMmm^^^     3  %  q^«!(US^r  fefidduAB^  ter  oc- 
«eoifS»^       fiHril(fWf>ef  I6ria(4:n)»iy»  ^iioMl 

qonn» 


7 
■  3 
«9 


vtfi   RESII>VA  CPC  PIVI5t  mrSSTATVH 
Itfodticant. 

ScholiOQ.  I. 
7ft.  Refpedo  ergo  cuborum  numeri  pclmT 
<fermM  311+  r  praecipoe  notari  merentur^  operae« 
.fue  pcetium  erit  refidua  40  cafibus  fimplicioriboi 

:iiotiiflie{ 

i,a',3',+'i5V,7',»",p',ie%xi*,ii*,i3',HV5V<y",i7',i»' 

Reiidua 

r*-5»  1,-1  ,-5  r 5,  5,  5, 1,-^+5»-«»  o 
I,  «,  8,  'n-»,7,  » 7,-7,  i,-«,-7i 8,-77- V**^«>« 
.ybi  aiandfeflo  quoduis  refiYtaum  ter  occurrit^  totkn- 
que  Idem  figuo  —  afife&am :  cqius  ratio  inde  eft 
perfpicua ,  quod  pofiremus  cuiusqae  ordinis  cubns 
(3  0)'  pro  refiduo  d$it  "t^tt  prodadia  ex  biois  re- 
fiduis  femper  qooique  ioter  mfidoa  reperiauton  Cum 
i^itur  praeter  cabnrp  (3  n)'  lemper.  dentor  duo  mi- 
nores  pariter  refiduum  —  c  habeotes ,  qui  fiot  f  et 
g',  cnint  formulae  j  -J-/*  ct  x  -4-^*  per  3  »-4-  « 
dioifibiles,  ct  quia  oeque  i  -4-/  oeiqae  i^-g  diui- 
fionem  admittit,  oecefle  eft.Tt  faae  i—f-^-ff  et 
•  -  g-^-^g  fint  dinifibiles^  vbi  qoidem  obleraare 
lioet  femper  efle  debcre  g=:^j^Telg::=«(3»+»)-# 
^oia  tum  fit  i4-g'=:xr-^*,  quae  aeqoe  .ac  t^i-f* 
efi  dioifibilis. 

.  Sdbdion  i. 

73*  Siat g',^*.terDi  cubi  mioores  qaam 
^3  *     x)%  qvd  per  oumfrom  primam  3  »-1-  < 
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Aoifi  kletn  relmqnaflt  refiduum ,  ec  qaia  binoram 
diffcrentiae  g'  —f\  h*  —  /*  et  b*  —  g*  diuifionem  ad- 
mittanc  dum  faftore»^— /,  b—fyb—g  diuifore 
fant  minores  ,  hae'  tres  formae  ff^fg^gg^ 
ff^fh  +  bb^  gg-^-gb-^-bb  fingulac  per  3«+  i 
diuifibiles  fint  ne<;$fle  efi ,  hincque  etiam  bioarum 
difiercBtiae  hb~gg -i-fh-fg^^zib-g^  Cf -i-g-^b). 
Vode  patet  quoque  fummam  radicum  f-hg  +  b  per 
dioifbrem  3  ff-f  i  ^fie  diuifibilem  :  quae  propriecai 
itti  ell  analoga ,  qua  iaaenimus  fi  bina  quadrata  ff 
et  ig  pcr  numerum  quempiam  primum  P  diuifii 
idem  refidnum  relinquant,  dum  ambo  fiinc  minora 
quam  P*,  cum  rummam  radicum  p^r  P  eflb 

diuifibilem.  Pro  cafii  nofiro  trium  cuborum  erlt 
qaoque 

Kff+fe  -S  {ff^fh-\r  bb)  z:ff(b -g)  "gbih-g) 
idcoqoe  formuiai  gb  per  3  «  »  diuifibilis , 
fimiliqac  modo  gg-fb  ec  bb-fgi  hinc  ifta» 
da«  forroolas  ab  ilh  gg-^-gb-^-bh  iuferendo  relinr 
^uirnr  bacc  fg-^r  fh -{-gb  pariter  per  3  «-4-  »  di- 
Tifibilis;  ec  hacc  combinatio  (/+/g+gg)+(i'i&~/g) 
praebet  hznc  ff+ gg -V-bb  itidcm  per  3  »  +  1  di- 
«iabilem.  QuociKa  hoc  habebiraus  Tbeorenna  &tit 
nemorabile. 

Theorema. 

74.  Si  g\  y  liietint  ttcrhi  eubi  minoref 
qaam  (3»+i)'»  qui  per  numerum  primum  3«+i 
doifi  idem  rdioqmnc  refiduoin »  tum  feqncmes  Ibf- 
mnlae 

Tom.XVlILNou.Comm.  f+i 
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Hngtilae  dtnifioQem  per  3    +  ^  admittent. 

CoroIT. 

Ita  pro  diuifore  19  Trdemu»  hos  tKScu- 
bos  4',  6'  et  9*  idem  reftduum  7  dare  ;  Tnde  ot> 
/=r4>  g  =  *=9  fit  /+5+^—19;  fg+fb+gh 
=:ii4=tf.  19  et^+gg+i&Z>;=i33  =  7- »9- 

Theorema. 

75.  Semper  numeri  huius  fbrmae  pp  + 
exhiberi  pofTunt  per  numerum  primum  huius  for- 
mae  ^n  +  i  diuifibiles.     At  vero  nulla  eiusmodi 
datur  fbrniula  pp+^qqi  quae  per  Vllum  numeruni 
|>nmum  huias  fbrmae  3  n  —  i  fit  diuifibilis. 

-  Demonftratio. 

Si  3 1}  +  X  ed  nameriis  primus ,  tnm  tres 
adeo  cubi  g',  b'  quorum  radices  ipfo  funt  mino^ 
jres )  exhiberi  poflimt  >  qui  per  3  »  +  1  diuifi  idem 
refiduum  reliaquant(  Tnde  g*'~f*  per  $n+x  diui- 
fionem  adroittet  hincque  etiam  ff+'fg-+gg»  At 
haec  fbrma  eft  vel  (/-1-^^)*'+  3  (igf '  fi  g,  fit  nu- 
merus  par  ,  vel  -f.  3  (;/)'  fi/  fit  par  ^ 

vel  (^^)*  4- 3  l-^Y^y ,  fi  ambb  fiht  impares ,  vnde' 

ff  ^f  g^+gg  ftmper  ad '  hanc  pp+-S  9  qi 
nducttur.  J 

At  fi  3  » —  X  fit  dioilbr  primiiS',  omBet  ciu 
bi,  qnorom  radices  ipfo  fuot  minores,  dioerfii  P^^cJ 

l»ea 
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lent  refidufl ,  neqae  ergo  binorum  difierentia ,  Tel 
Bomeras  baius  .  formae  fg  -irgg  exhibcri  pDte((, 
i|ui  per  3  I  diui^i  pofl^^i  quod  proinde  «tiaa» 
4e  nomcTis  huias  formae  j^p-HS  qq  locum  habct. 
Mqae  hoc  adeo  omoibus  oumeris^  formae  3 » -  & 
ralec ,  quoniam  &  non  fueriur  primi ,  fadorem 
faltem  primum  iftius  formae  inuoiuunt. 

C  o  r  o  1 1.  1. 

"T^.  Si*igitur  forma  pp-^^qq  per  nomc- 
tom  primum  3  »  4- t  iit  diuifibilis,  et  quadratum 
I    9f  per  eundem  diuifum  reh'nquat  refidnum  y,  al- 
tcnim  qnadratum       relinquet  refiduum  —  3Y.  Vn- 
!    de  fi  omnes  numeri  quadrati  per  numerum  primum 
I    3  4-  X  dinldantur  9  in  refiduis  certe  reperitur  —  % 

Co  rol  l.  5. 

78.  Sin  autem  omnes  numeri  quadrati  per  nU' 
inerom  primum  jRn-maa  3  «  —  z  diuidantur ,  in  ie- 
IK  refidoQmm;  t«;rte  non  erit  numeros  "3;  ideoque 
"3  Te]  311  —  4  erit  noo-refiduum. 

Sc  ho  1  i  on. 

y^,  Hinc  fi  numeri  qyadrati  per  numerum 
^mcttoque  primum  diuidlntur,  de  fainis  numeris 
+3  et  — 3  iudicari  poterit,  iftrum  io  ordine  refi- 
dbonim  an  nm-t^uwum  occurraot.  Omnes  enim 
oiiineri  piimi  praeter  2  et  3  qui  hic  non  fpeftantur 
io  aliqiia  hftrom  qaatUOT  f&rmarnm  continentur  : 

i2fl»<4-5  ;  i2fl»+7  ;  1201+ >f 

Q,  2  quas 
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<)tias'  (ktguks  conttmpkauir» 

I.  Sr  dittlfor  pfimas  Gt.foitnae  w  -f-  i»  qt«« 
tcnus  haec  fbrmfl  eft  4  »  -i-  i ,  tam  4-i  qu«»  —  t 
erit  refiditu-m  ;  qHatenos  ?ero  «ft  j  » +  1  r  re6d»ui» 
^uoqiie  erit  —  3 ,  hiiicque  etiam  +  3^.  Hoe  ergo  ift 
ordine  refidttorufti  occurrenf  -^  3  ef 

II.  Si  diaribr  primus  (it  fbnnae  isnr-I^S»  qiix- 
tenus  hstec  fbrnia  e(l,  4  n  -f-  z  »  iu  refidui»  eruae 
-t-  X  et  -  i;  qiwtenus  vera  eft  3  n  ~  i  in  refidmi. 
non  reperitur  —  3.^^  libu  —  3  exit  noa  -  cefiduuxn 
hincque  ctiam  -t-  3.  Quare  hoc  cafii  nenter  mi- 
nierorum      3  ei  —  3  i,ntec  refidui  teperietur* 

III.  Si  diuifor  primus  fit  formae-  raw-^T^ 
ijuatenus  hacc  fbrma-  cft  4»--  «  crit  —  »  rionercfi- 
duum  y  quatenus  \ero  eft  3  «-f-  t  erit-  —  3  *.rcfi- 
dn»m,  rdcoque  -^3  aDn-ce^dnum.   Vnde  hoc  Q»r- 
fu  erit  —  3  refidutua  at  -i-  3  non-ce0d«um« 

)V.  Sr  dniifer  primu»  Ct  fermae   ra»-|»-  rri. 
qnatenus  hacc  ibrm»  eft  4  »—  r,  erit  —  t  Den^reft- 
duuoa  ,  quatenus  vere'  eft  ibrmae  3 »  —  t  .erlt  quo*^ 
que  —3  Bon-refiduum,.  imde  -^  3  vtpote  pcodu^ 
^um  ex  duebus  non- cefidBis  intec  refidqa  e^uvret;^ 
Quare  fioc  cafii  crit  -t-  3,  tcfiduum  at  —  3;"  iion^se-^ 
fiduum. 

Ad  hanc  erge  fgreguHi  pvoprretarett  cenfitie»* 
zatio  eubornm  no»-  j)erdusit ,  quae  via  cubi  fttis  iit 
obliqua  »  alia.  ma^  naturali»  masime  defidexatur» 


/ProbleilML    '      •  '  - 

So.  Si  omn^  poteflates  «yiartie  perhDnaemm 
^mcunqae  prifnnm'  P  ditiidaiitar  ,  inueftigate  uk- 

4ole»  jftfiduorum »  quiie'  iade  iwleentar. 

*     I    -  ,  ....    >.  -  -i 

Sotutia  -  * 

Pofita  «  radfce  primithia  refpedn  diuiforis 
Tt  4'^'*"  ile  iniiiia  potefta»  vnitatem  relinqoensy  ae 
lefiiua  qt&efiu  onentur  qnoqne  ez  hac  progrefijone 
geometrica  x,  a\  a*,  tf**,  a*  etc.  eousqne continuaii- 
da>  donec  exppnens  per  P—  s  {fitc. dinifibilis,  qu>od 
£  eneniar  in  exponeote  4  eric  X  oiBttinuld  refi- 
douruflk 

I.  Sit  dluiipr  prfmas  P=4S-f-x».  ft  fit 
P  -  X  =:  4  »f  vnde  vt  4  X  per  4  n  diaidi  queat  ^ 
cxit  "kzzn,  ^liocqfie  cafii  tefidua  quaefit»  omnia  cs 
kc  piogxfeffione  geomejcrica  nafcemur 

fioram  moltitiido  eft  «;  ' 

II.  Sijt  dlnirov  primns  P=:  41^+9,  yC  fit  • 
=:  4  «  +  s  f  ?nde  fumi  debet  X=:  a  «     > ^ 
]iro^<^of  geomcc^icft       .  /  .1 

4riNt  «Knoia  fcfidua  qnjMsfitaj  cun^i^aiiteBifl!'*'*^' vniK 
iatem  refinquat  yi\  a^,  teirmiaf 


«ddeni  Tefidoa  fuadiftill .  atqtit  o*,  etc.  vnde 
his  intejrgplatis.  oritur  progr^lpqf 

•quae  eadem  rel^diua  dftt «  -pico)^^  .niaineronini  qflt- 
dratorum.  £x  ibiqaadratis  ergo  hoc  ca(u  «adem  pla- 
ne  xefidaa  omnia  na|caacui  a^cj^e  «x  ipfis  quadratia. 

Cpjrali.  I. 

5^1.  Si,  csgo  tnnjnw  Ijinaa^jrati  p«r;  im»<eroin 
.fiirimum  ^mae  ^fk-^y^  diqid^tur,^  tantqn)  ^..r^ 
.£du^  diuerla.  QT;iQntiii;.,'>:nd6.fefnpei:  qiiaterna  biqua* 
4rata.4antor ^%  qiiofora  radices  dmifore 

funt  mtiipres  ,;  Jiui^,  pqr.  4  ii.-rh  <  dtui^,  idem  priM- 
})eant  refiduum;  vbi  quldem  perfpicuum  eft  fore 
s^-p  et  r=-iy  feu  quod  eodem  tedit  jr:^»^^ i— p 
'4t  fr:4%-4-i— -Hinc  iftie  fbrmulae  p+.y+r+jj 

-f-r*-H/*  ct /-4-j''-+-r*H-j'  per  4  «+-  I 
-i^uilt  diuifibiies. 

\  -Gprojl.  12* 

Sa.  Quaterna  ergo  biqufdr^ta ,  quae  per  na- 
merum  primum  4ff-+-x  diuifa  vnitatem  relinqoeat» 
>c«iat  valoresr  ipfiai  x\  qulbus.  fof roula  af*  —  »  pcr 
fit  diuifibilis-)  vnde  primo  eft  x::^  f,  tani 
fi  alius  valor  fit  erit  qooque  xzib*  etXj^-lTy 

neque  vltra  progredi'  opps  «0  .,.qai«  ^*  jbit^fi  ae- 
«uiualet. 

Cq  roll:  >  : 

93.  Cam  poteflas'      Bcr/^^-i-  >  iti^ani 
<-  X ,  patet  fi  n  fit  noaierus  par ,  in  refiduis 
t-  ^  ^  biqiu- 


r  •  •  • 

biquadratorum  femper  repcriri  —  i  ,  et  quoduis  re«* 
fidaam  quoque  figno  afiedUm  occufrere ;  quod 
crgo  euenit ,  fi  diuifor  primua  fir  formae  8  w  -H  i  j 
fio  autem  Kit  fbrma&  s,  turti  —  i  erit  noa- 

Corbir.  4.. 

f4.  Si  ergo  diuifor  prihiufr  fit  forroacf  8»+ r, 
fm  quoob*  biquadrato  B*'  femfier  dabitur  aliud  p*,  vt 
&Bvma  b*  p*  fit  per  a  «I  4-  i  diuifibilis  ,  atque; 
ideo  qtiftterna  huiusmodi -biquadrata  p*  afiignari  po* 
teront ,.  quorum  radices  diuifore  fiiit  iHinOres ,  iia 
aotem  diuifor  fit  formae  8  m  +  5 ,  tum  nulla  fiim' 
ma  binornm  biquadratorum  fer  euiti.  diuifibilis  eidur- 
bcd  foteiL 

.  _  Schorioir^ 

95.  Cum  furoma:  binonimi  biqu9R}ratonnn'  fir 
={*A-^)*+2(^/))*  itemqtic  b*-^f  dj>b^ppf'i{bpy^c 
pra  qooBts-  diuifore  pcimo  foiAiiae  8>m-h  i ,  oomerl 
asn  hm»  fiirtfise  afjr-f-af^  q^m  buius  xx^^yy- 
ezfaiberr  pofi^t  pei^  8«i-t-£  dimfibile»,  vnde  fi  nu-^ 
meri  qi^fati  per  talien^  nnmeruin  primum  im-^t^ 
^idaatttry  in:  tefidnifr  occiirrent  sulneri  "iT^et— ft.. 
Cmnt  igitor  ^emoo^rl  pofiit^  Dna|eros»huia»formae^ 
Mx-^  2^/^  oTiDB  idiuifons  noB  adroitteiev  nifii  qoL 
ipfi.  £at  eimdem  formae  ^  hmc  fe^Rir»;  ORDBes^no.--' 
meros  priifio»  fbrmae  fiinut  ioE.  fbrmax 

xr-f-  a^jr.  cQDtinerL.  -^od^.tfitiafigl^e:  Thpowtfati 
fciiBadi  >.  CBU^  iimotAnikimtn.  muc  ^^niaainh  aeaii^' 

hfi 
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hi  .ernejiB  cbntigit  Haic  aotem  aliiid  affine  Fermi-^ 
tius  propoftiit ,  qpod  etiam  omnes  numeri  primi 
buius  forniae  8  «v  +  3  ia  eadem  forma  j:  jr-f-  %yy 
coDtineaotur,  cuins  demonftratiooem  cx  hac  fpecula- 
ciooe  petere  non  licet ,  fequentem  ergo  ab  amico 
mecnm  communicatam  htc  apponam. 

Theorema. 

S5.  Nnllus  numerus  huius  formae  ^pp  —  ^lt 
flqnidem  p  et  f  fint  numeri  inter  te  primi ,  t1- 
lum  admittit  diuiibrem  iiue  huiiu  formae  8m  +  8 
fijie  huius  8  »  —  3. 

Demonftratip. 

Si  nomerorum  ^  et  f  ambo  fint  imparesi  nn- 
merus  2.pp  —  qq  habebit  formam  gff+x,  fin  p 
fit  par  et  q  impar,  formam  habebit  8»—  i ;  fio  autem 
p  fit  impar  «t  f  par  =ar,  formaerit  i^pp—  arr)^ 
ideoqtte  yel  »(80+1)  vel  2(8»— x);  femifl»  vero 
pp—^rr  iterum  in  forma         — coutin^or, 

cum  fit  p^-arr=:ft(p-+-0'— Hoc  pr«e- 
miflu  fi  fprma  tpp^qq  diuiforem  haixBret  8»+  8? 
per  eundem  diuifibilis  efSbt  numerns  formae  8»H-  i, 
quotosque  ergo  foret  iterum  formae  Sw+d»  atqne 
niinor  diaifore;  quoniam  p  tt  q  noo  folum  diuifbre, 
led  etiam  eins  .femifle  minoces  ftatuere  licet.  Cum 
Igitur  forma  ^pp—qq  per  quotum  ideoqne  ninne- 
mm  minorem  formae  81»  +  3  ei&t  ditrifibilts. ,  -vbi 
iterum  p  tx  q  iafra  eius  femiflem  deprimere  licet> 
quoti»  deauo  minor  dinifoie  oriietar ,  ec  Anmeri  p 

tt 
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et  f  fempct  priini  incer  fe  maiierent ,  ica  vt  oeater 
yiiqBioi  id  nthilum  isedigerecar.  Tandem  ergo  ad 
oDBierQm  miaimom  fermae  ^pp^^l  peruenireciir » 
qai  foret  per  numerum  formae  8vdb3  ^P^  eftvel 
)  Tel  5  diuifibilis ,  qiiod  autem  fieri  non  poffe  per 
b  eft  perfiMcaum. 

Coroll.  I. 

B%  Qpod  fi  ergo  omnes  nnmeri  quadrati  per 
dioirores  primos  fibrmae  B«+3  diuidantur ,  in  re- 
fidois  certe  non  ocoirret  +  2  >  quia  alioquin  eius- 
Duxli  fbrma  ^.pp  —  q  q  diuifibilis  exhiberi  poflet : 
ideoque  pro  talibus  diuiforibus  erit  +  &  non  -  re-. 
fidoom. 

C  o  r  o  1 1.  2. 

Sl.  Pro  diui(brii>u8  autem  primis  iiHrmae 
>»+3,  eciam  —  x  eft  non-refiduum,  Tndecum. 
prodnda  ex  binis  non  -  refiduis  quadratorum  cran* 
ioat  io  refidua  ,  incer  refidua  cerce  reperiecur  —  a, 
liiacqae  femper  numeri  formae  s-pp-i-qq  exhlberi. 
poteniat  per  nomerum  primum  +  3  diuifibi-r 
qso  oumerus  primus  8fflr-+-3  ipfe  eiusdem 
tttmie  ^pp-hqq  fit  necefle  eft,  quod  efi  aiteruoi 
TiieQreaaa  Fermacii. 

Coroll.  5. 

Sp.   Fro  diuiforibus  aucem  primis  formae, 
''*a>   io  refiduis  quadracorum  reperitnr  —  x, 
Tode  cDin  pfodudum  ex  refiduo  in  aoa  -  lefidaum 
Toai.XVIILNoa.Comm.         R  fic 
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fit  noD-ieiidontii ,  tam  >H  s  qatift     a  enrat  000« 

fefidua ;  ideoqae  neutra  haruoii  fornaarain  ^pp-^q^ 
et  2^p  — f  9  Toquam  erit  diaifibiliift  per  idlaAoa- 
meruBi  priimim  foffmae  ft  »  —  3. 

Scholion  !• 

po.  Eodem  modo  demonfirari  poteft  irallnni  ! 
numerum  formae  & pp  +  9  9>  quoniam  huiusmodi 
numeri  omnes  lunt  vel  8  »  +  i  Tel  if-f  -  3i  per 
Tllbs  numeros  formae  vel  8  01  —  x  ycI  8m— 3  eflfe 
diuifibiles  ,  quoniam  quoti  eiusdem  forent  formae  et 
cnm  fint  diuifore  minores ,  perueniendum  efiet  ad 
mtnores  numeros  spp  +  ^?  qui  forent  per  8«— i 
Tel  8    —  3  hoc  efi  per  7  vel  5  diuifibiles  ,  quod 
autem  euenire  nequit.    Hinc  porro  (equitur  pro  di- 
Tiforibus  primis  formae  8  «  —  i  Tel  8  nr  —  3  ne-  1 
ceflario  efle  —  ft  non  -  refiduum  :  ideoqoe  pr6  diui- 
fi)ribus  8  nr—  x  erit  +  a  refiduum  ,  et  pro  diniib^ 
ribus  8  ffl  —  3  tton-refiduum.   Qnod  antem  pro  di« 
Tiforibus  primis  ibrmae  8  m  +  x  tara  +  a  quam 
^  2  itt  refiduis  quadratorum  bccurrant  y  fimili  ra- 
tiocinio  ▼ix  ofiendi  poflTe  Tidetur. 

Scbolion  2. 

px.  Qnae  ha^ous  de  refiduis  quadratorum 
funt  eruta ,  vtrum  nmneri  +  a ,  ac  fupra  etiani 
+  3  in  iis  occurrant  nec  ne  ?  ita  coofDeAui.  expo- 
(iiifle  iuuabit : 


m  NVMEKos  mms. 

Dioilbr  primos 

5+'  I  refiduum 

*  *   (—1  refiduum 

j    ^+ I  refiduum 

*  t—  X  non-refid. 

8  »  4.  X    5"*"  *  '^fiduum 
?—  ft  refiduum 

^      _    3-r  a  refiduum 


2  non-refid. 

•  A  5+  *  nbn-refid. 
»  »  +  3    2-  a  refiduum 


Sn—  3 


J+  2  non-refid. 
f—  2  non  refid. 


Xftll-f  X 
XS  II—  X 


C-f  3  /efiduum 
C—  3  refiduum 
^+  3  refiduum 
♦c—  3  non-refid. 
L  •  "5+  3  BOn-refid. 
»»  +  5        3  noD-refid. 

S+  3  lion-refid, 
xa»-5  refiduum. 

Hinc  per  indttdionem  irheriut  progredi  liicet  hoc 
modo 

Eric  fi  dioifiMr  primiis  $t 

+  5  refiduom>  ^  ,  ^  «  .  ^ 
-S  KfMuomS  +  ' 

+  jw6d«am> 
—  5  iioa'refid.S 

R  «  4-1 
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+  5  non-re(id.>    ^  «  ,  .  . 

+  5  n<m-ref,d>  ,„»-3;  ao»-7 

—  5  noa-refid.S 

+  7  refiduumJ  ^3  „  .  ,  _  , 

—  7  refiduum^  *  ^ 

+  7  refiduum>  ^ 

—  7  non-refid.S  >  » 

+  7  noa-refid.>  .  . 

-7  refiduumS  «5,  +  ^3 

+  7  non-refid.>    .    .      j.,,  4.,^ 

-7  non-refid.S  +/3,  +  I7  

+  XI  refiduum> 

-  XX  iefiduum5++"+'>-»"^»-*-*^'+5,  +37, 

+  XI  rcfiduum>  _ 

-  IX  non-refid.5*+'~''  -9, -«5, -5, -37, 

+  XX  non-refid.>     ^  ,  .  1  • 

+  XI  non-refid.>       ,    .  ,  «  .  ... 

-  .1  Doa-refidi*+"+"'+'^'+"'+*»-+*' 

quomm  Theorematum  demonfirationet.lcientiam  du» 
mcrorum  haud  mediocriter  promouerent. 

•  Theorema. 

92.  Si  omniiiih  humeromm  poteflates  expoMB- 
ti»  X  fciiicec 

«»  aN  3N  +N  5N'«*  ete. 


.  PER  NVM»10S  PRIMOS. 


per  onmerum  primam  fbrmae  ><n-\~i  diuidantur , 
multitado  refiduorum  diuerforum  erit  ideoque 
maltitudo  non-refiduorum  =:  (X-r-  i}0. 

Demonftratio. 

Sit  a  radix  primitiua  pro  diuifore  prima 
\n+it  cuitts  ergo  poteftates  omnia  plane  ruppedi- 
taot  refidua  ,  et  quitibet  num£ras  diuifore  minor  x 
erit  refiduam  certae  poteftatis  vnde  eius  poteftas 
idem  praebebit  refiduum  quod  a}.^;  quare  omnia 
refidoa  quaefita  oriuntur  ez  bac  progreifione  geome^ 
trica: 

I,  a\        a'\  a*^  ,  .a^'-'^^ 

qacmiam  poteftas  feqnens  o^*  per  nuniernm  primnm 
Xff-4-x  diuifa  iterum  Tuitatem  relinquit  ,,  eaque 
eft  roinima  hoc  praeftans;  ex  quo  multitndo  refi- 
dooram  inde  refultantium  efi  =«,  etcum  multitu* 
do  oqanium  numerorum  diuifore  minoruin  fit  zzTiti^ 
leiiqnorum  ex  ferie  refiduornm  excluibruin  multitn* 
do  erit  s:  (X  —  i) », 

Coroll.  I. 

93.  Quare  li  feries  poteflatum  i,  a\  ^\  4^ctc; 
TStjne  ad  (X  n)^  continuetur  ,  in  ca  femper  totidem 
termini ,  quot  exponens  X  continet  Tuitates,  repef« 
rieotar,  qui  per  numerum  primum  Xn+  x  diuifi 
idem  refiduum  relinquant.  Totidem  ergo  erunt  qui 
Toitatem  relinquunt ,  ac  fi  Toims  radix  fit  :=  r, 
reliqnoram  radices  ernnt  . 

f"  ><]f  /  •',)••,■•#...  f^"*\  • 

R  3  GoroU. 
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Coroll.  2. 

94.  Semper  ergo  plures  huiasmodi  numero* 
rum  formae  ^  —  ^  exhiberi  poflunt  per  nnmeruirt 
primum  Xn^f-x  diuifibiles,  ita  fador  p  — f 
pon  dc  diuifibilis;  atque  adeo  alterum  jDumcrorum 
p  tt  q  pro  lubica  accipere  licet. 

Coroll.  5. 

'       $5.  Si  fi  dt  numerus  par,  in  j»ogreffi(M)d 

geometrica  i,  «^,  etc  occurret  terminus  a'  » 
cui  reiiduum  x  refpondet ;  quare  (i  diuifor  pri- 
mus  fic  ftiffX^-  I  in  refiduis  reperietur  —  r>  fin 
autem  fit  (2»!r+ i)X-f*  X  tum  —1  eric  oon-refiduum: 
euidens  ^utem  efi  h'X  fit  numerus  impar ,  pof^erio- 
fem  formam  locuni  habere  non  poflfe. 

ScholioQ  I. 

9tf.  Si  «maes  oumeroram  potefetes  qoaefitae 
*t  3^  4*  eic^  fcc  nomevos  primoft  fiirmae  5:0-1^  x 
qui  font:  H)  31,  41,  71  eic  dtui^Dtur,  cam^ 
tum  »  refidua  diuerfa  reTultabunt,  inter  qoae  -vti- 
que  reperietur  —  x.  Huiusroodi  ergo  numerornm 
formae  p*  +V  dabuntor  per  numernm  pcinnum 
5  ff  +-  X  diuifibiles ,  ita  fa&or  p  +  9  dinifiooem 
flon  admtttat.  Hinc  alter  fador  qui  eft  p*  p*  f 
-4-  p'  f  ^  ^    H-      per  eondem  erit  diiiifibilift  , 

qui  cum  ip p -t  ip^-^^ 4f—  J  G P ^)'»  dabitur 
kuittsmodi  -fyrmsi  ff---  sgg  per  5  n  r  dinifibilis  ; 
Tnde  fequitur  fi  quadrata  dinidantur  per  numerum 
primnm  fbrmae  5  ff-H  x»  tum  ioter.  liefidini  .  eerte 
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reperiri  4-  5  ^  ^uod  cttm  coQitdbtf#a  ante  alUtt 
toogtmi^  ... 

Scholxon   2«  : 

97.  Simiii  modo  fi  poteflates  feptimae  per 
ADmerum  primum  fn-^i   diuidantur,  dabuntur 
haiusmodi  (brma»    —  /  (eo  p^-^-^q         +  q* 
+     pcr  eum  diuifibilei;  haec  tero 
apreffio  reducitur  ad  hanc.  formam  : 

ip^-vippq-ipqq-qy-^KXppq-^-lpqq)*' 

Vnde  iemper^nnmeri  huius  formae  ^-f- 7  g  ^  clhi' 
kri  poflunt  per  numerum  primum  7  »  +  x  diui(i« 
iulei  £z  quo  (equitur  ii  omnia  quadrat^  per  nu-' 
xneram  primum  formae  7»+!  diuidantur  inter 
fcfidna  certe  reperium  iri  —  7 ,  qno  etiam  conieftn^ 
fopn  dau  confirmator» 
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NOVA 


JNOVA  RATIO 
QyANTITATES  tRRATIONALES 

PROXIM£  EXPRIMENDI. 

Auftore 
JL  B  r  L  E  RO. 

I. 

Omnem  quandtatein  irntionalem  fimplkem  ad 
haoc  fbrmam  {i-^x^  reduci  pofle  cooftat, 
fiqnidem  exponens  n  numernm  qnemcunque  fradnm 
defignare  afl[amatur  ;  quicunque  enim  numerus  N  ad 
cxponentem  ft&dmm  uzz-^  eleuandus  proponatur , 
•nm  fenaper  ad  hanc  formam  a^-^b  reuocare  Hcer,. 

TBde  ibrmnia  propofita  fit  {d'  ^  b)*  =zef^i+—J^ ; 

ficqne  irrationalibns  continetur  in  cxpreffione  (i+  ^  V  , 

qnae  cttftt-formnla  propofita  {t-{^xf  congruit.  po- 

aendo  Kzzx  et  ^^n.   Ac  fi  pro  «  fi-adiones  -ve- 

limus  admittere ,  ac  ^  aeque  negatine  ac  pofitiue 

fnmere,  quaiititas  ^  hoc  modo  iam  quouis  ca(U  ^fii- 

tis  pama  effici  poteft,  ynde  etiam  more  confneto 
ibrmula  (i  xf  in  ieriem  admodum  coouergentem 
teioluitut. 
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s.  Per  eQolutioaem  fcilicet  biaomii  Neutooa- 
nm  haec  forrault  (1  +  *)•  duplici  modo  in  fcriem 
iofioitam  coouertitur ,  primum  nempe  direde; 
(1  -h  JQ»  =  I +'-^L:T^)j:*+"t»  -  .Ht  ~  ,)x'^  ctc. 

tm  Tcro  qoia  eft  (x  4.^.)«:=  j-i—  erit  quoque 

Hioc  Tero  porro  has  ezpreffiones  iouicem  mnltipli- 
aado ,  ct  pro  2  »  fcribendo  n  deriuabitnr  tertia  ez* 
preffio  multo  roagfe  coouergens : 

3.  Actendenti  autem  ^ciie  patebit,  infioitas  ex* 
{ffeffiooes  huic  poflremae  fimiles  exhiberi  po(Ie.>  qoae 
fingolae  aequa^es  fint  formulae  propofitae  [i  ^xj^, 
fi  enim  ponamus : 

deferminatto  coe'$cientiom  praebet  problema  inde- 
tenniaatuin  >  atqne  adeo  fi  vel  numerator  tcI  de- 
Domioator  ad  lubitum  afTumitur ,  alterius  coeftiden' 
tes  iode  determinantur-  Hinc  quaeftio  nalcicur  ma- 
liaii  momenti ,  quomodo  tam  nun)erator  quam  de- 
DomiQator  determinari  debeant,  vt  ambo  firool  ma- 
xinie  cooaergant :  atque  hic  quidem  denominatori 
nitam  CBrminomm  numerum  tribuere  licet,  vbi 
^oaeftio  hnc  redit ,  quomodo  coefficientes  deaomina- 
Toow  XVIII.  Non.Comm.        S  toris 
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toris  flflttmi  oporteat ,  vt  pro  ^aumeratore  ferDitet 
ftrieft  unaxime  conuergens. 

4.  Quodfi  autem  in  denominatore  datas  fer' 
minorum  numerus  conftituatur ,  ounverator  etit  fe- 
rics  maxime  conuergens,  fi  vnus  pluresue  eius  ter- 
mini  fe  ordine  exciptentes  plane  euanelcaut-;  tatn 
eoim  fequentes  termini  tam  fient  exigui ,  fi  qui> 
dem  'fnctii  x  <  t,  irt  £ne  -notabfti  •crrAre  sdicL 
queant.    Atque  bic  notari  conuenit ,  fi  prO  ^enomi- 
natore  Tumatttr -binonnrittm  i  — ^^r,  quemlilnet 'niime- 
ratoris  tcrmfrnirm  ad  nihttlum  refligi  pofffe;  *fin  au- 
tem  denominator  (laruat<ar  trinoitiium  ,  bini  termini 
fucoeffitti  Dumefatoris  in  nihiiom  redigi  poterunt ; 
terrvi  vero  et  rta  :porio ,  fi  pro  iienomrnatote  qna- 
drinomium  vel  multinominm  afTumatur.    Tum  ve- 

einam  jpenfpicutim  e&  aduergentiam  «o  fbrt  ma- 
4oMnk ,  qao  longiuB  num^axoris  ternrini  euanefcen- . 
<es  -ah  ini;tio  4il(ent ;  vmde  fequi»acia  problem«ta  re- 
foluenda  occurrunt. 

Problema  I. 

5.  Bmmi  potejlatiem  (1  -i-*)*  trnnsftrmare  in 
lalm  hpr^SSonem  maxime  cmuergentem : 

Afiwminatore  ex4fiente  Innomh. 

S  O  1  U  t  i  O. 

Si.  potedas  (x  +  ^)"  in  feriem  eDoIuatirr  ,  ca- 
qne  per  denominatorem  i  —  a  x  multiplicetur  ,  orie 
t«tr  fequens  aeqtmtio  conficiea& : 


-  ?  a  -  l^^V  «ii=:i>i»r:i>a-.etc. 
,1.  *      .  )    I.  t.  I 

-i-A-   B   -    C  D  -etc. 

Ism  prouti'  nqmeratorisr  ternrinur  vel'  fecamius  vel 

tertios  vef  quartus  etc.  euanefcerer  debet ,  fequentes 

coefficient*ium  determinaciones  obtinebuntur  :• 

I.  Si  A  =  o,  haBetur  llatim  c^;;:.";  ^t^4f^ 
Domeratoris  termini  erunt :  > , 

II.  Si  B  =  o,  habetur  (latim  a.z=  ,  ct  pro 
numecatore : 

>\  — »-4-^.  — -  _.if »-t-i)B;ii— 0 .  p  ^  _  8(n-f-  i)it(<i-iXn-.a)  ^ 

iTt    '  — '  t.  I.    I.   J      '  t.    I.    S.    t.  4 

III.  Si  C  =  o;  liabetur  a  =:  et  pro  nume- 
ntore : 

t.    1     '  X.  U  «     ^  »«    U     t.-  Sk'  44 

IV.  Si  D=:  o;  babetur  azz^^—^  et  pro  nume- 
ratore: 

A       »(»->-')  •  B  —  »(»  -f, Qa  .  ^  ^  iCit^i)»fn-.i)  g 

4»    •      '  4«    I.    t  *~      4.    '•«  »»    »  * 

fiinc  iam  in  genere  patet ,  quiiibet  alius  feqnen- 
tiam  terminorum  in  numeratore  debeat  euanefcere , 
h^ti  primo : 

a  zz        et  pfo  QQnseratore.: 

—  w{»HM).  -o. —  (M--i)(|-t,i>H.     — (M— t)(n-t-t)n(n~-i) 
.(••-♦-«l»'     !""(•>-+-«)  «•.»  '        («*.^0- ••  «•  » 
P — fr— »Xn I )n (n~ !)(»—») (»—♦),  (n->-i)»(n-t)(n-«Xn— ») 

(«-Kl)      1«     t.     s«     4      '  *^""«^-»*     I.  s.     4>  * 

S  cuins 


N 


S40  DE  QVANTITATIBVS 

cniiii  prognffionis  lcz  eft  lotnileftfl. 

CoroU.  I. 

tf.  Qpodfi  iam  in  oumentore  termini ,  qoi 
cnflnefcentem  fequuntnr  ,  omittaotnr  ,  Iiabebuntnr  eX' 
preiliories  £nitae  ac  rationaies  continuo  propiut  iralo- 
rem  (i+x)*  «zhibeDtes;  iu  fi  primoponatur  A=:o» 
li&bebitar  apprdpinquatio: 

qnae  etfi  a  Teritate  pamm  reccdit ,  tamen  magtft 
aberrat  qnam  fequentes. 

Coroll.  2. 

7.  Sit  B  =  o,  et  fecuadtts  cafus  praebebit  banc 
flppropioquationem : 

Hinc  fi  fit  fi  —  e.  ertt : 


Coroll.  > 

8.  Sit  C  ==  o,  et  tertins  «Tos  dbbit : 


IfcRATlOlSAXlB  VS.  x4i 
Tode  fi  fiierit  ff  =  ^  crU: 

.  »» 

Coroll.  4. 

9.  Sit  D=:o,  et  qoartus  carnt  dat: 

♦ 

ideQiyie  fi  «  =:  &  erit :  - 

f  -T^TItrL-),  ■ 

Tnde  perfpicaam  tfi,  quonoDdo  hiinsniodi  fbrmnlac 
vlcerius  conttnoari.  ddxnt ;  *  qnaiAobrero  plnres  hic 
JKMi  cxhibeo. 

Coroll.  5. 

zo.  lo  genere  antcm  habclxltur  haec  Ibrma: 

/^*  j_ * i«—  '^IT''^  mL  ..^'^^  ..  ,  '■y+erc. 
(X+X)   —  

Tbi  pro  u  fnmi  poteft  nnmerns.  quknnqne  i  baecqa» 
expreffio  li  in  infinitnm  cooiionetnr ,  noo  folnin 
ad  Tcrttatem  apptoptnqnat,  led  ipruin  ¥craiD  Talo- 
leoi  Ibrmah»  (i-f-xJT  ezhibebit 

Coroll,  5. 

r  , 

II.  Si  fnmatur  urm+  i  '^eoomloator  iii 
Tnitaiem  abibit  >  ocieturqne  nou  icrio  NeotoBiana: 


t4/t  DE  QNKANTIT^-npvtf  , 

Sia  aucein  pra  6>  capiatar  imtneiut  infiiiitut ,  erit: 

X  I  («-»-0;^.i-fai-«?Vr*+^'-»-'^"-"'\r^+  etc. 

(!+«)•=— J  --ii-  1^-^  

I  -+  * 

cuius  ratio  quoquer  ez  bihoonio  Neutooiano  eft  ma- 
nififta. 

CorpM. 

ift.  Si  ponatur  ta  czn  babebitur:  (i+y)"= 

1«  .»  .  .    .      1«.  1  *  I.     1.     »  ^        I.      ».      ».      4  ____ 

Tel  numeratorein  et.  dedominatorenn  per  u  multi- 
plicaa^o: 

(i +*)*=-- — :  11-2  Z. — ::_»:_»  _L  , 

n  —  x 

CoroU.  8. 

13.  Sf  jkMMtur  (d^jt;  fiet  denomioator=:;r->ff, 
•tobtiaettir:  (i+a:)*=: 

,+(«±!Vx-.,)+e^^^.-a)+f»^ 

fiotiliqw  mttd6  iex.  hac  es'pr(^one  ionutoerabires  fe- 
nes  deduci  poffunt,  qaamih  ratio  diunde  non  tam 
ficile  perfpici  poterit;  Tode.  haec 'inueftigatio.  do^il- 
nam  ierierum  oon  m^diocriter  ampli&aM  li^etnr. 

Proble- 
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Frobiema   If  . 

i+.  'Bhomii  pei^attm  (i-^-jc)*  ffanfformafe  in 
bmtimA  jferiem  mixime  cmtergentem  *. 

ientimmore  exifiente  tritmm. ' 

S  o  1  u  t  i  o. 

Reroluta  poteftate  {i-^xyt  in  feriem  more; 
coofueto  ,  confici  oportebit  ftqueutem  aequatioaem: 

»• »     '   I.  j.  j       '   I.  ».  ».  ♦ 

-1-A-  B   -       C     -  D  -etc.' 

itque  hic  denominatorem  i  —  a  «  +  8  ita  defiaire 
licet,  Tt  in  flumeratore  biai  termini  fmxefliue  eUa- 
oefcant ,  Tnde  is  eo  magis  coniievgeos  reddetnr : 

I.  Sit  Ar=o  ct  B=:o,  erit  a=?  tt  tti''^)^^ , 
Tode  habetur 

^     «.    •  *•  I      '    .1. «  '        s.    I.    a.  I 

t  •  •         <•      «  S.    I  <•    •    '  ~~   4.    I.    I.      I'.  2 

g  ^  i|f»--'lfit~»)  <(»— iX»-:»)^(«~»)«.4k.('M-t)»\  -.yfafMXifc^jitf^)^) 
i.  1.  «    V   4.     s  ♦•    i        !•  »'""«•••••    j.    a,  > 

ct  in  genere  erit : 

*  V.(^„(^,)  -(hPo^^~.^^—  *:^> 

cz  <pa  genetaU  Toloitt  iUi  ^iales  feoile  djpiiaaDtur. 

IL 


W  OyANTITATIBVS  ' 
II.  Sit  B  ==  o  et  C     a,  erit  pro  «  et  6 : 

Pro  onmeratore  Ycro  habebitor: 

A  —  T  — ;  ^   —  . 

g  ^  ^B— iX<^*i)Xfi»^5Xii*'»J^  «(^-*»Xft-0  I  »(n— i)  ^  »a(n-H»)  ii-»-i>i(«*iX«*») 

I     «•    I    V^T^      5  ♦•       S        !     2.    «  4.5     2«    >•    J«      t.  3 

P  —  n(n^ilu^ttM)^^^4Xn^5)  _  a(n--4Xn--i)i  ttt«^i)\_f,4Cn-4"tXn--^"'¥«"»Xn-iXn'-^^ 

*"    !•         S«      4      \     5.      •  «•»•»••'       5«S     tt      »•      !•    a.     S*  ♦ 

et  in  genere: 

N  —         /«— v)(n^y— i) ^ t(>^vX»— «)4, n(n— 0)  v(»— Q  (it,^0(tt^i^ 

~  ^  (M-*Xt^t)  I   ^  t.  f  / (v-f-iXt-HO  ••  • 

IIL  Sit  C  =  o  et  D  r::  o  9  ac  pro  denomiaatore 
crit :  " 

g_(»-Oa  4-  (n~i)(tt  — t)^Q  a  = 

s  t.        s  Ktn/*  t 

g_(tt  — t)^   .   (n— a)(n  — s)^Q  g  _  (n— i)(ii— i) 

•  '  !•     .     4  !•  4 

hincqne  pto  numeratore  : 

g  _  n (II— I  >_  tt  («— t)  .  (tt^t  Xtt— j)  ^  (n-l->)(iH-T  ] 

>•  s  I.  t      '       I.      ♦      ""^     f»  ♦ 

g  nftt^iX»— t?/(n— »Xn~4)  ^ (n— »Xn-«)  i  (»— i Xn— >) \ ,,(n-»-:X^-4-0*t(n>tX>t-?? 

!•    !•     »     \       4^       5  4.    "t  ».         4  a.  »•  *•  »•    I.  5  • 

Quia  autem  fufficit  terminos ,  qui  euanefcentes  an- 
tecedaot,  nofle»  fequentes  oon  determino  >  quia  co- 
rum  lex  deinceps  patebit 

IV.  Sit  D  =  o  et  E  ri:  o,  erit  pro  denominatore: 

e_(«  — Ogt  +  ^"~'^^*~'>=:o  ft— t(n~») 

»    •       •         ».4  Itin/-  5 

♦  4«         5  4,  5 


4» 

at 


IRRATXONALJBVS.        t^f  , 
it  pro  nnBerttose  reperiecar^ 

—  f         5      —  ^  \ 

1«  a  u  s    ~     ^      $  f  •  ♦ 

p_t.f<— i)rii^)_  » ff»>^l]»^>)  W»— ^\ — (»1  »X«<fe»)> 
^ — t.     •  t.     f     ~  f  <•  «•  •  • 

V.  Sit  £=:o  «t  F  =  09  atqae  ez  illatit  ficile 
cMdadim^L  fbre.  {Mriino 

W  1 1>    »)t»  -4-      -4-  tg  (■  — «) 

GeoenKter  «rgd  ^aiqae  has  diciefniis  detemiiit* 
cioaes: 

O  oh»— f)(b— «)  (WH- •)»«»•«)« 

^    I.    t.        »  {H-|-t}t«.4.|)lt 

^  i.     I.      ♦  tu-^Od^-t-ijtKv-") 
^  —  MfM— «Um-^ »)»»-- Oto—4)  rii-f-«)(«-|.i)«(it~i^{»-.«) 

«tc 

▼iide  ctitm  coSffideatef  terminorani  poft  eotoeften- 
t»  (eqBeotfiim  6cile  formamar. 

Cbro  II.  I. 
15.  Qoaodo  pro  denomtoatore  in  gitneie  eft: 

» (« ^te)  -  -r  g  —  (i*-M)(it  — M-4-1) 
Tom.  XVIII.  NooConnim.  T  pro 


pro  numeratore  habebiiam^ 

(u-4-'i)Cu     i)     I.    ».      s.  4 

(|»-V*^iW>>'>*  t.      »      4.  * 

qnortirti  Vittorirm  anatogia  ad  eos,  qui  io  prlmo  pro- 
blemate  funt  inuenri,  iam  £icis  Incalenter  erdinem 
ftqiKttfiiitn ,  Yl^i  dcPQOiBiaatoc  plufibuft  ^ooBsibiJt  ter* 
minis,  dedarat. 

Carolt  2* 

i5»  Negledifl  termitiis  in  numcntore  poft: 
cuanefcentes.  fequentibos iMbebimti»  approximttiQBe» 
feqnentes; 

«=a  erit  {v^xT^  TT^^^SSJJ 

quae  qnideffl>  iil:  hOd  ^nesft  plnrimuni  a  fertttte^ 
diicrepati. 

Cotolt 

17..  Fonamus  or^:     eritqufr  prozimer 

«•  • 


f 


aOfeQ    S: «  jerit  adbud  -ffibpiiis : 


et  fi  ttz:  3  erit 

$  5«  4 

fi  u  =:  4  erit 


X  "^B^^Ti^^E^.^^r  ■ — 

ii  (flir  5  erit  (i  4-*)"=r 

ti*»  exprdOlonfs  ex  co^fficientibus  pdtcflatnm  bino- 
mii  expedite  tlteHtis  .corrtHni^ntur.  Quo  longius 
Tcro  codtinnantur ,  eo  mimis  a  veritate  aberrabunr. 

Coroll.  4. 

18.  Ccneraliter  Huttm  liaiic -formulae  <i4-*)" 
^nm^nnarioiiBiti  ^ioinnyodms  exhlbere  nop  licet , 
9Mm  vt  dicami»  «j&  -  ' 

cxiflentibns  cocfficientiam  faloribost 

T  4  A  = 


«4*       M  QyANTrrirnBTOi 

(crt»':^-  O!    ••i    «».  »*. 

£  (ai-^8)fti— (y-»^arrifc  i)fi(»~^^)f»— m)r 

ctc 

CoralL 

rskk  IHc  itetnnfc  patet^.  cwp  qucfldtc»  m  ik 
cf&itjeio  noftro  pcncteat^  fi  eastatiiE  vLZzm^  pcodiBC 

Sin  attt£m>  fit  u  rrca  e»it  £  et  (  =  tif  ind* 

(r+*0"==  — — — ^•-^-i — - — " 

ftu  iTTr^»^ — »  cttihs  catib  cQi  naiifife(lik 

Probrema  IIT. 

*o-  Bmoffirjr  poie^ate»  (t-^j^  tmitfirmare  ihi 
hmumodi^Jkriem  maxime'  cmtergentem  t. 

itmunatm  exi^tt  qfiodritmuL. 
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Solut  ick. 

Se^pc»  ttgp  MqjiiKia  confffoi  deietr 

—  A—  —        D  —  etc- 

Bic  iM»  effici  poteff ,  tc  ur  Ibrie  coeffidentrirar  ily.  ^ 
^  Q.  D  etc  cerni  iiccefluii  enaneicantt  SmBaotar 
«rga  cenii  qpicnoqpe  fiicceflnie'  euanefteatB»^,,  et-  ol>> 
lisebnatur  tre»>  hniiisnDodi  aeqHaciooes  t 

'  ■}  M.((r-t^i)(w>4^)'  —V» 

'       •-l^      ^   (w^ijfMHMi  ltH->XiMt«J(|kH.«l.  — ^ 

Bine  diftieotiis^  ftraiaidi»  fiafie&rtur  r 

srrrx^'*    -(i,.-,jM((»^)         fl»-.i)iiSM^i)(»H«),  — ^ 

M(w.«.«}.  «»(M.«rt)(»H*>a^       ^  M(»4»n5HK5H^S~ 

fne  r 

e  — ^«ra  +  «(»--o/<>t)f»i-«^--  p> 

•  M^  «        •     ~        (M-#i.t)  (M-|k»>  ^ 

qpantm  9cqwitiooimi:<  difleceotia  darr 

»€»-♦-»)'  ,  flf—       fl»-»- «)fa  — *^  -  —  qL 

J  9  nxoo- 


«9»      n  'i^vmsixm  > 

lliQcqae  fit:        .  * 
.fluiDeratoire' xq>6ci€nMiri 

•  ""•(«M-i  (M-H2j(MJ|«)*       i*  t    ir  *» 

f5           (M—  iKM  — l)(M  — »)    (11-4- »)(»->•  »)(*  -♦-«)• 

(u-H  3j(cd -4- a}(ca-4- 1)         I-        >•        t*        4-  5 

ac  4eii0riiitiatar  loraiaHttfr  el:  tiis  valoribus : 

Utf  -4.  ,)  (w  -I-  1) 
A/  —  («  —  <a)(«s>>1Mikiait;i»(ag^  ... 


a  •f.f 


fti.  ^MEitfHeffibm  fitc  ^  ,  ^ietiitiit^  tmilieras 
integer  pofitiuos  pro  m  &fluinatar  ^  in  DumeratoTe 
fcmper  terminos  (^efhds  tuccefiiuos  in  hlhilum  ibire* 
Ita  fi  fit  (irJt  *^  ;  ^ 


n-^--  '•       »»  ♦  '«  ?.  J.W  ♦.  ~ 


nefceotes  fequuntur  ,  erit  proxime  r 

•         I.-'  '5 — 

C  oro  T  Jl  2* 

91.  StmtKvmodo  pofleodo  i^r^T  erft  prozfme:: 

M  il  fafflte&r  «A:zr  t  erir 

j 3^y^^  ,^ ,  jf 

pofiio  Tcro  flm  3;  erft  , 

CoroIL 

«3»^  Poflremn!  luec;  iQrm^  i4e0»  «ff  nQtaitii 
«gnt ,  qnod  nnmeratoc  ct  denominator  parii  tero^i'- 
Mmm  numero' conftat^.  er  quodi  altep  in>  clterum^ 
*it,  fi  cxponcnsi  tt  fnmainii  DegatiHC;.  HiieG  ergo  ex- 
pKffio  confeseiidt  ciT  ciiiir  fimiiibQS  cx:  probtemYti^ 
^  fopcrioribui  ortis  r 


TB4e  fiiiMil  (dclo  hiiiiismodi  ^oisuilflfBm  fKile  col- 

P/oblema  IV- 

«4.  Br>f0mtf  pteftaum  {j-^xf  trMnrfarmmie  in 
BMiutmU  prtgrjfffknm  mtxme  cmiergiattemi 

denmaiatore  exifteme  multmmio  piogtapie, 

S  olutio. 

Si  foladones  praecedeiician .  ^robleinflCaiD  coii* 
folflinnt ,  leai  fltteotaooe  edhibitfl  iade  ieqneocem  £>- 
liirianem  neneralem  colligimofts 


t)  ^     <tf(M.-.i)(!M--:»x»~o  (ii.4JH))(k»(^.iXM^»)VM-< 


J       0(^—0 «){^~.i)  (r— M\ (n— <»4.t ) (t!— «-»-»)(«  u-¥ti 
1.  *.       »•        4        (MH-tpXoH-^')»  I  <Pt  «)«mT1P^ 


etc« 

fkiade  vero  pto  denorainatofe: 


qui 
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qni  Talores  .ad  praecedettiiun  fbfftnam  propias  rcda- 
cootor  yt  fit: 


Etfi  autem  ex  hac  lege  etttm  deQomioator  ia  hfi^ 
oit»m  cominnari  po(&c  {  tame^  ex  priacipto  »  ^tide 
eom  dedaximus,  patet  eum  noa  vltra  ttrmiaoseaa* 
nercent^produci  debere ,  iSquidem  pro  C{>  fumatar 
oameru^;  poQ^aas  integer. 


poceft ,  &  Bttmeri  <{>  ct  w  inttr  fe  permutentur  ,  et 
loco  n  fcribatur  —  «.  At  pofito  —  n  pro  +  n  for- 
mola  (i  -hjr)"  abit  io  (i  -t-jr)r-",  vode  fi  fiieiit 
(i  -h«)*  =r  L  erit  (i  -i-xT"'  ,  ex  quo  latio 
hoios  cooacrGonis '  eo  clarius  perfpicitar. 


26.  Cam  igitur  nameratof  et  denomiiMtor  io- 
ter  permutari  pofiiot  ,  etiam  numentcrem  apad 
terminos  euanciceme»  abrumpcre.  licet tum  -vero 
deoominatoiem  tn  infinitom  continuari  eportet ,  jt 
fn&io  obtincatur  poteftatt  (i  +  ^r)*  aequalis. 


Coroll.  2. 


rom.XVlII.NouComm,        V  Coroll 
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CoroH.  2^ 

^7.  Si  fumatujr  <1)  =  «)>  noaicrator  ct  dfcno- 
miMtor  malfo  magts  inter  Te  affinDilanmr»  ad  tao^ 
tam  rationc  (tgni  cxponciiti^  »  a  fe .  iaiiicein  diftce* 
pabuQt.  '  Erit  autem  tanc : 

Y%  ^  0)  (tt>— Xft) — a)  (ft>— s)  (w^ft))(i^*M»-"»)OM^M— ^yft  t  -«> 

Sft)(20»^lj(2b)»2)(9ft>-ir         !•  ♦ 

f  * 

etc. 

tW(<W  —  Ij*        I.  « 

r  ~~ « WHi»— !►        «»•  < 
^       a>  (m  —  1  Km —  o  6»  —  i)^  Ot~<i>) (iu-<M-')  C« — »>-»•»)  (»  w  fc») 
s  tt(tu— i)  («U— '»)  (aii>-«j J'       u        s>  «.     •  «. 

etc» 

Corolf.  4. 

Hidc  fbrmaliie  foperiorefr  (23^  adi^sogu* 
numdam  perquam  idoaeie  deciaa&tus  : 

(i4-*)*=- 


»4^*  »±»ir4-!ii.  CM-tjfM-O  T* 


I R  R  A  T 10  NA  L I B  V.S.        1 55 


f  — »  ('^•^OjT  .1       »    (»—»)(»•—«) y* (ft— 0(11 — TO' 

•571'     I.     >  tf.  s.  ♦*     1-     *.  t 

qaae  quomocb  vUerios  contionari  debeaat  fpoate 
pa'i6t. 

Scholioti  I. 

Hae  formulae  to  nnsgis  ftint  «otatn  dignae, 
qno  minus  earum  ratio  patet ;  nam  etfi  tam  ia  na- 
meratore '  qoam  denominatDre  lex  progreiTionis  eft 
peffpcua  ,  fecuadttm  quam   vterque  in  infinituni 
continuatur ,  tamen  iam   aqimaduertimus ,  altera^  9- 
txrxm  tantum  in  infinitum'  produci  oportere ,  altero 
«X  finito  ternuoorum  numero  conftanie ,  ibi  fcilice( 
qflouis  CaAi  terminari  debet ,  -vbi  termini  aliquot 
CBaoefcere  incipiunt;  etiamfi  deinceps  iterum  termi- 
iii  finitae  magnitudiois  occurrant,     Haec  autem  ita 
foot  interpretanda  ,  fi  in  valoribus  litterarum  A,  B, 
C,  etc.  a,  6,  y  etc.  ^&or  numeratoris  euanefcens  a 
fi^ore,  deaominatoris  euanefcentc  tc41i  cenfeatur,  ita, 
Tt  fradio  cafu  (a=zm    vnitati  aequalis  fta- 

foaror.    Sin  autem  ,  vti  calcult  ratio  esugit ,  haec 
fra<^io  tantum  (emiOi  vnitatis  aequaUs  capiatur,  tum 
coQtiaui  ratio  non  amplius  infrini^itur ;   ac  fi  hac 
lege  retenta  tam  numerator  quam  denominator  et^ 
iam  -vltra  terminos  euanefcentes  in  infinitnm  conti- 
naatiir  ,  fn€t\o  refiiltans  form.ulae  (i  pttk&e 
crit  ^equalis.    Qtiod  idem  in  geniere  eft  !  tenendam  , 
dujnmodo  inter  numeros  ({)  et  (o  certa  ratio  fiatna- 
tur,   icfl  vt  fi  (pnXia  fradionis  ^^^^^J^^^,^,^^. 

V  etiam 
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ctiam  cafu  urrui  fuinatttr  =x"4rT      ^  ^**^ 
tio  neutiquam  principio  continuicattt  aduerfari  eft 


Scholion  2. 

30.  Quo  baec  clarius  perfpiciantur,  conlidere* 
mus  calum  w  =;  o,  ct  ob  numcrttor 
ooftrae  fradtionis : 

ct  deaominator : 

,  ?  j: 4. '  »(»•*-.' ) x*-^  L,*^?''*''^'^'^y'+ «. y tiM-.XiH-*Xt-to x*^  ctc. 
I.  «         I.  ».   »     '  *  t.  «•   3.  « 

maniieflum  autem  eft  numeratoris  valorem  efle  =  \ 
4-  i  (x  -1-  denominatoris  vero  =  i  -|-i(t  -4-*)"*» 
illumquc  ergo  per  bunc  diuifum  praebere  (i  4-  x)\ 
tSimili  modo  H  ponatur  tazz  t,  erit 
pro  numcratore 
A=ri.'L±:i 

B-o 

C  =:  —  i.  t«-4-')»i(w«t) 

DZZ  —  I  (n-4-«Wn!.iX»t-0 


pro  denominatore 

M  _  I  I 

•  ■  1 


W«-B)(>u4-*> 


^      t«    3»  4»  4 

e(c. 


1«  3«     4*  5 

ctc. 

atquc  hinc  colligitur  fi>re 

numeraiorem  =i+i(«4-i)jf+(i-i(»-i)4?)Cx4-*y 
denominatorem  =:i-i{«-  O^+ii+iCw+^^fX»-*-*)"* 
qaorum  ille  per  hnnc  diiiifus  manifefto  pcvebet  for< 
mulam  propoiitam  ( i  -f-  jr)»  Sin  autem  in  dcno^ 
minatore  tero^ini  litteris  y,     ^  pK,  afle&i  omitj 
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terentnr,  tom  ia  fiumefatord  Jeco  iNiAionis 

Toitu  flattti  debecet  ob  i^gem  (iipra  Aabilitam,  vnde 
nalores  C,  1E  etc.  duplo  prodirent  maiores ;  (o~ 
retque  numeratoris  valor  =:(x— {(»— x+jr)»^ 
deaominatdr  vero  r=i  — i)*  9ua  fraftlonc  ite- 
rura  veritas  obtinetur.  Vidtamus  ergo ,  <^Qmodo 
per  buiasmodi  formulas  tam  ^uautkates  radicales  , 
qaam  exponentiales  ^  et  logarithmi  corombde  yero 
proxime  exhiberi  queant ;  ,quando  quidem  conftac 
tain  I<^Tithmos  qnam  ezpooentiaka  im^ip^tii^  sd 
lorinam  (i+x)*  r^uocari  poflfe» 

Problema  V» 

3r.  Radicfim  qujadraum\fiX  quQuis^^auineir^^on^ 
qtudrato  propofito  per  feranala»  ontt  exbibitas^  pro> 
lime  ad^iare.. 

Solutia 

Sit  naiperus  propofitus  noir  qoadratus  a4-/^. 
et  poaatnr  ^x:  *  erit  <f  « -4-^  =  * « («  4-*)  idco- 

1 

qoe  V(a  «  r=  <i  (i  -h  *)V  Habebimns  ergb  «  =  ^ 
et  cx  praecedente  proiilem^te  iprmillfe  «oatisuo  ttUL- 
gis  ad  y{a  a-i-b)  ap^pia^aaafees.  crnnt<: 

y{aa-\-iO-       ,  ^      .,      y « 
i+».i.p-t-;n*~4'i» 
V  9 
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€tC. 

^uplutis  aatem  his  faftoribus  et  pojSto  breaitatifl 
ergo  ^z=.x  conleqafioMir  ^mjis  ffcqiifiafiCft  : 

y(4^+^)=— — — 

etc. 

ISia  antem.  ponamus  J-  =r  j  fcu  /  =  crit 

r  \ft»TVi — ,jr-4-i»3f3f-»-»»3»»H-«»J'*-*-  r 

etc. 

CofoU* 


IRRATIONALIBV& 


»5f 


CorolL  I. 


sa».  Si  forinttbrttin  harum  Bttfnerat^tts  jet  d&* 
BomiQatorc»  attemius  cootemplemuir  ^  non  diiircul« 
ter  obferuabimtts  ^  Ttrosqoe  eoaftituere  progreffioneni 
recnrfeotem  (ecundi  ordioi»»  ei  querolibet  tenmoum 
ita  dependere  a  bini»  praecedentibu»  ,  ¥t  fi  terni  ter* 
oiioi  ordiRe  fiot  P>QrR»  femper  fit  R=:(i-^ 
"jy^  ^ett  lcala  relatioois  liabeatur  x-^2^>— j^j» 


33.  St  pro  >  Aatnamus-  Tabrcni  ^i^,  et  m»*. 
ineratofem  depominatorenuprr  a  fradionibus  V3aa»r 
m»y  habebinuis  fequences  formula»t 


34.  In  bit  (brmulis  itevimr  txm  mrmeratoief 
qiam  deoomtnatores  ferien^  eonfitcuont  recnrrentem, 
cniii»  fealft  relatipnis  e$  s{a  a.a-V  h^yb  ita  ¥t, 
fi  P,  Q  >  R  denoienr  cre»  lerminos  fe  inuicem  ezci^ 
pientts ,  fBturoov  &c 


CoroII.  2. 


y{aa-^h) 


Coroll,  > 


A» 


^«e        '  D£  QVANTITATIfVS 

At  fcriei  numcratorum.  Aio  tcrnnini  initiales  fnnt  i, 
et  a  +  s  b  denominaiorum  vero  i  et  ^aa  +  bf 
"vnde  reliqui  fiicile  rdperiuntnr.         .  .. 

Cot  oW.  4. 

'  3$.  Si  fraitio  ad  miqores  tcrminos  redu- 
ci  poteft ,  liis  potius  loco  iplbrum  ^  et  ^  aa  \li 
coaueriiet.  Ponatur  crgo  in  mioimi»  terminis;  » 
atque  babebimus: 

hiocque  erit  R  =:  («  +  2  j»)  Q— /jf  P. 

Coroll.  5. 

35.  H«e  fradioncs  adhoc  comaiodtBS  ezprimi 

^pqffant  hoc  modo : 

f  etc. 

Corpll.  6. 

37>  Pro  his  fradionibus  fiDf mandif  fofficit  Tiii- 

cam  hanc  feriem  cooditaifie :  . 

«*++J'«+3/j  V+<s>«'  +  xo/«  +  4/....PiQ;R 

quac 
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(fM  pariter  eft  rocaimM     ic^Bfli  &  rr  (x^  t y)Q^ 
^yy  P.     Formata  autem  hac  iene  crit  proxiino 
=  <iaae  fQiiif ct  ibjfti©  ^ 4>l- 

ois  termiois  fe  immediat»  fequeatit^  ilUos  fetiei 
cillime  formatnr. 

Exemplum  i, 

3S.  Kadicem  quadratam  ept  a,  proxime  exUhere. 
^Cnm  lit  aa-fr'(&=za  ecir  et  ▼nde 

=  ergo  j^rii  et  «=4,  atque  «+a/=5, 

Qaare  ex  fcala  relationis  Rstf  Q-^P  fbrmetnr  haec 
fiTies  recurrens : 

35;  «04;  ii8p,-5p3o;  403px..,.P,Q.,  R 
et  fradiones         al       coo^inuo  magis  appropin- 
gnantes  funt: 

Exemplum  a. 

»9.  KadUem  quairaam  ex  3  /tfvxliiv  atbiher», 
Cora  fit  flfl-t-*  =  3t  ftatuaiur  «m,  erit  ^zra; 
«;l5  =  »  =  i  vnde       y—i  et  «  =  a  5  ergo 
t-i-^jrzz^    Quare  ex  fcala  relationis  Rzi+Q-P 
fermetur  iiaec  fedes  recorrens : 

4-;  is;  5tf;  209;  780;  apn;  10864...,?, Q,R 
entqoe  proxime  V  3  ~       ;  fiuc 

*  —  »  »  11 »  41 »  m »  J7T  »       »  e*C» 
.^itfir;^.   Vcl  flatoamos  azz^;  yt  fit  ^  ==  —  i ;  crit 
—  Tndc  j-zr-i;  «=,5  ei«4-aj'=:  14. 

Itwd.  X  VIII.  Noo.  Comm.         X  Ouarc 
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Qdare  &L  Ccala  ielationis ;  R=:  14  Q  —  P  fiNrmctas 
feries  recarreii&; 

eritqac  proxime  Y  3  =       2  fiue 
Vs  =:  i|.  2;  iS.  2;  ||;i..2^  irM-  2»  etc.  fel 

Probfema  VI. 

40r  Kaficm  cuiacam  ex  potdc  msntera  tm-cjiiti 
prop^  per  formulas  ante  exbUntas  ptoxime.  affignare* 

Solutia 

Srt  immenis  propo^tu»  non  cnbos  ^^-^B"^ 
ct  pcKUitur  I;  =:  X  erit  a'  '^kzzie^  (1  «-h  idcoqiie 
•  > 

y  =    <i  4-  *)'^.  Haben»us  ergo  irrzjf  Tar 

4e  ex  $.  2I.  nancifoeinar  has  appioxiautioBes  r 


Ltii5 


I  R^R  A  T 1 0  N  A  L I B  V  $.        if  ^ 

Eoolotis  flDtem  his  coe0icififitibus  lubdNinni : 

ctc 

Coroll.  I. 

41.  Si  Ibco  X  Talorem  K  fttbftiiuamns ,  et 
tndiones  implicatas  toltamus,  obtinebimus  fbrmulas 
fequeotes:  . 

3  fl  +  * 

etc 

antein  commodam  progreflionis  legem  definire 
DOD  licct 

Coroll.  2. 

4«.  SuiBcit  autem ,  forma  Tti  prioti  $  inde 
coifli  cubus  ad  numerum  propofitum  propius  acce- 
iens  colligitor,  coius  radix  pro  a  pofita  nouum 

X  *  dabic 


dabir  ▼slofetn  pio  ^  et  jr.   Sic  fi  radlz  €ubfdt  a' 

s  qnaeratur,  erit  ftatim  arz  i,  ec  prozime  f%Zp 
Sit  iam  j  =  et  fit  b  t  —  a' zz  h  i  ct  «=:ni? 
vnde  erit  denuo  per  fbrmam  prioreffl  : 

•v'  •  ^  MS-4-t   5  ^  nf  4as 

^  *  —  .75  hH*  »  — 
cuius  firadtionis  cubu»  eft  s  —  ^ ,  q«i  erge  a  fe- 
ritate  tantum  parte  79999«  deficit. 

Coroll.  5- 

43»  Similt  modo  fbrmulae  pro  extradione  ra* 

^icnm  altiorum  poteftatum  formari  pofliint.     Ita  fi 

*  b 
quaeratur  y^fl^-f-^)  ,  ponatnr  et  »  = 

bincque  hab^bitur: 

■      amar^{m-  t)b 

quae  etiam  fufficere  poieft  ad  radfcea  qnantnmnia 
ezade  definiendas. 

Problema  VIL 

44.  Per  fofmubs  ppra  imgiitas  fmimt  txprh 
merf  hgaritbmum  tuiusque  mmuri  prepqfiti, 

Solutio. 

SiC  k  +  jr  namenis  propofitns ,  et  cfmllat  eius 
k^rithmnm  byperbolicnm  efie  /(i  r^x)^^*  ^^n^^^ 
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oifienle  «r:  <x  Qiiodfi  iam  in  formolis  fnpra.  sn* 
venth  0  fpe^emus  vt  nuir.erum  infinite  paruum ; 
babebimus: 

.    1  +  1(14-»)« 

ctc. 

Qnodfi  ian»  hic  pQaator  0  =  0,  habebimus  pio 
/(i  +     fequeotes-  approximationes  v 

xWxxArV^x^+Ux* 
eic. 

Vcl  fi  pooatur  «  =  =^>  qnoiBiaip  firaaioniHD'  Ipgar-, 

X  3     *  rithmoi 
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rithmofi  pntiffimum  iodtgare  conuenity  et  ftiiftioDN 
parciales  toilancur ,  fiet  . 

^•ll./  -2tt-+.» 

J[t  4-^)  —     6  m  »  -4.  g  w  III  

/f  I  +— %  »* -4- ao  m»  n  ^  r  I  m' 

^     '        ~"  «•«•  ^  90 ffl     -4.  t6  m'  K -4-  rm» 
J(l  4-—^  ^    »10  mit^  -4-<»o  m*  »*  -+-  »<om*  w-f-«5  m* 

etc. 

haeque  fi-adiones  tam  prope  acced^at  ad  veriiai  Ta- 
lorem  /(c-hJ.),  vt  feriei  vulgaris 

/(i-+-^)  =  f-=i-f-.^.^.^etc. 

iogeas  termioorum  numerus  capi  deiieret  ^  parem 
approximationem  obtinendam. 

CorolL  I. 

45*  Ita  logarithmuffl  Tifperbdicnm  bioarii 
4efideremus  ,ob«— iet«  —  i,  feqneoties ,  prodi- 
bunt  approximatiooes : 

^ibus  fradionibus  in  decimales  couuerfis ,  cam  fit 

/2  =  0,^9314.718055994.53 
erit  proxime 

1 0,666666 
/2=10,592307 
/  a  =0,  d93rai 
/4  =  0,(59314535 
vere  /  2  =  o,  693x471$ 

<.  ficqne 
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fiEqoe  quarta  iraaio  a  Tciiiate  Uotam  put»  i^Z^ 
deficic. 

C  o  r  o  1 1.  2. 

4^.  Nnmerorum  autem  tnnario  minonnn  lo- 
garithmi  multo  adhac  exadins  repcrioMur.  Ita  cum 
fit  /2  =  0,4054^5 iaSio8i<r4  pofiamos  91=11 
ct  if=;  3>  noflnreqiie  formnhe  dsbiint  proxime 

/•=  X  =:  0^40000000 
/ 1  =  fT  =0,  405405405 

=  o,  4054tf4+&i 

/i=:  ^'^=:o> 4054^^5 xoi5 

erior  fcilicet  huins  vltimae  fradioni»  t&  — ^—^ 

•ooooooeoa» 

ideoqoe  ptus  quam  centies  minor  quam  caTu  fiac^ 
cedent^ 

CoroIL 

47.  Quando  ergo  fia^io  ~  adeo  (cmiffe  cH' 
minor^  tmn  crit  tam  ext&t 

*    •'»'"""  wo  n«     »40  m  a*  «  —  Jtoai'  a  in^ 

Tt  errcv  in  firadione  4ccimali  poft  decimam  demuoi 
Dotam  percipiatur.  Aliis  autem  mcthodis*  Tix  nm 
fidle  ad  veritatem  appcopinqnare  licet» 

9oroU.  4* 

48^.  Si  (radio  ^  fuerit  valde  parua ,  tmn  fol^ 
ficiet-  Tti  prinm  vel  fectroda  formula ,  iia  £  ^  =:  ;f 
prima  ibnaah^  dat  /S  o»  x  x7<f  4 ,  ec  ftconda*: 

/}=r^  =  o,  xx778aps  at  ceuera  eflt 
di-zzo,  1x778303  vBdiflr 
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Tfide  fecaidi  (brmuh  circicer  — : —  a  veritate  de. 

io«>oocoo 

ficir. 

Probtema  VIII. 

4.9.  Quantitatm  ex^mntiakm  t*  per  formuUs 
imentat  proxinte  exprinure  t  exijiente  e  r.wttero ,  cmus 
logaritbmus  byperboHcus  aequatur  vnitati, 

S0I U  t  lo. 

Notum  cft  eflc  /"rzfn-S-)",  fi  pro  «foma- 
ttir  numerus  infiaitus.  Scribamus  crgo  in  formulis 
|.  3S>  |-  Soco  s  et  fimiil  ponainus  nrrA»  ;  fltqne 
isbnnebiinfts  ft^ules  lapproximationes 


-    I +  J* + r;*w+ rh«f'+;:rr*s**' 

i-;*+~**+-^^^+*rV-** 

■       '  §.,7  i.  f.*         '  Wl.U.J 

etc 

Tnde  lex,  qua  ^eqneates  huiusmedi  fiunnalae  coBficl 
^bent ,  eft  manifefia.  Si  fraftionei  partialet  tollere 
Telimus ,  habebimus : 


IKRATlONAtIBV& 


-   — — 

^  1  ao  +  go  jf  +  I  a  y  j?  +  jf' 

lao  —  (So  Jf  +  I a  «  *  — Jt* 
^  ^  igSO  +  846    +  180  XX-^-iOX'  +  ** 

"~  1680  —  840  Jf  +  1 80  *  *  —  ftO  *'  +  **  V 

Coroll.  I. 

50.  Hinc  ergo  erit  ipfe  numeri»  e  in  firadio- 
•  BibQS  proxiinis: 

'  —  T  5  Vi  Vi  >  Sai  >  etC. 

qnaram  fradioaum  hanc  legera  ot^ruari  conuenit , 
Tt  fi  ponatur: 

A=3,-  Brr^A+i ;  C=i  oB+A ;  D=:i4C+B;  EniSD+C;  etc' 
;  SBir6?(+i ;  €=:io^Sr;  Sfc=i4€+S3i  €=i8SD+(J;  ctc. 
Tbi  mnltiplicatores  6,  10,  14,  i8|  etc  liint  nume- 
ri  impariter  pares. 

C  o  r  o  1 L  2. 

5x.Cnm  igitur  fit     3,71828182845904523 5 
videarons  quam  prope  fradiones  inuentae  accedantad 
veritatem : 

erzi   =r  3, 0000 
r=r  '/  =:  2,714285.714. 
W  =  2,  718309859 

ctc« 

Tam.XVIII.Non.Comm.        T  Tbi 
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vbi  primi  in  partibas  decimis,  (ecunda  is  millefi« 
mis ,  tercia.  ia  centies  miilefimis ,  et  q^uarta  in  cea- 
ties  centenis  millefimis  aberiat. 

CorolL  > 

5t.  Talis  hx  pcogrffiioois  etiam  io  ibrmalis 
generaUbos  pro:  ^  daprd^ndHUf :  Si  eoim  noftru 
iladiones  ponamus: 

1$  |{  |{  I  etc.  fumtis  Arx  et$(=z>erit: 

B=2+x;  CzzSB^Axxi  DsioG+Bjw;  E=I4D+Cj»;etc. 
fSf=:i-x;  €=i6f&-^^xi  ^=io€^^xxi  €=i4iD+€*«;  etc; 

vnde  ieries  tam  numeratorum ,  quam  denominato- 

SHii  ftcile  conciaufttur. 


SOLV 


SGLVnO  PROBLSMATIS 


DE 


INVENIENDO  TRIANGVLO 


IN  QVO  RECTAE  EX  SINGVUS  ANGVLIS 
LATERA  OPPOSITA  BISECANTES 
SINT  RATIONALES. 


ocatis  terals  lateribus  i  dr,  s     a  ^  et  redis  haec 


T  laceia  biiecaotibos  /,  g,  b;  quaeftio  Kducitttr  a4 
refolutioDem  trium  fequentium  ibrmularam 

^  b  b 2  ce '-aazzff 

&aa-+-ibb  —  cczzbb. 
».  Hiuc  di£^entiis  fumendis  iequitnr  Ibre : 
iibh-^aa^-zff-ggy  ^(ce'hb):zgg-bb\  ^iec^aa)z:ff^bb 
feo  ff~^^aazzgg-\-zbbzzbb-^^ec, 
Cum  autem     ff^zifibb-^-itcc—aa^  habebimnl, 
ffj^^aazzgg'\-^bb—bb-\'%a-=:i{aa^rbb'\'C(i'). 
3.  Summa  porro  noflrarum  trinm  forroolarum 
praebet : 


A  u  c  to  re 


t.   EV  LEKO. 


X. 


Y  ft 


ita 
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ita  ¥t  hinc  ifiae  tcirnae  formulae  refiflteat'! 

igg-{-  s^b  b-ff:=zgaa 
Abb-J^^f  f  -ggz^9bb 
i,f f -^igg-bb^^  9c^' 

4.  Qaae  cum  iimiles  (Int  ipfis  propofitis,  coa« 
cludimus  fi  pro  lateribus  a  &  6,  2  ^  fint^  redae 
bifecantes  /,  gt  b  tum^  pro  lateribns  t  f,  ag, 
fi>re  reftas  bifecantes  3  ^2,  3  3  r ,  ideoque  pro  h» 
teribus  /,  b  ttdmi  bifecantes  |  1 6>  l  Quare 
inuento  vno  huiusmodi.  trianguto ,  fi  reftae  bifecan~ 
tes  pro  lateribus  noui  triangnli  accipiantur ,  hoc  ea- 
dem  gaudebit  proprietate,  quia  in  hoc  reftae  bi(e- 
cantes  fant  tres  quadrantea  laterum  piaeccdcntis. 

5.  H»  obfernatis  ibtutionem  qiiaeftionis  feqnea^' 
li  modo  aggredior.  Primo  binis  tantum  fi)xmufis 
iatis  feAurus  eas  ita  exhibeo: 

(^-tf)*+(*+^)*-«fl=(*-r)*+(H<"+tfXHr-fl)=// 

(a  -tf)*+(a+c)'-*  Ai=(a-ff)'+('«+^+^X«+?-*}=^ 
ftatuo  igitur: 

f  zzb^c+CB+c+aJp  ct  i:=<r-^/+(<i+r+*)^ 
Yt  fadla  fubftitutione  diuifio  pet  a+-6+-r  fu£cedat« 
hoc  modo  obtineturt 

^+-^-»=raCA-f)^+-C&+-r+-«)^pt 

« +-tf — ^  =:  a  (tf— 4? +'(«+- ^ + ^)??» 

6.  £x  Tttaque  aeqoatione  definiatur  itator 
ipfius  tft 


/ 
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rnde  fic 

«X  quo  dnplici  Talore  ratio  intcr  numeros  a  et  b 
^^ligicur : 

quamobrem  (latuo: 

hzzj^p-qq^ipq-pqq^2ppq 
hiocque  fit 

feaa-t-i4-f=:ft^-t-a^— tfpy. 

7.  Cum  igitnr  fit : 

t-^bzz^-^-p-^q-pp-qq^^pq^ppq^pqq 

•rit  C^p-^q-i-pp-i-qq-ipq-ppq-pqq 

ficque  binis  formulis  iatisfit »  numeris  e  ft- 

queotes  valores  tribuendo : 

azzx+q^pp-^pq-ppq-i^ipgq 

bzzi-^p-qq-2pq-pqq-^2ppq 
cz=p-i-q-\-pp-{-qq-2pq-ppq-pqq 

Tnde  cum  fiat 

^-r=  1  -q-pp- z  qq-^  ^ppf 
M-^CZZi^p-qq^zpp-ir-lpqq 

Y  8  hab«- 
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habebimus : 

g^i+iq-p+qq-ippi-ipq-Hpqq  tf~f+^a(i+/)(l4-?-ap> 

8.  louabit  liinc  etiam  fequentes  valores  eli- 

cuifle : 

a+h-c=:i-2pp^iqq-apq-\-!tppq-{-ipqq=i  (i-p)(r^X' W?) 

b+c-a:=:  ap+zpp-  ^pq-^pqq-^-^ppq      =  *P(i+?X^+P"-»?) 

a^-bzr.  2q+  iqq-2pq-^ppq+2pqq      =  2  ?  ( i  +pX  '  4-^-2/') 

Tbi  cauendum  eft  ,  ne  harum  vlia  euanefcat,  quia 
alioquin  triangulum  periret ,  excluduntur  ergo  fe- 
quentes  valores: 

/>=o,?=o,p= +:!,?==  dii,/>+y=-i,y=fct!,/>:=ft±i. 

Fraeterea  vero  etiam  exdudi  oportet  i+p+?r=3]>? 
ne  fumma  laterum  euanefcat»  Tum  vero  eiiam  do« 
tetur  efle : 

u-b—q+p-^qq-pp-^-  ^pqq-ti  p/>?::-(^-p)(i+p+y+3/>^) 

3 ?- 3/>+3??-3pp-3pW+3pp?=3  (^-P)(»  H-P+J-P^) 
tandem  vero  eft 
aa+bb+Cf:^:  2(  i  -^p-qj^p-qj^pp-pq+qq)  ( 1 4.  a(p+^)4-(^+y)*+  ^ppq^ 

fen  fltf+^^+<rr=S((2-p-?/+3(p-^)*Xi+p+?)*+3p?>??).  • 

9.  Supereft  igitur  vt  tertia  conditio  itnptei- 
tur ,  quae  in  hac  formula  continetur : 

Mz:(tf+-^)*4-(fl-*)*-j<r=:(tf-*)'+(fl+^+0(<»+*-f) 

vbi  fi  valores  modo  indicati  fubftituaotur  ,  coUi' 
gitur : 

^fc(f--/>)'(i-}-p4-?-+-3/'?)'+4<i--/>X»-'^Xi-H?X»+M-?--3p'7) 

quae 
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qnae  eaoluitur  in  hanr  fornaam  : 

-\'p*-{'2ip'q+6ppqq-\'2lpq'-{'q* 
-2(/>+y)'-3(p/>+(fy9)  +  4(p+y)  +  4. 
qoae  fecmiduni  poteftates  ipiius  q  difpofita  fit 

bb=^ii  +  Zpy9*-fi{t-iip+9pp+9p')9' 

^{i+p-pp)'. 

xo.  Alia  methodus  hanc  aequationem  refol* 
Tendi  aoa  patet ,  nifi  vt  more  fblito  pro  b  eins- 
nodi  expreffio  afHimatur ,  qua  fubQituta  Talor  ipfiut 
f  pet  aeqnationem  (implicem  determioemr.  Tnm 
T0it>  confiat ,  qnomodo  vno  valore  inuento  ez  eo 
cootinno  plures  elici  queant.  Ad  minores  autem  ¥a- 
bres  eruendoB,  generatkn  notetur  ii  fuerit 

i> = A  A   +• »  B /-h  C  y  f  a  D  y +- E  E 
fqaentibns  pofitiooibus  negotium  coofedum  iri : 
fi  *=  Ajj+ly  +  E  fit  ,=,^!iif^ 

fi  *=±A«?+J?-t-E  fit  1=^}&tw^ 

3-.  fi  *=  A?,+|?+;£-!5  (U,=Ji|=^^!Bi 

fi  *=£S|^£5«+f  ,+E  erit  1='-^^S^^^ 

11.  Cum  autem  cafus  fnpra  exclnfi  nofiraeae' 
qoationi  iponte  fatis  ^iant  f.  et  pro  b  b  qnadratum 
prodacant ,  ea  ii»  nouas  formas  fimile»  elicere  licet, 
Tude  deinceps  noui  Talores  idonei  pro  q  erui  queant. 

Sit 
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Sit  crgo  primo  ^  =  x  eritquc 

quae  euoluta  praebet  hanc  formam 

M-(i+-3p)'*)*+»(«+a3p+9^p-9p')* 

+  (-3+92p+io/)p-7ap'+Pp*)** 
+  4(i-;))(-i+ia/>+io/^6f*)«' 

+  4(i-ri'(»  +  «^) 

tum  rero  eft 

«+-*-r=r-2ar(i  -p)(a+p+i:) 
i+^-a=— ap(ft+ar)(i-^+2af) 
fl+r-^=:  ft(i+/>)(i+Ji:)(«-2p+*). 

Pracftabit  autem  quouis  cafu ,  quo  loco  p  deterroi- 
natus  valor  affumitur ,  fubftitutionem  in  priori  for- 
ma  ^cere ,  ac  tum  denique  euolutionem  ioftituerc. 

12.  Sit  igitur  fecundo  ^=:-i-p-f--*,eritqDe 

*i>=:(i+-ft^-*)'(3p(i+/))-i+3p)*/+4^«-^)(2+/>-*)(3?(i+/» 

-f-(i-3/>)*) 

atque  a+b--c=:  ««(i -/))(« +/>-*) 
•    *+r-fl=:-2p(/)-*)(3  +  3/>-a*) 
4+tf-*=r  2(1 +/))(! +p~*)(3/-*). 
Sit  tcrtio  ^  ir  —  i  -f-  *  eritque 

i^i&r:(f+/)-*)'(2H»+3?)*)'+4('--/')(a-*)(P+*)(4H»--«>)«> 
atquc  4+^-<^=2(i-p)(a-Jf)(/>+*) 
*+<:— tf=:2pjr(3+-p— 2*) 
4l+f-^=:ft(i+p)(i-*)(2/>-*). 

Sit 


Sit  qnarto  ^qt:  iitid:*  eritque 

.  .  (3(x-p/?)  +  (i-3/>)x) 

itqae   «-h*-fF%(i -p)(i-p-Jir)(3(i+pj+*) 

«+-^-*=:Ki +i>+ArX3(i-p)+A)*  . 
Sit  deoique  quinto  q  =  L±JL±i!  erit 

(3p-  0  *^A=t  ((i-p)(i+3p)+A-)'(<y/>(i+p)+(,+  3p):rV 
+ 4 1 3p-  i/x  (1  -/))( 2(  I  -p)+^)(  3p(  I  +p)  t 

itqne      4.>  —  r  ~  (■  ~  ^     pu  -*>  rt-^.  «> 

--  .       .  i  :  Of-i;'  , 

aA-C-^b  —  »('-*-»)('  H-P f>(r  —  M-t-  «1 

ferapcr  aatetn  eft 
fz=b-e+(if\-b-{-c)p   ct  ^=«-r+(«+i+^)^. 

x3.  Hinc  ergo  fatis  patet  innumerabiles  folur 
tboes  noftri  problematis  iuueniri  poflfef  Inuento 
enim  pro  y  '  valore  quocunque  ^  — »  ,  ftatuatur 
?  —  et  aequatio  refultans  iterum  huiusmodi 

formam  habd)ic  .. 

*  *  :=  A  A    -h  2  B  A' ' -+ C  .V  :i' +.  2  D  j»r  ^  E  E 

Mde  nouos  valores  pro  x' dt  l>  eruere  iicet  mcthodo 
aote  indicata.  Cum  amem  hic  pbtiiTimum  foiutio^ 
flcs  in  minoribus  numeris  defiderentur  ,  litterae  p 
valores  (impliclores  tribuamus  ,  vnde  qutdcm  valo- 
res  o  ct  ^3  I  excludi  conuenict. 

Tonk  XVIII.  Nou.Comm.        2  •  Cafi» 
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Cafus  I.  p  =  —  a. 

14.  Ob  p  =r  —  2,  habemas :  '  -c  \  -)  -  ■  •  ' 

€z:z    ^-\-q-^zqq\  tf+^+m;— a  +  x4.f 
Tnde  fieri  oportet 

hhzziq+%)"{sq'^i)*'-iii{'-ri)*{p'q'^'i),, 
qnae  euoluta  abit  ia  hanc  fbrmam : 

25 /-4- ft6^'-+- 3»  1    — .<J4^-t- itf— 

Hic  igitur  eft  AzrS,  B=ri3»  €=1:321,  D=-32, 
et.E=:4  ideoque  fequentes  (blutibnes  nafcnntur: 

1-.  fi  h-Sqq'-^^U±^  fit  1="^$:^ 

2*.  fi  *  =  ±:5^^-8y  +  4  fit^==|^=^ 

Tbi/  tertiam  et  quartam  ,  quia  numeros  nimis  nM« 
goos  pmebent,  omitto. 

15.  Prioris  fblutionis  fignum  fiipeiius  praebet: 

g.           Ift  St  _  5.  5t 

Tnde  nafcuntur  numeri  nimis  magni ,  fignoni  tcro 

inferius/ 

q  =       —IL  —  J.  ergo  = 
Pofterioris  vero  folutionis  fignum  fiiperius  dat 

fignum  vero  inferius: 
^=:^=:i!  ergo  i&  =  2y 

vnde 
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vade  «tiam  tdiqias  iitteias  de^iamus 

Ho8  nnmeros  multiplicemas  per  4  ac  diaidamns 
per  3  Yt  obtioeamus  bauc  folutionem  £itis  iim- 
piiceih : 

«1=158;  ^1=1.47;  ^=  131, 
/=ao4i  g  =       ;_  ^1=  255 

et  quia  iitterae  /*,  quae  commuaem  habent  di- 
tiforem  3,  ia  locum  litterarum  ayb,c  fubftitui  pof* 
funt,  prodibit  haec  folutio  mtflto  ilmplicibr' 

^ir  S7';  85         .;  .  .) 

/=158,-  g=:xa7i   i&=:r.si  ;  I 

Tode  fit  «  +  *  +  « if  =  a.  7,  1 9.'73-, ' qiH  fiidpres 
Ttique  fuafnumdrt  formae^  x  3^/^  Tti  aatiira 
jei  pofiulftt»  ...  , 

iff.  Ctfm  foco  t  fatiftftcfet^  fcam  -H-r  'qdant 
—  1",  Ttamur  hac  fubftitutione  ^==5^  fietque 

v»de  ob  ,     , .     . . 

Aziz^y  B=ft7,  C=-99^  D^^riS,  E=xp  , 
Iiabebinnus  has  lefolationes : 

i\  fi  K  1  y-?'^  9  ^'J^+S  ±  10,  erit  j.=::i£^-i|=-{ 
^''^iiJr  J)'b^±'mrl^-^^o  erit^=?::t«||-^ 

qaarnm  prior  dat  .qzz^r  it  cafi»  .^lufus, 

forma  q  =  t±j. ;  altera  Tero  fuppeditat  ^ 

*  2  a          •  fub 
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fub  figno  fuferiori/=:  Iw  =      er^  =  i;  ■ 
fub  figoo  1  ifcriori  y  =        =^  «t*  *  -  «• 
17.  St  crgo  y^^z^let^q-^zir^tit^'  ^ 
^  ~      hinc  i&=f:  ^  ♦  porio 

*s'    .  »s  •  a»*  * 
  •  _i«        —  — ^  — '  ti!» 

I  —  'ill  •     —  *  =  — "  '11221  • 

if  a»9  »9»  / 

  ^       i,  II   t  y«'cit — .  4tit 

6  - —  '  ..   -•f  *»•  M» '  .  ' 

Omae»  hi  valores  per  289  .multipliati  per  9  4e» 
primantur ,  et  bajbebitur  ifii  folutio 

/■=  i?a3  i  515  i  «aS*  : 

quae  eadem  refultat  ez  altero  cafu  inuento  q±:^  \ 
TnOjS  efi  aa-i-b  -h  f  ^  =:  a.  7. 19  43-  97- 

Cafus.  2.  p  =  a. 
18.  P^o  hoc  ergb  cafu  primo  habemus : 

^+^-tf=  4(i+?)(3-^ft^)» 

Tnde  fit 

ib-Jr=(f 2)'(7f +'3)'-4(«  -i?)(3  +«)(3  -  5  *) 
^uae  eubluta  'praiebet  ' hinc-fbrmam  :     .  V 

/bA=4P?*i»74i/V9??-+-aJ'<^^ 
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becque         ^  =  3  r  tMhfit  in  hanc  fimpliciorem 

^  =  49  r*-.  58  r*  H-  r  r -H  8  r 
cafuii  autem  exdudendi  funt  ^         x »  f  —  ^  3» 
f  =  J  i  ^  =  3  et 

19.  Cum  hic  fit  A=:  7,  Brr-^  «9»  C=ri, 
D  =  4,  E.=:o  erit  ex  lolutioDe   prima  rnouo 

r- ~7  =  »%*  et  ^=:JJ,  htocquc  *=:-.z^ 
tnm  Tero  porro  .      s  ■  . 

inoltiplicentur  bi  Tulores  omnes  per  crit 

ei^b-c=z   1184;  a^s:-3$93;  a/=-477t 
^+^"— fjr=       8a  i  •atfzr-»a49i  j  a^r::— 609» 
«4  tf-^=— 3^75i  a^z=+xa66;  ai&=— 1645 
— ^4.09. 

DupHcatis  ergo  valoribus  prodit  haec  (blotio 
«=3491;    A  rz  ia6<J  ;  3593 
/=4777  5   g=tfo9a;  i&=:i64$ 

liinc  vero  eft  <ra-h^^+<"^=:2. 19.31.43.4O5>. 

ao.  Transfbrmenius  aequationem  noflram  p^ 
aendo  r  iz^^  orieturque 

m  ^  i&  25  +  8a    +  73 +-  itf y  - 

Z  3        *  ftatas' 
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jftatuatttt  ^*(^-x)*=5-4-VJ'>  fiiqne 

r  =  -A  et  f=:-l?i  ideoque  bz=:'-i^i  Poiro 

''^Miiitiphefcnttir  "omttes  hi  valorcs  pac  ^  ct  habeVuOr 
fl+t-^DC— a4d;  atfi=:  Spaj  ^=1640  - 

iaoo;  2b=:-5S^i  a-e-i-g:=:-^9iSOi  ^z^-iti 

4+^4-^=164?/  '  ' 

vnde  ctdiigfitnr  ^jNw:  cfolwio :  '       /  ^ 

i*=477  ;         a77i  '  r=:44^  . 
fz=:S6sii    g  =  88i;   *=:'640-         :  . 
"ai.  in  aelquatione  per  q  cxprefla.  ilatuatut 
|ji^;^-ac-r<perfetur      :  » 

^ii&^^Cj-^T^'^'^ / -  *4<J /+'6pjfj+  S44>  +  4 
A=:T,  fe=i:-73»  C=:<?p;  D=ia2,  E=a. 
Ergo  , 

I».        (/-  ^)'  =  syy  -  Vjr  ih  * 


ao 


4  (--^  146  1^  610)  —  7J^S05 

-Ek  frfdfi  aat''fignum  fup.  j'^*^^!^  ct  ^=1^ 
at  .fignuni  inf.    =      =     ct  ?  =  ^ 


Ex 
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Exftcudda  dat  fignttm  fiip.  ^rr^ir— V  et 
at  fignura  inf.  j  —  ^^         ct  q  =:'-^. 

£z  Talore  q  z=  V  colligi.ni.us .  baoc  fii]tttiot)«in 

«='+0+;,  377  5  <Jip; 

/=3.31+;    ^=3.3*55    b=:i.JSSf  : 

tbi  fit  2.  3.  7»  13*»  .  .. 

£x  ralore  autem  ^  =  |?  nafcitur  ifla  folutio 
0=     134  i  b=    Sas  V  <r=:  ^^7 
/=3.480;   5=3,103  i  *=3.*337 

ihi  tit  a  a b  b -h  c  c  z;;z  2,     y.  19.  31.  ^3 

notaodamque  eft  bic  bina  latera  tertio  non  efle  nia' 
ioni.  .  " 

a».  Pluribus  caiibus  inuoluendis  hic  non  im- 
moror,  (ed  potius  animaduerto>  methodum  qua  bic 
fnm  Tfus ,  non  (atis  videri  n^turalem  et  ad  fcopum 
icconnnodatam  ,  prepttrea  -quod-jwlla-  fnrpfrditnr  cri- 
teria  Iblationes  fimpllciores  difiinguendi.  Defidera" 
tur  ergo  tam  pro  hoc  problemate ,  quam  pro  aliis 
fimilibus  ,  quarum  folutio  ad  huiusmodi  fi)rmam  ■ 

A  **  -4-  B    -H  C    -4-  D  *  4-  E 

id  quadratum  reducendam  ,  renocatur.  .  Atque  in 
hoc  qnidem  problemate  Iblutio  a  quantirate  aa-\-bb 
•\-cc  inchoanda  Tidetur ,  quae  .  huiusmodi  numero 
iixx  -f*  3  ^y)  certe  eft  aequalis ;  et  cum  debeat 
tOc 

t 

4(*  Jf-f  -  S/^j^iT-l-a  ««=gg+ 3  bb'=:,bb'\'  3  ce 

euidens 
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.euidens  eft  mimttuia  xx-^^ff  fi€toM  htbere  de- 
bere,  quos  conftac  eiusdem  elle  formae.  Statui  igi> 
tur  poterit 

xx-^-^jnzitm^^inrOipp^^qqXrr-^-Bss)  ci  4(**+af>'J'> 
oAo  modis  ad  formam  AA+3BB  referri  poteft, 
Tode  ternas  iilas  eligi  oportet    Foret  nempe 

4=  a  w(p/-4-^^r)+ a  »(3  pr) 

*=:»((3^+p)/if:(f-/>)r)3h«{3(^-p>T<3^4-/>y) 

/=»((3  y-p)i±(5'-4-p)r)±»[3(?+p)'  +{3?-p}r) 

et  effici  reftat  a  a-^b  b^c c  =:  4  (*  *  -H  3 / J'). 

Verum  hdc  roodo  calcalus  fit  fatis^  prolixus ,  nifi 
forte  certis  artificiis  tradabilior  reddi  poteft. 


RESO- 


RESOLVTIO  AEQyATIONIS 

P£R  NVKEKDS  TaIVI  R^HeMeiLMv 

Auitore 
L.   ET  L  E  r6. 

♦  •  ■ 

Haec  fbrms  latiffifne  patem,  i]iiae  lafignem  par- 
tem  Amlyfeos  Diophanteae  complcdtitur  ,  pro 
vam  indok  numerorum  A,  B,  C,  D,  £,  f  plorb 
io  (e  cootioet  cafus ,  tjui  t^ulgo  diuerfis  methodit 
iradari  (blent  '  Hic  aotem  fingOlari  modo  eius  rc- 
folutiooem  fioe  radicis  exrradiooe  i^a  «locebo,  Yt 
foiatio  Qon  (oluta  ad  numeros  .catjQoaleftf  fed  etiam 
iotegios  accommodari  poflit. 

X.  In  genere.  t]uidein  refolutioDeiti  buius 
qDatioDM  tradere  noii  licet,  qaia  faepe  "rfu  venire 
poteft ,  Tt  ea  Ct  impoinbili^,  certiffimum  autem 
criteriom  pofljbilitatis  folutionis  llQe  dubio  ell ,  li 
Toicoa  faitem  cafus,  quo  huic  aequationi  fiitis^i, 
fiieric  cDguitos.  Ponamus  igitur  boc  contingere  x^- 
fii  qoo  X  =  4r.  ct  yrzby  Ua  vt  refien  idt.:.  . 
A        a  B«*-+-Ci'*+ a  De^- a  E*4- Frr  o 

ct  qaemadmodam  ex  lioc  cxfa  cognlio-^  atii.liue 
Toiii.XVIlLNoo.C6miii.        At  nume« 
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numtQ  finiti «  (iue  iQfiifiti ,  «rai'  qaeiitt ;  ^ic  Cua 
oflenfuras. 

2.  Subtrahattir  tfla  liequaticr  aS  ipGt  ptopoEtx 
genefaK  ,  n  obUoeitttr  baitK;»      :  ' 

cuiu»  fingula  membra  praeter  (ecundttoi  fiidlorem 
habent  Tel  x—a^  vel  -  at  oneanbmnn  lecon- 
dum  pluribus  modb  xa  daas  partcs  refoiui  potefi , 
quarum  altera  babeat  (adlorem  x  —  at  altera  y  —  bp 

*f -a^ = Jt(  /  -  *)+*(x-fl)  ^j' C* + (  ^  -  ^ 

tt  autem  amba^  litterae  x  tt  j,  parem'  rotioaem 
ineaat)  hac  refbiutione  Ttamur: 

qna       aequatio  nofira  feqaentem  Induet  formani. 

*>(*+tf')+B(*-<r)(j'+fr)+B(r+«)(j'--^)4-C(j'-^)(/+*) 
-i- a  D(«  -    -h  a  H  ( -    =:  o. 

3.  Confideretur  nUnc  ratfo  quantitatum  x— « 
n  j^T-.k  tamquam  data ,  ac  fiatuatut  . 
:  =       ica  Tt  fiit  fX-SfZ=pJf-Bp, 

iqna  ratione  introdufta  noflra  aequatio  cuadet^ 

'  Af(JHr«)+B/>(jr+^)+B<jf+a;+QC;+a)+2Dp+2F^ 

«X  qnibM  J»ioi&.  aAquatioaibiis  vtramque  quantitatefli 
qoaefitam  x  et  j  definire  Ucebit.  Quum  eium  po- 
fttrior  fit;  |.  -  .  ^ 


r 


prior  vero  prafebeati         .  • 

'  .*<  ~T'   i  :,   P  -   ?     .1.  ..    .  ■ 

hic  valor  ia  iMa  ,(ob(lkaCttS:dat: 

TOdc  colligitur 
hincqve 

,  .  .Ap'.4..Bj»fl-|-C«« 

4.  l^cce'|€rga  lim   fumus  ,a0ecuti  (blatioBem  . 
gs^eialidifnarn  aequat|onis  propofitae  ia.  humeris  rt^ 
tionalibus  ,  quja  enim  ambos  numeros  p  tt  q  pro 
arbitrio  ^ffyinere  iic^t « ^ttideps  eft,  omne^  plaae  Ib- 
latioDes  in  his  formulis  conitineri  debere.    Quod  au<* 
tem  (olucionss  in  .numeris  integris  attinet,  .manife-' 
flam  eft  tales  «xhiberi  non  poflfe  niii  ambo  numem* 
tores  illarum  ffa^ionank  diaifionent  adihittanc  per 
commanem  denominatorem        -4-  a  B  p  f  -4t  Cf*, 
sd  qood  fieri  nequit  nifi  hic  denominator  ad  nume- 
rum  fatis  exiguum  le  retSuci  patiatur,  .  Statim  ergo 
Binc  cxcludi  oportet  cafus,  quibus  ^*<CAC,  fiue 
quibus  A  C  ~  B*  e()  namerus  pofitiuus ,  turo  enim. 
faicnnque  Talores  loco  p  ct  q  accipiantur;  fbrmulam, 
>  p*  -H  a  B p  ^  -f-  C.^* ,  non  infta  certum  taloriBm 
«feprioncre  licebit. 

'  j^.  Qobd  fi\crp  namefi  A,  B  ec  C  it»  fue- 
/fsr  conipiTati  ,  vt  per  cercos' namero^^  et  7  ftTr- 

A  a  t  mult 
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mula  A  p*  4-  ^Bpq^  C  q*  ad  jBxlgfHiRi  miineniiiv 
fiue  Tnitatem  ,  fiue  binarium  tam  pofitiue^am  ne- 
gatiue  fumtum  redigi  queat ,  omnet  partes  binamni 
formularum  pro  x  tt  j  ihuentarum  abibQnt  'iii  nn^ 
nSefosi  mtegiros.  Pofito  autem  iflo  QUioero  i::tt,,  itt 
Tt  his  cafibtts  fit  &)  Tel  i;  Tel  4-  a»  ob  Af* 
•4-  a  B  p  y  4-  C    =: «,  reperitur      ,    .  , 

£c  formula 

(aB-AC)?*-HA«  —  > 
debebit  efie  quadratum  ,  quod  quidetn  plenxmque  fie- 
t{  poterit,  quia  pro  u  fiimi  poteii  tcI  +iVtel  -^r,, 
Tel  4-  a ,  Tel  -  2 ,  dummodo*  B  B  —  A  G  fuerit 
numerus  pofitiuus  non  quadratus,  etiamfi  fine  dubio 
dantur  cafiis,  quibus  6)  maiorem 'Ibrtitur  Talorem* 
Tum  Tcro  habebitur : 

•Jt=r^(A9VC/~if(B?^4rQ^)-if^y-'^?*. 

*  6,  Vtrnm  igitur  noftra  aequatio  admittat  (b* 
lutiones  in  numeris  integris,  nec  ne?  iudicium  &cil« 
ilme  inftituituf.^  confideretur  enim  formula  BB-AC» 
quae  fi  fuerit  nnmertt»  pofitiuus  non  qiiadratus,  fetn- 
per  adeo  ifafinitis  modis  numerum.  q  afiignare  lice- 
t»t,  Tt  ibrmula  illa  radicaNs  abeat  in  numeruia 
rationalem,  indeque  definietur*  altcr  numeims  qui- 
bus  adhibitis  impetrabimu»  binos  nuriieros  fatis^ciea- 
te»  a:  ct  j'.  -Suftci^  ^Qtem  pi9  f  ..Tnicitln.^Talo- 
zem,  idoqeam  i^UQQifl^  ,  dsot  fx  ^.prax  et^ 

focccA* 


liicce^ue  innomerabiles  Talofes  fatUfiiciedtH'  dedtlki 
poitunc^  id:  ^ed  operae  pretimn  eric  cUrius  oOen^ 
diiTe.  Ponamus  fcilicet  cjK  pumerjs  primo  fatisfii- 
cientibus  a.et,  b,  hpc  modo' prodiidfe  fequentcs:-  . 

atqne  .fi..iaro  hi  pro  a  tt  y  adhibiefantur  ,  per  ea8-> 
dem  fi)rmulas  nouos  deducemus  taiores  pt&  x  et 
qai  denuo  loco  aoit^  h.  '^{fttm^  .'praehe^ni;:  inemin 
I     alios  idoneos  valores  pro  x.  et  jr,  et  ita  porro.:  j 

1  T*  Sint  numetl  qol  hoc  mcklor  (ucceffin^  pro» 

'     X  ceperiiintur  „  > 

4r,  V,  A  etc.        •  • 

I     nnmeri  aiitem  pro  y  refpondentes  0nt :: 

I         b,  bf,  b"y  bi"i.  b""  Qtc. 

I     atque.  habebimu»  feqiiente»  aeqoatioQes  r 

«'  rr^ii  H-ij*-^^;   b^  :=:M -i-V^b -^r  . 

etc  etc 

Ex  his  reHtioiiibiis  ettminan^  Ktteras^  b,.  <atif 
fimplex  relatio  concladitur,  intcr  yatofes  continuel». 
«,      4/',.  ^uae      fe  habflt 

ftmili  modp  eUmiMn^  litterasi  it,,  nf' 
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Tflde  piitet  Vtramqne  ftriem  effe  iiecurrefltem  lecuD- 
di  ordiais,  (baiDdam  eaDdem  ftaUte  reUtioBH: 

Ttrinque  autem  lafnper  aumertom  qaendtm  abfolO'' 
tum  addi  oportet. 

S.  Cognita  hac  fcftlt  relationis  Ibrmetor  Inec 
aequatio  quadratica 

cuius  binae  radices^  font : 

^uaram  poteftatibus  exprimi  poiTuat  termiai  geoeta- 
ies  Ttriasque  feriei.  Quo  boc^clarios  veddatur,  it 
prioris  feriei 

«,      «*,  tf"  etc 
termious  quotnscunqne  =:jr,  alteriot  Teto  (eriei: 

b,  ^  etc. 

Cermbas  generalisjr,  et  pofito  breuitatis  gratit 

^  =  r   et  yiCl=ft)'4-i|X)  =  y/,  / 

pro  priori  tcrie  (latuatur  

,  *=/(r-*-Vx)»H.^(rin^-H*, 
critqne  Talor  feqneps  . 

=/(r4- Vx)(rH-y})+g(r-y/)(r-V/)r-f-* 
bttncque  ftqnens 

««^/(r^.yxy^r-i-VxjF+g^r-Vx^-Cr-V/r+fc 
Qjmt  com  $z  lege  pBqgrefliqnis  .efie  .dclieit;  v 

.  «"«K-f.jii)x'H-(i|X-<^)*-f.|(i'l*)+^'' 
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fi  ittl  Tslocef  fobftitiMotiir ,  poteftates  (|>ontf  fe  de^ 
ilraaat ,  ac  refalcat 

Pfo  co<^fficienttba»  aBteai  f  tt  g  coofiderencitr  ter- 
mioi  ioitiales  apte  defioiti ,  et  6t/6ko  quidem  «  = 
prodeac  xzzay  biocque  erit 

mm  tero  ponatir  » 2=  r  Tt  prodeat 

«^«'rr:^ 4  4- -4- • 
ibtqtie  ea 

=  ^(rH- V/> +^  (r- Vi) -i- * , 
et  qoia 

f-^-g-a-b^  erit  tf'=(tf-iB)r-f.(/^g)y/-j-i&)^ 
hiocqite 

Eodeoi  modo  pro  altera  ftrie  recttffrente  termiiraygis^ 
Aeralis  y  repcrietnr ,  ici  Tt  io  geoere  oihil  ampUn» 
defidetari  poflk. 

9.  Caeterom  rti  uim  ifinnitnm,  dtintur  cafnf^ 
qKbt»  ibrnMiki  App-^-  ^Bp^-hC^^,  neqnct.  ad 
vnitatem »  ne4)ue  ad  bioarioni  deprimi  potefi ,  coi^ 
Yeniet  igitor  littera»  ^  et  9  ita  aflumi  >  vt  huic  fbfr 
fflurae  minimns  -valor  concilietnr  ,  Tnde  pon  parum 
egr^om  nafcitnr  ProMema  y  qao  datis  nnmeris^^ 
B>  C  «laaerantnr  Tatore»  ficterarom  p  et  ^  m  iotew 
gris  y  Tt  iformult  App  +  a  B Pf-^Cf  q  mioimttni 
oAmuam  Kcipias  TakiretD.. 

Alift 
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Alia  Refolutio  euBdem  aeqiatiomsi, 

10.  Quum  tres  termini  iiiitial^s  pcr  A  fnul- 
tiplicati  ,  faaores  habeant    v  ;      -  .u 

(A  r+ Bj^4-^y<Ci- A  0)  5  (Ai»:4-Bj'--^V(B'-Aq) 

«totam  aequatipncm  fub  tali  fbrma.  rcgraefentare  Ii* 
ccbit  :  .  .    -  .  • 

•XA*-h-Bj'+M+(/+N)V(B'-ACj)CAr+Bj'j+M 

«quae  ■euohita  pracbct    ^        •    •  \-  . 
AV+aABjcy+AC>'+aAM«+(»MB-aNB'+«ACN)/ 

qua  cum  fbrma  propofita.  comparata  afleqniouir : 

aAJD=aAM4  13i:=M 

aAE=ftMB-aN(B'-AC) 
Ar=  M'  -  K*(B"-AC)-0 ,  bwicqi» 
.  M=D5  N=:V?5£cN  0=:D'-AF-<»g5AJ?. 

f  I.  Uueotis  Agitur  vabribus  M,  N  ct  po- 
fiatur  breuitatis  gratia  BB  — ACnik,  Tt  Bcqu«tio 
fioftra  per  a^oEcs  irracionales  «Kprc/Qa  fi( 
i  <:A*+]|r*D-H.H-N)VjkXA*+I3i)'+D-(j'+N)VA)i::a 

£t  quia  aflumimus  \nam  folutionem  iam  efle  cogni« 
tam  ,  qua.  fit  Jif  =r  ^  ct  /  =     habebimus  quoque 

(Atf+B^+D+C^+N^v^ik^^A^+Bi+D^a+N^Vik^^O 

qpocirca  bina  faaec  produAa  intcr  fb.  a^quaiia  cft 
iiMunt{  ftatvamua  hinc  biettitatis  giatia: 

A*-+B^-+M=Pi  (jr-f-N^^q  - 
-  A4i+B/-+M=Gi  *-+N  =  H  ita 


l 
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Ita  Tt  nollra  binorum  produdorum  aequalitas  fiat: 

(P  4-qVit)  (P-  qVik) =0= (G + H  Vik)  (G  -  Hyib), 

thi  notandum,  fi  prior  ^Aor  illias  produdti ,  alteru- 
tri  ^&ori  iflius  aequalis  poaatur ,  tum  quoque  po- 
fleriorem  fa(ftorem  iliius  fponte  alteri  huius  aequa- 
lem  efTe  futurum ,  quoniam  djfcrimen  tantum  ia 
iigno  quantitatis  radicalis  Vib  e(l  fituln.  Manifeftum 
autem  eft ,  (i  ^dores  priores  inter  fe  aequales  fta- 
tuantur  et  partes  tam  rationales,  quam  irratidnales 
ieorfim  aequentur  ,  ftilicet  F  =r  G  et  Qr:  H,  inde 
ipfum  cafum  cognitum  cfle  proditurum  ,  nempe 
*  =  «  et  — 

x2.  Sin  autem  hoc  modo  prlor  6^or  illiof 
produAi ,  pofleriori  huius  ^equetur ,  vt  fit 

P_j-qyjfe~G-H  Vik, 
noua  folutio  hinc  elicietur ,  aequalitas  enim 

q=:— H  dabit^+N=:-*-N,  fiue  j^ri-^-aN, 
Vnde  altera  conditio  P  =;  G  dabit 

Aa:-B^-2NB-4-M=rA<7-4-B^-I-M  feu 
A*=:Afl  +  aB64-aNB,hincque  ar— 

£rgo  ex  qualibet  folutione  iam  inuenta ,  puta  x=a 
et     r:     alia  qua$  fociata  cx  ea  ^cillime  conclu- 
ditor  ;  quippe  quae  fi  Ipco  M  et  N  valores  afium-  ' 
ti  reftituantur ,  ptaebebit 

Qaae  quidem  folutio  numeris  fraAis  continetur,  nifi 
fi>rte  numeratores  fuerint  per  denominatores  fuos 
diniiilNles. 

Toni.XVIII.I«Jou.Con\m.         Bb  13» 
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13.  Qtio  fluteoi  hinc  plures  atque  adeo  infioi- 
tas  folutiones  eliciamus ,  ia  fubfidium  vocemus  for> 
mulam  s  =zV{kr       1) ,  quippe  quae  methodo 

.  Felliana  femper  iafinitis  modis  refului  poted ,  dum- 
modo  k  non  fuerit  vel  numerus  negatiuus,  vel  na- 
merus  quadratus.    Qtium  enim  hinc  fint  xx— 
noftram  aequationem  hac  fbrma  repraefentare  pote* 
rimus: 

?•  -  ik Q'  =:  (G*  -  kR'){sf-k  f 

Hincque  per  fadoreft  irrationales  fiatuamus 

P+QVjk-(G4-Hy;fe)(/+rV/t)zzGx-i-i5:Hr+(Gr+Hx)yfe 

fic  enim  fimul  toti  aequationi  iati»fiet ,  (i  quidem 
partes  rationales  et  irrationales  /eorfim  aequantur.  At 
irrationales  praebent : 

Q=:Gr-4-Hx,  j'-+-N— A<xr-4-B^4-Mr-+-A/-+-Nji^ 
j' = A  <i  r -H  B  ^  r  •+- M  r +- *  f  +  N  J — N. 

At  partes  rationales  dant : 

P=:Gx-i-itHr;  feu  Ax-^-By-^DzzAas-^-Abs 

-i-D/-i-ikr-+-feNf 

irnde 

xzzsia^  D::^) +.  r  -  B  fl) 

,1    BN— P 

n  '■^ — • 

14.  Nunc  igitur  loco  litterarum  M  et  N  rc^i 
(lituantur  valores  fupra  inuenti ,  atque  pro  noftrii 
quantitatibus  quaefitis  x  fequentes  reperiontu 
fcrmulae  ,  fi  fcilicet  loco  k  fcribatur  B*  —  A  C : 

jr=C44.|B^£g,+-B«+-C^+-E)(-r).+-^:^ 

/=(*+-S^E^jx4.(B^^H-Aa4-D)r+.|^~J| 

f 
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vbi  permutatio  >  qnae  inter  litteras  x  tt  j  locum 
habet,  maoifefto  elucet. 

i5>  Quod  fi  Iii  Yalores  pro  x  et  /  inueati 
loco  a  ct  b  fubftituantur  in  iftis  fbrmulis ,  pro  x 
tt  y  inde  noui  ralores  eruentur qui  denuo  loco  tt 
et  h  fumti  alios  nouos  pro  x  ct  y  praebebunt ,  et 
ita  porro  in  infinitum.  Verum  omnes  iftos  valeres 
fimnl  in  formulis  generalibus  compledi  licebit ,  vti 
iatn  fupra  fecimus.  Sequenti  autem  modo  idem  ne- 
gotium  multo  commodius  et  fuccindius  conficietur. 

x6.  Quoniam  ss  —  krfzzi  atque  adeo  omnes 
poteftates  ipiius  ss^krr  etiam  vnitati  aeqaantur,  • 
ponere  poterimus 

P'-JkQ;  =  (G'-fc  H')Cjx-ikrr)% 
hincqne  per  6dores  irrationales 

P  -I-  Q.Vjfe  =  (G  -^-  H  Vife)  (/  -f-  r  Vfc)* 
quia  autem  huius  poteflatis  aliae  partes  funt  rationt- 
ies,  aliae  irrationaies  per  Vjb  afife^ae,  ftatuamus 

(xH-rVfer  =zS-HR  Vik 

atqne  Tt  ante  hinc  fequentes  valores  pro  x  tt  y  eii- 
ciemns 

y=:(^-H|^Ji^)S+(BHAa+D)R  +|fcf2. 

17.  Quum  autem  fit  S+RVjfc=:(x+fV*)* 
erit  eodem  modo  S-RVik=:(j-rVI:)» 
bde  deducimus 

S=  \  [^s^f^/ir-^'  ^[s^r-^W  ^ 

Bb  a  qnibttl 
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qoibus  Taloribus  fubftitutis  >  obtinebimus 

•    /EB--CD,  ,  g  Vfc-4-Ba-f.C6-t-K^^,._yT/|,\rt_LCD— 

ct  quia  jt  =  B*  —  A  C  hae  formulae  ita  fimpiiciotes 
euadent : 

=  ^-J;^  (EB- C  D+«it-(B  ^+C^ +E)V/bXx+ryfe)». 

^  JL  ( E  B  -  C  D + « ik + (B  <J + C  ^ + E)y ifcXx -rn)» 
-4-^(CD-EB) 

=  -L.  (BD- AE+^ife+(B^+A<jr+D)VitXx+ryjb)^ 

-4-     (B  D  -  A  E +^ifc  -(B^+Atf+D)yjkX^-ryjb)*' 

-f-TsCAE-BD). 

i8.  Ante  iam  Tidimus,  quamlibet  folutiooeinr 
X:=:a  ctyzzib  fuppeditare  aliam  fibi  quafi  fociaai; 

a-H -j- -1- bi~xb  ^  etj'.--©  b'~ac  »; 

^ia  autem  ex  ip(a  indole  noHrae  aequationis ,  litte* 
rae  jr  et  j  inter  fe  permutari  poflTunt ,  dummodo 

x^i  Jitterae  a  et  b,  a°.  litterae  A  et  C  et  3'* 
litterte  D  et  E  inter  fe  permutentur ,  haec.confi- 
deratio  nobis  adhuc  aliam  folutionem  fuppeditabit , 
fcilicet 

*=-.-?-'-f?f^-|^ » /=+^+  ^  (^+lfe^ 
Sicque  cx  eadeih  'foltttiQpe  du{ie  nousie  (qcia^  obtl— 
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ip.  Haec  methodus  pofterior  aequationem  no- 
flram  refoluendi  eo  magis  e(l  notatu  digna  ,  quodr 
'  ex  dodrina  irrationalium  eft  petita  ,  cuius  alioquin- 
nuUus  videtor  eile  Yfus  in  Afialyfi  Diophantea. 
Eximium  autem  huius  do<^rinae  vfum  iam  pridem 
in  Algebra  mea  Ruthenice  et  Germanice  edita  fu- 
fias  oftendi.  Caeterum  ad  cafus  particulares  noHrae 
aequationis  propofitae  hic  defcendere  non  opus  ylde' 
tar,  quum  huiusmodi  cafus  iam  pa(Qm  ,  facis  fu- 
perque  iiat  pertra(%ati« 


INSI- 


INSIGNES 

PROPRIETATES  SERIERVM 

SVB  HOC  TERMINO  GENERALI 
CONTENTARVM 

Aactore 
L,   E  F  L  E  RO. 

Scatim'  adparet ,  has  feries  eflfs  recurrentes  iecundi 
ordiais  et  qDcmlibet  terminum  per  biaos  prae- 
cedentes  determinari ;  cuiusmodi  feiies  etfi  iam  .fa- 
tis  fuperque  funt  pertraftatae ,  tamen  nonnullas  ea- 
rum  infignes  proprietaces  hic  proponam ;  inprimis 
autem  operam  dabo»  vt  omnia  .caiculo  fuccindo 
ficillime  ezpediantur,  dum  alias  ad  calculos  non  pa- 
rum  complicatos  perueniri  folet. 

f  I.  Breuitatis  autem  gratia  ftatim  ponamus 

p-^-qVk^zv  i       qV  k:=:u 

tum  vero  fit  etiam  p*  ^kq*  —  r  \  ita ,  Tt  lit 
p-=iV {kq*  -^-r),  Hoc  modo  formula  noftra  ita 
contrahetur 

kzzfif^^gti' 

iode  autem  mox  fequeatejs  flaaat  relationes: 
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/-Hg  =  a.; /-g  = ct /g  =  - 

§.  2.  Praeterea  quo  terminos  huius  feriei  Gl^ 
cilius  menti  repraefeotare  poirinniis ;  loco  x-  fcriba- 
mus  hoc  figoum  quippe  quo  terminus  ex  ex- 
ponente  n  oriundus  delignatur ,  ficque  ipfa  feries  ie- 
qnentibus  conftabit  terminis  : 

[o]i  [r];  [a]i  [3]  etc 
mde  hic  faltem  termini  initiales  ootentur,  fcilicet 

[o]=«j  [i]=ap+bq;  [a]=tf(p^+*/)4-2  3pf.' 
His  igitur  praenotatis  feqiientia  pioblemata  trat^emus. 

Problema  Primum. 

$.  3.  Definire  legem ,  qua  term  termini  buiut 
feriei  immediate  fe  infequentes  [«];  [»-t  i]j  [»  + a]  « 
fe  inmem  petident, 

S  o  1  u  t  i  o. 

Cum  fit  [»]  z=/.        g.  i^;  eodcmque  modo 
x]  »""*■'  et  [»-+-2]=/ «•■^* 

-f-g.  i^-*"*;  confideretur  haec  formula  «>""*-'(v4-«), 
quae  ob  fit  rz:  a  ;  eadem  yero 

ob  «;«  =  r  fiue  »  =  5-  abit  in  «"-^* -H  r.  ito 
Tt  nuoc  habeamus  a  />  v»  -H    «"  fiue 

» —  a p. V —  f . «*;  eodcmque  modo  repcri- 
tor  «^*^*  =  ap.  —  r.  Nunc  igitur  fi  hae 
duae  formulae  addantnr, /«*-♦••  =2*/^. '-/r.i/* 
et  g  «•■»•»  =  agp.  -gr.i^ 

fomma 
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famma  erit 

^nde  patet,  noftram  feriem  efle  recurrentem ,  fcaU 
yelationis  cxjftente  a  p,  —  r, 

Coroll.  I. 

§.  4.  Si  ergo  dentur  bini  quiconqne  termini 
fucceffiui  huius  feriei ,  qui  fint  P  et  Q.,  fequens  ter- 
minus  femper  crit  z=  ft  p  Q,-  r  P. 

Coroll.  2. 

f  $.  Quodfi  ergo  pro  hac  fcala  relationis 
»p,  —  r  dentur  duo  termini  initialcs,  A  et  B,  erit, 
Tti  ante  oftendtmus, 

A:=.a  et  Bzzap-^-b^ 
ideoque  «rz  A  et  bzz.'^^^^,  exiftente  kq^ziip^-r^ 
ha.,  vt  fit     r=  hincque  ipfe  terminus  ge- 

neralis  huius  feriei  ianotefcit ,  quippe  qui  eft  ip0i 
noftra  formula  propofito.  r 

Coroll.  2. 

*       §.  6.  E%  formulis  inuentis  patet  etiam  fore 
'  4-   -^-  •  =  2  p  («;"    •    «*    ' )  -  r  («" + «") 
Vfide  ^ucuntur  fequentes  relationes 
fi  erit 

«zzi  v'4-«'=:2/>(v*+»*)— r(v+-«) 
«na  v*+«*=r2/)(v'  +  «*)— r(v*  +  «*) 
- .  v!  +  2/r(v*+tt*)-r(v'+«') 

~  ,     »=4|v*+»'=S,?/>(v*  +  «V(v*+r«*} 
1  etc.  Coroll. 


S  £  R  rS  R        :  £  B  JSTE  R  E. 

COTOH.    4.  .  : 

f  7*  Hinc  fi  TalocBS  ionetKr  Qiocefliue  rnblli- 
mmt  i  reperiemos  fequenten)  progreilioncin 

^  -f-a  =:a^.  .  •  •• 

V iz:4./>*-2r 

»'H-</=r8/-<j/>f»  .  .    .  , 

v*-{-u'z=:^zp'—'^6p*r-^iopr 
v'-i-u'=:6^p*^^6p*r-\'^6p'r-^2r'  ' 
-ctc  .  '■■  . 

Coroll.  5. 

§.  8.  Hae  exprefllones  (impliciore^  reddentnr  fi 
-loco  ftp  ^cribamus  litteram  fimpUcem  x  tum  enifli 
ifla  progiidSo  refultat 


etc 

qoae  ftries  cum  iam  fatis  fit  pcrtradata  aliiindejio- 
Timus  ,  fore  in  geoere 


v'-^u'  =  s' 

+  =  / 
v'-^u*=:s' 


a  r 
3  r  / 

5  r  /      5  r*  X  .  . 
r        9  r*  /  -  ft  r* 


+  = 
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Cc 


atque 
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ttqne  bioc  etiam.  fi^oens  piobiema  refoltti  potetit 

Plroblema  Secundum. 

^  9.  D^nire  kgm  y  qua  term  termim  Bumr 
fifki  per  faltm  fe  mwcem  infequentes  inter  fe  eobae- 
ftnt^  fdRcet  bi'  termim  [«]?  [»-+-»'];  ct  [«-t-ftKl, 
immite  ¥  indicm  fahm ,  qm  termim  fummm 

S  o  1  u  t  i  a 

Cam  ergo  fit 

atqoe 

fn  +-  arln/.  «^"*-'  +- 5-  «'"^•'i 
coofideretur  Iwec  formula       •(«'+-  ifl  r  ac  fo^ 
namas  per  legcm  ante  affignatam  eflc  <i»+-tf=ra.,«, 
csifiente    v*.  ft^rr  r*;   et  fbrmula  ifla  primo  fiet 

r* 

«  et  quatena8a'=:^eadcmdat«^-*-*+r'ii* 

ita^  Tt  iam  fit 

«odemqne  modo 

«••+■»•=:»  ir.^^»-^'-r'.  j^» 

quare  ratiocinium »  vt  ante ,  inflitiiendo  naocilcimar 
^m;ielationem  qaaefitam 

[»  +.  ft  k]  =  ft  ir  [»  +-  rj—  r\ [«J 
ope  caiu»  legis  termiot  (bcundam  eandem  ialtni» 
proeedentes 

[«  +- 3  J'];  C«  +-  4kI»        5 »']  etc 
fidle  reperioatar.  CoroIL 
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*  Coroll.  I. 

f.  10.  Cttm  etiam ,  Tti  Tldimns,  fiirmiilae  <f  f/^ 
i^BBdiim  eandem  legem  progrediuntnr  ec  fi  breni- 
tatis  gratia  loco  a  ir  lcribamus  «r ,  progreffio  poftrc- 
mi  corcdlarii  etiam  ad  hos  (altus  adcommodabitur  ^ 
fi  inodo  loco.  r  fcribatur      fic  eaim  obtiiiehtmu& 

w* 0-*  -  4.  r».  <r' a  f  • 

'-f-i»'  'rr  <r'  -  5.  rV  -H  5.  f  V 

=:(r*^<^,rV*-4-p.r"'<r'-ar»% 

Coroll.  2. 

$.  ix:  Hoc  ergo  modo  ficile  eft ,  faltum  fine 
Bamerum  j/  tantum  efficere ,  quam  qnis  ▼oluerit , 
atque  adeo  ope  huius  problematis  in  (erie  noftra  ter- 
rojoi  qnantumuis  ab  initio  remoti  fiitis  expedite  d6-> 
fioiri  poterunt ;  id  quod  fi  feriem  per  fingulos  ter- 
niaos  ada  continuare  Tellemus ,  nimis  operofum 
Mlculum  poftularet. 

Problema  Tertium. 

1  a.  Dato  quocunque  termino  lcriei  nofirae  . 
[«] ,  inuenire  eius  immediate  fequentem  [«+ 1]. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Cnm  fit  . 
f/r}=/«»  r+-g.     et  [»+1]=/«.       g'  u.  «^, 

Cc  a  n 
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1i  hacc  a  priore  in  u  duda  fabtraliatur ,  remanet 

i]  =/(«  -  v)  ifi 
at     haec  ab  illa  in  v  du^a  fubtrabatar,  remaoebit 

c  [«]  —  [»-+•  1]  rr  g  (c —  »)  «*. 
lam  hac  duae  aequatitiites  in  fe  inuicem  ducaritur  et 
ob  «*.  «*zrf*  proueniet  ifla  acquatio 

r[nr-a/>[»][fl+  i]4-I«-i-  i]'=-/g.  (v-w)*!*. 
At  vero  eft 

(V  -  «)*  z::    + «*  —  a  «7 «  =r.4p* — 4  r ; 
ficque  liabebimus 

r[«]'-  a;[«]  [«4-  iT-'4/i(p*-r)t*=ra 

Quare  terminns  fequens- [n+  i]  per  aequationem  qua- 
draticam  ex  praece(l.ente  [«]  ita  determinatur ,  vt  iic 

[»  + 1  ]  ;np.  [«] + -  r)  [«]*  -  4/^  (p'  -  r)  r»> 
Snpra  autem  vidinuis  efle 

/grrU'»*-^)  etp'-r=ri^% 
quibus  valoribus  fubHitntls  Iblutio  noftra  ita  fe  h&« 
bebit 

[»+ i]=/»[«]+^y(ifc[/r]'-(ia?-y)f*). 

Coroll.  I, 

1-3.  Quilibet  ergo  terminus  ooftrae  feriei 
ita  eft  comparatus }  vt  valor  fbrmulae 

Jb[«r-(ik«'-Of* 

certe  fit  nnmerns  qoadratos,  quandoquidem  omnet 
termini  noftrae  ftriei  fiiot  rationales. 

Cdxoll. 


C  O  r  O  1 1.  2. 
$.,14.  Si  ponitmu&  feriei  binos  terminos  initii- 
les  A  et  B>  ita^  vt  iis  refpoodeant  expoQeatcs  0:=  o» 
et  «r^  I  fupci;  nidimns  effft  . 

A  et  £  ==  5;=^  ^  ideoque  - 

qnare  habebimus- 
[n+  2      W+  V(it/[«r+  (B*"-  2  A  B.p+ A'r)  r«). 

Problema  Qiiartiim. 

$.  1$.  Dato  qwcunque-  firm  termino  [ri\ ,  iHue' 
mre  termnum  datii.  vnterualh  fpfum  feqneniem  feilieet 

L»-+)'V 

S  o  I  u  t  i  o. 

Ambo  hi  termini  ita  repraefententur 

[»]= /«"-^g  «'  et  [«-l-y]=:/«y'.«»-+g«'.i^ 

quarum  prior  nunc  in  nunc  in  v*  ducatur  Tnde~ 
que  pofteriof  fubtrahatur ,  et  fequentes  binae  aequa- 
tiones  refultabunt: 

»'[»]-[»  +  v]=:/(»»-  v')-o«  et' 
V*  [»]  -  [»  +  v]  =  g  (©'  -  K»)  »»  . 
iam  "¥t  ante  fuerit  v*  +  «^=r  a  w 
Tnde  fequitur  V' »+ «' *  :r  4     ~  a.  r** 

doas  illas  aequationes  inuicen»  multsplicando  adl- 
piftimur 

»n«r-a»»  [nlVi-hy}  -+  [*+yf =i:-/^X»*-*<')V- 

Cc  3  Quia 
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Qoia  tntem  eft 

reUtio  innenta  erit  , 
'[»+K]~aTr[«][«+i]+r'[«]'+(ir'-r')(y-^)f*=o, 

Tode  iteram  per  extradionem  radids  quadratae  cli- 
cimus 

[«  +  »']  =  '>r[9]V  C(ir'- 


cuius  iadoles  quo  darius  perfpiciatur  ,  ftatuamoi 
v*  =:  ir  ^  k\  eritquc  zz  it  —  j^  V  k  ,  vndc  ni- 
quc  erit  «t' 4-tst' rr  a  ir,  at  vcro 

i^V^r^nTr^-ikif',  ita,  Tt  fit  'jr'-f*=:jfcf ; 
qnd  valore  fubdituto  fit. 

[» + y] = TT  [»] + g  y  (fe  [«f  ]' -  (ik  «•  -  ^')  f«). 

Coroll.  I. 

$.  x<?.  .Hic  ergo  denuo  proprietas  ante  obfef' 
vata  iouoluitur ,  quod  nempe  ifia  formula 

'(ik[»]^-(ik«'-^')r') 
ftmper  debeat  e^e  quadratum. 

Coroll.  2. 

$.  17.  Ez  terminis  autem  initialibna 
A  et  B,  oh  ik  «•  -  fc'  =  =i»l=fci.^5:e=il*J: 

tti  ante  inuenimus,  habebimus 
in  +>']=«  [»]  +  ?  y  (fc  [»]•  +  c^^i^ilr)  r»V 

i  CoxoU. 
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Corol). 

f.  18.  Sl  eapUmu&  «  z=  Q»  Tt  fic  «  aft^* 
qoatid  ooftra  ita  fe  habebft  ■ 

qnae  eft  iofigais  proprieta»  aonrae  fbrmnlae ,  qtm 
aotem  fpo&te  prodit  ex  eius  Indole  $  cum  enim 
fit 

fy)=r/f^-t-5.  iiP=/(irHr.|^yi)+g. (n-ljy*);  erit 

(y}='f(/-Thg)4-^VA(/-«>=, 
quae  ibrroula  ob  /-+•  g  =  a  et  /- jr  =  ^  redoci- 
tut  ad  ir4i+  ^3; 

Problema  Quintum. 

$.  19.  Data  $ermm  feriei  qwcmque  [«}  ejf  ^ 
quentibus  tnueftigare  eum ,  tf^  /a«/i0«  </ij^4/  • 
qmuaum  ipfi  ab  initio,  boe  eft  inuemre  terunnum  [^n\ 

Solutia 

Cmtwfit  [»]=/«*  4- g.  «*5  qtiaJiatia  fomeii- 

diS  CTtt 

lnf'-fg.f*=zfv^*^g\i^^  ^ 

tom  Tero  eft 

[aii]=/v*»-f-g.«'*; 

liaec  primo  in  g  duda  ab  illa  rubtrabator  et  remanet 

ini  -    /-g  f*  - g  [a  «]  ^fif-g)  V* « 
deinde  pofterior  aequatto^  in  /  duda  et  a  priorc  fub-t 
txa^  r»llnqutr 

W  -  a  /  g  »^  - /[ a  »]  =:  g     -/)  «' • 

hae 
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hsie  iam  duae  aequatiooes  ia  ft  dncaotar  et  pro- 
dibit 

cum  igitut  At 

/-i-g  =  ^ ; /£  =  i     -5!); /-^ 
his  valoribus  (ubditutis  aequatio  haoc  induet  formam: 

[^y  -  j  ta  «](»]•  + K'»*  -  J-)  [=2  »]•  - 

-(«'-?)    [»]•  4- i  («- f*Ia  »] 

tnde  eliciamus  [2»],  fubduAoque  calculo,  taodem 
reperitur ,  breuitatii  gratia  loco     —  ^  fcribendo  <r 

.  t4tt]~'-^[«]*-tff*H-iffJy  ([«]'ik-^iLr«) 

et  fubftituto  valore  ipfius  c 

ta«]  =  ^-p[«]*-«f* 

Scholion. 

€.20.  Quii  haec  iblatio  ad  calcttlos  noo  pa— 
rum  tffidiofos  eft  perduda ,  boc  ncgotium  non  mo- 
do  multo  ^cilius ,  (ed  etiam  generalius  expedirt  pof- 
fe  obferaaui.     Quae  methodus  qup  darius  percipia— 
tur  ,  fequentia  praemitta 

Hypothefis. 

§.  at,  Quemadmodum  fbrmulae  f^-J^g^t^ 
charaftere  deOgQaaionus;  itaiftam  formulam/i/^— ^.s^ 

iili 
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nn  adfinem  hoc  caradfcere  indicemas;  qnae  er- 
go  quantitas  ex  illa  nafcinir , .  ii  lictera  g  negatiuo 
capiatur. 

Corollarium. 

f  89«  Cnm  fit 

frit  nouus  nofier  carader 

[«]  =  V(  [«]•  -  4/g.  r*) , 
quae  formula  ita  e(i  irrationalis^  Tt  per  Vjl  multi- 
plicata  fiat  rationalis ;  tum  autem  refultat  formula 
ilia  . 

y(jk[«r-4/g.lf*),  * 
quam  ance  iam  obferuauimns  (emper  cfle  ratioDalem^ 

cui  ergo  aequatur  carader  [»]yib. 

L  e  m  m  a. 

$.  23.  Cnm  ergo  fit 
/v»  -f-       =:  [»]  et /©•  -g.  «■  =  [»] ,  erif 

-Jl  —  [i»J-|-  rn}        j.»  —  w  — [i&  • 

V  ^jp—  I.  , 

atque  liinc  adipifcimur 

^  «/« 
quae  eft  ea  ipfa  formula ,  quam  fnpra ,  Tbi  loco  i 
adliibuimus  v,  per  ft«  indicauimus;  tnm  erit 

_  — (/— £)[itl^^(/-«-0[«l 

Tom.  XVIII.  Non.  Comm.       D  d  quat 
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quae  ibrmula  conueoit  cum  ea ,  quam  cafii  n^v 
fupra  per  a  J  Vfc  denotauimus. 

Problema  Sextiim. 

$.  24.  Datis  in  ferie  mjtra  dwbut  quihurctm* 
qu9  terminis  [«}  et  [v]  inuenire  termimm  {«-H']  fimui* 

qus  eius  adfinem  [a+rl  * 
formuke  [«]  et  [v]. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Cum  fit 

\y\         -i-g.  «•  et  [f]  rr/v*  —  g  «* 

muldplicetur  illa  aeqilatio  per  if-^ii^^  haee  Tero 
j>er     —  »'«  et  obtinebimus  binas  feqileates  aequa- 
'  tiones; 

[k]  (©»        =  -Hg.  • 

quae  duae  additae  praebent 

ficque  iam  aflecuti  famus  terminum  quaefitum 
cum  autem  per  lemma  praemiiTum  fit 

,.e.t  <?» - «"  —  - ^ f"^,-*- f-^-*- glliJ ; 
per  forfoulas  mere  cognitos  «ionfeqiiimtir 

c.  Quia 
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Qtiia  igitur 

eric  his  Taloribus  fubftituendis  tcrminus  quaefitus 

r«t-L..1~«  >  fn]  M ^6  (tnl [v]  V   - <M V  t -4- a  fc C«][ >]• 

quod  ad  formalam  adfinem  attinet,  iam  ia- 

naimus  eam  ex  priore  nafci,  dummodo  loco  g  ktU 
batur  —     atque  hinc  orietur 

r« + » (/-  iM  ro  -I-  fn]  r'»])  -i-f  f  ^  it)  (rni  m  -4-  rni  m 

quac  in  Vk  duda  et  loco  f  tt  g  valoribus  fubftitu- 
tis  dabic 

Coroll.  I. 

$.  25.  Quo  faciliu&  hanc  folutionem   ad  for- 
main  folitam  reducerc  queamns;  recordemur  efle 

M  Vik  =  y  (ifc  [y]*  -  (ik      fc*)  r')  * 

[n  +  ^]yjk=  y(ib  [»  +  v]'  -  (ik    -  b*)  r»-^'). 

Co  r  0 1 1.  2. 

25.  Sl  hic  (umamus  v=z1t^  yt,  prodeat  ca* 
fas  praecedente  problemate  tradatus ,  itatim  repe- 
riinus 

fa  »1  —  •lt»y--«gtOl^lVfc-^a*[»P 

Dd  2  tt 
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et  fbrmulis  affinibus  elifis ' 

]=  '  ka-b' 

quae  cum  aate  inueota  coogruit. 

Coroll.  2' 

f  47.  Eodem  cafu  k  =  «  formula  affiois  col* 
ligitur: 

-\'b.(ka*'-b')r' 
^Mirn^-^-bCka^-b^^r^-^-iaMVikinY-ika-y^r^) 

 IT^^y  • 

Coroll.  4. 

f.  28.  Ope  harum  fbrmularum  ram  (acile  ertt 
terminos  feriei  ab  initio  quantumuis  remotos  affigoa- 
re ,  quaodoguidem  cx  binis  quibuscuoque  [«]  et  [y} 
repcritur  ftatim  termittus  iJKcrim  taraen 

ex  lege ,  quam  fupra  iam  dedimus ,  pro  termini» 
[«] ,  [»  +  k],  [n  +  a  v]i  [14-3  v],  [n  +  4  v]  etc.  haec 
feries  raulto  facilius ,  quousque  libuerit ,  cootinuari 
poteft  f  fi  entm  pona:tur     +        a  ir  j  ita  ,  n  fit 

'Jg. 

Jkx  progreffionis  ita  le  habet 
[«      a  k]  =:  a  -Jt  [«  -h  v]  —  r' [»} 

«tc.  Ffoblb^ 
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Problema  Septimuin. 

§.  »9.  Si  fuerit 

fkiHipte  modo 

menire  aequatmem  inter  x  et  cm  ijfi  vaHtres  ra^ 
tlmkt  et  integri  fatisfaciaMt  ^  quiamquc  ittteger  pr»  n 
«(ipiatut, 

S  ol u tia 

Ponamas  iterimi  breuitatis  gratit 
\Qt^^)=f;  i(^-^)=« 

porro        y  Vife  =  V  i  p  "  q  y  k=u  i  p'  =1  k  f* -{^ 

et  auoc  habebimus 

Tode  eliiniaemas  litteras  v  et  8y  fc  pfima  qnidiein 
iubebimtts 

9ue  duae  fbrmiilae  in  fe  inulceiiv  dndae  6b  Vtt*rf 

dabanc 

u?**--(?g-+-ny)*>'-*-/g/=-(n/-  &)V. 

Dd  ^  Naof 


SINGVLARl 
Nunc  refiitaantnr  Talores  aflbmti  (cilicec 

(>l/-?g)'=;^(«'r-aa*«(3-V.ii'*') 
atqne  Doftra  aequatio  qua»fita  eric 

4  («•  -  ?)  at'  -  { (a  «  «-         H-  U»  -  ^)/ 
«f- Jj  («•     -  a    ^  <t  (3 -h  a*  *•)  f»  =  o 

fine  per  4ib  maltipltcaado 

(«•  ib  -  p' )  *  -  2  (a  « ik- i  (3 )  ar  ^ -h  (tf*  *  -  * V 
(fl  p  -  a  *)•  /»  =  o 

quae  tota  eft  ratlohatis,  eiqae  fatisfitcittnt  ipfi  valo- 
res  pro  x  ttj  aCumti, 

Corollarium. 

30.  Comparetur  haec  aequatio  inaenta  cum 
forma  generali 

A  *  -  2  B  Jf  -H  Cy  -1-  D  f*  =  o 
atqoe  fatisfieri  oportet  fequentibus  conditionibns 

i*.  (fl(3-aa)*|=(ifea*-p^) 

a*.  (</p-afc)'§.  =  (iktf«-AP) 

3-.  (flp-a^)'|:r.(ik«'-*') 
fQairum  prrma  per  tertitm  diaifi^  Aatlm  fbppediM 

.  ""Aa»  — C«»* 

Coroll 


SERIERVM   GEN^RE.  ai^ 

C  O  r  O  1 1.  2. 

§.  31.  Subftituatur  hic  valor  tam  in  prima  , 
qnam  ia  (ecuada  aequatione  ac  perueoietur  ad  iftas 
aeqiialitates 

D  —    Aa»  — C«» 
ftf  /3  —  a  —  Aa«y-.Ca«g»  — Aa*6p^Ca«ft3 

qaarum  haec  per  illam  diuifa  praebet 

«    C_g_-B» 

a  —  »  p  — A"i* 

C  o  r  o  1 1 .  5. 

31.  Statnamus  nuac  a  =  Y«,  et  bz=:$^ 
n  prodeat 

'         B—A»  » 


Y  —  ^  rr  ^**  — ' B?  ^.c 


Tode  (equitur 

A?»  _ 

prima  aequatio  transformatur  ia  haoc : 


D    —  A  a»  y  — Ca* 


fl*--    — PCY-f.?) 


Tade  fit 

Coroll.  4. 

ii  33*  Valorem  autem  ipfius  y  fobfUtiieado 
leperitor  . 

hioc- 


DE  SINGVLARI 


hincque  eolligitur 

ficque  omnibus  conditionibus  e(l  fatisfaAum  et  nuoc 
quaeftio  huc  reducitur,  yt  quaeratur  iiumerus  S  ta- 
lis ,  vt  ifta  fbrma  reuera  fiat  qnadratum  >  quod  iit, 
11  quadratum  reddatur  haec.  forma 

D.  (B*  -  A  CJ  ( A  ^  *  -  a  B  ^  +  q. 

CoroII.  5. 

34.  Tali  autem  numero  .pro  B  inuento  hi- 
bebitur  numerus  a ,  nec  non  y;  numerus  autem  p 
arbitrio  nodro  permititur  ;  hincque  porro  deducitut 
Mzzyct  ct  Arz^Pi  tum  vero  prodit 

k  =     ^cT^  i  indequc 

P»          A  a'  —  C  g» 

k  —   A  ff'  — C 

k  —    ■  A6-_C  • 

Quia  ergo  formulac  J-^  et  A  in  calculo  noftro  tan- 
tum  occurrunt,  nihil  amplius  arbitrarii  reflat. 

Scholioa 

$.35.  Hoc  aUlem  modo  pro  quouis  valore 
«xponentis  »  vnica  .  tantum  reperitur  folutio  ,  eos 
fcilicet  valores  ipfarum  *  ct  ^  compledcns  ,  qui 
huic  exponcnti  n  refpondent ;  vepum  quia  numeri 
p  et  q  adhuc  arbitrio  noftro  funt  permiffi,  cos  in- 
finitis  raodis  ita  definirc  licet,  vt  fiat  p'—  kq*  zzr, 
quod  quo  facilius  perfpiciatUF,  quaeruntur  nofneii 
/  et  I ,  vt  fit  /*  —  ik =:  I  quibus  inuentis  vbiqoc 

loco 


toeo  (p-hqy  hf  ktlb»^  (p-hi  -4-  tVkf^ 

et  loco  ip^qyk)*  fcribatur 

{p-qVkTts^tVicf-i  

Wt  cxpdnetn  X  pro  qdeMrfniinero  Jt  infioltis  ino4^ 
variiH  poteft,  fic<)ue:  pro  quotiis  expoaente  n  mir 
nitae  iblutiones  no&cis  .fcrmiilia  cxhibebilltur. 


f.  3tf.  Inprimis  autem  hic  mirandum  Tide' 
tnr ,  quod  litteM  'J|u4  fpii$rG(:roIa;io  adflruitur, 
neqae  a  Dumero  r  neque  ab  exponente  n  pendeat, 
fed  ex  fdis  litteris,  A^,B,  jp  et  D  definiatur;  in- 
terim  tamen  numerum  r  nbn  omoino  pro  lubitu 
aflbmere  licet ,  ita'  eaim  comparatus  tSc  'debc^ ,  Tc 
fieri  poifit  p*  ->i/==r,  id- qnod  ah  tndole'  bunMi- 
ri  jb  pendet.  Sopta  autem  ia^eiiini]»  vidQrein  -f  % 
Tndi  oritur  -     :       r  * 


erit  VjkzzVB*-- AC, 

licqtic  per  hunc  nvnnerum  k  determinator  indole»  oil- 
mecorom ,  quos  pro  r  afliimere  licet. 


qaae  fi  capiatur  p  :=  ^ 


Toin.XVIII.  Noo.  Comm. 


DE 


/ 

RESOLVTIONE  IRRAtlONAUvM 

,F|IACTI9NE$  CONTINVAS  ^  VBI  SlJtt Vi», 
I^QVA  QV ApDAM  ET  SINGVLARIS  SPB- ' 
OES  MlNIMI  EXPCWlXViL  i 

•■•../  ■     .  ■ 

t.  E  V  l  M>  ^  O,  .  -  ) 

I 

i   ».    ■  ■  _  ■  ' 

Ia  fifpex^oi^  diflertatione  de  relblatiooe  lequatiotii^ ' 

tuGa  ne^Qtiuni  praecipae  iA  lianc  ^aeftioneni  cjpit 
dedoAum  ,  tt  pro  litterls  jr  et    Talores  in  nan)[(er 
ris  'integris  inueftigentur  ,    quibus  .  fbrmulae  .  K.^' 
4-  a  B  Jfj'  H-  Cy  inintrotfs  >alor  indaeitu/.  ^res 
autem  hic  potiflimum  coofiikffaDdr  A^nt/ caflK ,  pcoa* 
ti  Iiaec  formuk  vel  duos  fa^res  babet  imagingrios, 
quod  fit'  &  B       A  C  fuerit  numerUs  negatrinis  , 
tel  &ftores  inter  fe  aequales,  quod  fit  fi  BB^AC:?!^^». 
Tel  deaique  fi  «ius  fadtores  luerint  risales  ,  ^ik>d.  fif 
B  B  —  A  C  uumerus  pofitiuus-  >  Primo  ^utem  c^r 
fu  haeq  qnaeftio  minimi  r^ulittm  attentionem  naer^ 
tur ,  quoniam  fohitio  nutta  plane  diffic^iitace  jlabti»^ 
rat.    Secundus  vero  cafns  mutto  minus  negotittm 
facefljt ,  quum  formula  abeat  iii  quadnrinm  cuiut 
ndicem  iacillime.  minimam  .reddere.  licet.  Solus 


DE  NOyA.  SnkCIE  JMINIMI.  ito 

er£»  teit|tK  «afbs  i[d|)^  accttratibrem  inta^ftit* 

|i;KioMin  'j^finlat,  Tode  quilfem  infuper  exclddi  Cbii* 
VeBit,  caii&s,  (g^ftibus  formu^a  Bli  — A  C  etl  outne-' 
ras  quadratuji ,  et  ambo  .fadores  adeo  ratioMles  eu^- 
diwC',  tom  enim  talor  fofmnlae  pr(>{)o$tiie  adeo^ai^ 
ailuliti0  rtadigi  pQtarit  ,  titji'  n  ^l^el^^^iBiupH  ly^ 
jie  lociuo  jqaidenfi  habeat*,  ,  .  .  , 

Sol»  exio  iiohii&  ittiiiqiipfMfr :  c^^^  4|piiH|^ 
«Nncrm  B  B*-  A  C  <||  mm^^  |)p0t^  M  jioa 
^HMlnitwf »  cDiusipedi .  e0  il^;  fi>ux)Qjft>  fli^r^je^r-ft^^^jb 
denot#fitib«»  litterts  #      «  ^^flMipft  i«feesn)s<  fo^ 
tiuos ,  eiosmodi  tanyea  tt  sqp  .Titr^Qe  jl^  flUfidra-T- 
tus  ,  tum  enin^  euidens  e(t  iftaQi  fornpulain  ad  n^^ 
Ififum  reiclucf  noii  poflb  j  dffi  tam  x  qcfani  ^  'eiiji- 
netcat ,  quem  cafiim  ratneo  Ttpote  dbiaium  ekctuai 
oportet.    Cum  ei-go  haec  Ibrmiiia  «      —  «^j^  a^d 
nihiliim   redtgt  fe  non  i^atiiitdr ,  quaeftio  fihe  du^ 
bib  nbtatn  digna  e(!  ceofenda  ,  qua  lT^t«irarum  x' 
y  \\  ralores  in  integris  quaeruntur,  qnrtius  ipf^ 'fo^. 
mnla  m  x*  —  n/  mininlbih  ofhnium  adfpifratur  Til- 
Idrein.    Si  atter  numerorum  m  et  a  vhitatt-  ^e^n^- 
tuT,  ftmpcr  fbrmuiam  ad''vhttatem  W^ue  diprim^- 
le  liccbit ,  qfui  certe  cft  mfnfmus  valor  cyphra  ea^- 
ccpra.    Si  enirti  fuerit  m  i=:  i  ex  Theoremite  Pellii- 
no  liofifllmo  conflat,  fcmper  effici  poi^e\jrjr— l/xy- f» 
fiue  jrrr.V        -h"  1) ,  dummodo'/i  noii  fuerit  nti- 
jme^s  qaadhttus  V  ^tque  adeo  koc  noh  Ybtum  vniVo 
inodo  praeftari  potcft ,  ftd  etlam  ihffnrfls ,  queroad'- 
xnodvnf  fam.  ab  iplo  PelHq       demonftratum.  SM 
aitttiM" ^  altfcr  ntiineriis  ir  vnitati  aeqUetiir,  fbrmiita 


mxx^yy  hic  niethodo 'ad  -*  i  deprirtiitdr ,  (jfll 
c^us  aeque  pra  miauno  eft  habendd&  "ii6  '«H  x»  dam 
in  ea  iaoeftkanone  ,  quae  ad  hanc  quaeftlonem'  ao- 
dedit  I  dSfcrimea  fig^m  non  fjwftaturi^  '^"  ' 

'  *-d.'"H!s  ergo  .cafi6uft''reatottr»  qao  aher^BSnne» 
roa  M  vel  n  vnitati  aequatub  ,>jqiiae(iio  ifieftni  p»ti»» 
flinnrti  Yerfatur'  cfrca  f^fflUlam  w  «  a  -^irj^j^  quip- 
pe '  ad  'qoam  '^feiirper  fbfmukm  •  genetalfint» . At jms 
^  fl''R~xy  4-  Oy  •  reoocafe  lieet  Si  .eahn  *i  geiiA» 
re  ftatnatur '  i?  =1  t  -t-  B    et  j<zr  A  « j  fiAa  fobftl- 

tntione  formnla  generaiis  abit  in  baoc  tbrmam;  

A/i- A(B'- AQ«« 

^cque  ,formula.  noftrA,  aflumta  mxx  —  ijf  acquo 
lite  p<uere  e(l  cenieiida  »  atqtte  jpra  propofita  iriod^ 
mialii.    £tiamli  autem  neque       neque  n  voitatt 
.aec^etur,  .  raepenumero.  vfu  venire  poteft  »  vt  for^ 
nwlam  nQlbram  qaoqjue  ad  vnitatem  vsqoe  deprimi^ 
S&ltc^at)  idquei  Wet  (i^tim  mani^fto  occurrit  j  v<^la^ 
dr^a.li^c  forirvi ;  ,3  *  .y—  ^yy.y  i.qiJae  ad  vnitatenii 
fedi^ito^  Oinu|&  xz^x  t\  y  zz  i  *,  '  vel.  non  '  flatirri 
ofEbtt^  vti  fit  in  Sf  XX-^^yy  quae  pofitox=^ 
.tx.-y:r=i^  ad  vnitatem.redit »  quicquid  autem  fit  » 
Ttii^  .fiueiiire  .po(H&n  >.  vt..  miaimii&  valor  Uodrae 
'.ibrmulai&  vnitatem  cxcedat^.at  tum  iudicium  do 
minimo  plfrum^ue  rummia  difiicultatibas' iouolotuih. 
deptehenditur ce»  fit  in  hac  formula  i\x x^^iyy^ 
qoant  vsqofr  ad  binariam,  deprimt  pofle  non  fecila 
perfpicitur fi  fcilicet  ponatur  x  —  i$  etjr~  ii. 
At  ii  «1  et  ir  fiierinc  ooaieii  praegraodes  ^  ioi^ctum 


SPE.CTE  MINIIll 


ihilltD  opeso&ires  calcak»  zequirit ,  qsftnobreni  me- 
thodos  oerta  eiitin:iii  his-  cafibtts  miniiQOtn  ,  iouefit* 
gsadi  MsHjfin  'tM|d  concemBeDdc^  iocjoemcito  -  locii* 
pletare  Tidenn.^  < »  : .  . 

4»  AnteqQam^auten^  banc  iplikni  incthodum 
tiplicare  adgrediar;  plariokum  oftendifle  iuuabic,  fem- 
per  infiniti»  modift  idem  minimum  obtinei»  pofle. 
Atque  hoc  adeo  generfiira»  ita  demonSii^ri  poteft; 
Quodfi.  vnicns  cafus  coqftet q|DO  formula,  m^x—  pfjt 
aeqaaii»  fi^t  ^dato  naroerp  £^  .tum  femper  |nfinitt 
valfxes  pro  ,;r  et  /  reperiri  poflunt,  qui  ad  euBdcai 
namerum  h  dedocant.  Sit  enim  cafa  ilfo  cognito 
xzza  et-j»ir*,  iia  \t  m •a^  nk'ht=*h  tt 
nnnc  niimtfieoft  x.et  j*  ita  definlrir  oportet,  Tt  ifiat 
u  XX  — >  nyy  zz.  m  4  a  -^nth^  id  quod  ftqneaci  mo* 
do  comq;K)diflime  pcaeftabitufi.  Ante  omnia  quaeran- 
tor  nvmeri  I»  et  f,  Tt  fiat  wfff  f  zp  x,.  id 
^od  infinitis  modU  femper  fierl  pofle  conftat^  dnm* 
modo  m  n  non  fiierit  numeru»  quadratus  y.  yii  bic 
aflamlnius,  at^ue  nudc  quaefiito  fioisfieri  maniftftuai 
tR  %  &  ftatuatar  • 

ai  XX-  nyyzz^mait^nfh^ifp^^mnfq^f 

qnod  quo  fecilius  fieit  pQfiit  rumamu&  fiCU>re|i  ctii 
inatmnales  et  ponamusi 

X  Ym  -t-.  j  V»  —  0»  V^w  -t-  *      (p-i-  $Ym  nf^ 
tnm  enim  mutato  fign»  r^dicaiis.  Yn^  fpootfr  fiet 
xVm^jf  Ym—{a  Vnf^kVn)ip,  -  f  V«  nf^ 

ficqne  atteti  tantum  hflcum  duaruini  ae^acioiuuB  ft'» 

£e  3;  tdft^ 


-  tisfiKMfe'  Mciet.  .Qnia  «buid  leiii^taitd  rfymi^ 
'  f 'Vw:fl^  :«lieiiiisim  teiniioi»  latioiDslef  et  fr~ 
-.Mttfonik»  ndietli  iIm  bMbs  ifnebct   fit^P  Aki- 

rna  termiaoram  rationalium  ec  Qyjfir:v>itailM> 

ratiooaliumj  4ta,  Tt  (i( 

Njinir  i^rtrf  aequaBo  mjftfsf  '    -  • 

:  jd6Nbae  ,  feixi^B  liiBt '  ibtec:  fet.  aeqaaofiji^v  fniuci h^i 
*:ftKin^*fiticinliiS  're<)tiet)^  Talotcs.        i  i       ■  • 

fiifldl<ine''*pj«tci;  mu!ftitii<fmem  har<im  (blutiondna  rc- 

*j  1  Hi»  prattraffis  i^r^i»  -  fioftrim  .  q9ik$ftf0i|rfri 

adgrediamur     qiiaefituri  valores  litf(«n«uai|  4]  ^  J|  > 

^.jTaiorem^  4jui  fit  -zz  k^  ac  fiatim  quidcm  euidcyps  cft 
^  iiw 'cafibus\fbrmulam  mxH^—nyy  prppius  td  n^iii- 
^um  .redigi ,  qpam  vllis  aliis  cafibus,.  ficque  j^ro  x 
tC)f  eicismodi  itiifeftiganrft  funt  vaforei ,  qiSbds 
xHrie  fer  £  V  "i^^^-^  ,  quocirca  xtegocltnn  ituin 
hi)^  e(l  perdii^n(i ,  tt  .qnaeraittor  fnidlionijl  Y«f  io' 
.^pale^^l^.j^  j^  j^..j>r6p^;^ue«ti^.|bi;  ifn^)*' 


S  P  EjC  I^  1»  tf<U  M  L  -iti 

bas  nuBtofis  pro  X  ec    «dhibcBdis.  / 

<^..  Hoc  autein  Frobiema  if^m  oliai  .s  jyi^iifiD 
prc^litam  e,xp9ditiflime  ict^uimt ,  4  fbtoittk 

j,n  fhdUq!iaeQi..cpajCiouaiyi  rCOiMi€fta<Vff  fiiniir  (cilieft 
operatioae.,  qua  tu^o  mfai (Stts  cptnsuiniif  dinirQC 
duorum  numeiroram  ^naerl  fokc.  Si  dnmvhoc  aio<f 
dq  pfirtteatupa  jQi^rit  M  bfuip  iraiftiiofiom  xmittiiiiiuiii 


fcMltflitoi  hi  qooti  in  ^tiem  dilj^pnantur  zq  P^^^. 
ifaitSbiti  ipG  «  fobi^ribatur  f^a^io^,  ipli  p  veca  i^i 
ac  deinceps  ex  binis  fira^ib^ibus  co^tinujs^feq^ei^, 
formatnr»  dam  Titimae  tam  noniiinator  qusfin  4eno: 
miBator  pcr  iodicem  ntpra  (cHpitum  maltiplieetji|, 
M»qae  prodiNStiS  )  tam  namerator  qoam  denomihatbr 
penttltimae  fradiaais  ooi^eftiut  iildflncar.  Sequeifd 
fciiicet  modo 

%  Ottme»  itlae 'fhi!dkiones  hac  gau^ent  .yrcj-l 
pttttate,  fitiqttadibet  ^ldrefli  fbritii^l^e  P^ 
exfailtfrfac qnnV  'fiieri  ^terl't  numerU  nQ^.^iQfir 
Uis' adhiftetfdisi   Veriihi  etiim  kter  ^s  ipfas  f^a- 

dioaes 


a»4  I>B  -NOyjL.  - 

^toief  iogens  ificereedtt  diferimeti  ^xfooi  aliiff  alitii 
caeterii  qo  dem  paribus  magis  agpcopinqueac*  •  £ae 
auccm  maxime  adpropiaquare  (unt  compercae ,  qaae 
qilitaiiiRos  iiidices  fibi  Habcnt  iarcrtptos;'^  e%o  iUae 
ptd  £.  aceipiantttr, '  tiv/t  <cefft  dMtiys  i(!ft'''num^ 
jwo  X  tt  j  aflumtis,  fbrmulae  noftrae  ffirjr  af  ^-  ii^jr  i 
'^iiiitMiam  valorem  inducL    Simdl  vero  notart  opot- 

•Mper  tfarv  p6t4d^,  «irliuibus  ideb  (|ai>^i&  il^- 
do  recurrit,  omoes  ergo  fradiones  iisdem,  p^zimt  | 
quotis  fufcriptae  omaes  quoque^raldre^  itfoneos  pro 
X  tt  y  fuppeditabunt  ^  Tjnttn^s  fbrmuk  noftra  mxx 
'^nyy  euadem -mtaimum  Valorem  nancifcitur. 

8.  Quo  autem  operationes  quibus  ifti  qaoti 
fiQillime  ernuntur  ,  clarigis  e^plicare  valeam ,  exem-  ' 
^pluni  primo  determinatum  expediami^,  quo  forcnula  ' 
'  propofita  fit  7  *  A^—  ^iyjf  ita  vt  iam  proxime  ficti  i 
'debeat  JL^^Vpi^  ybi  tantum  notetur  eflc'  V^i^g 

et  .5^vo«    Nunc  ergp  opers|tio  vci  pro ;  maximo  dt- 
.Ivjiloire*  tnfticuacurs,  ac  priiiV>:4iuidi  opofiiet  ^  pcr 
,7,  vnde  primns  qnocus  prodic  =1,  refiduunl  veio  ' 
^f^gi^j   per  quod  praecedens  diaiibr  7  dcbet 
diuidi ,  multipliceCur  vcerque  .numerus  per  Vpx  +  T» 
ac  diuifor  iamWic^a^diuidendus  aucem  7(Vj^«  +'7)1 
•qtki  per  leptenariUm  de^refli  >   pra^beiit  dmiforcm 
zz6  ec  diuidendum  z=.^9%  -h'7  >        vode  fc- 
cundus  ^uQtus  colligitur  2  ;  ac  refiditum  fiet  Vp-x  -*  5, 
pdr  quod  6  debet  diuidi.  Multiplicando  per  V«^x  5, 
'dioifbr  ertt  6S  ct  diuidendua  tf()^pi+5),  ac  per  6 
 \     '  '  '  dcpri- 


I 


jeprimetKio »  km  per  xx  .  diuidi  debe(  V9x+5« 
Ynde  tertius  quotus  fit  i,  refiduo  maoeote  Vpi  —  tf, 
per  quod  praecedens  diuifor  xx  debec  diuidi.  Qua^ 
opcratio  ylterius  hic  repraefcntatur 


multipl.  per 


1'  (V»»  -K)  I  j 


-i —  »^01+9 
•  —  *  •  


Vjm  — » 


V9I  +  9 


V1L--J 


'V91  +6 


diuid.  per 


55 


10- 


i^Jti^^  9  N.  5 


l5  (V  gl 


55 


^  3  N.  4 


I  N.  '7 


11  CVp» 


66 


II 


V91  +  7 


<  tV  »1 


■  0 


t£L:±-J.a.  N.  x6 


Vlterius  calciilum  producere  npa  e(l  opus ,  quia  hae^ 
poftrema  diuifio  cum  fecunda  conuenit  et  iam  pe^r 
riodus  fecunda  incipit ,  irbi  notandum  loco  primi 
qnoti  z  hic  eius  duplum  occurrere ,  id  qupd  in  hu? 
iusmodi  diuifi(Miibus  femper  irfu  Tenit. 

9.  Qnpti  ergo  ordioe  inuenti  (equepti  mpdQ 
progTediuntur : 

I,  *,  »,  3»  P>  8»  I,  «,  «,  3,  ,9,  3,  % 

inter  quos  roaxime  eminent  9  ideoque  nullum  am- 
plius  eft  dubium ,  quin  illae  firadiones,  quae  bis  quo- 
tis  fubiiciuntur  ,  formulae  "ixx-^i^yy  omnium 
Talorum  minimum  concilient.  Adponamus  igitur  haf 
firadiooes  fequenti  modo 


I.    3.  I. 


s 
I 


4- 
f 
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Ynde  patet  fradionem  nobis  fatisfacientem  fbre  ^-={1 

fiue  «rr  i5  etjj^iz:!!.  Hinc  autcm  7*xz=i57S 
et  13  A' Jtr  —  1573  ,  vnde  minimus  valor  fine  vllo 
dubio  eft  binarius ,  quem  diaiuando  noa  tani  iacile 
quisquam  detexerit. 

10.  fsi  hsi!i  oisftfatiofles ,  qulbus  iUi  qnoti  con- 
tinui  repefiufltur  ,  attentius  perpendamus ,  calculam 
flon  mediocriter  contrahi  po0e  facile  perfpicere  licet. 
Sit  enim  Vk  qu^ntitas  illa  irrationatis,  quam  for- 
xnula  in  fradtionem  continuam  conuertencki  inuolait, 
numerus  autem  integer  proxime  minbr,  quam  Vik, 
fit  et  ponamus  peruentum  iam  efle  ad  diuifio- 
nem  ,  qua  formula  Vk  +  r  diuidi  debet  per  numerum 
ita  yt  quotus  hinc  oriundus  fit  9  «<  eritqne 
jrefiduum  :=:Vk.-\- r  —  p  q  et  quia  pf^r  (faltem 
quando  operationes  iam  ordine  progrediuntur'),  vcce- 
hlus  pq  —  rzzr*  ita  vt  iam  refiduum  fit  "Vk  —  r', 
Vnde  pro  fequente  diuifione  habebimus  diniforem 
^zzVk  —  r'  et  diuidendum  rrp,  multiplicetur  vter- 
.  ijue  per  VJt-f-H  et  fiat  l=ltll:=:p'  (vidimus  cnim 
(emper  in  decurfu  operationum ,  formulam  k  —  r*r* 
diuifibilem  fore  per  p)  et  iam  feqnens  diuifio  ita 
erit  comparata ,  vt  fit  diuifor  et  dittidebdus 
Vib-+-  f',  vnde  nafcetur  quotus  ^  <J  atqoe 

hinc  fimili^  modo  tertia  et  fequentes  diuifiooes  con- 
ficientun 

I X.  Ez  prlma  igltur  illa  operatione »  qia 
ibrmulam  Vfc-^r  diuidi  oportet  per  numerum  py 
aoteutur  tantam  oameri  r  et  p,  vnde  dedodtar 

qoottts 


(jaotns; ^  ;  •deindc  fumatur  f^±ip4*-r  et 

'ffzzfL=fn  ,  hMCque  fiet        t±i:' ;  finaili  modo 
capiator  porro  r^' ±: p'  qi        ct    =  ^^^"rH.^^  hinc- 
^nc  ^  <^*j±ll,     Quas  operatiooes  fequente  ii^lic- 
mite  ttpraelenuiDUs: 
r 


r*  =p  q-zr 
f«=.pfq'-r' 

etc 


p 

7  << 

k—r'r' 

P  • 

k  —  V-T"' 

etc. 


etc. 


Hocqoe  modo  progreffio  quotoruna  f,  g^^.etc. 
ficillime  inueniri  polTe  videtur. 

12.  Qilucidemus  hanc  regulam  exemplo,  qut> 
fbrmalft  $  xx-r-  ^ijy  mlnimum  fit  rcddenda^  feu 
Asdio  ^z=:^zz:  3^  per  firadionem  infinitam  twji- 
feoda.  Hic  igitur  erit  fezz  190,  e-=z.i^^  S 
et  r=:o,  Tude  totus  calculus  fequenti  modo  ialU- 
fnetnr: 


r  =  01 

=10 
-  8 

,/////_- ,  2 

r*'**=i  I 

r  nio 
etc. 


,/////  —          '♦♦^  2 


.p....-.i£2=il*  — .23 

r--^-=  3 


etc. 


piii  ^    —  3 

p////_.liPjkiL'— 28 


r=  3< 


ss 


r-=*  <^^^ 
r-=8<:-ii^ 

=  3  < 

q'*"  —  ^  ^  '» /. 
etc. 


Calculum  Tlterius  profequt  non  eft  opus »  quum 
iam  patefcat  quotorum  ordo 

«t  X,  3.  8, 1,  i2i  I,  8,  3, 1 1  4,  X,  3,  5,  «,  i.  % 
^odc  fnuftio  contiana  oritur 

;j=yv=.+.7:i:7_ 

3+J  


x  +  i 


Tam  Tero  qaom  mavmns  honim  quotornm  fit 
ei  refpondebit  iralor  minimus  ibrmalae  propofitne 
5^^-  3»^/,  at  fr^fftif^^  itt  definietur  a, 
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•  t  t  ♦         f»  -f* 

ficque  pro  cafii'  miaimi  habomos  y=rio£  et  ^::;=37, 
Tnde  $  xxz:  Sibixi  et '38. j^j' -  5*0* a»'wgo diflfe- 
leatiA  :i=  -^&y  quia  aotem  inter  quotos  eeiinn  emi-» 
uet  S,  eique  fubiacet  ftralftto  'i\  fumeadp  J> 
et;'^:^,  coiligifur  ^alor  ibrmHlae  $xx^3S»yy 
zz6o$  <foS  =:  — 3)  qui  ?alor  foft  illfim  finie  dtf- 
j»o  eft  mioimus. 

x3>  Plura  bnius  generis  czeBipIi  non  a0erir 
inas,  (ed  quo  haec  methodu»  fucciada  ad  yRiri^ 
ampliorem  accommodetur ,  inuettigemus  iradion^ 
coatinuas  pro  iin^uiis  multiplis  ipfius  Va,  pluri* 
mam  enim  iuuabit,  relationem  inter  hos  valores 
perpeodiOe,  iiquidem  hoc  argometttnm  de  fra^iont- 
biis  continuis  neutiquam  adhuc  fatis  eft  .ex^lora-r 
tom.  Quotos  autem  tantum  pro  fiogulis  his  mulT 
tifAis  adpofuifle  fofEclet: 

Pro 

Qiotl     I,  a,      t,  I»  s 

Pro  aVa 
Quoti     a,  ]^  4,  i,.4,  iK  ♦ 

Pro  sVft 
<2uoti      4,  4,  S»  4>  f  >  4i 

pro  ^y* 

Quoti      5,  },  z^  zo, 

Vto  sVit  ! 
Qpoa     7>  »4,  i/h  14»  14»  14»       /  ^ 

•  ■■  '    Tf  8 
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Pro  6V2.. 
Qaoti      8^  s,  16,  2>  t6y  2,  tS 

Pko  iVsL 
Quoti     p)  I,  8,  X,  18,  X,  8. 

14.  Hae  progreffioaes  eo  inagis  fuat  notata 
.^igoae  y  quod  tantopere  a  fe  inuicem  difcrepant ,  et- 
iamfi  ip&e  quantitates  iis  expreflfae  tam  fimplicein 
ratiohem  inter  fe  ttineant.  Neqw  yero  tantum 
multipla  tantam  gignunt  diflferentiam  in  fradiionibus 
continuis,  fed  etiam  ipfa  additio  adhuc  maiis  dif- 
crlmen  parit,  ii  fcilicct  ad  quaepiam  fraAio 
rationalis  addatur,  id  quod  exemplo  formulae  Ji^-y  a 
iiluftremus  ,  Tbi  adeo  yfuTenit,  yt  primae  operationes 
peculiarem  euolutionem  requirant,  dum  quotos  a 
fequentibus  periodis  diuerfos  praebetit.  Ponatur  ergo 
iL  —  L±jLiJLzz*-:^^.  Primo  igitur  per  2  diuida- 
tur  1+V8  et  quotus  erit  xj  refiduum  vero  Vs— 1 
per  quod  diuidi  debet  2,  multiplicetur  vtrinque  pet 
V8  +  1,  vt  per  7  diuidi  debeat  21^8  +  2— "/32  +  2, 
et  nnoc  operatio  in  ordinem  fubit,  hic  fbilicet  eft 
jb=:32;  ezzs;  rzzi.  ct  p=:7  ct 0|Jeratione8 ita fe 
habebunt : 


r=  5 

p=zi 

r=  5 

qr^  t 

rnL'  2 

P  =  + 

qzzi  t 

rzzi 

q=:  l 

rzzs 

q=.  10 

r=:  5 

;  =  7 

q—  I 

r=:etc.  i 

!  'etC. 

etc 

Qonm 
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Quam  igicur  prtmus  quotus  fuerit  i  a  prioribaf 
prorfus  feparandus ,  feries  quotorum  erlt : 

I  )  I,  lO,   I,   I,   I,   lO,   I  1 1«  lO 

quae  feries  eo  maiorem  attentionem  meretur  ,  quod 
a  praecedentibus  toto  coelo  difcrepat. 

15.  Sumamus  alind  exemplum  ^zz^^V z 
,  vnde  refultat  primus  quotus  —  i  et  re- 
iiduum  eft  ViS  — a  per  quod  diuidi  oportet  3,  fi- 
yi  multiplicando  per  V  18  4-  a,  diuifor  fit  di- 
Tidendus  ,  autcm  3  V  18  -f-  5  :=i  V 162  4-  cuius 
eoolutio  feqnenti  modo  repraefent^r : 


A  \/  A  ^ 

^  =  12  ; 

w 

* 

f>  — 

r  — 

^  = 

JL 

9  1 

fl 

0 

7 

^  = 

f  ~ 

0 

P  = 

18 

^'= 

z 

r  zr 

12 

/>  = 

z 

^  = 

r  — 

12 

/>  = 

18 

z 

• 

r  = 

P  = 

7 

r  zi: 

8 

P  = 

14 

?  = 

z  - 

r  — 

6 

/>  = 

^  = 

r  — 

la 

'P  = 

2 

?  = 

r  — 

12 

P  = 

9 

^  = 

P  = 

«4 

^  = 

z 

r  — 

8 

P  = 

7 

f  = 

6 

P  = 

18 

^  = 

z 

r  ~ 

12 

P  = 

I 

y  = 

2  + 

r  ^ 

12 

P  = 

18 

f  = 

'Z 

r  -zz 

P  = 

7 

7  = 

r  — 

8 

P  = 

»4 

^  = 

Z' 

r  tz 

P  = 

P 

?  = 

r  — 

ift 

P  = 

a 

?  = 

12 

ctc. 

Unea  igitur  quotoram  eft  ■ 

1 1  X,  a,  t,  »4, 1,  a,  I,  a,  12,  a  j  n  a,  x,  44,  x,  2 

Tbi  exclufo  primo ,  reliqui  feciindum  denos  periodum 
eonftitmint. 

16.  Quura  hic  fit  ^=.L±yji  habebimu» 
3  —  rz^  y  I  $  reddamus  hanc  aequatiohem  ratio- 
nalem  et  prodibit 

xx-^xfzzfTj^Ji  fiue  pxx-^^xjf^^i^yjfz^zo, 
^ioc  ergo  diicimus,  fi  propofica  fuerit  haec  formuta 
trinomialis  A'-  6  xy  ^  ^TJJ»  cuiusmodi  valo-- 
res  litteris  *.et  tribui  debeant,  vt  haec  fbrmula 
xninimum  nancifcatur  valorerii.  Scilicet  quoti&  mo- 
do  inuentis  fubTcribantqr  fra^iones  more  fohto,  at- 
que  ca,  cui  maximus  xjuotuji  cft  infcriptiis,  dahit  Ta- 
lores  ipfarum  «  ct  j',  qyocirca  bas  fca^ion^  hic 
fiibiiciamus : 

I,    I,   9,    x",  34 

I         I        a .      *  r 
•}       II     Tf     tf  V 

Pro  cafu  ergo  minimi  habemus  ^t^lt  fiue  *  =  T 
et  ^  =:  4  vnde  ifit 

^xxzz  j^j^J  ;  6xy=:i6i  i  xVj'^'^»?» 
ergo  ipfa  formjala  abit  in  -|-  i,  qui  valor  vtique.cft 
omnium  minirou& 

17.  Quo^  fi  antem  hanc  formulam  modo  fa- 
pra  expofito  ti^ftarc  ct  ad  duos  terminos  redigere 
vellemus.;  ob  A  =  ^  B  =  -  3  i  C  =  - 17,  poncndo 
xzzt  +  i-U  ct  jK  -=  5^  w,  pro^iret  haec  formula  p  *  * 
—  i458«tf~9(//"^i<5ft«»))  quae  f^irmu^a  certe  nun- 

-         :  quaai 


■  m 

qam  mioor  euadece  pote^l  qnam  nouj&m ,  ez  quQ 
iotelligimus ,  fi  huiusmodi  fQcmuUrum  \alores  mi^ 
olmos  ioueftigare  yolueripus ,  neutiqujim  liccre  ea^ 
ad  duos  terminos  reducere  i.  quaadoquidem  hoc  modo 
earum' natura  penitus  mutaretui  ^  quocitca  neceflb 
eft,  tales  fbrmulas ,  data  of^ra  (BUoliiek^  »  id  quod 
io  feqaentibus  problematibus  fumus  expedituri; 

\.       Prbblema  ^  1. 

Si  formula  A  of"  —  a  B  Jfj'  4-  Cjr* ,  cafd  quo 
x  =a  ct^=:^  praebeat  Talorein  =:r,  inuenire  in^ 
fioitos  alios  Talores  pro\r  et  qdi  eundem  vato- 
rem  c  producant,  fiquidem  quantitas  B'— AG  fac' 
rit  aamenis  poiitinus  uon  x^adratus*.  k 

Solutio.  >  .  .i 

Qnum  igirur  flt    / ,  ,    ,  ^ 

reqairitur ,      fiat    -     -  -    •    .       t  . 

Ax*-  zBxy-^  C/  —  A  a  B  A  H-C  b\' 
lam  qnaerantur  ante  omnia  •  numeri  p  et      Tt  fiat 

/>/>-2Bpy-f-AC^f=:i, 
id  qaod  femper  fieri  licet ,  quum  hinc  (it 

/>  =  B  y -4- V  aB' -  A  C)  y  ^ -t- 0 
coias  re(btutio  a  Problemaie  Petliano  pendet,  dani^ 
roodo  B'— AC  fuerit  numerus  pofitiuus  non  qat^ 
dratus.     St9tuamos  ergo  ^  B'    A  Q^fJb  ,  ,vt  fieri 
debeat  - 

^rrB^  +  yfkV-M),  ' 

Toin.XVIILNoa.Comin.  *      G  g  ita 
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ita  vt  qoAerf  oporteat  niimeram  yi  formota 
Jfc^'+i  fiat  quadratttm.   Hoc  ergo  ftao  fiatuamus: 

quod  produdum  cum  ip&  forma  propollta  cooue^ 

nire ,  ita  ptr  fa^ores  irratiooales  oftendtmus.  Quum 

cnim  fic  . 
Ajr'-aBA:y+Cy=VAjf-B^+/n)CAjr-B^-.>n) 
A«-tBfl^+C/=i;(Aii-B^+^n)(A<-BA-m) 

et  .  •  ' 

pp-»Bp^+ACi'=(/>-B^+^ViJ(p-Bf^fyjk) 
(Utuamut 

Ajr-B^+j^Vife^CAdr-B^+^y^fp-BY+fVi) 
tnm  cnim  fponte  fict  ftimendo  negatiuc 
'  Ajr-^-^yik=:(Aa-Bt-*Vit)(p-Bf^fyi) 

▼nde  fufficiet  alterani  aequatiooem  tantnm  enohriflCf 
li  modo  partei  rationales  ct  irrationales  feorfim  in*- 
tcr  ft  aequcntur.    Frodibk  igitur 
:   A«-Bj'=:(Aa-B^)(^-Bf)+-^f(B*-AC)  . 
jf=f(Atf-B^>)Hr*(p-Bf) 

qui  Talor  in  priort  aequationc  fubftitutus  pratbet 

A*=B^H-(Atf-B^)(p-B?)-hifetf 
bincquc  xzzap^Qhq^  iu  yt  ?alorcs  qnaciiti 

«=#p— C^f,' j^rr^^-f-Afff-aB^f , 

•tquc  hinc  adbnc  alia  folntb  foronarl  potefi »  qoo- 
niam  pcrmotatia  litteris  A  ct  C  um  litterac  x  et  j^, 

quani 
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qaim  m  tt  b  inter  fe  permucantar  ,  littertt  Teco  0 
ic  f  cHFdem  imneiit ,  ftillcec 

Imieata  ancem  Tnica  (blutione,  valorei  pio  x  etf 
reperci  (cribencur  in  locam  liccerarum  4r,  et  fie- 
foe  denoo  ooua  folutio  eniitar  «cqae  hinc  fimiii 
vodo  infinitas  aliaf 'fiicceiCue  elicere  liccbic 

Coroll.  ^  I. 

19',  Qnia  etiam  adhnc  alias  folationei  imp*- 
trate  Ucet/ fi  aiii  finSlores  iater  fe  combtneotori  to- 
Iiiti  fi  ponamus 

hioc  orientur  ifiae  aequationes 

Ax-Bj^.jiz^A^-B^^C^-B^)-/^*^ 

r^.f^Atf-Biii-i^p-Bf^^Atff-^p 

hincque  Ajr=:A*p— aBAp-+-AC^f 
fttt  xziap-i-Cbq-^bpt 

qaae  autem  folutio  boo  eft  integra  ,  nifi  a  "Bbp  per 
A  fit  diuifibile.  Permutatio  autero  porro  hanc  fitp- 
peditac  foluciooenl: 

«=:C*f— «Pj  fzzbpri^Aaq^^ap, 

Coroll.  2. 

so,  Vtemni  nunc  etiam  hac  combinattone 
iljr-Bj:4-^yik=:(Atf-B>+*yjbXp-Bf-fy*) 
hiflcqHe  obtisebimus 

Gg  2  Ax 


.  ^=-(Afl-B%-f.^(p^B|)3:^p-A#f .  ,  • 

Qpae  foltttio  iam'  permutiHiiotte  io  pioUenMtis  (olih- 
tioDe  eft  erttta.  ..  • 

'      -..  ..V  .CorolT. ;  >  ;  ' 

IX.  £(>dem  modo  ii  hck  ^dor^  adhibeami». 

easdem  fdutioof^,  reperimus  >  qnas  in  primo  Coiol^ 
larlo  iam,  inu^oimvS)  periuutatiooe  fcilicet.  «dhibita, 

.  ,  .  CoroII. .  4. 

fts.  verum  adeo  infinitas  folutjoQes  fimatex- 
hibere  poterimus ,  fi  loto  fidorum  ;p  —  B  j  +  qVk^ 
corum  poteflates  quascunque  Tfurpamus ,  qttarum 
quidetn  exponeutes  funt  numexi  iittegri.  Si  entai 
euoluta  fbrmula  {p^B  q-^.q  V jb}"'»  termiQOS.  iira-» 
tiooales  ponamus  rrQVJb,'iationales  vero  P— BQ,» 
ita  vt  iam  P  et  Q  in^nitos  valores  in  fe  inuoiuant, 
omaes  praecedentes  (blutiones  generaie»  reddentor,  (i 
modo  litterarum  p  et  q  loco^  fcribantur  iitteiao  P 
tt  Q.  ... 

Problema  II. 

Propofita  tbroiula  A  at*  —  a  B  xjf-h  Cj'*,  tii 
qna  B  B  —  A  C  fit  numerus  pofitiuus  non  quadratoi» 
inuenire  eos  valores  pro  licteris  x  tt  quibus  ipfii 
fcrmuk  ad  mininium  talorem  perducatur. 

Sblatio. 


1 
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S  o  1  u  t  i  o« 

«3«  Hcx:  problema  fimiJi  modo  (bluetar,  qoo 
iipra  foriDuiam  biaomiakm  tradauimus  ,  fciUcet 
ipfa  noftra  foimula  aequetar  nihilo  ez  eiusque  re- 
(blatione  quaeratur  ifra^io  ^ ,  quae  poiito  yt  mie 
B*  -  A  C  =  ib,  rcperitur  j-  =  quocirca  iftam 
Ibrmulam  irr^tional^m  in  fradionem  continuam  re« 
folui  oportet,  quaerendo  i<;ilicet  (eriem  quotorUm 
cootinuorum  ,  quibus  fi  more  folito  fraAiones  ful>- 
fcribantur ,  eae  quae  maximis  quotis  refpondent ,  lo- 
60  j  fumtae ,  formulae  propofitae  minimum  TaJo- 

itm  iodacent  et  quia  hic  Vk  tam  negatiue  ,  qnam 
pofitiue  accipere  licet ,  geminas  folutiones  aifignare 
licebitv  quae  quidem  plerumque  inter  ie  cooaenienft 
Id  quod  clari^me-  exempU»  odcndenii* 

Exemplum. 

S4«  Sit  propofita  ifta  formula  5**— ^*r— t 
Tndc  fit  .j  '  ^/t*-,  Valeat  primo  iignum  lupq- 
rios  ec  formula  '-=^*^  dabit  primam  quotum'  =  x, 
cz  qao  oritur  refiduu^  V^f^— a,  per  quod  diuidi 
•portet  '  5.  Multiplicetar  vtrinque  pcr  V^+H-  a 
TC  prodeat  diuifor  40  et  diuldendus  5  44  +  a)  « 
qui  deprimiiatur  ad  S  et  ^444-2  nunc  iam  re- 
gula  fapra  data  Tti  pdterioras^  -iti  hic^Tideie 
Jicet 
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r  =s  2 

r  " 

=: 

t 

0  — :  t 
r  —  ' 

■  *  . 

It 

r  =  * 

*  =  i 

m  —T 

T  — 

t 

rr=  t 

f  = 

I 

r  =:  3 

^  =  7 

1 

r=  + 

P  =  + 

f  = 

% 

r—  + 

f  = 

t 

r  =  3 

P=5 

f  = 

I 

I 

ri:: 

f  = 

It 

qui  quoti  cutn  ante  iniiento  hanc  reriem  conflitttuot 
I,  X,  la,  I,  I,  I,  2,  X  I  I,'  I,  xa  «c. 

yade.  firadiooes  quotis  xa  fubfcriptae  qimefit»  .fttis^ 
fiicient ,  quaram  prinia  eft  \  ita  Tt  fit  x:-:z  etj^i^^x 
vude  formula  propofita  acquirit  valorem  1. 

At  fi  fumamus     .  . 

m  —  f  —  y  «♦   g„g  .   5   .  — .  -4- 

tiule  pofito  vt  ante  ibir  44  et  >=:<f,  habemus 

r-3      I    P  =  7     I  f=i 
r=:4      I'  p=-4     I    f=a.  , 
•tque  hic  fiibfifiimus,  quia  eaedem  diuifionei  iadi  ru- 
^ra  Gccorrertiiit  ^t  nunc  fedes  quotprum  erit 

'j.      «»  «♦  h  »»,»*^      *  I  't-fv  «  ««c» 
prima  adtem  firadio  quoto  12  refpondens  bic  fit,:.V  » 
fomatur  ergo  x  =z     tt  j^z^^^Ui  atqae  oofiras 
^muUe  valor  emdit  + 1. 


SPECIfi  MtNIMI. 

Exemplum  II> 

»5.  Propofita  formuh  yxx  —  itoxy-\-  \\y* 
miniinnm  red^nda,  cuius  iralor  cafu  :r=:  x  et  j^iz:  x 
natlm  fit  I  certe  illiinimum.  Hic  ergo  frad:id  |- 
proxime  debet  eflfe  aeqnalis  formulae  iL* ,  vnde 
lUtim  primus  qaotus  oritur  x  et  refiduum 
eiit  3  +  V  2  Tnde  pro  fecundo  quoto  habemiis 
7^*  —  ^*)  —  izzli  ficquc  quotus  =:  x  ,  et 

Kfiduum  zra-Vi.  Pro  tertio  quoto  habemus 
^-iy^  =:  '"^^*  >  ficquc  quotus  =  1,  ctrefidupm  Va 
quare  pro  quartq  habcmus  ^  =r  ,  vnde  fequen- 
tes  quoti  funt  vti  fupra  inuenimus  x,  s,  ft}  2  etc.» 
iotegia  ergo  feries  qiiorum  erit 

T,    I,    X  I  I,   2,    <2,    a,  2. 

Qaamquam  hae  operationes  initio  irregulare»  video- 
tnr,  eas  tamen  fecundum  regulam  pracfcriptam  euol- 
Terc  licct,  hic  enim  eft  fiatim  kzzi  ezzi^  rzrxo 
ttpn7,  vnde  calculus  ita  procedct: 


rrr  +  xo 

^  = 

X 

r=:  -  3 

p  =  -x 

y  = 

X 

^  =  4-  2 

prr  t  2 

^  = 

X 

f  zr:  +  0 

p=  -t-  X 

y  = 

X 

r  =  +  X 

?  = 

2 

r  =  -i-  X 

1  = 

2 

bincque  fuperior  feries  qootorum  orttor ,  vnde  la- 
lores  fraAionis  2.  fequcnti  iuodo  procedent : 


t40 


DE  NOVA 


X.     I.     I.     I.     2.     2.     2.  a 

I  I  a         f  5         it        ti  75 

!•   .     !•  5»        !•  IJ» 

«■        . .  •  '  « 

quarum  fecunda  flatim  dat  cafem  mioimi  aote  ire- 
nioratum.  Tertia  dat  +  s  ,  quarta  —  t ,  quinta 
dat  +  X )  fcxia  —  i  etc.  lidem  \alores  iine  dubio 
prodire  debent ,  fi  in  fradione  pro  capiatur  V  2 
oegatiue ,  vt  habeatur  i^li ,  quam  etiam  per  re- 
gulam  noftram  eooluere  liccbit,  dummodo  ita  rc- 
prae(entetur :  ti^iz  ^  iu  \t  fit  ri=:-rio  et/»r:--7, 
Vade  calculas  eric 


r  r:  —  10 

p  =  -7 

^  =  -f  1 

r  —  +  3- 

r  =  +  I 

9-  * 

rzz+  1 

=  +  » 

^  =r  2. 

£x  quibus  quotis  fequeotes  firadiooes  fbrmaotur 

I,    4,  2, 

1           1  5 

2»     2  . 

etc 

II  »r 
9  ii 

quarum  fecunda .  formulam  reditcit  ad  -+»  f ,  tertia 
ad  —  1,  qnarta  ad  -^-  i  etc.  Notatu  dignunn  hic 
occurrit,  quod  hae  fradliones  a  praecedentibus  tanto- 
pore  difcrepent  ,  atque  nihilo  fecius  eadem  *  mi- 
oima  producaot.  Sed  fupra  iam^  ofieodimus'  hu* 
iusmodi  formulam  eosdem  valores  Hccipere  pofife , 
dum  loco  X  et  ^  diuerfi  valores  fubfiituuotur. 


£xein 


SPEtiE   MlW^ML  «tt 

Ex^iiiplum  IH. 

m6i  Sit propofita fi>rfnuli %'i}t^ ^*f^*3^4^jrff 
«lioiflUiin  reddeodft:)  hic  «rgp  -prostiiie  elSb.  Qportet 
1=  Ldtilf ,  ynde  primus  quotus  fit  =  i  et  rcfi- 

duum  ='2  V  b  er^  'prd  jfecbado  quoto  lube* 
tiir  &iaii:.f^^  't=:'-^i=J  quQ- 
tiB  zz  I.'  Tota  iuteni '  opeTftib  jper  regttUin  no' 
fliaoi  ez^diri  ]pdtea,^fi  frSdio  bofiri  per  bul- 
tiplicando  ad  Bane  ibrr^im  tedacatur  ^*+V^' ,  vbi 
eni=zi;$  j  e  =='8  ,  r  =  '35  ^  =  «5,  vnde  cal- 
colus  requitur  :       _  ^ 


35  - 

p=  ft5 

fr  =  +« 

^  =  +« 

r=:  + 

9 

p=t  ^ 

qz=  ± 

q-zz  1 

r  — 

P  =.+  .  %  i 

^^  =  ii|^. 

pZ=  XI 

3 

P= 

^  =  I, 

r  =: 

3 

P=:  " 

^rt  r 

r^  • 

8 

p=  I 

etc. 

(Jpori  ergo  cuin  fradionibns  ita  iie  habe|l)iints  ^ 
I,    1,    a,  I  I,  1,    X  I  1,    1"^  ^  ' 

*        »        «        *        7       iir    it*  1««    *H»» .  f 

•9    .1»     t,     »     I,     ff,  »,   n>  ti» 

euidens  eA  ciTgo  ihj^iories  iodrcibus  16 .  fiibl^iptas 
qoadSto    fjttisTilcere  d6bere ,  quod  fit  £  ir=:7  et 
TMii.XVllLNou.Comin.       Hh  /=4 


X)£  MOVA 


y=:4  tum  autesn  fbrmula  ooftra^abit  m  +  i ;  fi 
io  prima  formula*  radicali'  tribuatur  fignomi  -  i , 
ft  pro^eat  ^  =  s^if^  t  <in*e  per  r^lanct  euoloia 
praebet  ob  A  =  75  «t'tf  t=  «i  r  cs-35,  p=-*5»  f 


r  =  -:35 


r.:=:  . 

r  z= 
r  = 
etc. 

Hioc  aotem 
1 :  18 


8 

3 
3 
8 
8 

3 
3 


p  =  + 
p  =  +  ii 
p  =  +  X 
/>=  XI 
^= 

p=  XI 

etc. 


f  = 

^  = 

y  = 
etc. 


qooti  cum  fradUooibus  ita  procedent 


t5  { 


ff  > 


16  I  15 


5f 


Sccooda  fradio  indici  18  refpoodeos  fiae  dut»o  pro- 
ducit  Talorem  mioimom  fcilicet  +x,  quod  ex  prio- 
ri  cafu  conclndi  nequit ,  quum  jbi  haec  firadio  t 
cziguo  quoto  fit  fubfcripta  ,  Teruna  boc  oeotiqDatA 
eft  miriodtim ,  proptitrea  quod  hi  Talbres  titteraram 
*er  ^  fuot  Taldc  cxigui,  ptiocipitam  autem  rtfi»ra 
fiabilitum ,  quo  fraAiooes  maximis  qootis  refpon- 
deotes  ^  accipcrc  iobcmur  proprie  oQnieris  loa^ 
fotibus  coDOeoit  atgue  Ttique  cueiiirc  .poteft ,  Tt 


^  S  t  B  t  i  E  *I  l  ^  iH  t  Htf 


ialoKs  ffimisiB^  Qnmeris  expredf  Mb  bat  regata 
ttcedabt.  ' 

«     ■,  •'  ■    '  '       «■■'.•        •  '  ' 

,  •^.  "Ex  hift  cxeihplis  abiittde'  jJirrj^ciriir ,  <jw> 
inodp'  itgula  tioftra  aeqne*  faci4t  ac  oobcinoa  in 
omnibiis  cafibiis  vti  coouetiialt  ,  itn^imts  flutem  ecl- 
optimo  (iicceiTtt  adhiberi  poteric  in  Piroblemate  «110^ 
Peiliaiio  famofiffimo  foluetido ,  ybt  qoaeruntar  na« 
meri  X  et  Tt  fit  =  Vik  xx  i)  ,  tum  caim 
ttiqoe  oportebit  efle  proxiine  ^iizVkf  ^ittandoqui- 
deoi  fytmuU  —  kx X  mioima  fieri  debet  ,  mi^ 
lumiujd  antem  iaih  fponte  cpnftat  efie  i=:x,  pro- 
dieiis  fi  jr  =  o  et  j^^x.  Vdati  fi  fiierit  ib=x3» 
cui  coQuenit  /  3  ac  prijso  fit  rzzo,  pzzt,  fic- 
^  calculus  ita  jH:ogr«flietttri 

r=:o 

r  =  1 
r=  • 

r=:  1 
r=  3 
ri=  3 

Vfldb  qttotT  cum  fradionibus  ^  e^nt 
3»    »»   X,  1,  x  I  tf,  X,  X,  X,  I  I  d  ctc. 

♦        9       ii         II     119     IS7     »56     ypS      64»  4»^^ 

M    1       I>  n»  f«|  711  ifcf  TtO  ccc 


f  =3 

f=x 

P=3 

f  =  » 

p=:3 

f=x 

f  =f 

1  P=« 

f  =  X. 

■ 


fM  iiMzinit  qooti  fiiDt  lex ,  qnia  antem  ^  maius 
^  H& •  efle 


I 


dqt  hovai  sifEqB  MitwyiL 

efle  d^bet  quani  Vib  fradiodss  SBtens  IMc  cdbltuHiei 
alternattm  fuperant  et  ^ciunt  ab  ifto  Talore  >  po^ 
cafu  noftro  eas  accipi  oportet,  qoae  locis  imparibui 
confiftuiit,  ergp  \ndecim^.hit^  firftftiPfNini,  qnae 
dat  /  =:  ^4,9,  et  x  =:  i$o.  qjm^if>  fatis&cit »,  Qviftio 
iliiitein   priori  6  fal^fqffipii  n^uit  «e(y»t.iooein 


f  I  »t    il  lii 


'  r     •  « 


£  :  ;  PHT^- 


PHYSICa 

MAJHEMATICA 


Hli  S  VERA 
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YERA  DETERMINATIO  ^ 

GENT^Ri  pSCILLATIONIS 

IN  CQRPORlfiVS  QVALIBVSCVNQVE 
FILO  FLEXILI  SVSPENSIS  ElVS<JvE 

-AB^  RBGVLA  COMMVNI  

..PISCAEPANTIA. 

'  Aoccore 
DJNIBLE  M^RNOFLLL 

Solent  (Pbilqfophi  hujus  faecQli  IpQgitu()i|iem 
peo4uli  iimpltcis  ad  minuta  fecanda  Tibrantii 
ii^  diuerfis  terrae  •  locif  inquifituri ,  globulom 
aliudqe  corpua  filQ  tenuiflimo  atque  fiexiliffimo  fuf- 
peodere  mioimasque  eiusdem'  o(cillatiooes  cum  oicil- 
latioQibus  penduli  in  horologio ,  rollicite  prios  ex- 
j^loratis ,  comparare  indeque  de  accurata  lungitudioe 
penduli  fimplicis  ad  minuta  fecunda  Tibrantis  iudi- 
are  idque  cum  tentanc  nihil  negtigunc ,  qvod  vel 
centefima  vnius  lioeae  parte  ifiam  longitpdinem  al- 
terare    pofiit :  pondufcQlum  fili  ad  poudus  corpocis 
furpeji&  applicatum  fcrupulofe  inquirunt^  excurfio- 
Dum  peadoli  .rationem  babcnt ,  qaia  maiores  paullo 
urdius  abfoluuntur  in  circulo  quam  mioores ,  aAio- 
nem  quoqne  aeris  io  cprpus  fufpenfum  et  quis  inde 
czpe^ari  debe^t  fff^&at  .  e3|g(niQ(uit  ^  ealoris  ttidem 

effti^um 


•H»  c:entro 

eflfeftttm  Ift  loQgitudine  meDfurae,  qdii'  -i^tantor  td 
dimetieddam  loDgitbdinem  fili  accOi^te  determll^- 
clam  aliasqae  KuiDscemodi  circumRaDtras ,  'ftcuhqoe 
^igui  momenti , '  quisque  pro  '  fttd  ^  ihgMi  hiotfulo 
er  ia  experiuodo  rcrupnlofitate,  -probe  ]^r|)iddUiK« 
His  omnibus  adhibitis  cautelis*'  denique^'  <pgno(citur , 
non  folum  qu(Anam  p^dulum  pidpofitum  confecerit 
dato  tempore  ofcillationes  fed  et  quotnam  perfedu- 
rum  fuiin.t ,  G.  filun^  adlu^r^  potuiflct  omnis  gra- 
vitatis  expers ,  fi  excurfiones  penduli  re  Tera  vduti 
infinite'  paciiae  TuiiTenty.fi  caloc'-  (bAitti  luQjilTct  gra- 
dum  ,  fi  aer  omnis  abfuiflet  etc.    Haec  omnia  vti. 
que  reAifiime  fe  habent ;  a|  quod  ,  rcliquum  efi,  id 
potiifimum  fcrupulum  mouet.     Scilicet  in  peadiiiio 
propofito  inquiriint  ih  eehtriim  ofcillatibn^ ,  *' 'mfo- 
'  dum   leges  communes  -  a  fnagUo  IfiigleHto  ^riiQufti 
'  ifluentas  et  demonfiratas  tum^tlb  "dilbititialii  intec 
punt^um  fufpenfionis  praefatumque  centram  bftilU- 
tioilis  pro  vera  longftuditie  pendnli  fimpiicis  ifee%rd- 
ni  aflumunt:    Quid  vero  de  hac  vltima  operatione 
cenfendum  fit  ^  ^onflitui  in  hic  dlatriba  ad  atcvlti- 
tam  trutinam  perpendere. 

2i  Ifi  theoria  Ofcillationum  Hngeniana  ty- 
Hemata  ofcillantia  fupponuntur,  quae  in  fingnlis  putl' 
Ais  figuram  fuam  perfedte  cooferuant  ita,  vt  omnes 
totius  fyfleihatis  pattes  coramuni  motu  angolari  cir- 
ca  axcm  rotatfoots  ferantuir ,  inter  oicillandufn  id 
idem  cdntingeret  in  nofiris ,  quas  examinabiiniis  , 
ofcillationibus ,  fi  loco  fili  fiexilis  adhiberetof  filifin 
rigidum  totpon  ita  infizum  ^  Ti  fiinol  ht 

corpos 


c(Krpns  ipfi'  snnexfiin  coriiinHfli  kib^  «^pMDpl^Hllfft 
cogflhtuf  ntciue  "vt  i^fhni  •'filufn-- ctnh- axer^cbr^s^ 
Sppet^fi'  oonftanter       direAnm  fic '  pefiiuin  : '  ^6 
auteih  «xem  corporis'^  liBiartt  f  ^(jtlae  -a-  puWSb  'fijfp' 
petifibnis       cehtrum  griauftaeis  do^  lcenfefco^.  -ian^ 
verb  appaitt ,  liattc  Mvypotheffn  iii  fjrftemate' -'fi^ftri* 
tninime  praefu^pdni  pofle '  nec  deber e ;  Biii  ^ifiA 
poceft  et  retiera  ita  Ifit,  Tt  filam  fiexhe'  c«m  "ligg 
corporis  "angttlam  efibrmet  '\nter  ■^dcillaadujn*  dati 
lcgc  "T^fHsibflem  ,  Tnde  bfoil!atk>iie«;  «hriaatur  'taii 
toslo  dftier^  fih  orcifl9tio(ribH»'^tigeniatiis.'  lieu^ 
iQ  i^xmqi^  ofctHaticmttm  geneK  TarinaiUe  ftro'  iiea^^ 
dalif  fimplicibas  ifochronis ,  ex  Tccis  legiBm  mpdia» 
ttiQkrdedtAaet,  nifail  plaae  iasx  le  comnuiae  faad 
beaCy  '''ii)aa'mais^  ia  •  fine.  calcuti  naflserici'  pkouobi|UB 
^xi^fp  a  jgb  49ai€«m  difierant jiixDlum  -tamf^  fem- 
per  qjaam  tc  dilki&p^iA  oeglifi  ^^&t>,  Qifi/cqrp»^ 
fib  appen^m  exiguom  Talde  Tolunoea  Dccup^^qiiq 
quiiiSpnfi  in  Hcara  amb^jB  theoriae  eodem  reci^ere  .  ceg** 

,p6tecn)it,     Hafec  Tt  wnto  mflius  .iiitenig^tw 
ficcat.in.  mefporfam  reuocare ,  quiie  P)in\  iaV^pn?-, 
mentariis  yeteribas  Aca^lentiae  (leti^on^r^ai*^  qpaeque 
ad  praplens  Jioaru9J,.iT)ftitutum.  imprimis  pertinfnit.'''' 
.Qmne  corpus ,  qjic^  circa  axem'  per 
ceattum    grauitatis '  tranf^untem rotatuT ',  puiiii^um 
lubet ,    quod  vocaui  centrum  'vff iunt  'Vfuanim  ;  ik 
^■o  'H  tota  maffii.'  ooiicinCBi^a  «puttstttr  ^  %a(|pm$  a  ro- 
caticpic  via  Tiaa  ^aereto^    qiae  .corpoii  .  rcilaltor  j« 
«ft;  fapc  pnnftMii  <ion::diffic.uitef  pra^oAikiirriyfteoM^ 
tfi  deurfniaawc^.ldaroQotrfiii  mam  flSftgiftjin  itim 
'         X VIIL  Noa.  Comm.        I  i  pro- 


I 


MO      X  ;  (lE.NTHO 

ffoprtotem,  <|iiocl  nempe  ofeillacioiies  coFptejs , 
ciffca  «xcm  horizootilem  per  ceotrum  viriom  Tioa» 
mm  craoienotem  prioriqoe  azi  puallelttm ,  iiiu  bstr 
cbfAodwonae  atqoe  adeo  cicios  perficiaotor ,  qoam 
fi.in  qoocuoque  alio  axe  perficiaotor.  Vocetor  iani 
difliiitia  ceotri  Tirium  Tioarum  a  ceotro  graoitatis 
r=0;  .nim  il  corpos  (bper  omoi  alio  aze  praefitit 
fiaraUelo.et  ^orizootali  ofciiietori  cuios  diflaotia  a 
ceotro  graoititit  dicator  A,  demonfir^i  fiire  diflan^ 
tkm  centri  oicillationis,  pro  bypctliefi  commonii 
«elodtatis  aoguiarit  s:  A-f-^:  tiaec  fimpiiciffioM 
Ibrmola  oomiom  eft  commodifiima  atqoe  per  ie.  ti>-  j 
idicat»  qood  centrom  ofeiUationit  et  puiiftoffl  rofpeo^ 
fiooit  fiot  dno  pooda  cooaertibilia  ica.»  Tt  TtroqM  ' 
nodo  ofcillatiooet  eiusdem  doratioois  perficitotor.  ' 

5i  pro  corpore  fpbaera  bomogeoea  accipiator , 
cniot  ladiot  r:r,  fit  a  =  rV|  et  difiantia  centri 
orcillatiooit  :=:A  +  ^  atque  fi  eadem  fphaera  in 
^fi  fiia  (hperficie  fuerit  fufpenfa «  erit  diftantia  cen- 
tri  ofclllationit  ±=(r.  ,Pro  Tirga  refta  VBifbraiiter 
gcani  fit  a.zz  iVi ,  ihi  l  femilongitudinem  Tirga* 
deqotaty  Adeoqoe  difiancia  centri  ofcillationis  a  pua«  { 
fto  fiifpenfionis  pro  Tirga  Tcrticaliter  fafpenfa  =  A 
-f-  fi  Tirga  rcda  a  fommitate  fua  fuerit  fuCpen* 
il »  fiec  baec  diOaotia  =;  ^  A 

$.  4«  Sic  igicor , .  pro  bfpochefi  rigiditadt  ia 
loto  fjrfiemate ,  ret  toa  breoiifime  expedicur  %  ot 
▼ero  com  filom  corpus  fofpendens  io  pnndto,  quo 
•4  ie  iaiiiceia  comiednatiir,  inflesiooem  pattcor , 

,  •.  pnpUe- 


I 


o  s  c  I  L  x  A  T  I  e  K  i  S.    «^f  c 


fnbltnt  iioft^am  tltter  eft  .  aggtedieadiun ;  fiteitiue  : 
fe^t  eft  foLotioiiein  oiente  coDdpere,  qoam  coa^ 
eqptam  plane  atqne  dilucide  ezponere ,  •  pne(ertini, 
ci^n  hic  fermo  fit  de  «(cillatiunoilit  minimit  fimul- 
qoe  Tariatiooibus  momentaneis  infinidea  minoriboa.; 
Coacipiatnr  in  Ttraqoe  fignra  noftii  filom  a  c  gtt-^^*^ 
Titatts  ezpers ,  cui  in  .pundo  4  anneximi  fit  corpot 
gnue  cuiuscunqoe  figorae:  foerit  axii  corpori^ 
filo  annexi  :  foerit  oentrom  graoitatii  corporii 
ni  1;  confideretor  .praetevea  in  aze  corporit  iiliod' 
pondom  /,  in  qoo  pdfitom  potetor  centrnm  >o(cil« 
ktiooip  pro  corpore  circa  poadam  €  ofdllante,  qoa« 
fi  .fiiblatio  filo  ar,  qood  adeoqoe  centrom  ofciUatio-- 
oii  ad  dieoriam  oommooem  Hageniaoaiii.  tedit;  , 

Fonator  nonc  ffftema  propofitum  aer  ioief 
ofcillandum  peruenifle  in  fitum  abq  atqoe  poodt 
t,  f  defcripfifle  arcnlos  valde  paruos  cb^  tg^fi 
qoi  pro  lineoUs  redis  horizooalibus  haberi  poteruac, 
fi  iisdem  conuenienter  vtamur. 

Si  vero  integra  corporis  maflii  io  ponfto  i 
^  ^  ceo  .cemtb  grauitatis  ponatur  concentrata  eina- 
qoe  poodus  ezprimator.  linea'  verticali  gl  haecqoo' 
poMot»  refbloatar  'vbl  g  h  faotom-  non  verticalem  et  - 
poteotiolam  valde  paniam  gMr  veloti  horizontalemf!. 
apparet  filum  a  b  ficteocK  velttti  a  toto  corpbris  s 
pcmdere  et  ob  readiooem  fiiam  originem'  daie  po-^ 
t^tiae  «^bntranae,  qoam  exprimam  iiaea  ^  n  in  ipfiif  * 
£lt  kmgitodioe  tomta ,  eritque  b  1»  proxime  aequalis  ' 
«pfi  g  L   Frodocator  9xi6^  q  b-  vfque  io  •$  atqte fe^» 

li  t  iblnt-  . 


ilc  fictfVt  potsnriat  .^p-ct  gif  fiia  iotcirtr&  aequa-t 
ks  <A/CQntra/titt,  ^ke-  icaqiie  remaaent  {«rcntioUo 
^ltt  ct  ^ir,.  a  qoibas  mcxus  ofciilatortus  qiioois  tenw 
|ailcula  iiae  atcekrart  fiae  letardarit  pairitv  j|ife&io<* 
0«  atttemi  Jurun  poteatiolariiai  potBcanr  ceateri  ve^ 
'  ]ttiia  :bDrizDataIc»  fuoalqae  ad  azem'  ^  f  p^peM^oi^ 
larea  ob^pajEuitatMD  infignc»  ofciltatiowink  'Note-* 
tnt  ttuttmi  iiaioe  dua&  poteatiolas>hor»zontales»  prQa<* 
ti  roat  dtaerfimQde  applicatae  ita  «dani  diuerfi» 
eatercero  eSeStm  t  prior  g  ai,  iik.  ceotro  gtatuiatis  af« 
pUcata  y  ceofenda  ^  cft  oi^nibu&  ct  fiog!aUi  clementii 
Gorpods  candem  *  vim,  acceleiatriccfn  veluti '  horifiM>»i 
talem.  imprimcse  ^qae  pia  qucnifr  jcempufbttlo  , 
fi.  fo)a  agat>  parallelismum  in  axe  cpnferuare.. 
Liccbit  igiiur  ^  ratione  potentiolae  g      fingeie  in^ 
-corpotis  maiiam  conceDtratam  atque  tran^la^ 
3m  in  pun^bum  B  butcque  pundto'  appltcatam .  po-^ 
tentiam  g  m  fub  diieAione  liorizbntali  b  Idcmi 
quoque  liccbit  pra  titnni  aiio  pun&o  in  aze  6f 
(nmta 

Frogredior  ad  alteran»  potentrotiiii:  b  •  «q>l>^ 
(ifin^un  t  baec  ytiqne  Toico  pnndo  ift.  tota.  applicaaii 
.c^  atqiie  io  «tiperTa,  okmiinQi  coiporia  •.dioedas'  im^» 
picffiones  facit«  .  Hie-.  itevnnir  Tfn  Tcnic  ftilifi-^ 
mnm  tbeoretna  menm  aate  pfatrimoa  annoci  cni» 
Academit  commnoicatam»  qnod  faaec  potenti*  im* 
peodatur.  in  lotationeoii  corporis  cina  poadbim  'dp 
.qndd  ibret  centrnm  Qfcillationis  corporia  fi  io  pun» 
da  k  fy£$aifyui  fliciL  ^&gQ  poteatioU  b»  nulIaA 
:  .  -     .  iropieir» 
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iiVipreffionem  fdcit  in  puh£^am  quod  hic  taoquati^ 
centnim  rotationi»  coaiiderari  debet ;  Terom  yt  ap« 
pftreat  >  quanta  indei  oritufa  fit  -vi»  acceleratrix 
fiimmiitfter  'qDodoii  elcimentm»  Corpor»  diminul 
debet  to  rationequadjratics»  diilanliae  6  ad  dtftantianft 
elementi  a  puc^  d  poflcaquc  aggregstQm .  elemeo* 
torum  hac  kge  dtmsautorum  mafliim  formabit,  qoae 
integra'  ia  punftum  ^  translats  cenfehds  ed;  fic  po- 
leatibia  ad  hanc  mallam  applicats  effidet  Tini 
aoceiecatriCem  pra  punAo 

Denfque  ex  combinatfone  TCrfusque  potentfo* 
lae  ^  m  ec  0^  derfuabitur  vi»  acceteratrix  abfoluta 
tam  pro  punAo  6*  quant  pro>  pundo  d ;  tom  tan- 
dem  poftufat  ifochrooismusr  Tt  ambae  vires  IRae  ac- 
ccleRitrices  fiaot  diftantiis  b  c  et  df  proportionalea. 
Atqne  hi»  principiis  integra  probIenuti&  noftri  fola- 
tio  fuperinflruenda  eft. 

5-.  Sit  loogltuda  fifi  aeznl^  diftaottj| 
ff-=i7t(Qii  antem  pundum  /  centrum  oftiUationif 
pro  corpore  tx  fe  ipfo  ii»  pundo  e  fufpen(b>  atqn^ 
diilohtia  iotet  ceatrum  grauitati»  corporis  eiusque 
praefatatn  centrum  ofcillationis'  fiue  t  f:=:hi  es 
hilce  tribos  Iongitadinft>uS'  datis  erit  longitudo  pea« 
duli  fimplicis  »  cvim  picill^tionibus  noftri»  i^hironi^ 
decerminanda.    Sit  be^a  duAaque  Terticali  b r 
ponatur  difzz^  erit  ante  omoia  celatia  intcr  €  et  A 
defioienda  ^  haec  vero  maxinta  parte  pendet  t  di'^ 
Teriitate  dioer6>que  agendi  modo*  potentiolaram  ho- 
cisootalium       et  £.0;  pofita  l^^itus  poodere  coiv 

li  a  pori» 
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^it  olcilliotli  r:p=;/{  fiet  (ob  fliniUtiidioefl| 
triangulorum  bed     g  lm)g  m  =:        quae  poten- 

ttola  cttin  aequalit«r  agtt  in  fiogula  corpori»  ebr 
fneota  fub  diredione  horixontaii ,  erit  vis  accelera* 
(rix  vbique  =:  |. «  L ,  intelligendo  per  ai  maflani 

cqrporis ,  nominatimque  in  puoAis  d  ct  b, 

Ad  digooicendam  alteram  potentiolam  ^f»  pro* 
^ucenda  erit  linea       vsque  in  ui  (ic  fiet 

aiquc  </«=::§— Y  *•  ^*'®  potentia  bnzzpi 

ergo  ,  ob  (imilitudinem  triaoguli  </  «  cum  trian- 
^ulo  » a *  fit  poteotiola  Ao-=^(^  —  j)p.  Ifta  po* 
tentia  impenditur  in  rotationem  corporis  circa  pun" 
itum  df  in  quo  adeoquc  nuliuoi  exercet  efl&^um 
fic  vt  iotegra  vis  acceleratrix  pro  punAo  d  maneat 
Verum  eoim  vero  in  puD(fio  b  nona 
oritur  vis  acceiecatrix ,  ad  cuius  determinatipoem  rcr 
quiritur  vt  (ecundum  praecedeotem  paragraphum 
definiatur  Qiafla  in  h  fubfiituenda  ,  quae  fi  dicatur 
^L,  docent  leges  meciiaofcae  efle  fji  =  ^i»;  igitur 
yis  acceleratrix  genita  a  potentiola  ij^—*)p$  *d 
maflam  ^  m  applicau ,  fit  =  -  ff)  £  »  «^^4"« 
l^iec  vis  arceleratrix  contraria  illi  >  qnae  a  potentia 
gm  antea  orta  fuerat ,  vnde  nunc  .  vis  accelerstriz 
«bToIttta  pro  pundo  b  fit  i.  -f-n)  J-,  quaia 

9idimoi  efle  pro  puofio  d  fimpHater  =  ^  k 

'  Qooniam  in  (ydctMtt  noftro  olcillatioties  fop* 
foaoi^ur  regol^res ,  oportet  -vt  aq^ibo  pun^a  b  tt  d 

iimul. 
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fimol  peracniMit  in  e  et  /,  quod  Tt  fiat  reqntritur 
Tt  vires  acccUiiirices  'mb'tt  4  fint  proportionalei 
Tiis  fisuii  perfifiendis  be  ec  df  fiue  «  et  a 
Tude  fequeos  deducltur  analogia : 

+        :J-H^::<«:«-*-efitte  L/e-X/C+X\«:L/€=:«i:ci+»> 
qu«e  io  aequatioocm  coDoerra  dat 

Hini;  deoiqoe 

«r »xi— "  •  j 

Haec  aeqoatio  paullo  fit  coocinnior  fi  pcmator  X~L 
=L*>  ita  vt  fit  linea  ct  fioe  difiancia  cencri  graui- 
tttis  a  pundo  cz^iV  hoc  modo  obcinetur 

e  ^ XX— x/± v(*xxL*z-t.(Xj— xx«)  ; 

«   ^  2L'i 

$.  tf.  Inuento  valore  1  &cile  nunc  eft  deter* 
minare  longicudioem  quaefitam  penduli  fimplicis  ifd'- 
cliroai  cum  ofcillationibuS  nofiris.    Scilicet  iam  in» 
noceicit  Tis  acceTeratrix  pro  fiugulis  pundis  io  axe 
t  q  fumtis  Tna  cum  eorum  diiiaucia  at>  axe  ?erti- 
caVi  tri  hioc  flattm  reperitur  ratio  inter  peodulum' 
fimpiex  et  inter  pendulum  datum  :  feligacur ,  Tcrbi 
gratia  «  pun^um      pro  quo  difiantia  ,ab  axe  Terti- 
cali  cft         6  •+-  a  et  tix  acceleratrix  ,  Ti  prae- 
cedentis  paragraphi,  :=:|.m^  yel  fimpliciter  ^l^^ 
qaando  quidem  pondus  corporis  -^  poceft  exprimi 
per  ipfam  mafl&m  m ; .  foret  ica^oe  pentfulum  quae- 
^tnm  z=.b  dz=.\t  fi  loco  diflanciae  i/*  habelettir 
diClaatii  dci  vode  (eqoitor  efle  Joagitudtnem  mulr 

tipU-»" 
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tiplicandam  per  rationem  i£y  id  eftt  per  ^-fS.  Eft 
igicur  Tcra  .peaduli  noftri  iianpiicis  loagitado  \ 
quae^  eft  ipfa- longitudo  tcI  / ,  fubftitutd  autem 
pro  quantitate  SL±i  valore  in  fine  paragraphi  prae- 

•  jcedehds  indicato ,  inUenitur  denique  loQgiai(k>  peor 
duli  fimplicis  ifoclironi  « 

Idem  inuenitur  yalor  fi  loco  pundi  4  ifiliniatar 
punftum  pro  quo  inuenirotts  ioi  praecedente»  pa- 
ragrapho  vim  acceleratricem 

ponatur  rurfus  X  ~  L  =  L'  atque  pzzm:  Sc  €otwM 
acceleratrix  pro  pnndo  i= 

X  X  «  —  LM  g . 

f  nde  Dnoc  longitudo  penduli  fimplicis  ilbdironi 
XV/tt~XL^/tt_XX/'^L'/ 
—  XXa-L'/e  —XX-L'/*- 

a 

Subftituatur  pro  |-  valor  eius  in'  fine  ,paragraphi 
'    praecedentis  exprelfus ,  atque  fic  inuenietox  longito* 
do  p^nduli  fimplicis  ifochroni 

'^X^2q:v4t'i"-i-(i'-.i^l  * 
quam  pro  pun^o  d  Inueneramnt 
r:  X  -4-         *t«i  . 

Equidem  dinerfi  ab  innicem  prin»  ftonte  Tidentiit 
tmbo  valores  j  attaiiieii ,  redc  .inflttnto  calculD,  pc^ 
fefte  inter  fe  aequales  deprehenduntur.  f.7. 
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f  7.  In  Ttraqae  formula ,  longitudinem  peQ'- 
iluli  iimplicis  exprimente  ,  eadem  occurrit  quantitas 
radicalis,  quae  vtique  tam  affirmatiue  quam  negati- 
K  accipi  poteft.    Patet  exinde,  corpbra  e  ^Io  flexili 
fpfpenfa  duobiis  modis  ofcillationes   fuas  perficero 
pofle  ,  quarum  configurationes  ab  inuicem  Talde  di-« 
Terfae  fint  quaeque  fingulae  ratione  temporis ,  ia 
quamuis  ofcillationein  infumti ,  infigniter  di£&rant , 
fi  Don  fld  vnum  eundemque  modum  pertineaHt:  tan- 
to  magis  exinde  elucefcit ,  quod  fua  indole  toto  coe- 
b  difTerant  ofcillationes  nofirae  pro  filo  flexiii  at> 
ofcillationibus  communiter  aflumtis  pro  filo  rigido 
ku  lafleD^ibili ,  quod  nempe-  in  folo  pundo  fufpea'< 
£onis  a  flexionem  admittat.     Attamen ,  bac  noa 
obflaifte  diuerfitate ,  primum  ofcillationum  noflra- 
rum  genus,  ad  normam  figurae  primae  formatarum, 
jarum  admodum  dififert  fUa  duratione  ab  ofcillatio* 
nibus  Hugenianis ,  quae  ratio  efle  videtur ,  quod  ne- 
mo  adhuc ,  quantum  quidem  fcio ,  vUam  diuerfita- 
tem  fufpicatus  fit ,  praefertim  in  corporibus  quorunl 
integer   axis  iiiulto  minor  fuerit  longitudine  fili. 
Atque  baec  me  mouit  ratio ,  vt  id  examinis  in  me 
fu/ciperem ,  vifnrus  qUid  calculus  difcriminis  indicet 
et  an  yih  in  determinanda  vem  longitudine  pen- 
duli  (implicis  ifochroni  ad  minuta  (ecunda  Tibrantit 
dinerficas  fenfibilis  inde  pro  globulis  fufpenfis  mino- 
ribus  oriri  debeat  nec  ne  ?  Poflulat  hoc  inflitutum 
meam  ,    vt  feorfim  prius  agam  de  ofcillationibus 
principsilibus  tardioribus ,  quibus  inferuit  fignum  (ii^ 
perJns ,  quando  figna  ambigua,  ^  vcl  ^  occnrrunt.. 
Toni.  :XVlIl.  Nou.Comm.        K  k  De 
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•De  ofcHlationibiis  principalibus  tardioribus. 

§.  8.  Duo  funt  cafus,  qui  orcillationes  noftras 
per  fe  leJdunt  obuias ,  quosque  adeo  formulae  prae- 
mifTae ,  (i  ratac  fint ,  indicare  debent :  primus  eft 
iquo  ponitur  longitudo  fili  fiue  /=0,  et  qui  longi^ 
tudinem  penduH  facere  debet  zrX:  Id  vero  ex  fbr- 
inula  noftra  primo  loco  pofita  deducitur  fi  pro 
quantitate  radicali  fubftituatur  X-+-'-y^  — /  ncgledis 
nimirum  altioribus  dimenflonibus  longitudinis  /:  hoc 
fe(Slo  fit  deuominator  liuius  formulae  X 
—      4-/  —  2  /  —       atque  itegra  formula  fic  zrX} 

altera  vero  formula  immediate  eandem  dat  concla^ 
fionem.  Secundus  cafus  eft ,  quo  ponuntur  quanttta* 
tes  X  et  V  veluti  infinite  paruae  habita  ratione  ad 
longitudinem  fili tunc  vero  pro  quantitate  radicali 
pdnendft  eft  quantitas  /—X+sL'  quae  fi  fubtra- 
hatur  ab  quantitate  X  +  /  relinquit  2  X  —  2  L'{  yo* 
4e  prior  fbrmula  in  fine  paragrapbi  fexti  pofita 
|ti  hoc  cafu  fimpliciter  =  /,  plane  vt  prouideri  po- 
terat ,  quia  hic  cafus  repraefentat  pendulum ,  quod 
idicitur  fimplex.  Id  idem  indicat  quoque  altera 
formula. 

$•  9.  De(cendamus  ad  exempla  theoriae  no-^ 
4lrae  vere  accommoda  1°.  ponatur  /—X,  dabit  ▼trsH 
que  noftra  fbrmula  longitudinem  penduli  fimpttcls 
ifochroni  zz/+  VL'/:  at  vero  pro  thcoria  cotnmu- 
-ni  fit  eadem  longitudo  r:n  /  j'-^, ;  prior  excedic 
alteram  ,  quaecunque  iherit  corporis  confbrmatio « 
quia  diftantia  L'  femper  minor  eft  quam  X  fiue  ,  ia 

koc 
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Iioc  ezempld)'  tniocit  quam  /:  ftierit,  Yerbi  grada^ 
IJ  zzll  fiet  longitudo  penduli  ifochroni  pro  hypo- 
thcQ  flcxibiliiatis  zzl-^iJV^zz  i,  S66  J,  in  hj- 
pothefi  rigiditatis  =  /4-  y  /=  i.  857 1;  igitur  excesr 
fus  prioris  fuper  alteram  fit  —  xosa^  fiue  z=  ducen- 
tefimae  feptimae  parti  longitudinis  penduli  fimplicis 
ifbchroni. 

 Si  fuerit  /=r  3i »  X  -  4   et   L'  =  3  ,  fit 

V 4. L' /-+-(/— X)' <5s  a(que  ambae  fbrmulae  para» 
graphi  (exti  faciunt  longitudiaem  penduli  fimplicis 
ifocbroni  =  7,  in  altera  vero  hypothefi  haec  lon- 
gitudo  fit  =  6li  t  hic  igitur  differentia  inter  vtrum- 
^ue  pendulum  fir  quae  ficit  centefimam  odua- 
gefimam  fecundam  partem  longitudinis  penduli  fim« 
plicls  ifochroni. 

$.  10.  Ex  ambobus  esemplis  patet,  paruu- 
lam  inter  vtramque  hypothefin  ibteruenire  difieren- 
tiam  ,  etiamfi  corpora  appedfa  dimenfiones  habeant 
praegrandes.     Etenim  fi  de  pendulis  ad  minuta  fe' 
cunda  vibrantibus  fermo  fit ,  difierentia  inter  ambo 
pendula  hi  allatis  exemplis  vix  duas  iineas  cum''di- 
midia  attingit  j  facile  autem  efi  prouidere,  multo 
minoris  momenti  fbre  difcrimen ,  fir  corpufcula  mi- 
aora  fiiis  longioribus  appendantur;  quod  profedo  fa- 
cium  Phydci ,  cum  in  loogitudinem  veram  penduli 
pro  minutis^  fecundis  omni,  qua  fieri  poteft  arte  ac- 
caratitfime  inquirunt.    Ipfa  haec  a  magnis  Viris  ad- 
hibita  diligentia  atque  accuratio ,  qua  momentofiflir 
mum  argumentum  ad  centefimas  vsqoe  partes  vniui 

Kk  s.  lineae 


iln^t  confitere  (atagant ,  diqutd ,  oi  &Udr  ,  pDnde-^ 
ris  hifce  dircuiTioDibus  impertiet. .    Ezemplo  .  Ytgr , 
'quod  experimeatum  iQftitui  lolitum  perfede  iini* 
tetur. 

§.  11.  AlTumatur  pro  corpore  globus  metallir» 
cus  homogeneus ,  cuius  radius  fit  =  5  Hn.  Paris» 
isque  rufpenfus  f^erit  filo  435  iin.  longo.  Hae  po" 
fitiones  faciunt  /iz  435;  V  ■=  S  ;  X  7;  eritquc 
quaatitas  radicalis  V  4  L'  /  +  {/  —  X/  =:  43*8,  04555 
totusque  denominator,  in  prima  formula  finali  para- 
^raphi  fexti  =  3,  95434  ip^^  longitudo  peaduli 
fimplicis  quaefiti  =r  ifj^p  =:  440,  0229  lin.  Hic 
tdem  Talor  oritur,  fi  vtamur  altera  formula  ia  fin€ 
paragraphi  fexti  ezpofita ,  aifi  quod  vltima  figura 
numeri  fere  vnitate  deficiat,  quia  nimirum  quanti- 
tas  radicalis  noadum  fufiicieate  accuratiooe  adhibita 
fiiit. 

Supereflt  vt  ifium  valorem  penduli  fimplici* 
ilbchroni  ,  fecuadum  veras  mechanicae  leges  inuen- 
tum «  comparemus  cum  ea  loagitudiae  penduli,  qua- 
iis  methodo  commuaiter  adhibita  determinatur,  quae- 
quc  exprimitur  Ibrmula  /  4-  L' -h        x  X  -  V  fi- 
▼e  nnmero  435  +  5  +     x  2 =440 ,«8= 440. 02 27  iin. 
Tbi  notaadum,  quod  prior  numerus  tantillum  exces- 
fu ,  alter  <leiedtu  peccet ,  et  quod  veia  difierentia  « 
inter  vtramque  theoriam  ,  decies  millefimam  Vnius 
lioeae  particulam   parum  excedat,  quaie  difierentia 
loage  miaima  iotra  trimefire  vix  vaum  tninutuai 
iMxindttm  valerct  iniicere,  taatam  equidem  confoc- 
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mitatem  inteir  vtrumqtie  olcillatioouni  genus  plano 
diuerfum  ab  inuicem  atque  formuHs  algebraicis , 
omni  fimilitudine  deftitutis ,  expreifum  ante  tnftitu- 
tum  calcuium  non  expedaflem.  Nunc  autem  nemo 
tam  (crupulofus  erit ,  .\t  vllam  in  corporibus  mi- 
noribus  fiio  rufpenfis  corrcdionem  adliibcre  velit : 
Aliter  interim  (e  res  habet  in  corporibus  maioribus, 
iilo  breuiori  fufpenfis ,  pro  quibus  theoria  Hugenia^ 
na  ouUo  modo  admitti  pofed ,  nifi  debita  correiflio 
ad  dudium  theoriae  nollrae  adhibeatur.  Progredior 
ad  alterum  ofcillationum  genus ,  quod  argumentuni 
praefens  admittir, 

De  ofcillationibus  acceflbriis  cclerioribuis. ' 

$.  X2.  Ofciliationes,  de  quibus  nunc  iermo 
eft,  fe  componuat  ad '  conformationem  figufae  fecun- 
dae ,  vbi  punda  analoga  iisde^i  defignantur  literis  | 
qnibas  pro  figura  prima  vfi  fumus :  lineas  autem 
pundiatas  vna  cum  litteris  ad  eas  pertinentibns  appof 
nere  non  necefle  duxi.  In  hac  itaque  figura  (ecun-» 
da  denotat  rurfus  ac  vel  ah  longitudinem  fili ;  r  f 
Tcl  b  q  axem  corporis  ofcillantis ,  cuius  ceotruro 
grauitatis  in  /  vel  g;  centrum  vero  ofcillationts , 
pro  fuppofita  fufpenfione  in  pundo  c  vel  itemm 
efi  in  /  vel  d;  ambae  figurae  in  eo  eflentialiter  di^ 
ferunt ,  quod  in  prima  figura  punda  h  4  fint  ad 
easdem  partes ,  in  figura  fecunda  fiot  ad  partes  con- 
trarias  pofita  et  cum  in  figura  primt  reda  i/  et 
s  d  defignet  longitudinem  penduli  fimplicis  ifochroqi» 
«rit  etiam  pro  figuf^  lecunda  liacs  x/  tel  s  d  Joa* 

Kk  a  S>t"^ 
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gtcado  peodttli  fimpUcis  ilbcbroni  pro  drcilfatiombust 
qaas  nanc  coromentor. .  Nocetar  imprimis ,  quod 
pro  hac  ofciilationom  claile  iignam  inferios  fic  reli" 
gendam »  qaoties  in  formalis  §.  $.  $  et  6,  expofi* 
tis  quantitas  radicalis  occurtit,  . 

$.  X3*  Notari  hic  meretur  fitas  pundi  },  quo 
flxts  corporis-ofcillantis  perpetuo  axem  verticalem  in« 
terfecat.  Ponatur  primo  longitudo  fili  /  ==  o  tum  in- 
dicant  ambae  formolae  paragraphi  quinti  iongitudi- 
nem  penduli  ifochroni  =:  o ,  plane  ac  fi  rapiditate 
infinita  ofcillationes  perficiantur  ;  Terum  cnim  yero 
aduertatur  , .  ofciliationes  fupponi  veluti  infinite  par- 
vas:  oportec-  itaque  vt  fit  arcuius  bc  veluti  infini- 
ties  mtnor  longitudine  fili , '  quod  ipfum  cum  pona« 
tur  =o,  fimul  arculus  bc  ponendus  erit  =  o;  er- 
go  cotus  motus  olciilatorius  ad  per&dtam  redudus 
erit  qnietem. 

Melius  nobis  confulemus ,  fi  filo  mediocris 
fupponatur  longitudo ,  dum  quantitates  X  et  V  fta- 
tuantur  yeluti  infiaitae^  tunc  autem  intcliigeraus 
ex  formulis   noftris ,   fore   pendulum  ifochronum 
sdzz        X  l  atque  adeo  yeluti   infinities  breuius 
9C  funt  longitudines  V  et  X;  hinc  fequitur  ofcilla- 
tiones  proxime  ita  fieri,  ac  fi  corpus  minimas  per- 
ficiat  rotatiunculas  reciprocas  circa  pundum  d  fiae 
propemodum  circa  centium  oicillationis  ,  qaod  cor- 
pus  habet,  fi  ex  punAo  r  fufpenfum  fuerit     Si  e 
contrario  corpus  filo  infinite  longo  fufpenfum  putc 
tur,  di^it  vtraque  Ormula  in  paragrapho  fexto  der 

monftra' 
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flionftrata  ,  longitudinem  penduli  fimplicis  ifbchroni 
fiae  ds^^X—Vzzdb—gbz^zdgi  Igitur  pun- 
Aum  s  cadit  in  pundum  g  fiue  iu  centrum  graai- 
tatis  corporis.  Hlnc  difcimus ,  centrum  rotationum 
minimarum  reciprocarum  femper  -fieri  circa  pundum ' 
niedium  inter  eztrcm^s  limites  d  et  g,  nec  tnquam 
peodulum  ifbctironum  maius  fieri  longitudioe  X— L' 
Tel  longimdiiic ,  quam     5.  'vocaui  L. 

$.  14.  Condderemus  ambo  exempla  ,  paragra- 
pho  Bono  alTumpta  pro  ofcillationibus  primi  ordinis 
explicandis.    Quod  fi  itaque  rurfus  ponatnr 
obtioetur  pendulum  ifochronum  ,  pro  olcillationibus 
no/Iris  fecundi  ordinis,  =/— VL'/  atquc  fi  porro 
ponatur  V  =  5  X ,  fiet  hoc  pendulum  =  /  —  i  /  V  3 
=:o,  134/.  in  cafu  fpecialifiimo ,  quo  lopgitudo  fili 
poaeretur  duorum  pedum  ,  foret  pendulum  quaefi-^ 
tum  =:  o,  s<l8  ped.  atque  fbrmaret  propemodum  du- 
ceatas   ofcillationes  intra  tempus  vnius  minuti  pri- 
mi,  id  quod  reuera  ita  fe  liabere  experimento  co- 
gQoui  in  virga  t^rete  Tniformiter  crafla  tres  pedes 
Jonga  et  filo  duorum  pedum  fufpenfa,  \bi  ofcilla- 
tiones  binas  quisque  numerabam.     In  altero ,  quod 
§.  p.  attuii  exemplo  ,  yhi  /zi  3, ;  X  —  4  ct  L'r  3, 
quod  fyret  prq  Tirga  terete  yniformiter  crafia  ,  fex 
pedes  longa  et  fiio  3!  ped.  longo  ,  fit  j>  </  fiue  pen- 
duluni  ifoclironum  —i  fiue  =  quartae    parti  di- 
fiantiae       vel  dg.    Caeterum  commode  id   fit , 
cum  pro  corpore  fufpenfo  teres  aflumitur  irirga  fiue 
baclllus  cjlindricus,  ideo  quod  in  his  minimae  ofcil- 
lationes  celetiime  repetitae  melius  dilUnguaQtnr. 
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i  ijl.  Attisntione  imprimis  digoiim  puto  ia 
hoe  argumeAto:,  quod  indicaui  paragrapho  decimo 
tertio  de  t6t€tu  fili  modo  breuioris  modo  longio- 
fis  pro  eodem  corpore  fufpenfo.    Scilicet  quod  eua« 
o<;(cente  filo  pundum  /  incidat  in  ipfum  punAum 
d  ve)  /  et  qubd  polito  filo  veluti  infinitae  longitu- 
diois ,  idem  interfcAionis  puodum  /   incidat  in 
^  pundum  g  vel  ^  f  igitur  pendulum  ifochronum  cum 
€fcillationibus  ,  de  quibus  hic  fermo  eft ,  fimper  bre- 
vius  eft  diftantia  a  centro  grauitatis  ad  centnim 
olcillationis,  quod  refpondet  corpofT^ez  pundlo  c  fuf- 
penfo  id  eft  ,  ietDper  ininor  quantitate  paruula^L 
5.  definita,  vode  intelligitur  in  OBini  experimen- 
to  ceterrimas  fore  huiosmodi  oicillationes ,  nifi  quis 
corpora  praegrandia  adhibere  velit.    Sic  in  pofterio- 
■ri  exemplo  praecedentis'  paragraphi ,  vbi  X  =:  4  et 
y  =r  3  atque  L  =  i ,  fi  pro  iongitudine  7  aaipia- 
-tur  i ,  quae  paruula  eft ,  reperitur  pendulum  ifo> 
4:hionum  r=:  ^S,  fiue  paullo  minus  quam  1, ;  ergo 
/  vel  /i  <C  n  fiue  minor  decima  quinta  parte  di- 
(lantiae  f  t,    Verum  etiamfi  filum  adbibeatur  lou' 
giflimum  ^  veluti  fi  ponatur  /=ioo,  pendulom 
ifochronum  nondum  attingit  longittrdinem  //$  et 
cnim  fit  iAud  pendulum  proxime  zz'iSj* 

16,  Sequitur  nunc  Ibeorema ,  quod  Tifum 
eft  quam  maxinne  elegans ,  fcilicct  quod  fumma 
amborum  pendulorum  vtrique  ofciUationum  generi 
refpondentium ,  fit  femper  i:z/-hX  fiue  =r  longi- 
tudini  af  fiue  in  prima  fiue  in  fecimda  fignra. 
Demonftratio  buius  thcorematis  in  cd  pofita  , 

quod 
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4}Uod  fi  in  IbrtnDld  priori  paragraphi  (exti ,  (I  pri- 
fnu  .iignum  fuperius ,  quancitati  radicali  praefixum  , 
stque  deinde  ^gnum  inferius  fumatur ,  fit  fumma 
tmbarum  quantitatum  refilitantium  (emper 
ct  enim  inftituto  calculo  reperitur 

x-f.1— vTTl' -»-(/— V  —  x-hi-+-i  — "^"^ 

Exinde  ceu  i^erellarmm  deducitur ,  quod  fit  diflaa- 
tia  a  X  in  figura  prima  femper  aequalta  diftantiae 
in  figura  iecunda  fiue  aequalis  longitudini  penduii 
ifochroni  pro  ofirillationibas  fecundi  ordinis.  lgitur«, 
ia  figura  prima ,  indicat  s  f  iongitudinem  peaduU 
ifnchroni  pro  oftillationibus  poOerioribus. 

De  ofcillarionibus  vmusque  generis 
coexiftentibusw 

§.  X7.  In  vtroque  genere  ofcillationes  erunt 
fimplices,  fi  elot^gationes  initiales  pundlorum  d  tt  b 
a  pundis  e  tt  c  rationem  inter  fe  habeant ,  quam 
indicat  aequatio  finalis  paragraphi  quinti.  Qiiid  aU' 
tem  erit  fi  praefata  pundia  d  et  b  alias  habuerint 
di/iantias  initiales?  Id  genus  quaefiionum  a  nemine, 
quod  fciam  ,  traAatum  fuerat ,  cum  in  adis  Bero- 
lioenfibus  theoriam  de  ofcillationlbus  ^coexitlentibus 
in  lyfiemate  determinato  ezponerem  eiusque  praefer- 
tim  vfum  ofienderem ,  cum  fyfiema  propoficum  ex 
xiumero  partium  finito  ,  vtcunque  tamen  magno 
irel  parub,  ^omponitur ;  Dico  autem  fbre  tunc,  vc 
atnbo  ofctllationtim  genera  fimul  exifiant  in  fyfte' 
mate  ^opofito  et  ita  quidem  coexifiaoc ,  vc  prp  ra- 
Tom.XVlIl.Nou^Comm.       Ll  tione, 
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tioae  ,  qm  pnniSa  d  et  b  ib  initio  didnda  ftieriiit, 
rfiiint  vel  ofciUationev  de  primo  genere  vel  etiam 
de  fecundo  genere  fenfibiiiores :  at  vero  (emper  ea- 
dbnd  orietur  ratio  inter  aftibo  peadula  ifochroaa»  iila 
nempe,  quae  intercedit  inter 

'  X  +  /+V4L'/+(/-A)'  atque  X+/-y4L'/+(/-X)* 

€onf.  $.  6,  permiztio  liuiusmodi  o(cillationum  efficiet, 
•vt  niotus  ofcillatorius  abfolutus  appareat  valde  irre- 
gularis  atque  perturbatus,  etiamfi  fit  ex  duabubofcil- 
.lationum  fpeciebus  perR'de  rcgular-ibus  compofitus. 
Duo  ^meo  in  lyftemate  funt  punda  litera  x  indi- 
cata  ,  quae  motu  fimplici  ofcillant ,  alterum  in  fi« 
gura  prima  conipicuum ,  quod  fimpliciter  ofrillatio- 
nes  de  fecundo  genere  format ,  alrerum  in  figura 
fecunda  notatum ,  quod  fimplice&  facit  c^cillationeft 
.^rimt  generis. 

$  x8.  Patet  ex  proportione  inter  ambo  pcn-* 
dula  ^implicia  ifochrona ,  quam  modo  indicaui ,  fie^ 
ri  poiT;,  vt  tempnre  vnius  olcilladonis  de  primii 
clafle  »  abfbluatnr  datus  numerus  integer  N  ofcilla^ 
tionum  de  fecunda  clalle:  tunc  vero  ofcil^ationes 
primae  claflis  erunt  veluti  irregulariter regulares  , 
quandoquidem  po(l  quamlibet  ofcillationem  fiinds- 
mentalem  omnia  fimut  ad  quietem  momentaneam 
erunt  reduAa ;  (atisfiet  htiic  conditioni ,  fi  feqixens 
indituatur  analogia 

X+/+y4L'/-XV(/-X)' :  xy/-yL'+i/-Xj'::NNs  x  : 
hflec  analogia  fuppeditat  talem  aequationem 

(N  N-  i){X4-/)=(N  N-4- 1)  V4L'/-+(/-X)*, 

cui 
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eoi  innamerit'  mod^  '  fitisfief i  poteftf:  Abfic  tunc 
vt  huiusmodi.  prcilUtiooes  coexifi^ntf^  V^,  ^S^JS^^ 
pra  (impiicibus  oreiilatioaibus.primi  generi^  accipiars 
Biiis  9  cum  liberum  fit  etiam  numerum  fradum  pro 
accipere ,  in  quo  cafu  ridiculum  fbret ,  motuni 
vibracorium  compofirum  pro  fimplici  faabere:  fiierit, 
verbi  gracU  N  =  V,  tunc  vno  eodtmquc  temporo 
abfoluentur  tres  ofcillationes  primi  generis  atque  tre-» 
decim  fecundi  geoeris.  Atgumencum  iftud  Tnico 
illufirabo  exemplo. 

19.  Sumatur  pro  corpore  fufpendendo  ba« 
ciilus  teres»  vniformiter  craflus  et  grauis,  pro  quo 
baberur  L^  — |X  ec  quacratur  lungitudo  fili  /  hac 
poodicione  ,  vt  qUatuor  praecife  ab(oIuancur  viforatio- 
pes  fecuodt  generis ,  dum  ynica  perficitur  vibratio 
primi  generis:  tunc  talis  orietur  aequatio  15  Xh-/) 
{r:x7  V/L-f-/X-hXX  fiuc  1*5  XX4-45oX/H- »25// 
=:  289//+289X/+3S9XX  fiue  6^il-  ii5tX/r-ff4XX, 
vnde  oritur  /  —  X  +-  X :  Igitur  duobu»  mo- 
dis  quaefiioni  (atisficri  potefi ;  primus  prozime  eft 
tum  fumitur  /=  2.  02  X,  alter  cum  fit/rzo,  495  X* 
Pro  tninoribus  numeris  N  fiunt  radices  imaginariae. 
Caererum  amba»  vibrationum  clafles  iacile  eft  difiiii- 
gucre  atque  numerare. 


Ll  % 
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DETERMINATIO 

MOTVS  OSCILLATORII, 


IN  PRAECEDENTE  DISSERTATIONE  PERr 
TRACTATI»  EX  PRIMIS  MECHANICAE 
PRINCIPIIS  PETiTA. 


Figvra  (ondpiamr  in  plano  Tcrticali  dcfiripttycni 
axis  girationis  in  A  iit  normalis ,  Tnde  du^ 
notetur  reda  rerticalis  A  V,  a  qua  pro  dato  tenr- 
pore  =r  ;  filum  A  B  declinet  aogulo  B  A  V  .^. 
Pilo  autem  in  B  anigatura  lit  corpus  BMN^cH' 
lus  cefitram  grauitalis  reperiutur  in  C,      quo  per 
B  redfca  C  B  D  produda  Yerticall  occucrat  in  pun.- 
&a  D ,  cum  ea  ^iens  anguium.  C  D  V  =  ^ ,  tuni 
Tcro  Tocetur  longitudo  fili  A  B  =  a  et  iuteruailuai 
^Czzby  ipfum  autem  filum  A  B  concipiatnE  gni— 
vftvtis  expers  ,  corporis  autemt  annezi  K  M.  N  pon^ 
dns  letr  ma£&  Tocetur  =M,  iam  in  lioc  corpore 
concipiatur  azis  ad  i^num  Terticale  normalis  per 
ccntrnin  grauitatis  C  dudus  »  cuius  refpedii  fit  cor- 
foiift  momenmm  ioertiae     M  r  r,  Tnde  fi.  corpos 
Iberit  gfebo»  radio  B  C  =:  ^  deTcriptos ,  Botttm  eft 
fyn  ffz^z^B^^f  gjBBesatim  aatem  eafcntnm  ad  alia 


A itc  tar e 
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qaaecanqtte  corpora  «iccommodare  licet,  damm6do 
memoracu»  axis  per  C  du^w  fimul  fncrtc  vntis  ez 
txibas  principiiitKts  cuittsqoe  corporH,  qui»  alker 
corpos  circa  eum  libere  girari  noo  poflfet  fedmotum 
quendam  turbinatofittm'  accipefet» 

<  ♦       "    »  • 

f  2.  His  pbfiti»,  Yt  in  motam  hoius  corpoirif 
B  M  N  quatenus  filo  A  3  eft .  allegatum  >  ioquira- 
mus,  vires  iliud  follicitaatdls  perpendere  debemu», 
doae  autem  tantum  occurrunt  huiosmodi  Tirt»)  al- 
tera  Tis  grauitatis  ponderi  corporis  M  aequalis ,  di-> 
rediooem  iiabens  verticaleni  C  £  ipfi  centro  graui* 
tatis  C  applicata ,  altera  yero  vis  corpori  in.  futi<£ta 
B  eft  applicata  tenfioni  fili  A  B  aequafi»  quam  -  Kt- 
tera  T  defigoemus.  lam  ki  eorpore  B  M  N  duplex 
motus  e(t  confiderandus ,  alcer  progreiliuus ,  quo 
centrum  graoitatis  C  fertur^  quem  (econdum  dire* 
ftiones  fixas  C  £  et  C  Q,  commodiifime  reforuimns : 
Alter  efi  coius  motus  giratorios  circa  centrom  gra- 
Titatfs  C>  qoem  ex  Tariabilitate  angan  C  D  V  :r:  Cp 
diiodicari  oportet  ,*  quemadmodum  igitor  vterque 
motus  per  yires  fotlicitailre»  determinari  debeati  pri- 
ma  mectiani(;ae  principia  luculeDtec  declarant» 

f  3.  Prrmo  Igitur  moivm  progreffiuum  cea- 
tri  graoitati»  C  inuefiigemus ,  quem  ia  £nem  Toce- 
roos  coordinatas  AQ^zzx  et  Q_C=:f\  ac  mani<e- 
flam  e(!  fore  *r::acof.5-4-^cof.(l5  ztqat  jr-=iafia.3^ 
4-  ^  fin.  O  t  twin.  Terb  tenfio  fili  =  T  -pro  diredio- 
ne  verticali  F  Ay  dat  Tim  =Tcof.  d  at  pra  diredtione 
itkorizoatali  B  P  Tim  =  T  fin.  9^ ,  grauita»  aUten» 

Ll  3  liea 
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,  poadds  ^orporu  zz.  M  pro  fola  diredione  vei:» 
ticali  (uppeditai?  vim  z^iH  deorfum  teo4entem ,  pro 

.^irediooe^  autem  horizontaU  oullami  Hinc  autem 
principia  irechaoicae  (untco  elemeoto  temporis  dt 
coafiame  ac  deootaac»  g  aititudiiiem»  per  qiiam  gra- 
\\z  YOO  miauto  fecuodo  liixre  delabuntur ,  lequcotet 

'^uas  aequatiooes  fuppeditant 

.  %g±f  • —        «        »     *gM*  —  II 

<)fiae  ftirmiiUie  ita  funt  comparatae ,  Tt  tempos  iam 
in  mitiotls  fecomUs  exprimaot,  iodeque  ad  quoduis 
•  tempus  io  miautis  (ecundis  expreflfum ,  (lauis  corpo- 
f is  clariffime  defioiacur  ^  Ticuoque  etiam  motus  fiie- 
i;it  trreguUH».  ' 

4.  Pro  mocu  antem  gtratorro  corporis  circt 
axem  io  ceotro  grauttJtis  C  cooceptum ,  vis  graui" 
tatis  CKzziVl  nulium.  plane  praebet  momentum  ; 
tenfio  autem  fili  T ,  qua  corpus  in  dirediooe  EA 
-frgetur  ob  angulum  A  B  O  =.  (|)  —  9*  refpedu  iniqs 
axis  praebet  momentom  1=  T  iin.  (Cp  -  d-)  quod  an* 
gulum  giratioois  BDP:=:(p  immioucre  tendit,  hoc 
vero  momentum  per  mon  entum  inertiae  M  <r  ^  di» 
Tirom,  exhibebit  retardationem  riiotus  giratorii,  qua« 
crgo  hac  aequatione  exprimetuf 

qoae  aequatio  cum  duabus  praecedcotibus  cooiooAa  , 
oninia  determinat ,  quae  ad  motos  cc^oitjonem  dcfi-  ^ 
derari  pofTunt,  ez  his  enim  tribus  aeiquationibus  ad 
,  quoduis  tempus  1  ceroas  noflras  incognius  anguloc 

fclliCCC 
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fcHicet  ^  et  0  cuih  tenfione  T  definire  lieebit 
quaataecunque  etiam  fuerint  penduli  excurfiooes , 
qaibus  auceai  geaeratim  epoluendis  bic  aoj^  im- 
moror.  ....  •  j 

$•  5.  Contemplabor  «nim,  cUm  illaftrt  Auda-* 
le  foperioris  diflertationis,  .tahtum.  o(ciltati<)nes'i}ttam 
minimas,  ita  vt  bini  anguli  S>  et  (P  fefnpqrifpedaii. 
queant  tanquam  infinite  parui ,  hinc  fious  iftprun^ 
aogalorum  ipfis  aequales,  cofinos  vero  Yniuti  ae* 
quales  ccnferi  poterunt ,  ideoqae  habebimiis  dofin^ 
ooordinatas  x^iia-^^b  et  zz^ a  -^- b  (P t  ex  .qoo 
teraae  nofirae  aeqiiationes  fequentes  iodueot  formaa 

1       ^         M— T  * 

"•   TJdf       —  "m  :  ^ 

ci  quarum  prima  nattm  fpoi^te  fttnotefcit  qiiantltai 
teafionts  fili  T  =:  M  >  lemiter  itcilic^t  ipfi  ponderi 
corporis  M  erit  aequalis  i  boc  igitur  valote  fubftitii« 
to  doae  reliquae  nofirae  aeqiutioaefr  erunt 

prior  •A^^zz-^-^  ct  altera  ,^,  =  =l$±il 

sc  fi  ex  pofierioreJbco  eiu»  Talor  ia  prioie 
fobftituatur,  fiet 

quae  comKnats  cum  altert 

«nnoit 
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omoia  coDttnet  qwe ,  sd  folatioiiem  probleKiatif  fe« 

quiruotnr. 

i,  6»  Qao  fluteni  tuiwti  seqoitfioootn  ^ifirea- 
tialium  iotegralia  iadagemusi ,  eas  ioter  &  ita  caok' 
btoefDtiSt  n  talis  forxna  prodcat 

feoera  abtein  prodit 

«^iii»  '         ^  • « c  '  ■« 

fteceflb  eft  igitur ,  Tt  fiat 

I.  AN=:-A(AH*if)+B«*  ct  IL  NB=:AW-ai5 
cx  *  prior6  ergo 

ABN^-ABC^^H-^O^-BBtf* 
es  altera  vero 

ABN  =  A  A^^-AB4f* 
^;diio    )ore»  .ijj«ec  fe  aequati  pcaebent 

Thde  per  refolutionem  colligimus 
ponamus  iam  breuitatis  gratia 

tbh       — '  tbh  •  * 

^uaQdoquidem  ex  tribus  quantitatibus  cognitis  <?>  ^ 
et  r  hinc  litterae  p  et  7  6ciie  determinantur,  atqi^e 
Ikinc  pro  -firadiooe  |-  geminum  Talorem  adipifcioiuc 

alterum  g-^p  +  ^*  alteram  g-^p"^»  qnornm 
Ytrumqoe  (eoriim  euoloamui. 
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f.  7.  Ex  priore  igitur  habemus  A—p-^q 
et  B  —  I  vndc  obtinemus 

ABNzzip-^-qYbh-^p^g^abi  ergb  N—(p^-q)blf-ab 

atque  hiuc  aequatio  difitfrentio  difTerentialis  prior 
euadet 

agrfr»  acc 

atqoe  hinc  fumendo  ^  negatiue  >  ftatim  formatur  al- 
tera  aequatio^  \ 

{p^q)dd»^dd(^  {(£--9)i&  — a6)((p--<?)5.4-|>) 

«grfP  ~~  acc  * 

$  S.  Introdncamus  nunc   loco  angulorum  $• 
et  0  duos  allos  angnlos  u  ct  v  poncndo 
(/>+j)^  +  Cp=»  ct{p-q)^+(p—v  vt  fiat^=«^ 

et  CD  r:::  ^LrtJ»  -  fifc*' 

quo  fido  impetramus  fequetites  duas  aequationes  dif- 
ierentio  di&rentiaks 

ddu   m^u(ab-'(t't-q)bb)        ddv  —V^ab^^ip^q^bb) 

4t^  0  c c  i  gdi*  acc 

quarum  'altera  inferuit  quantitati  u  determinandae,  alte- 
ra  vero  ipfi  quandoquidem  hae  duae  quantitates  u 
ct  V  non  amplius  inuicem  funt  permixtae. 

§.  9.  Ad  has  acquationes  integrandas  introdu- 
camus  duas  nouas  litteras  fubfidiarias  ,  ftatuamusque 

~"  «cc  oce  ^ 

vt  aequationes  nofirae  integrandae  ad  ha^  formas 
fimpliciflimas  reuoccntur 

Tom.XVin.Nou.Comm.        Mm  quarum 
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quarum  integralia  bis  fumtt  rcperiuntur  pcr  metho- 

dos  cognitas 

«=:Cfio.w<-l-Dcof.«^  ct  «=:Efin.«^-HFcof.«^ 
tbi  litterae  C,  D,  E,  F  quantitatcs  conflantes  quas- 
cunque  ex  circumftantiis  motus  detcrminandas  defi- 
gnant  j  quia  autem  per  hypothefin  anguli  »  et  «; 
perinde  ac  principales  femper  manere  debent  quafi 
'infinite  parui ,  etiam  has  conftantcs  infioite  paruas 
cfle  oportct. 

§.  I  o.  His  igitur  conftantibus  rite  conftitutis , 
quia  numcri  m  et  n  daotur  ,  ad  quoduis  tempus  t 
ab  initio  elapfum  et  in  rainutis  fecundis  exprefltim 
ambo  anguli  u  tt  v  definiuntur atque  ex  his  porro 
ipfi  anguli  S-  et  Cp  concludentur ,  quibus  ftatus  pen-  ! 
duli  hoc  tempore  detcrminatur. 

$.  XI.  His  igitur  probe  perpenfis,  manifeftum 
cft,  Probiema  quod  hic  tradamus  maxime  efle  com- 
plicatum  ,  fi  quidem  folutio  maxime  generalis  defi- 
deretur.  Solutiones  autem  particulares  inde  fieri 
poterunt  plus  vel  minus  fimplices  prouti  literarum 
C,  D,  E  et  F  vna  pluresue  capiantur  euanefcentes  , 
qutbus  autem  euoluendis  hic  non  immoror,  cum  iti  I 
fuperiori  diflertatione  omnia  quae  huc  pertioent  fe- 
liciftjme  fint  euoluta. 

f 1 2.  Caeterura  hic  obleruafle  iuuabit,  hanc 
foUuionem  eatenus  femper  locum  habere  pofle,  qua* 
tenus  fbrmulae  ab—^p-^-q^bb  et  ab—ip-q^bb  am- 
bae  habeant  val6res  pofitiuos,  quod  fi  enim  ponacur 
g  b  ^pb  b  —  r  b  b  ,  hae  formulae  in  lcquentes  traos- 

mutan- 
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matantur  Cr  —  q)bb  ct  (r-\-g)bby  exiftcntp 
r r=  l»d^*=h£f ,  quare  quura  fit  rr^qq^  ob  r-\-q 
quaotitatem  pofitiuam ,  pofitiuum  quoque  nancifce- 
tur  Talorem  r  — pcrpetuo  autcm  tenendum  eft 
longitudiniem  fili  A  B  non  pro  lubitu  diminui  pds« 
fe ,  fi  enim  nimis  breue  fiatuatur ,  angulus  3-  noa 
amplius  fpeftari  potcrit  vt  yalde  cxiguus ,  fed  po- 
tius  ingentem  obliquitatem  accipere  polfet ,  ctiamfi 
alter  angulus  (p  maneat  infinite  paruus.  Nequc  ve- 
ro  cafum  quo  corpus  B  M  N  immediate  ex  axe  A 
fufpenditur  ita .  intcrprctari  licct ,  quafi  filum  A  B 
effct  quam  brcuiflSmum ,  quam  ob  cauflam  confide- 
mio  pendulorum  confuetorum  ex  A  fufpenforum 
toto  coelo  a  praeftnte  Problemate  difcrepare  eft  cen- 
fenda,  vnde  neraini  mirura  videri  debet,  fi  ifte  ca- 
fus  ex  noftra  analyfi  deriuari  nequit ,  intcrim  tamcn 
etiam  cx  noftris  Cbrmulis  gencralibus  non  difficulter 
deducitur  ,  dummodo  angulus  3-  non  tanquam  infi- 
pite  paruus  fpedetur. 

Euolutio  concinnior  huius  fblutionis. 

§.  13.  Cum  tota  folutio  cx  tribus  quantitati- 
bus  datis  <7,      c  fit  repetenda  ,   ftatuatur  primo 
=:/  quae  eft  ea  ipfa  quantitas ,  quam  illuftris 
AuAor  fupcrioris  diflcrtationis  littcra  a  dcfignauit». 
dam  longitudinem  fili  A  B  pofuit  =  b  quae  hic  «ft 
a  ,  hinc  ftatim  modo  fimpliciori  habebimus 

M  m  »  »nde 
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Tode  deducifflus 

m  ffl  ~    y  (« -I-/— V(<~/)« ♦  «&)  j( 

0  c  c 

Ponamus  autera  porro  breuitatis  gratit  y({*^ff 
H-  i-alf)  —'h  ,  vt  fit  ^     ^  fietque 

tnm=:^I^^  et  nnzztl^Lt^, 

tum  vero  bina  membra  quibus  anguli  «  ec  v  ez- 
piimebantur  fuccindius  ita  contrahi  pofliiot,  Tt  fic 

»     C  fin.  («/-+-  jjl)  et  v  =  E  fio.  («  /  -4-  , 
vbi  litterae  C,  E  et  (jl,  k  denotant  confiaotes  per 
intc^rationem  iogrefias  ,  quas  cx  motu  iniciaU  defi- 
n'.ri  opcrtet  Tti  mox  yidcbimus. 

^  14..  Quia- deinde  habuimus  : 
5—  «  — p    ct  (1)  —  «dt2  -  £lJL=i] 

nunc  erit 

Tudc  fi  loco  V  et  »  valores  ante  dati  fubHituantur 
nancifcimur  , 

,  :&z=^fin.  (OT;-^p.)  -^fiD.  («/-f-i/)  ec 

ex  quibus  formulis  ad  datum  quoduis  tempus  t  arobo 
ftnguli  S-  et  afiignari  poteruot ,  vode  tocus  peoduU 
niotus  innotefcet. 

f  15.  Vt  Ycro  ctiam  ipfa  celeritas  aogukiris 
ttilusque  mottts  patelcaty  notaadam  eft  celeritatem 

an&Ur- 
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Mgularem , .  qua  bini  anguli  9*  'ci  ^  ificreftatlt,  efld 
p         quae  igitur  ez  noftris  formulis  fieot 

rt^"^ coC  (m  t        -  "^coC  {Mt  -4-  K)  , 

atque  hiac  iam  pro  ipfo  motus  iniiio,  quo  erat  tem- 
pas  /  =  0,  non  fulum  tpfo9  angulos  3-  et  <P  (edet« 
im  eorum  celeritates  angulares  tam  fiio  quam  cor^ 
pori  primum  imprefTas  aHTignare  ppterimus ,  ert^ 
coim  ip(b  motus  initio  vbi  / 1=  o  V  , 

5=:^fin.  fJL-^fin.i> 

0  —         i/)  fin.  ^  4.  fio.  V 

at  z  t>  *  t  o 

quae  quatuor  quantitatcs  cum  ez  dato  mota  initiali 
fiot  cognitae ,  hinc  quatuor  nodras  confiantes  C,  £ 
et  angulos  jx  et  y  definire  licebic,  ita'  Tt  deiacept 
pro  quuuis  tempore  t  nofirae  formulae  determinatoi 
Ta\otes  fiut  exhibiturae. 

§.  16.,  Cum  in  ha$  determinationes  gemini 
anguli  +  et  (n  t -^--p)  ingrediantur ,  qui  adeo 
inter  ie  incommenfurabiies  efle  poflhnt;  motus  Tti* 
qae  maxime  complicatus  exfurget ,  nifi  forte  alte^tl> 
ter  aogulus  ex  calculo  egirediatur  >  id  quod  Tfu  Te- 
nit,  fi  fuerit  Tei  C=:o  Tei  E=:o,  quibus  cafibitt 
motx»  rcguiaris  motui  peudu^onim  fimpliciiim  fimi- 
li«  czorietur.  ' 

Mm  3  f.  17. 
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f  17.  Sh  igicnr  primo  E  =  o  iu  Tt  ihotos 
determioatio'  tantum  a  folo  angalo  (1»  /  +  fi.]  pien- 
deat  atque  roanifedum  eft,  poft  tempus  /  =  ^  fec. 
vbi  it  denotat  femiperipheriam  circuii,  cuius  radius 
r=  I.  finum  anguli  (1»  ^  -H  priori  fore  aequa- 
km  at  figoo  diuerfo  afiedum ,  vnde  hoc  terapore 
f=:~  pendohim  voam  ofcillationem  peregiflfe  cen« 
^iendum  erit;  iimili  modo  fi  fUerit  Czno,  ofcilla- 
«fones:  itemiu  eaadent  regulares  et  fiogulae  abfolaen- 
tur  tempore  fecund. 

f.  x8.  Sin  autem  neque  £  =  0  neque  C=:o, 
motus  maxime  erit  irregularts,  interim  tamen  eum 
mente  (altem  tanquam  «x  duplici  motu  regulari  compo- 
iitum  fpe^re  licebit,  quorum  altero  ofcillattones  pera- 
gantur  tempore  i  fec.  altero  vcro  temporc  ^  =  J-  fec. 
prorfus  vti  lliuftrts  Audor  fnperioris  diflfertatioois 
Sngeniofiirime  ex  (Uis  priociplis  condufit ,  atque  hoc 
«oi^uato  6dle  crit  pulcherrimum  confenfum  incer 
iVtramque  folationem  agnofcere,  etiamfi  ex  dioerfis- 
iimis  principiis  ambae  fint  erutae. 

Digreilio  ad  ofcillationes  finitas. 

.  ,     $.  ip.-  Hanc  quaedionem  methodo  BeroouUia- 
aa  ne  ie«tflrc  quidem   Ucet,  prima  autem  motua 
pfincipia  iam  ioitio  tres  nobis  fuppeditaueront  ae- 
..quRtiones,  quibus  plena  boius  qaaefiicnis  folutio  cchi* 
llnetor.,  qoae  pofito. 

x=acof.3-+^cofCp  et  j'=«fin.5-|*^fia.(t>  eraat 
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f     iix   f  — T<i^5  ddy    —TJJn.* 

riTTi  —  — ii  —  — sr — 

TgTt*  —        iTc  r 

totnm  ergo  negotium  hnc  redic,  yt  iftae  aequatio- 
nes  per  integrationem  eo  perducantur,  Tt  fingufa 
motus  phaenomena  inde  definiri  queant,  quae  inue" 
ftigatio  n  minus  fuccedat,  imper&dioni  Analyfeos  po- 
tius  quam  mechanicae  erit  tribuendum. 

20.  Statim  autem  hinc  \nam  integrationein 
exfequi  licet ,  li  en1m  priroa  «nuhiplicetur 

A' =:  —  tfi/ fin.  S  —  * </ cp  fin.  (p 

iecuada  Tero  per 

=z   </ ^  cof.  9- +  A  </ <})  cof.  4X 

aggrcgatum  colligitnr  forc 

^*''^;^-^;'.»!^— </j:<-|-I(o</afin.^cof.^4-^</C|)cor:»fin.<[)y 

C-JC</rfSfio.acof.S+W<I)  cof.Cl)fin.:&) 

ibi   in  terminis  fradionem  I-  contioentibiu  partes 

priores  fe  deflruunt ,  pofleriores  vero  .contjiiahuntur 
jo  ^       fin.  ((|>  —  S-)  ita  vc  habeamus 

cui  fi  addatur  tertia  aequatio  per  cc  d^  ipultipli^ 
caca  ,  refultabit  ita  aequatio  integrabilis 

dxddx^dyddy-^eed^dd^  —  J  j. 

agdt*  "~* 

coius  integrale  eft  . 

ix*-^dy^^eed(^  —  X^k 
 ^fTP  ^^*-r* 
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dcnotante  ib  conftantcm  intcgrationc  ingreflam  ,  hacc- 
quc  aequatio  inuoluit  conferuationem  Tirium  viuarum. 

i  2x.  Quia  tcnfio  fili  T  nondiim  conftat,  caro 
cx  noftris  aequationibus  climinemus,  vbi 

fin.  ^  -  11*"  cof.  9-  pracbet 

ddxSirui  —  ddycof.i  fin  ^ 

s  gdt* 

\         Tt  autcm  infuper  aliam  acquntionem  a  tenfione  fili 
liberam  obtincamus ,  cuoluamus  Iianc  combinationem 

fin.    -  II''*  cof.  (p  vndc  fit 

iixrm.(i>-diymf.9^  fijl.  (1)  -I-  fiu.  ($  - 

cum  nunc  cx  tcrtia  aequatione  fit 
!±|*  =  -Lfl„.((D-S) 

haec  ab  illa  in  b  du(5^a  ,  fubtrada  reliRqnet 

idd  xjm.  <P  —  b  ddyc9/.(J) — ccd   ^  jj^j  ^ 

agd  *  ^ 

in  quibus  duabus  aequationibus  integralis  antc  io« 
tenta  iam  continetur/ 

f  »2.  Eliminemus  autem   infuper  litteras  * 
ct  jt  vt  binos  tantum  angulos  variabiles  S  et  (J)  cuin 
temporc  /  in  calculum  introducamus  et  cum  fit 
dx:Z'-adB'nnS-b(i(pf\a.(P  ct  dj—a(i^cot.S-+bd(pcol.(p  crit 
ddx=-add^an.^-ad^\oC^-bdd(pCin.(p-bd(p''co(.(^it 
ddj^zzzaddS^ cof.^-ad^\rin.  9 -f- ^ cof.  (p-bd(p* fin. (p 
▼ndc  colligitur  fore 

ddxiia.^-'ddycoC.^='add'^-bdd(pcoU<p-^)^bd(P*Cin.{^'^] 
ddxGn.(p''ddj^cof.(P:i^add^toC((p-!^yadyrm.{(P-^ybdd(p 
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bis  igkat  valoribas  fubditutis  binae  oodrae  aequatio- 
nes  has  iaduent  fbrmas:  ' 

L  ^jjj-,  ;  z=fin.5 

Mbdd^ecf.tHt-^yabdsfJitui^Jl-^^^-bbdd^-ccdd^  A  fin  A 

11.  r  £>Un.Vf» 

aequatio  autem  integrata  quam  itupra  inuenimus  hanc 
induet  formam 

'«d^^-^-aidyd^cof/ft-d^^ibb^cc^dr^^^r^^hrnftp^t 
4gdP 

93.  Hic  ante  omnia  notatu  digna  occurrit 
liaec  combinatio 

b{xn.  (p-  II*-  (~  fia.S) 
quae  praebet  haoc  formam 

-tf^</</^(cof.Sfia.(CD-S))-t-tft/^^'fin.(0-^)fin.3-  . 

;=  O  ct  per  fio.     -  5)  dididendo 
-'M^^coCB+abd^'fiaS-bbd^(pco{.(p^bhd(p'C^n,(p+^^^ 

interim  tamcn  feteri  cogor  me'-  hioc  nullam  aliarai 
aequationem  integralsm  eltcere  pofle ,  vnde  vlterio-- 
rem  harum  aequationum  euolutionem  aliis  fufcipien- 
dam  relinquo.  Miffa  igitur  hac  fpecyiatione ,  exa*  . 
minemus  accuratius  quantum  minimae  Ciltem  huius 
generis  ofcillationes  ^  motu  pendulorum  firaplicium 
difcrepare  pofiiat.  ' 
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Gomparatio  iftarum  ofcillationum  mi- 
nimarum  cum  motu  penduli  (implicfs 
per  euolutionem  cafus  deteriiii- 
nati  inftituta. 

$.  24.  Ante  omaia  igitar  oecefle  e(!,  Tt  mo- 
tum  penduli  ordinani  ad  fimilem  formam  anafyci- 
€im  reuocemas,  Conctpiamns  igitur  filam  A  B  —a 
tanquam  yirgam  rigidam  etiamnum  grauitatis  ex« 
pertem ,  cui  corpus  B  M  N  in  B.  ita  fic  affixum  vc 
A  B  C  fit  linea  reda  neque  in  B  vUa  infloxio  ort' 
ri  queat;  quod  fi  iam  ad  tempus  datuna  /  declinatio 
huius  penduti  V  A  B  dicitur  =  >)  ob  momentum 
inertiae  corporis  B  M  N  refpedu  axis  gir^ttqnis 
A  z=  M  C(tf  +  4-  ^  O  habebitur  ifia  aeqnatio  dif« 
fereatialis 

yhi  ob  ofciltationes  ^tnimas  loco  fin.  i|  fcribcre.  li- 

cet  ipfum  angulum  11,  hinc  igitur  fi  breuitatis  gra- 

tia  faciamus 

_ili5 —  /  / 
-  .  (SZ^y  -PTc  —  *  *  * 

poft  duplicem  integrationcm  reperitur  fbre 
•n  =  A  fin.  (//  4-  X} 

fbi  A  et  X  (unt  conftantes  arbitrarke,  ex  qua  fbr— 
mula  intelligitur  tempus  vnius  cuiusque  ofcillatioais 
fore  —\kc 
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»5.  Vt  iatn  c»fum  determiiiatoni  ad  caka* 
lom  reuocemus,  fit  corpus  amiexum  B  M  N  globus 
ex  materia  liomogenea  ccofcdus  et  ilaruamus 

V.  Loo^itudlnem  fili  A  B  =  a  =  3  ^^&^* 

U».  Kadium  gldbi  B  C  rr   =  x  digit. 

IH*.  Hinc  autem  f  et  c  c  —  \  b  b  zz  j 

Kc  autem  digitos  intelligamus  decimales  pedis  rhe- 
lUDi  ita  <vc  fiac  altitudo  g  =  15^^  digit.  hi$  pdfitia 
pro  motu  penduli  rigidi  coUigimus  tore  11^*-^ 

r:7<?>2«95i  hincque  /=8,73038   vnde  tempu* 
TJ)iu&  orcillatioais.  prodit  =  o,  35984  fec. 

$  z6.  Faciamus  nuuc  etiam  c.nlculum  pro 
noflro  pendulo  ficxili,  quod  non  dififert  apraecedente 
m'(i  quod  globus  hic  etiam  circa  punduro  B  girari 
poflit  ex  $.  13,  deriuemus  valores 

P.  /=5^«  =  ?=  1,40000 

11*.  a—fzz  1,60000  ct 

lU^  b=:V{Ca  -/)•  -f-  4  *     =  3,  81 575 
rndc  porro  colligimus 

hinc  «r  is:  8,  72200  porro 
fcinc  «  =:  32,  70730 

pro  ip0s.  autem  angulis  ^  et  0  habemus 
^=o,2<fso7)  ^jJ*^=:o, 29035  et5±^=p, 709^7 

K  0  «  hihc- 


hincque  anguli  3-  et  ^  ita  defiDiedtur 

S  z::  o ,  2  5  2  o  7  C  fin .  (»» /  +  liL)  —  o ,  9  ^  2  o  7  E  fi  n.  (»  r + y)  e  t 

(^rzoy  29  03d  C  fin.  («/  +       o,  709<J  7  E  fin.(«/  +  y) 

denique  pro  TtroqOe  (notu  angulari  inuenimus 

^zr2,28578Ccof.(OT/+jjt.)-8,57i<JoEcof.(»i4-»')  ct 

=  2 , 5  3  2  5  3  C  cof  (w  /  +    +  2  3, 2  n  5  9  E  cof.  (n /+ v) 

his  inuentls  fumsmus  primo  pendolum  initio  haiuft- 
tnodi  motum  accepiflTev  vt  fuerit  EzzrQ  tt  euidenS 
eft  motum  ofcilktorium  fore  regutarem^  et  vuam- 
quamque  ofcillationem  abfolui  tempore  ^'-^Oji^^oigp 
qttod  tempus  ergo  paulisper  maius  eft  quam  iopen- 
dulo  rigido  ,  quod  crat  o»  35984.^^0.  idque  ia  ra- 
tione  1029:1028  ita  vt  dum  pendulum  rigidum 
abfoluit  1029  vibrationes ,  fiexile  tantum  abfoluat 
X028.  Vt  nunc  definiamus  quomodo  pendulum  ad 
talem  motum  regularem  fit  iDcitandum>  ponamus 
initio  vbi  /  — O  totum  motum  a  quEete  incepifle 
ficque  fuerit  necefle  cft  fju  —  k  rr  90  gr.  ex  quo  ini- 
tio  obErrOerat  9-— o,  26207 C  et  Cprro, 2 9035 C 
Tude  patet  ratio  inter  hos  duos  augulos  initiales 
quae  erat  :  rr:  9 :  i  o.  Caeterum  fi  filum  AB 
prae  radio  globi  B  C  adhuc  longius  acciperetur  dif^ 
ferentia  inter  ytrasque  ofeillationes  multo  minoi  eP> 
iet  proditura  ita  vt  pro  longiorlbus  fiiis  pro  eua-' 
neftente  haberi  poflit. 

27.  Confideremus  etiam  alteruin-  motum 
rrgttlarem  quo  C=:  0  et  tempus  YniQs  caiasque 


o  s  c  rc  A^A  raa  i  o.  $$s^ 


ofciHation»  =f  f-  ii^:  o,  d^^o^  id€©qini  ".  fferfe  quater 
breuias  quam  cafu  praecedeote  ;  ad  talem  auiem  mm 
tum  pendulun^  initio  exquiete  inciiabitHr  fi  pb  C— O  . 
et  hzzgo  gr. '  capiatur  angalns  3-  —  — 'o,  26  207  E 
H  <P  r=z  Q,  70957  E  pehduli  igltfcr  figeri  'ipTo  iiil-^ 
tio  ita  comparata  fuerir  necefle  e{l>  vt  produd-c^ 
radio  B  C  vsque  ad  verticalem  ia  p  fit  |>royi(iie 
BO  =1  !>  1079.  ita  vt  centrurn  globi  durante  boc 
motu  >vix  3  linc3  v«rticali  rcccdat  quandbquidem 
icaae  A  B  et  BO  eattdeiri  iiiter  ife  Teneane  ratio- 
aem  quam  anguli  •  (p  •  et  3; 

f.  aS.  Contcmplercttr  vero  ctiam  alium  moJf 
tnm  mixtum  et  qutdem  eum,  qui  oritur,  fi  initio 
ceotrum  globi  C  inr  ipfaiii  diret^iotiem  fiU  AB  pro- 
dudlam  iocidat  hincque  pendulum  fubito  demittatur^ 
Tt  vterque  motus  a  quiete  incipiat ,  fueritque  decIt-> 
natio  pcoduli  V  A  B  C  «  ideoque  B  z:z<p  ^  aJ^ 
Quia  igitur  initio  fit  ^nO  ct  j*.rz;vzz:.9o;gr.  ha-i 
bebimus  : ;   -  - 

a  zz:  o,  25207  C  -f- 0,  25267  fe 
«31  o,  49036  C  +  o,  76957  E 

cx  priore  fit  '  . 

C=rE-f'3,8x575  a  qui  valor  in  altera  fiifaflitutuff 
dat  Ez^z-^Oy  10795  «6   hinc  Cs:  3, 70780  «.  ' 

§,  2p.  Quia  nnnc  litteras  C,  E  per  anguluiti* 
minimnin  a  datum  dcterroinattiniia  et  angtili  fx.et<i« 
inucDti  funt  reAt  vnde  fit 

Nn  3  fin» 
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tum  ytto 

cof.«r-1-fi.)=:— fin.wf  "tt  conC«/-f- K^rr— fio  fi;. 

Pro  motu  penduli  (equeate»  formolii  penicus  «lecer» 
Biiaatas  babebirous 

I*i         o,  97 1 7a  «cof.  «r  f  +  o>  o  a  8  2  9  «cof 

II'.        1, 07^45  acof.w/  — 0,0  7^61  tfcOC/r/ 

Iir.  ^       8 ,4.7 5 a P  «  fin«^«» '  -  0,9 2 5 3  la  Ctt. «/ 

IV.  |^=-9> 39031  «fiti.w'+2,5c57aafin  »r 

irbi  vti  inuenimus  cftw^S,7a200  et»=*y2,707i7. 

30.  V.%  hii  ergo  ibrmuli«  ad  datam  tempus 
^uodcunque  /  in  minutis  ficundis  expreflam  ,  non 
fiiliim  pofitio  fili  A  B  €t  corporis  aane»  B  M  N 
lisd  etiam  vtriusque  motus  angulis  definiri  poccrir. 
Statim  autem  manifefium  efi  ob  terminos  pofierio- 
res  angulum  nt  inuoluentes  motum  ofcillacorium 
aliquantisper  porturbari  debere ;  interim  tamen  quia 
haec  membra  prioribu»  multo  funt  minora ,  haec 
peicurbalio  fatis  erit  exigua  ;  quantopere  autem  ob 
hanc  cau£im  in  dinumerandis  ofcillationibus  ai)errari 
pofiit ,  aiiquanto  accuratius  inoefiigemus ,  fi  quidenci 
iam  fupra  obferyauimus  ofcillationes  huius  pendull 
flexilis  tam  parum  ab  ofcilJationibus  eiusdem  pen— 
dnli,  fi  .e(&t  rigidum,  di(crepare,  et  tempore  S02S 
o^ciliationuai  vnica  taocum  oiciilatiooe  errari. 


OSCILLATORIO. 


«87 


f  31.  Qua  autem  gctltns  in  has  perturbatto- 
nes*  inqtriranius ,  obferoemus.  fi   pofleriora  membra 
deeflent  motum  ita  futurum  eflfe  regiilarem,  Tt  tcm-- 
pus  vnius  cuiusque  orciilatiodis  futurum  Cit  tz=.^ 
z:o,  3<?ox9  fec.  concipiamns  igitur  totuiti  tempus  in 
huiusmodi  interuatla  diuifum  et '  ob  membra  pofte* 
riora  in  initio  cnius^ue  liorum  inieruallorum  neqod 
filam  A  B.  neqne  ipfum  corpus  B  M  N  in  maxima 
digrefiione  a  fitu  yerticali  A  V  reperietu<  fed^inter^ 
dnm  vel  iam  praeteriifle  vel  nondum  eo  pertigiflTe 
deprehcaidetur ,  cum  vero  etiam  neque  filum  neque 
corpus  ad  quietem  erit  redaAum  quia  tnm  neque 
neque  ^  penitus  cuane(cent;  quod  qno  darius 
pateat  elapfa  iam  fint  X  buiusmodi  ioterualk  lem.- 
poris  ita  n  fit  mtzz.'K'K  fierique  poterit  vt  tuo» 
prodcac 

^  =  0,94533«  et  |^i=a,  5057** 

ponamus  igitur  fumto  m  /  =r  X  ir  -t^  ai  pendttlum 
penittts  ad  quietem  reduci}  erit^ue  pro  fiio 


proxime  ,  cni  tempaa  refpondet  r:  ^  fec  ita  Yt  ia 
aefiimatione  fiue  .iiiitii.fiue-finis  cui^uqufr  ofeiliatio* 
nis  errari  pofiit ,  parte  cir(iter  feptuagefima  Tniat 
minuti  fecundi ,  quare  cum  buiusmodi  tantilli  erro- 
res  ia  oumeratione  olcillitioniim  ne  quidem  percipi 
queant ,  ob  hanc  rationem  ne  minima  quidem  per- 
turbacio   XDotu»  ofcillatofii  xefukare  eft  ceafenda; 

omiMf 
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amnes  avteni  aberrattooes  penitus  ad  nibilum  redi- 
^entur  ,  H  iongkodo  fili  prae  magnitudine  glqbi -ado 
huc  maior  accipiatur ,  quemadmodum  in  experi'- 
mentis  'fieri  (bkt  ,  vbi  etiam  prior  error  memora^ 
tus  TMv  muito  magis  diminuitur ,  Tqde  concludimns 
dumn\odo  longitudo  fili  ad  radium  globi  maiorem 
teneat  rationem  quam  3  i  x  tum  in  motn  ofcillator 
sio  nullum  plane  cjrrereip  ;i .  fieii^ilitate  penduli  efle 
metuendura. 


1  , 


D  E 

NE  PONDERIS 

M  CVI  INCVMBIT. 
V  u  c  1 0  r  e 

]  V  L  E  R.0  i  .  ci 


ri  fokt  ,.;f4ri 
retrionem  ;ip/&^ 
ad  hotiz{M)itJfX^ 
in   ratione  finus. 
efle  minuendani 
^oaem   preirionis  ia 
M  centrum  grauiM^i^^ 
Ke  tota  tantunn  pres-^ 
L  eft  intelligcndum 
rdefinitur  ,  quiintis  vi-- 
ibus  pondus  fuftlnetur,. 


plannr 


lini  fimpliciffinnum  ca-* 
iibus  pkno  infiflit  ,  cuo^^ 
itcm   fequenti   modo  fatis  Tab.  U. 
Infiflant  plano  terni  pedes  Fig.  u 
reda  ex  centro  grauitatis  ad 
U  cadat  in  puodum  0,  tuni 
)mm.        Oo  ducftis 
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denotant«  k  conflantem  intcgratione  ingreflam  ,  baec- 
que  aequatio  inuoluit  conferuationem  virium  viuarum. 

f  21.  Quia  tenfio  fiU  T  nondum  conftat,  caro 
cx  noftris  aequationibus  climinemus,  vbi 
r*  fin.  3-  -  11**  coC  3-  praebet 

i dxjin.i  —  ddycef.»  fin  ^ 

t  gdt*  ' 

\         vt  autem  infuper  aliam  aequationem  a  tenfione  fili 
liberam  obtineamus ,  euoluamus  tianc  combinationem 

ir  fin.  (p  -  II''*  cof.  4>  vndc  fit 
4ixfm.<t>^diyi»f.9^  fin.(|)-I.fin.  (Cp  ^  3) 

cum  nunc  ex  tertia  aequatione  fit 

haec  ab  illa  in  b  dudVa  ,  fubtrada  reiiaqtiet 

Hd  xfin. <P  —  b  ddy  eof.JI)  —  ccdi^  ^  ^ 

agd  *  • 

in  quibus  duabus  aequationibus  integralis  ante  in- 
•  Tcnta  iam  continctur.* 

sa.  Eliminemus  autem   infuper  litteras  x 
ct     vt  binos  tantum  angulos  variabiles  9-  et  (p  cuoci 
temporc  /  in  calculum  introducamus  et  cum  fit 
<Z»?=-«i3'lln.5--^</(fifin.(f>  ctdj'—a(i9-cot.9--[-bd(pcol<p  erit 
ddx=-add9an.9-ad9\oC9-bdd(pCin.<P-bd(p'co^.(^  ct 
idyz^.add^  cof.  9  -  « ^/a^fin.  ^  -^-bdd^^coC.  <p-bd<p*  fin.  (p 

vnde  colligitur  fore 
idx{iXi.^''ddycol9--add9-bdd^co{.{<P-9)\bd<P*{\n.^'y\ 
iixan.<p-ddycof.(pz:-add9coC((p-9yadyCin.{^-9)-^dd^ 

his 


\ 


O  S  C  I  L  L  A  t  O  R  I  O.  tfSx 

Iris  igttur  valoribus  fubfticutis  binae  oonrae  aequatio- 
nes  has  iaduent  formas:  ' 

I.  ;  jdTT  =  fin.  3- 

II.  ,  pun,^/ 

aequatio  autem  iategrata  quaoi  fupra  inuenimus  hanc 
induet  formam 

«  gj  y  -t-  z  0  6d  5i^coA((t-5)-4-(»-4-cc)d(?>*  __       9.  +  ^  cof.<b  +iL 

^3-  Hic  ante  omnia  notatu  digna  occurrit 
kec  coml>inatio 

1«  i  fin.  4)  -  11«»- (- Cn. 
quse  praebet  hanc  formam 

-tf^</</^(cof.Sfin.(CD-S))-t-tft/fa'fin.(0-^)fin.9- 
-^^i/i/<IXcof.(pfin.(<I)-5)+-^^»<^'fin,Ct)fin.;Cj)-:^)+tf<:</</<pfin.^^  ^ 

:=  O  ct  per  fin.      -  5)  diuidendo 

-'4i^</^5cof3+aWSYin.5-i>W^(J)cof.(lH-W(>'fin.<|)+^^^^^^ 

interim  tamen  fiiteri  cogor  me'  hinc  nullam  aliam 
aequfltionem  integralem  eltcere  pofle ,  vnde  vlterio- 
rem  harum  aequationum  euolutionem  aliis  fufcipien- 
dam  relinquo.  Mifla  igitur '  hac  fpecylatione  ,  exa*  , 
minemus  accuratius  quantum  minimae  Ciitem  liuius 
geoeris  ofcillatiooes  41  motu  pendulorum  fimplicium 
dlfcrepare  poflint. 


TQm.XVIIL  Nou.ComBii.      N  n  Com- 


•  Principium  Generale. 

Talv  n.  e.  Siue  pondus  pluribus  pedibus  innitatur , 
Fig.  3«  fiue  bafi  incumbat  plana  cuioscunque  figurae ,  fit 
pundnnn  M  fiue  extrcmitas  cuiuspiam  pedis,  fiue 
clementum  quodpiam  bafis  pro  quo  preflio  qnaeri- 
tur.  Concipiatur  ibi  perpendiculariter  ere^a  linea 
M  jjL  ipfi  preffioni  proportionalis ,  atque  necefle  eft , 
omnia  ifta  punfta  [}.  in  quopiam  plano  terminari; 
hoc  igitur  principio  ftabilito ,  quemadmodtim  pro 
omnibus  .  cafibm  pcefiionsm.  ia  fingutis  bdfis.  pandit 
defifliri  oporteat,  hic  fiim  espofitucos^ 

7,  Prlmnm  igttur  in  indolem  plurium  atqae  idcm 
\  infinitorum  pundVorum  in  eodem  planb  exiflentiunr 

inquiramus quem  in  finem  fit  reda  FG  interfed^io, 
qua  planum  cui  pondu%  incumbit ,  a  plano  illo  per 
omnia  pundta  fju  tranfeunte  interfecatur ,  qnad  qnia 
Tti  incognita' fpedlarf  ' debet ,  rumamas  pro  lubitu 
axem  quendam  fixum  A  B,  ad  quem  pofitionenr 
pun(^orum  M  r^feramus  ope  normalium  M  N  ad 
Eunc  axem  dudtarum  ,  ac  vocemus  coordinatas 
A  Nzrx^.N  M  rrj»  et  ipfnm  pcrpendiculum  M  jx 
prefllonem  refereiis  ita  vt  punAam  (x  more 

>  folito  temis  coordinatis     /  et  «  inter  fc  norraali* 
bus  definiatur.    Tum  yero^pro  iilterfe(%ibne  antc  me- 
morata  FG,  ponamus  fpatium  A  F  — /,  anguluni 
^  AF^=:^,  idclinatroh^ni  autem  binornn)  plaaonim 

z=  9.  lam  ex  pun^o  M  ,  pariterque  ez  N  ad  haoc 
reftam  F  G  ducafatur  normales  MV,  N  L,  et  NT 
parailela  ipfi  F  C  ,  ac  iaogatur  reda  |t  V.  Nunc 


« 


■  rN   Pt!J!CN  VMr.  4^ 

igitur  cx  triangulo  NF*L,  bbtinertius  ob 
TNrr/+*,F.L=(/+A:)cor.<,  NL=:;(/+*){in.2;i 

tumvero  ex  triangulo  M  N  T  vhi  angulus  N  M  T 
itidem  eft  ^ ,  colligiraus  • 

NTzzjrfia.^,  MTzrj^coC;?^ 
&inc  itaque  conciudimus 

M  V       con  < (/-1- at)  lin.  ?  et 
FV=:(/-i-A;)coC2;-i'fin,4:i 
quare  quum  fit  angulus  M  V  p^r^d»  confequimur 
«=:(/-f-*)fin.<.Tang.  0-i-/coC<-Tang.  I. 

8.  Hinc  igitur  intelligitur  relationem  temarunf 
coordinatarum  x^j  et  z  femper  hniusmodi  aequft" 
tione  expreflum  iri  «  rr  ct  -f  p  X  +  y  j' ,  feilicei 
litterae  ec,  (?,  y  funt  conftantes;  comparationt  au-> 
tem  hulus  formulae  cnm  ante  inuenta ,  isftitiita  i 
adipi(cimur  hos  valores 

t=:/fin.2;.Tang.^i  (3r  fin.^Tang.^j  y=coC^Tang.f 
vnde  viciflim  ex  cognitis  a ,  (3 ,  et  y  innot^fcunt 
valores 

Tang.2:=:l;  tang:0=^^=^;  '\ 

qaibus  pofitio  plani  per  pun£ta  [jc  tranfiaotift  <{eteF*; 
minatur. 

Problema  Generde. 

Quaecnnque  fuerit  figura  Ms  f g  B k  f  qrm.TA,  x; 
corpns  quodpiam  folo  pliano  iacuinbit ,  ioudS^revFls.  4> 
omnes  pteffiones,  qoas  fingula  bafis  elementt»  (bftinent» 

Oot  Solutio. 


DE  PRE5I:§I0M£  POMDERIS 


S  O I  U  t  i  O. 

Denotet  G  preffionem  totalem^corporis  incum* 
beotis,  et  reda  ex  eius  centro  grauitatis  tq  planum 
perpendiculariter  demifla ,  incidat  in  pundum  O,  ac 
fumtis  pro  arbitrlo.  binis  axibus.  A  B  ac  A  C  inter 
fe  normalibas ,  ad  eos  ex  O  agantur  perpendiculares 
O  F  ct  O  G ,  vocenturque  AFrr/  et  AG=:gy 
tum  vero  pro  pun^  bafis  quocunque  M  ponantur 
coordinatae  'AX  =  *  ct  XM^AY—j',  ipfa 
autem  prcffio  quaefita  in  puniSlo  M  vocetur  ==2, 
modo  autem  vidimus,  poni  oporterc  az:a+(3*4-«yj'. 
Quum  autem  haec  preflTio  z  rcfpoodeat  clcmento 
bafis  M  m  cuius  areola  :=dx  dj,  ipfa  preffio  quam 
^aec  areola  fuftiact ,  crit  zdxdy  ^  cuius  integrale 
(^.  geminam  .  variabilcm  x  t%  y  bis  furatum  ,  prcs- 
iioni  totali  hoc  c(l  pondcri  G  aequaic  flatui  debec , 
hoc  autcm  intcgrale  duplicatum  morc  reccpto  rcprae- 
ifntemusper  ffz.dxdy,  ita  vt  cfle  dcbcat  jT^i/jiri/^^^G 
idcoque  loco  z  eius  valore  fubftituto  habebimus  hanc 
flequationcAi : ' 

affdxdy-\-  ^ffx  dxdy^-  yffydx  dy  =z  G. 

10/  Hac  aequatione  autem  cfifedus  preflionis 
Dondum  cxhauritur ,  ied  infuper  nccefle  e(l ,  vt 
etiam  fumma  omnium  niomentorum  Elemcntarium 
refpcdu  cuiusuis  axis ,  aequetur  momento  preflTionis 
'  totalis  G  in  pun<A6  O  applicatae ,  refpedu  eiusdem 
axis ;  fu^tt  autem  faanc  acqualitatem  pro  binis 
tantum  axibus  AB  et  AC  conftituifle ,  quandoqui- 
dem  demoaftratoia  eft,  eam  ad  omnes  axes  vtcunqae 

aflunw 
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iflTamtos  extendi.  Referamas  ergo  haec  momeatx 
primo  ad  axem  A  B ,  pro  qoo  momencum  preffio- 
m  totalis  fit  Gg,  preffionis  autem  elementaris 
zLzy dxdy^  ita  vt  inc^alibus  duplicatis,  vtante 
fumendis ,  efle  debeat  ffy  z  d  x  dy  z=.G  g  ,  iiue 
affydxdy-\-^ffxydxdy-\-yffyydxdyz=.Qg, 
Simili  modo  refpedu  axis  AC,  momentum  preflio' 
m  totalis  e(^  G  / ,  preffionis  vero  elementari» 
zzx-zdx  dyy  it^  Tt  efle  debeat  ffz  xdxdy  '=z.Qf\ 
fiue  euoluendo:  ■■  -  ■ 

affxdxdy-^^ffxxdpcdy-^-YffxydxdyzzQf..  . 

if .  Qttod  (i  crgo.  (ingula  haec  int^alia  per 
t(ttam  hi^Q.fgbk  ,  cuinscunque  fiieeit  figurae,  ex- 
teodantur,  tres'  refultabunt  aequationes: 

r.     o.ffdxdy-^^ffxdxdyJfyffy  dxdyzzQ 

II.  a.ffy  dxdy  -^-^ff xyd  xdy-^  yffry  dxdy—Qg 

III.  affxdxdy  +  ^ffxxdxdy^yffxydx dy— Qf 

ex  quibus  ternas  noflras  incognitas  a ,  |3 ,  y  expe- 
dite  definire  licebit , .  quibus  inuentis  ,  pro  quocun- 
que  bafeos  pundo  M ,  preflio  quam  planum  ibi 
fuflinet ,  erit  a  zf  a  +  p  -f-  yy ,  hocque  modo 
preflio  in  fingulis  bafeos  pumSis  innotefcet. 

Scholion. 

12.  Talibus  integrationibus  aotem  duplicatis , 
tam  tantum  opus  ;efl: ,  quando  corpus  bafin  habet , 
per  fpatium  altquod  continuum  extenfam ,  quo  qui- 
dem  cafa  fiiepeaumeco  cu^nire  poteft ,  irt  cakulua 

Qb 
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iiguf^m  bfffis  irfegiiUvem,  nequideih  euoliii  pds* 
firt ,  quapdo.  autem  corpu»  aliquot  pcdibus  plano  io 
^ftit,  tujib  QuUa  plane  iDtegratiooe  erit.opus  ,  dum 
leroiipos.  (ii^aiorum  pedum  ,  tamquam  punfia  fpe- 
ftare  lice(  et  formulae  noflrae  tantum  ad  iiogulos 
pedes.  feprrim  fuot  accominodandae ,  cuiusniodi  qui- 
dem  cafus  ante  fumus  .tra<5taturi ,  qunm  ad  bafes 
contihtiae.  extendonis  progrediamur.  Neque  \ero 
abfojute  apus  eft  »  vt  bini  illi  axes  AB  et  A  C  ad 
quos  momenta  retulimus ,  fint  inter  fe  normales , 
fed  Us,.quoque  obliquitatem  quamcunque  tribuere  It- 
cet  ;  dum  modo  etiam  cbordinatae  x  et  ^  eandem 
obliquiiat^m  inter  fe  fertrent.'  Quia  enim  tiim  -vni- 
vecfu^  cakuius  :ad  ipraeceden^m  cafum  reduceretur , 
fmgulas  diftantias  dyltque  funntas'  ^er  'finum  obltqui- 
tatis  multiplicando ;  ejuidens  eft  aequationes  nollras 
(U;in  pptr  .^undem^finum  diuifibiles  fore,  ita  vt  totas 
iCalculus  nullam  inue  mutatipnem  lit  fubiturus, 

'  Problema  i. 

13«  Si  pofidus"plano  incumbat  in  tribus  piin- 
ftis  A  ,  B,  C  defiriire'  preflionem  in-  fingulis  his 
jpuntftis.-  . 

Solutio. 

Tah.  11.  Diredio  preflionis  totalis ,  quae  fit  —  G ,  ca- 

F«g-  5-  dat  in  pundttm.  O  ex  quo  binis  lateribus  A  B  ct 
AC  agantur  parallelae  O  P  et  O  et  (ecundnm 
U9JS  diredtiones ,  conflituamus  noftras  coordinatas  x 
pt  j  iniii9  fiunco^  ia  pujiAo  A*  .  ^fio.  hoc  ergo 
c  •  .  pomfto 


I 
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pun<fto  A  crit  x-=z6  et  j^tZQ,  ideoque  prcflio 
zz  a.  Pro  pundlo  B  habebimus  o:  =r  A  B  et  ^  =:  o, 
hincque  preflio  io  iioc  loco  =:  a-|-  (3.  A  B,  at  pro 
punfto  C  ob  xzzo  et  >zzAC  prefljo  erit  =  « 
-}-  y  A  C,  quamobrem  prima  aequatio  crit 

Gz=:3aH-(3AB-»-yAC. 
Momcnta  autem  refpeAa  axis  AB  oblique  furota, 
praebent  hanc  fecundam  aequ^tiooem 

G.  O  P  =  «  A  C  H-  v  A  C. 

Tertia  denique  aequatio  ex  momentis  refpedu  lateri* 
AC  coUigitur 

G.OQ=o.AB4-p.  AB% 

Ez  terti^  coUigimus 

ABi^^^-it, 

•Z  ftcunda  vero 

^.AC=:5.op.,, 

qui  valores  in  prima  fubflituti  praebenf 

—  c.  o  g  ,1  c.  o  p  I  ^ 

—  TaT  -r-  Tr 

hiocque 

AB       A&  —  ^^^       Ti  AC' 

qnae  eft  prefllo  in  ipfo  punao  A,  prefljo  autem  itt 
pun<5lo  B,  quae  erat 

a  -t-(3.  A  B,  fit  ^^^=:*fiAI  i 

A  »  A  B  ' 

ic  denique  preflio  in  C  quae  erat 
a  -i-  v.  A  C  nunc  fit 

Tom.  X  VIII.  Noo.  Cbmm.        P  p  CoroU. 
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CorplL 

14.  Haec  folutio  cum  fupra  data  egregiecon- 
venit,  cutn  enim  prelTio  totalis  G,  fit  ad  preflio- 
^nem  in  pundo  B  ; :  A  B  ;  A  P ,  hoc  efl;  Tt  arca 
triangult  ABC  ad  aream  trianguli  APC>iam 
vero  triangulum  AOC—  triangulo  APC,  criter- 
go  tota  prcflTio  G  ad  preflioncm  in  \t  arca  to- 
tius  trianguli  A  B  C  ad  aream  trianguli  A  O  C. 

Problema  2. 

ijr.  Si  pondus  plano  incumbat  in  qnataor 
punAis  A,  B,  C,  D  fecundum  angulos  parallelogram- 
xni  difpofltis ,  definire  prefllonem  ia  fingulis  liis 
pundis. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Incidat  vis  totalis  zz  G  perpendiculariter  in 
punAo  O  in^  planura  ,  capiantur  noftrae  cowdinatae 
fecundum  latera  paralielogrammi  A  B  ct  A  D  qui- 
•bus  cx  O  parallelae  ducantur  OP  et  OQ,  ac  fum- 
to  initio  in  A  ,  pro  hoc  piindo  A  ambae  coordi- 
natae  x  ct  euanefcent.  Pro  pundo  B  habebimus 
af~AB  tt  j—o,  tum  pro  pundo  C  erit  *r:AB 
ct^  —  BC  —  AD,  denique  pro  quarto  puniSlo  D  fit 
*  — o  et  j'— A^D,  vndc  prefliones  quaefitae  ia 
his  quatuor  pundis  erunt : 

pro  pundo  A=:a;  pro  punflo  B=:a4-(3.AB 

pro  punlao  C=;a4-(3.AB-f-y.  AD;  pio  punfto 

Dzrct4-Y.  AD 
(icque 
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ikqtle  pritna  aequatio  ita  Te  habebit: 
0  =  4    -i-  a  p.  A  B  -4-  a  y.  A  D. 
lam  refpedlu  axis  AB  momentum  totale  ed  G.OP» 
preiConum  autem  in  A  et  B  momenta  euanefcunt , 
ifl  puoAis  autem  C  et  D  duci  debent  in  A  D  vel 
C  B  9  vnde  nofira  (ecunda  aequatio  erit : 

G.  OP=2aAD-4-2y,  AD'+(3.  AB.  AD. 
Tertia  autem  aequatio  ex  momentts  refpedu  axif 
A  D  rumtis  fiet : 

G.OQii:aa.  AB-|-2(3.  AB'4-Y-  AB.  AD. 
Quum  igitur  binae  pofteriores  coniundae  praebeant : 

GC-i+i-§)  =  4«+3P.AB-^3  y.AD, 
cuius  duplum  a  triplo  primae  fubtraiftaEn  relihquit: 

ficque  iam  inuenimus  fbre  preffionem  in  pauAo 

quae  expreflio  ^cile  in  hanc  transformatur : 

Pro  reliquis  pundis  producamus  redas  PO  et  QO 
in  R  et  S ,  et  omnes  quatuor  preffiones  quaefita^ 
ita  commodiflime  exprimi  videntur: 

I.  Preflio  in  A  =  i  G      -V- i) 

II.  Prefiio  in  B  =  iG(ij^-h^-i) 
m.  Preflio  in  C  =:  5  G      -t-  '-H  - 1) 

iv;  Preflio  in  D  S=  i  GC^  4-  2;^- 1). 

P  p  a  z^. 
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Coroll.  I. 

16.  Fieri  igitur  potcft ,  -vt  in  vao  horttm 
quatuor  pundorum  p.rcffio  euaneCcat ,  etiamfi  pun- 
dum  O  non  extra  parallelograiiimum  cadat ,  in 
pund:o  namque  A  preffio  fiet  nulla  fi  H-^-l^^^i» 
id  quod  innuitierabilibus  modis  fieri  poteft ,  iater 
quos  fimpliciffimus  eft  ,  ^bi  B  P  —  i  A  B  et  D 
:r:yDA,  hoc  fcilicet  cafu  punftum  O  ita  fitum 
erit  in  diagonali  AC,  vt  eius  diftaatia  a  pundlo 
fit  quarta  pan  ipfius  diagonalis  AC. 

CoroIL  2. 

Tab.It         x7.  Operae  autem  pretium  eft  ^  omnia  locs 
Fig.  7*  Q  iuueftigare,  quibus  preffio  >ia  pundto  A  euanefcir, 
ez  ip&  autem aequatione 'sa'---'  *  *■  P^^^^ 
BPt=o,  vt  pundum  O  in  redam  BC  incidat,  ct 
quia  tum  D  Q=  s  D  A    pundunx  O  praecife  ia 
pundum  medium  £  lateris  B  C  incidere.  Similique 
modo  fumto  DQ=Oy  patet  puncftum  O  in  medium 
laceris  D  C  quod  fit  F  incidere ,  quura  igitur  kx:us 
Omoium  puDdorum  O  fit  ad  iincam  re<ftam,  omnis 
liaec  punda  cadent  in  redam  £  F ,  vode  manite- 
ftum  eft  »  quoties  pun&um  O  inciderit  in  re^iacn 
E  F,  tum  preffionem  ia  pun^to  A  femper  fore  nul- 
lam ,  atque  hinc  fimul  intelljgitur »  fi  punAam  O 
vltra  iianc  re^am  E  P  fiue  intra  triangulum  C  £  F 
cadat ,  tum  prcffiooem  ia  pun^o  A »  adea  piodixo 
-  negatiuani. 
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S  c  h  o  I  i  o  n. 

1 8.  Hic  cafus  eo  ma^is  c(l  membrabilis,  quod 
in  praxt ,  Dullam  certe  preHloncm  negatiuam  coa^ 
cipere  licet.    Qpocirca  imprimis  nobis  cric  inqui-: 
leodum  ,  quid  huiusmodi  cadbus  fit  reuera  euentu- 
rum.    Huoc  in  finem  incipiamus  a  cafu  ,  quo  pua' 
&am  O  in  ip(am  redam  E  F  incidir ,  et  quia  tum 
preflio  in  punAo  .A  plane  fit  nulia  ,  re»  eodem  vtir 
que  redit »  ac  fi  pes  huic  pundo  iuQflens  plane  stSoeffet,  . 
et  pondu»  in  tribus  tantum  puudis  6,  C,  D  funen- 
taretur.     Hoc  idcm  vero  multo  magis  eueniet »  (i 
puni^um  O  intra  triangulum  C  £  F  ybicunque  inci-, 
derit ,  ec  quia  tnm  certi  fumus ,  totum  pondus  a 
iribus  tantum  pundis  B,  C,  D  fuftincri ;  prelfio  in 
iiis'puaAis  eodem  prorfus  modo  f&  habebit»  Tti  ia 
Problemate  praecedente  elt  definita.    Hic-igitUr  no- 
taflTe  iuuabit ,  tum  demum  omnes  quatuor  pedes  ad 
oaus  fufientandum  concurrere ,  fi  pundum  O  intra 
parallelogrammum  infcriptum  £FGH  cadac,  vbi«- 
cutiqtie  enim  extrinfecus  vetuti  in  triangulo  C  E  F 
reperiatur »  pes  oppofitus  pro  fuperfluo  tuibeifi  dO" 
bebic. 

Problem^ 

Fulciatur  pondus  o<flo  pedibus ,  quornro  qua-  Tab. 
tnor  ia  angulis  A,  B,  D  paralklogrammi  plano 
iofiftanc  >:  reliqut  vero  F»  H  in  punda  me- 
dia  iacer  illos  cadant »  ita  vt  latera  parallelogrammi 
ia'  hia  pundis  bifariam  fecentur  f  definire  preflioneft 
jii  fingulis  his  pun^is. 

Fp  $  Solutio. 
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Solutio. 

19.  Ducamus  redas  EG  et  F  H  fe  mutuoia 
I  fccantes ,  quas  pro  noftris  axtbas  afluinamus ,  et 
ex  pundo  O  iis  parallelas  agamus  OP  et  OQ^, 
atque  initio  in  pundo  I  conftituto,  abfciflas  pofiti- 
▼as  *  dextrorfum ,  negatiuas  vero  finiftrorfum ,  lum 
vero  applicatas  pofitiuas  y  furfum  ,  at  negatiuas  deor- 
fum  capiamus.  His  pofitis  prefliones  in  fingulis  pus- 
^is  ita  fe  habebuat: 

I.  Preflio  in  Azz:a-(3.  IH-y.  lE 

II.  Preflio  in  B  =:  a  +  (3. 1  F  -  y.  I E 

III.  Preflio  in  C  =  a  +  p.  IF  + Y- IG 

IV.  Preflio  in  D  =;  a  -  (3. 1  H  +  Y- 1  G 
V.  Preflio  in  E  =  a  -  y.  1 E 

VI.  Preflio  in*  F     a  +  p.  I  F 

VII.  PreflTio  in  G     a  +  y  I-  G 

VIII.  Preflio  in  H  =  a  -  p.  I  H. 

Quarum  preflionum  omnium  fumma  efl  G  =  8«  a  , 
Tnde  fi  preflio  totalis  fuerit  =:G,  (latim  haberous 
a  =  TG,  quae  eft  noflra  aequatio  prima.  Nunc 
fpeAemus  fingula  momenta  refped;U:  axis  F  I  H  ,  ac 
primo  coniundim  confideremus  Vires  in  A  et  £>, 
quarum  vtraque  tribus  coqflat  partibos ,  ac  primae 
quidem  partes  a,  fe  mutuo  in  aequilibrio  tenentes  , 
eodem  modo  partes  (ecundae  p.  I H   (e  mutuo  de- 
ilruunt ,  vnde  momentum  tantum  ex  tertiis  parti— 
bus  efl  aeflimandum ,  priorem  ducendo  in  — 1£, 
pofteriorcm  vero  in  +  1  G ,  vnde  nafcitur  momen— 
tum  2  y.  I G*.   Eodem  modo  ex  yiribus  in  B  et  C 

fefttl— 
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refaltabit  quoque  idem  momentum  2  y.  I G*.  De- 
iode  ex  viribus  E  et  G  illam  in  —  £  I ,  hanc  Tero 
in  +  1  £  ducendo ,  emergit  momentum  +  2y.l  G*. 
£x  poftremis  viribus  F  et  H  autem  nullum  oritur 
.momentum.  Quum  ergo  preifionis  totalis  G  mo* 
mentum  refpedu  eiusdem  axis  fit  G.OP  =  G.  IQ^, 
iode  colligimus  hanc  aequationem  fecundam : 
G.  I  0.=  6y.lG*  y  ideoque  y  =  5^. 

Refpeflu  autem  alterius  axis  per  fimile  ratibciuiuin 
deducimur  ad  hanc  aequationem  : 

G.  IPzrtfp.  IF',  vnde  (3  =  ^!. 

Quibus  inuentis  prefliones  in  finguli&  oAo  punAis 
fe  habebunt  ,  vt  fequuntur : 

L    Preffio  in  A  =  iGa-jfI-;;-f) 
IL    Preffio  in  B^riGa  +  ifi-iff) 

IIL    Preffio  in  C  =  iGa  +  -;H  +  »;o) 
IV.    Preffio  in  D=:iGa-ifi  +  i;-g) 

V.    Preffio  in  E=:iGa  -if§) 
VL     Preffio  in  F  =  I  G    +  V  f  J) 

VII.  Preffio  in  G  =  i  G  a         +  » if) 
VIILPreffio  in  H  =  iGa-iB)- 

Coroll. 

20.  Si  breuitatis  gratia  ponatur  I F  =;  4 ; 
IG  =  ii  IPrrp;  IQ.=  ^  iftae  vires  fuccindiut 
ita  repraefentari  poffiint. 
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I.    Pceffio  in  Acr:.\G(3-V^-V)=iG(*J2rz?)+l^»-5) 

IL  PremoiaB==;,G(3+V-**^)=^''<^(*-^+*-^^*5)  . 

III.  PrcOio  in  C=r^G(3  +  *:^ +y)=.',Gv*-^;;»-^*'-t-i^-  5) 

IV.  PreffioinD==^G(3-*^+V)=«GC-^^+^¥^--J> 

V.  PreffioinE=^G(3-*^)=nG(*J^^'-i) 

VI.  PrcffioinF=:,',G(3+^)=:/»G(ii2^-^^-  i) 

VII.  PreffioinG=:.VG(3-*^)=:.',G(ti^=^''- 1) 

VIII.  Prcffioin  H=^,G(3+y)=:i,GC-4^-- 1). 

Scholion. 

fti.  Huiusmodi  cafibus  ,  quibus  pondns  plafi'* 
bns  pedibus  plano  infiftit ,  fufius  non  immoramur ; 
antequam  autem  bafe^  per  fpatiuih  aliquod  planum 
cztenfas,  oMifideremus  >  cafus  quosdam  quafi  inter- 
medios.examinemus,  quibus  pondus  deorfum  dcfinic 
in  limbnm  quempiam  fiue  reftilineum  ,  fiue  curui- 
lineum  ,  "vbi  qnidem  fi  redilineis  incipere  conutnic  » 
quae  ioucOigatio ,  qno  minorem  difficultatem  ,  ob 
figuram  talis  l^afis  polygonae  faceflat ;  exordiamur 
ab  vnica  linea  reda  per  cuius  fingula   pundb  tann 
preffiones^  quam  moonenta  refpeAu  binorum  azium 
fizotum  inuefiigemus  in  fequenti  Lemmate. 

L  e  m  m  a. 

Tab.  n.  Conftitutis  binis  axibus  A  B  et  A  C   inter  fc 

^^i*  *  normalH)us ,  quorum  .refpc<flu   momcnta  funt  «tfti— 
manda ,  fit  reda  F /  poriio  limbi ,  quo  pon4us  pla- 


r 
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go  innititur;  inuedigare  preffiones  per  totam  hauc 
Jjneain  ^  earumque  momenta  FefpcAu  binorum  axium 
AB  ct  AC 

i  S  o  1  u  t  i  o. 

aa.  Pro  pando  huius  reftae  quocunqne  Y, 
Toccmus  noftr^s  coordinatas  AX=:*  et  yiY  z=.y 
fX  per  principium  fupra  ftabilitum  preflio  in  hcc 
pnndo  eric.  a -f- (3  a: -4- Y  ,  iam  quum  haec  linea 
p/ fit  reda ,  intcr  has  coordinatas  dabitur  huius- 
modi  aequatio  y=Le->fnx^  ita  Tt  fit  dy:=:ndx* 
Quia  nunc  praefata  preifio  per  clemcntum  ex- 
tcnditur  ,  d)  . 

Yi'  =         ^  dy)  zz  dx  y(i  ^nn), 

pofito  1^(x  4-«»)  =::<»> 

tota  preflio  per  elementum  Yy  erit 

coius  ergo  integrale  eft 

«f  (a    -H  S  P    -H  V/y  ^  *) -H  C  , 

^uod  Tt  per  totam  datara  redam  extendatur,  pri- 
mo  ralis  conftans  adiici  debet ,  vt  pofito  Ar  z=  A  £  , 
euanefcat ,  tum  vero  ftatuatiir  xzzAe,  quo  fado 
fHmma  preflionum  per  F  /  erit : 

«ra  E  ^  H- j  (3  ( A /r*  ~  A  E') -h  «  V.  Area .  E  F  f/, 
qnae  area  quum  llt 

SE^-^EF  +  tf/),  et  ob  Atf'-AE*=Ee(A^+AE) 
fiet  fumina  preflSoafim  per  Hneam  F/ 

=:«!rEr(fleH-i^(AE-4^A^)-f-Jy(EF-+-f/;). 
Tom.  X  VIII.  Noa.  Comnu  Quum 
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Qaum  porro  pre({k>  per  elementam  Yy  fit 

dncatur  ea  in  j' ,  vc  elus  raomentttns  prodeat  tt- 
fpeftu  axts  AB,  quod  ergo  erit 

mjdx^oc-h^x-^-yyir 
pro  hufus  integratioiie  iam  vidimns  per  cocain  nr-"' 
dlam  F/  forc 

fydx=:iEe{;Ef  ^ef), 
bina  reliqua  integyalia  ob  jr  =  ^  4-  » *  feorfim  cnol- 
vamus  r 

Pro  littera  ^ 

fj  xdxzzefxdx  -^nfx*  dx 

qnod   iacegrate  per   totam  rcfiaai  F/  extenfiiiB 
praeiKC 

lf(A/-AE*)-^{«(A/-'AE')=Er(J^(A^-t-AE) 

-f-{ff(A/-t- A,f.  AE4-  A  E*) 

Pro  littera  y 
fjfjd xzzztefdx-i- 1  enfx d X-^-  nnf s^dx^ 
quod  integrjle  per  totam  reAam  extenrum  dac 

*  <r.  E  <r  +  ^  »,  (A       A  E')  +  i  »'  (A       A  E'), 
quae  fbrma  in  hanc  contrabitur : 

Etf(^tf+^»(Ae-l-AE)-|-j««CA/+Atf.  AE4- A  E'), 
Hinc  ergo  concludimus  momentum  refpedn  axis  AB* 
•iE<r''Ja(EF+c/)+«»E^Jfl3(Av-+AE)+i«(3(A/+A<'.AE-t-AE')) 
■\-m%e[yee-^y  e  n  (Atf+ AE  )+J  y  «  «  ( Atf'-ijAe.  A  E+ A  E')). 

Calculus  autem  concianior  reddetur  y  fi  hioc  licteras 

in 

i 
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io  rubfidiam  matas  e  tt  n  eliminemnS)  qnam  enim 
fumto  '  •. 

*  =  A  E,  fiit^=:E  Fn^-i-».  A 

pofjto  autem 

*  =  A^,  fiat/=:tf/=i^-V-»  A/,  — 

(iibtrahetido  elicimus 
«.E^-EF,  «='-/=51,  iodeque^r^^,^, 

it  ex  hoc  valore  «  coliigim4i« 

K  qoo  yalore  fumma  ipfarum  prellionum  pcr  tedam 
F/ita  concinnju*  exprijnitur  : 
3P./{«^-i(3(A/-hAE}-MY(^/"-^EF)). 

Tym  Tero  pro  momento  refpcau  axis  AB,  fingu-» 
lae  panes  littefis  a,  {3  et  v  aflfedac  iia  exprimcnturj 
Pro  littera  a  habebimtis 
«F/(EF-4-^/). 

Pro  littera  (3  liabebimus 
fe2f(<f/(aA^-4-AE)-+-EF(2AE-f-A<f))  • 

-    Pro  littera  y  fiet : 
2^(^/-f-^/EF-f-.EF'). 

Deoiqae  pro  momento  refpedu  altcrius  axis  AC,' 
jwao  calculo  non  eft  opus ,  fed  fufiicit  in  forraa 
praeccdcnti,  primo  litteras  p,Y,  tum  vero  etiam 
Kdas  A^E  ct  EFj  itcm  et  tf  intcr  fc  per- 
nutiiife  /  ficque' fcperietor.  . 

Q^q  a  ilo* 
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MomeQtum.  reQ>eda  axU  A  C 

+  fF/(AE-i-AO 

+  f  F/<A  tf*  -H  A    A  E  -4-  A  E*) 

+  ?F/(A^Uf/'-HEF)-i-AE(aEF+-e/)). 

Problema  4« 

T«b  nr.  pondus  plano  infiftat ;  limbo  tdangularl 

**      A  B  D,  definirc  preflionem  in  lingtt^i»  puoAift  hu» 
iuft  limbi. 

S  o  I  u  1 1  o.  . 

A3.  Sit  preffio  totalis  =  G»  cuins  direAlo 
normalitcr  incidat  in  pun<f^a  O»  vnde  ad  axem  A  B 
ducatur  perpendiculuira  ij?,  ttemque  ex  anguTo  D  per-> 
penditulum  D  G.  Qniim  lam  limbu»  conftct  trlbus 
^  Httritiut  '  triangult  A^yAD  et  BD»  ftid  vnum- 
quodqoe  calculum  Lemmatt»  pracroifli  ^>rhm  ac* 
commodemus»  ac  qu|dem  pro  latcre  A  l^.habebimu» 

F/ziAB;  AEnoi.AezzAB;  EF=:3  ct  ir/~o 

fnde  coUigttur 

r.  preiffip  per  /A  B  =  A  B  («     »    A  B> 

li*.  Momencum  refpcdu  axis  A  B  =r  o  i 

,  Iir.  Momentam  refpedii  axi»  AC=AB(+f AB+SAB*)i 

Dcinde  pco  latere  A  D  j 
fobebimos  .1 

F/=AD,  AE=:o,  AezzAGi  EF=rO;  4/=lX 
vnde  nria  •oq(lr»>  tnomentii  crunt :  . 

1*.  Ipfa  prcOlo  io  latere  Ali=:AlX<x+t^&h;v^ 


I*  Momcntuin  rtfpc&vi  axi»  A  B= A  O^' *  t)G+;DG. AG-hJ^DG*) 

=: A  D«  LG(? + i  (3  AG-Hy  T^G) 
j*  MomcQtum  refpe<3u  axis  AC=AD(?  AG+; (3  AG'+iY.AG.DG) 

-  A  UxAGv?+ip.  AG+;v.DG). 
Pro  tertio  autem  laterc  B  D.  erit 

F/=BD,  AE— AGi  AtfniABj  EF=:DGj*/=6 
vnde  colliginiu» 
i*.  Prefli  mem  pcr  latus  B Dzr B D («  + ' (3( A  B  +  A  G)  +  J  y-  RG) 

i*  Moaientum  refpeau  axis  ABii:BD(«DG  +  ?(DG(2AG  +  AB) 

^?DG*) 

.  — BDxDGif-+-f  AG-t-i(3AB-4-?DG) 
a* Mon>emum  refpedu  ^xi» AD=z^«BD(AG-i- A 3) 

-4-BD(?(AB*^ARAG-f-A&^)-V-;v(AB.PG-haAG.DG)) 
=£:BD«  AG<?-+ f  {;  A  B-H  A  G)H- ;  V.  DG> 
6 1 ).  AB  (f -f-?(  A  B-f- ;  A  G) DG). 

Quam  igitur  preflio  totalis  fit  zzG  ,  eiusquc  mo* 
mcntum  refpcdu  axt»  A  B  c±  G.  O  P ,  at  refpedii 
ixi»  ACdG*  Af,  cooiequimur  tre&  ie^ue^te»  t^e* 
quaciones ;  ' 

lC=a  CAB+BD+DC)+J  PCAB'+A  D  «  A  G+AB        AG  ^  BD} 

+iy(DG.ADHhDG*BD) 

=*a<AB+BD4  DC)+i^AB(AB+AD+BD)+AG.BD-BG.AD) 
^  -^-iyDGCAD-ji-BD) 

n.  G>OF=:r(AD  DG+BDh£)G)+;P.  DGCA€^AD+BD)f  (6D  AB) 
*  +4yOGVAD+BD)w 


/ 
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G.  APzrffAB^+AG.BD+AB.BD+AGx AD) 

+?(AB'+AD.AG*+AB'.BD+ARAG.BD+AG'.BD) 
+3'(AG.AD.DG+aAB.DaBD+AG.DG.BD). 
Ex.  quibus  ternas  Utteras  et,  y  determinare  lice- 
bit ,  quibus  inuentis ,  prefiiones  fingulorum  Uterum 
totag  oogaofcemuS)  at  pro  quolibet  pundo  perime^ 
tri  binis  coordinatis  x  ct  y  iadicato  ,  prelUo  vti  ii- 
fumfimus ,  erit  cH-  p  y/. 

Coroll 

A4«  Si  triangulum  A  B  D  fuerit  aequilaternm, 
Toumque  latus  \occtiir  =^^2,  erit  AG^laet 
DQ^z^laV bocque  cafu  ternae  aequatiooes  in- 
Tentae ,  fequentes  induent  formas  ' 

II.  G.OPn:?  fla  Vs  +  i     «*  "»^3  +  S  V 

III.  G.  A  P  =:  I  a.     +  (3.^' +  i  Y  1^3» 
hinc  fit  cx  prima 

'■   l\  ajniG-l/Jtf  -iv^ 

qu|  yalor  in  binis  reliquis  fubftitutus  praebet 

m  q:p=:-i>G-i-Jva« 

m\^i?.-f.4-5^«-HJv««>'3. 

Harum  prior  ftatiro  dat  y  aa'=^^G(p^'^  , 

tum  Tero  ex  podrema  deducituc 

confequenter 

•  «=:G(J-tf?.-+JL,  of).  Ex 


\ 
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Ct  hi»  Tabribiis  cotligitar  preffio  bteri» 

prcffio  lateris  AD=:GG-^  +  ^^ 
preffio  lateris  D  B  =  G  (i  +  V  -  Ti*  vT- 

Problema  5. 

Sit  Umbns  qao  poodus  plano  iocumbit ,  pa-^ 
rallelogramtnum  redangulum  A  B  C  D,  et  diredio 
totius  prefltonis  incidat  in  pundium  Q,  inueaire 
preiDonem  ia  fingutis  iateribus. 

S  o  I  u  t  i  o. 

39.  Vocemos  latera  AB=rCD=^ecAG 
=  DB=:r,  lum  vero  AP=i/  et  PO=g,  exi- 
ftente  tota  preflioae  =  G,  nunc  igitur  ex  Lemuui- 
te  habebimus: 

r.  Pro  latere  AB,  AE=  o,  AezzB,  EF^o.^/ir:» 

et  F/=:AB:=* 

ideoque , 

r.  preiSonera  iplam  =:AB(ct+;(J.AB)=*(<t-|-5^^ 

IP.  Moment.  pro  ABz::o 

Iir.  Momeat.rerpeatt  axis  ACr:AB(f.  AB+f.AB') 

II.  ProktereCD,AB=ro  j  A^zrfri  EF=e/r=^ 

et  F/=AB=* 
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r.  preffio.  ipfe  =:AB(«-}-i(3.  AB-4- Y- AC) 

ir.  Momew.  pro  ^Bzzabc-i-l^bbc-i-ybe* 
lir.  Moment.  pro  AC-fbb-^li^b^-^-tbbt. 

III.  Pro  laterc  AC,  AE=:oi  A^zzoj  EFzro;  £f=o; 

ct  F  f=f 

I.  Ipfa  preffio  rra^-HlY^^ 
'  M.  MomeDt.  refped;.  lateris  ABrrSar^-hfY^* 
111.  Momeof.  rcfpedl.  sBcis  ACir  o, 

IV.  ProIaterc  BD;  AE=A^=:^;  EF=o,f^^,etF/=o»' 
I.  Ipfa  prcffio  zzaf-V-^cb-^-iy  fc 

1\.  Momcnt.  rcfp:  latcris  AB-?/+ip^rr+;Y^' 
r  Uh  Momeitf»  refp.  la^ciii  AC=:a^<^+pf  Afr-vT<?bb. 
Jktqoc  hinc  cdHighnus  tre»  fcqucntes  oequiatioQCi 

t  ^aib-^iH^bb-^bfy-^-yibc+fO-G' 

'  m.  aAP^aC^^+^f^+P-i^^dHrt  +  iY-^^^+^)- 
Ex  quibus  manifeflofequitur,  pofito  OPzr^  et  AP==/ 

yCf{U>Mc)zC(.g'-%)i  hinc  Y^f  =  j^T^  =  "^T" 

pir^;f+;&)=G(/-l)  ct  (3^^=— j^  =  -^x- 

fcuienti&  au^em  Jiis  valoribus  a,  (3,  y  ♦ 

tam  pro  fingulis  lateribus ,  quam  pro  fingulis  co- 

tv^  pundis,  prcffionem  quam  fuftinent  affigoare. 


IN  pxanvm:  3n 
Problema  5. 

Si  limbus  qao  pondas  plaao  incumbit ,  fuerlt 
peripheria  circuli   centro  A,  radio  AB  =  A^  =  a 
defcripti ,  et  diredio  preiTionis  totalis  incidat  ia 
punAam  O,  preffiones  ia  lingalis  peripberiae  pua- 
aiCgnaru 

Solutio. 

s(S>.  Diuidamus  circulum  in  fuo9  quatilc^  qttft- 
^raates ,  diametris  B  A  ^  et  CAc,  qui  iimul  vieei 
voftrorum  axium  geraot,  et  confideremus  primo 
folam  qaadrantem  BAC,  ia  quo  fumamus  pau'^ 
^um  qubdcunque  Y ,  cuius  vocemus  ^fciffim 
AXz^x  et  applicatam  XY— j',  ita  Yt.  & 
^  =  V(flf «  —  X  j:) ,  ct  arcus  C  Y.  «lementum 

V(aa  —  xx)         >  ' 

iam  per  hoc  elementum ,  preffio  erit  iff  Y 

cum  lioc  autem  pundo  in  reliquis  qaadrantibns  (t«^ 
znul  coniuDgamus  punAa  analoga,  Z,  et  iS^  atq^B 
cuidens  eft,  preffionem  fore  m  Z 

zza-^-^x-^yjl  in  jrra-pjr+yy  ct  in  zzia—px-yf^ 

qnarnni  preffionum  fumma  eft  =:  4  a,  quae  duAa 
in  elennentum  arcus  et  per  totum  quadrantern 
C  Y  B  integrata  ,  praebet  noftram  primam  aequa*» 
cionem  : 

I.  G  =:  a  Tr.  a  «. 
To]xi.XVIILNoa.ComiD.        Rr  Nune 
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Nunc  colligamus  iQpiBenta  rerpe^u  azii  AB,  qua* 
ita  fe  habebunt : 

•Z  pundto  Yp  ay-^^xy+y.yj 

yzzz+aj-^xy-^-y.jy 
zzz—ay+^xj+y.yy 
fumma  zz: 

quae  dudta  in  elementum  arcns  li-*  ,  dat  fbrmulam 
integrandam  ^yaydx^  at  pro  toto  quadrante  fic 
fy  d  X  zz:^!:  a  a  y  vnde  quum  momcntum  totios 
prellionis  lit  G.  OP  ::=G.^  (pofito  habc- 
bimus  hanc  fecundam  aequationem  Q.g  —  itya'. 
Denique  pro  axe  A  C ,  momenta  nafcuntur 

ex  momcnto  .  Y—  a.x+^xx+yxy 

'Zzz.   ax  +  ^xx—yxy 

y  zz-ax+^xx-yxy 

z  —"ax+i^xx—yxy 
fumma.  =  +^^xXf 

quae  in  clemcntum  -^J^/Zxx)  ^^^^  »  fbrmulam 
integrandam 

lam  vero  ^pro  totum'  quadrantem  fit 

f7TiT^\-»)="-''»  ^tfdxViaa^xx^zzfydx-lmam 
Tnde  coUigitur 

vnde  quum  totum  momentum  fit  G.  A  P  G.  / 
pofito  AVrzft  certia  aequatio  nofirt  prodibit , 
€./;:=     p.  a%  Ergo 
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£rgo  hinc  (htim  deducimut 

quocirca  pro  punfto   peripheriae   quocanque   Y » 
preflio  crit 

Tode  pro  iingUlis  pundis  pre(!io  e(t  manifefta. 

Scholioa 

27.  Hadenus  ponderi  plano  incumbenti  eiut» 
modi  dedimus  bafin ,  quae  vel  tantum  ex  aliquot 
conftaret  puniflis  ,  vd  in  limbum  linearem  defineret^ 
nunc  igitur  eiusraodi  bafcs  aggrediamnr,  quae  fecun-| 
dum  binas  dimenfiones  fint  extcnfae  ,  ac  primo  qui- 
dem  pro  huiusmodi  caQbus,  quibus  bafis  e(l  Tel  trian— 
gulum  ,  \el  alia  figura  re^ilinea ,  fequens  LemmA 
praemittanius. 

L  e  m  m  a. 

Si  trapezium  E  Fef  fuerit  portio  bafis  cu- 
iQScunque  ,  qua  pondus  plano  incumbit  ,  definire 
tam  totam  prcifionem ,  quam  hoc  trapezium  fu(li« 
net ,  quam  eius  momenta  refpediu  binorum  axium 
inter  ie  normalium  A  B  et  A  C. 

S  o  I  u  t  i  o, 

£  8.  Quum  rcftae  F  E  et  f  e  fumantur  ad  Tab.  rir. 
axem  A  B  normales,  confideretur  quaecunque  inter-  Fig.  ij. 
media  Y  X  illis  parallela ,  itemque  huic  proxima 
xjTy  et  confideretur  clementum  quodcunque  VvVu 

R  r  a  retflan- 
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redangulum ,  ct  pro  punAo  V  ftatUantur  coordioa-^ 
tae  A  X  n  *  €t  X  V  V,  critque  preffio  ia  pon*^ 
£to  V=:tt-}-j3j:-Hyv,  quae  quia  per  totutn 
rcdangulum  V  v  Utt,  cuius  area  eft  dxdVy  valcre 
concipLtur,.  erit  prcftio  quam  hoc  elenoientam;  fuftioet 

=:  tt </ or  </  V  -t-  ^  «  4-  Y«  i^* 

tum:  vero.  eius  momentum  refpedu  axis  A  R' 

zr.amdxdv-\-^xvdxdv.  -^y  vvtdxdw 
ct  refpedla  axis  A  C  monaentuni: 

zzaxdxdvt-\-  ^  X* d X dvL-^-y  V  x  d X ivB 

quas,  fingulas  parces daplicl  integratione  tradarS 
eportet ,  primo  igitur  abfciflam  x  vt  conftantem. 
lipeAemus et  integralia.  per  totam  ^fdolam  ele— 
inentarem  X  Y  xy  extendamus ».  quod  fit  faciendo> 
poft  integtationem.  «  =  X  Y  zzji  ^  hocque  mod» 
tolli^emusr 

fro  fafcioh  X  Txx 
I»  Preflinnem  •zzajdx-^r^yxdx+lyyydx 

II.  Momenium' relpedfu  ^Tt\i  Ah-=.\ayydxJrlJ^yyxdx-\-\yy*d9^ 

III.  Momfintura  cefpedu  axis  XQzz(Lyxdx-^^yx'dx-^tyy*xdx: 

tantum<  igitur  fupereft  ,  vt  (iogulas  has  formulas  a\- 
tera  vice  integremus  y  et  per  totam  aream  trapezii 
extendamus  quod  fiet ,  fi  integralia.  euanefcentia 
xeddantur,  ponendo  *=:AE  etj'— EF,  tum  vero 
fiatuatur  x  =r  A  ^  et  r  =  «/,  in  hunc  finem  ,  quia 
linea:  F /  eft  reda  ,  ftatuatur  dy  zz-nd x  eritque 
ir—  -  V  integralia  autem  ita  per  nocam  redu- 
^ooem  ezfediamus ,  fecuodum.  ibrmulam. 


Boc  praenotato  erit  t 
%\  fy  dx:=zy  x—l « ergo  pro  toto'  trapczio" 

fpam  (brmuraiR  qoo  factlias:  euoluamus  y  ilatuamu» 

AErrEr  EFrzF;;  Ae=:r  efzzf^ 
'U  vt  fit  Idcoque 

/r«/*=:;(^-E)(/-t-F> 

/ Yxix-=.\yx^\fx'dx=.\yx*-7x''y  ergo» 
fjxdx^lfef-^lKE  F  - 

=:Le</-;EEF~  t^=^'(<?e+eE4-E%erg» 
fjrxd^xzziiff-K)  C/Ca  e+ E)+ F  (2  E+ *)X 
a*:  /y/     =  4 A/<^jK  =  Ideoque: 
fxy  £x- \  (r-E)  (//+/F  + 

fyyxdx-^^^^,   Ideoqo»  - 

/>:rJ(^Jf=.V(«-E)((K3/*+a/F+F')4Ef3F'+aF/+^ 
fiue  T'«(«^-E)(2</'4-2EF'-|r(tf-»-E)(/+F)'); 
5'»:  //  dxzz.  ifydy  ziz  ^y\.  Ideoquc 
fj'd xz=  Ue  -  E)  (r+//F  +/F^^+  F'): 

fyxdx—',y3t'-\fx*dy—l,yx'''rix''^  Wcoque 
/yjeVxrif^-EK/Ca^^+afE+E^^+FCaE^+aEe+r^ 
fioe  ;,(^-EXa/*'+.aFE"-h(/-t-F)Ce-hE)>  * 
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Quccirca  tres  formulae  principales  qoas  inueaimat 
fequenti  modo  exprimentur : 

L  Preffio  =:ia(tf~EX/+F)+i(3(^-E)C/{2^+E)+F(2E+tf)) 

+iY(^-E)(//-+/F  +  F') 

II.  Momcntum  rcfpcdu  AB=r;a(/-EXjr+/F+F*) 

+  h^(e-E)  ( +aEF*+(^+E)(/+F)') 
+ Y  (^  -  E)  (/•+/F +/F'+ F') 

III.  Moment.  rcfpcdlu  axis  AC=ia(^-E)(/(2^+E)4-F(2E+0) 

+V5P(^-EX2^'+aFE'+(/+FXer+E)'') 
+,VyC^-E)(2^/+2EF*+(^+E)(/+F)'). 

Problema  y. 

Wif  10*         Si  bafis  qua  pondus  plano  incumbit ,  fucrit 
triangulum  A  B  D  et  media  diredlio  preffionis  tota-. 
lis  G  cadat  in  pundum  O)  inuenire  preffionem  in 
iingulis  bafeos  puni^is. 

Solutio. 

2p.  In  bafin  AB  demiflb  perpendiculo  DG 
▼ocentur  AG  —  a  etBGzr^  etDGin^,  tum 
Tcro  fit  Jl?  zzp  et  P O  =  ^  et  quia  bafis  conftat 
partibus  A  G  D  et  G  D  B ,  ad  vtramque  Lemma 
praecedens  accommodemus  ,  ac  primo  pro  fpatio 
A  D  G  ,  habebimus.  E  =  o,  F=ro,  ezza,  , 
.  hincque  tres  fbrmulae  noftrae  erunt 

I.  Preflio  z=:l(t,af-{-',^ac+l'yacc 

II.  Moment.  rcfpcd.  AB=:'r aacc+i^aacc+jiyac* 
•III.  Moment.  refpeA.  AQ^zzjaaac+^^ac-^-lya^c*, 

Pro 
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fto  akerp  autem  triangaio  G  D  B,  qiiia  £  =:  « , 
Frrf,  ezia+b  et       o,  habebimus 

L  Prcffionem  =:3A^^"+;|3.^^(3tf+*)+iY*^' 
II.  Moment.  refp.  AB— ;ct^rr+5V(3.i'<"«'(4<?+^)+TiY^*^' 
IIL  Moment.  refp.  AC=:^iPibf(ia-\-b)-\-h^bi;{6aa-\-^ab+bk) 

+i:iybcc{^a+b). 

His   igltur  coniungendis  nancifcimur  tres  fequentes 
aequationes : 

1*.  G  =  i fltf (a+*)+J (3<:(a «'+  ^ab+bb^+lyccia+b) 

zz{a+b)Qac+i^c{za+b)+lycc) 
II.  Gq=:lctec {a+b)+ pa-^Sfl^i+^aM-^^} + U yc{a+b) 
IIL  G/>^;  af(,ia  +:iab+bb)\-  i'i  §c{sa'+6aab+^abb+b') 
+  i?Y<"^(3'"'+4^^+^^) 
-  ==  ;  a  <r  (tf +i>)  ( 2fl+fc)  4-   (3?(fl+^)  (3«^»+  3«*+^) 
+i%ycc(a+b){:ia+b). 

Quarum  fecunda  in  -i  duAa  fubtrahatur  a  prima , 
et  remanebit 

•  G-^^z^G^x-^-^^^z-^^a+b^ia-b^-Uycc^a+b) 

Deinde  tertia  duda  in  3  a  prima  in  iia-+.b  duda 
fubtrahatur  et  prodibit 

G  {2  +*-3p)=-  h^c{a-\-b){aa+ab+bb)—:-,ycc{a+bXa-b). 

<Quarum'  prior  du<Sla  in  ia  —  b)  fi  a  duplo  pofterio- 
ris  fubtrahatur  relinquet : 

G  ( 4  ^  +  2  *  -  <J ^  -    -  *)(  I  -  -/)) = -  i      W  fi oc 
G(a  +  *-ap+(4-^)i.))=^i',P<r(tf+^)' 

Tnd* 
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:^ode  p  determinatiir  «z  quo  deinceps  «c  y  et « 

innotefcent. 

Eft  vero 

CoroUarium  i. 

3o>  Si  l^afis  faerit  triangulum  redangulum 
AGD,  quod  fit  a  bzno  ternae  nodrae  iiequatio* 
ites  erunt: 

II.  ^—iaac  -4-;  ^a*c-^Uyace 

III,  ^=zhja.aC'^\^a*C'+-l  yacc. 
Hioc  ^ 

5a4ff=:G(3-''^) 

,%Pa4rr=G{ie-A-.i) 

^ytfrir=:G(y-f) 

;9tque  hinc  pro  quouis  pundo  huins  bafis,  binis 
dcoordinatis  x  et  j'  determinato  ^  prel&o  eric 
=  «-+•(3 

Coroll.  a 

31.  Si  baiis  fueric  triangulum  Kbfceles  quod 
euenit  (i  bzzay  ternae  aequationes  noftrae  fttnt 
Qzi^-aac-^^aac-^^yace 

Hinc 
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Hloe  fi* 

8i  praeterea  fuerit  p:=:at  ita  \t  puDdtum  O  cadac 
in  perpendiculum  D  G,  erit 
p=  oj  i  aatf  =  G(i  — fioe 

Si  fuerit  f:=:c  erit 

jSiD  autem  fnerirfzr;;^  qoo  cafu  ponAum  O  la 
ipfum  grauiiatis  trianguli  cadit  ,  fiet  etiam  ^=6» 
*  1=  ^ ,  et  prcfiio  vbiqoe  erit  coadaaaw . 

CorolJ.  3. 

3a.  QpodG  vero  ia  formuUs  generalibos  fia« 
tim  ponamus  p  =  o  et  Y  =  ^*  9*^'^  <tim  eft 
*— cir^)>  repcriemus  p  tift*  et  y  =  J*,  fic- 
que  pundium  O  iocidef  in  ipfom  centrum  grauitatis 
Itianguli. 

Problema. 

Si  bafis  qna  pondus  plano  incombir,  fuerit  10, 
parallelogrammum  redangulum  ABCD  et  diredio 
preffionis  totalis  incidat  in  pundtum  O,  aflignafe 
prefliopem  in  fingulis  pun^tis. 

Sol  u  t  io, 

33.  Pooarous      fupra  AB^ib  ctACzrr, 
item  AT±:p  et  V  0:^q  tnde  pro  ooftrp  Lem- 
Toiii.XVllLNoD.Comm.       Ss  roate 


'  n  • 


8s»       DE  l^JHiESSlWB  fOWERJS' 

mate  erit  E  =:  o ;  e-zzb;  ¥  zzc  et  /z=  ^*,  ^hitiisffff 
j^tim  obtinentur  reqii«nte»  tjes^  jeq^t}oeoi 

.  *  I.   G—     b  c  rj-\^  bhc-^  fy  bc  c 

n.  ^rz  i'a  b'c  H-  i    i&  ^  f       y  ^  ^  *• 

vnSe  CTatifn  ^jc^ncludin^sip  a  rt^tji^^-bift  funftfl  riiti^ra- 
hendo  primam'  j'r  ^  -  \>  • 

j^t  ii  a  ..fec4in(]la  i)is.  fun^ita^  /ubtraiiatur  prima  .  repc- 

G(i -'/)=;yA4  i^e^jque  .Vc^^^^f  t 

bincque  •  ^ . 

a^r  =  G(7^'-#-^^). 

^^unc  pro  puiiao  quocunque  ^coordinatis  x  ct  y  . 
jSimto  ^  prefljo  crit  etHh^li^-^y/.  .  \ 

i  ^  ;  eorolL*     i.  ^ 

34.  Hinc  in  pundp  ,A  ybi  jrio  it  xzzzo 
predio  erit         •  ~ " 

Jn  angulo  vero  B  preffio  prodit 

porro  preflio  in  C  erit  —  a  4-  y  r  —  (i  -  +  , 
'denique, 

ircffio  in  punaoDerit  ta^^b+yc-f^^-^^-^-s). 

..  »  .:  Cbroll. 


-  ^-  -  *^  CoVoJl.   2.   ^        .  : 

3  5,.  Si,  fuprit.   z= ;  ^  ,  ct .  5»     J  c ,  quo  'cafli 
pnnAum .  Q  ib  meilium'  rei^anguli  ^incidit  /  fiec' 

vnde  hoc  caf»   pcr  i»t?am-^bafia  |)rcffio  aequalitcr 
diftribuct&n  •  *  •  '  'Z 

.  Pr<;blema.  ;-  '  ' 

Si bafis ,  -  qua  .  c6rpus  -  plai»  incum\)it  fuerit  Tab.  Jlt 
circulus 'radio  Ahzta  <lcfcrij)tns  ♦^  et  diredio  pres-  la* 
/ioais  totius  iG,  cadai;  in  pun6:um.O,  ^t  fit  AP=p 
et  PO  =  ^,  inuenire;  preflionem.in  finguljls pundis. 

.  :    ;  Sqlu  t  io.  ; 

%6.  Diuifo  vt  fupra  circulo  in  fuo$  quatoot 
quadrantes ,  in  prLnaD  cottfideretur  j^unAnm  «iipod- 
cunque  V ,  pro  quo  ponatur  AXrrJif  et  XV  —  c, 
ibique  erit  ^reffio  —  * P  :t; -jh  Y  v,  fimul  vcfo 
confiderentur  'iri  reliquis  quadrantibus  V  puni9:a  ^ana- 
iQga  c^  U,  tf,  a^  'pri}no  quidetti  preffiooes  iiv  his 
puqi^tft  ita  ;i«  .habebunt :  '  ^ 

in  V  zzza  —  (3.*  +y  n  ■ 
-  aiitt  U.  zr  «'H- p  *  —  Y  * 

Sumrha  =4-^. 


II.  Sccundo  motDcpta  tetpfCt^  -atH  A  B  eniBt  6- 
quentia 

propuDdtoV—    a^v+^xv^yvv'  . 
V—    av  —  ^xv  '{■y  vv 
V^z-^av—i^xv  +  yvp 

Sttmma         =  ^r^yvv 

III.  Moracnta  refpcau  axU  A  C  crunt 

pro  puoao  Vrr    ax^^xx  +  yxv 
v:=:-iix  ^^xx-y  xv 

u^-ax  +  ^xx  +  y^v 
'  Summa  =        4-4"|3*x  ; 

Hae  fbrmulae  ducantur  in  elcmcntum  areac  quoi 
eft  dxdv  ac  primo  famatiir  x  contUns  et  ft^ 
integnrtione  ponatur 

r  =  X  Y  =:  j' =  V  (fl   -  « 
liabeblmns 
!    .^a/dxdv^z^adxyiaa-x  x) 

4yfvv4vdxz=^yydx=^ydxiaa-'xsy 
^^fxxdxdv—^^yxUxz::^^icUx{a4t'-Kiff*'%i 

Hae  fbrmulae  denu^  integre^tor  pcr  XQWt»>tgmx9iit' 
tcm  B  A  G,  ac  itpcriiettir 

fydxz:z\x[ft^^xjiY  •'+l«V^JPjVtif 
pcr  totum  quadrantem      ■  •  -  -  r  : 

f/dxzz^v.a*,  hiflc  ^nyf/dxz=.\y%i^ 


deniqoe        -  ;  '  : 

ftquc  Jiioc  tres  poftrjjc  aequationcs  erunc :     '  .  . 

I.  G = « ir ;  tl.  G ?  =r i  y  TTfl*,-  IJl.  Qpzpff 
Ideoque 

CoroM.  I. 

37»  Si  pini'i£tuai  V  incidat  in ;  IpTam  ooBtrvm 
rircfiH  fcB  paa^ni  iitbebtcur  preigui  io  iilj» 
pBD^  zz  ^  ,  «fiancfcciuibiu  liciiicfit  jr  .ct  <V.  HiM 
Srero  patet  punAam  A  eandcm  faftinerc  pceffiontQi^, 
Tbicunqtte  dcmum  iacidcrit  paii€i«m  O. 

» 

Coroll.  2. 

^8.  5i  pufi.d\im  V  cadat  i.o  jpfum  puQdui^ 
litocquc  fijcrit  X  z^^p  ^  jf  t:^  q  ^  iwbebiwjp  preflip 

Scholion. 

.$9.  Tot  cafibus  rpeclallbus  hadeQUt  eooliitti 
^Djbii»  hoc  opuum  argumentum  haud  mediocrfter  tf. 
4uil»tiir  4        demum  coimcnict ,  folutipuem  m.a- 
Zime  genexakm  tradere^  quae  priBdpiia  in  Mecha- 
JMcae  m«e  Tra^atP  Teitio  expniitii  Innii^itBr. 

St  8  TroBIe»- 


11«       DB  Pl^fOilElt  90m3feRIS 

Problema  Generale. '    '^'  '''^^ 


1 1 


Quamcunque  %uram  habuent  bafis  , '  qija  pon- 
4ps  pjano  incumbit ,  (letermiaare  preffionem  in'  fin^ 
gdlls  Weo»  ileme«is, '  .  *    .  *       i  ►  •  *    ' '  - 

Tab.ni.         40.  Rcpraefentet  ^gura  E,F^/  baCn  propo- 
F^*  i4>  fitam  ,  cuius  ceotlum  "graulta^is^  fit  in  pundo  G, 
{ier'!:!q»)d'  db^i  fidt!  bihi  'axes  .prtnciplUep^  jtiusdem 
igum  KG-f,  €t  FG  f  i,  qu^madnfoidu^i  io:  Mec^ 
l^ae  looo  citoco  Jfiui  i  <x)tt(Htnjti. .  Deinde  fecundum.  prii^ 
f  ipk.  ibidcfn  ^ il^ilita  « .  ^iuaf rautu|:  fnpmenu  .  inertia^ 
refpeau  eorm^ew :,9xiftm  , ;  ftuae .  rcjjice^  {^gerii^gts^Tyi 
ii  fingula  bafcos  elementa  in  quadrata  difiahtiarum 
ab  iisdem  axibus  loultiBli^eotuf.f )  Denotct  igitur  A 
"  aream..totius-huius  bafis  E  F^/  et  refpedu  axis 
n  e  fit  momentum  inertiae^  ir  A.  if   -r^pe^tiT  autem 
.    \iTfe'fiis  ^a^is^  fit^rf        i  'tiim-  tero' medb .  dirtftii 
prefiionis  totalis  inddat  in  pundum  O,  *ctriiis 
ftant^o.  »abr>-  Jiiii)U$  pr/neigaji^  {fin^  ^-p^  Erx^  ct 
OQ^  —  q.    His  praemiflis ,  confideremus  areae  quod- 
cunque  elementugriiR  K  pro  quo » vocentur.  coordi* 
ffffS:4ii^iir^,^}  X  Y        cx.  quibu8,Jp(um  areao 
jBjfcme^tum'.[§t lain  quia' . G  ^bft''',centrum 
^aAii^tis  totiu^' figiirae'^.'  bina  Tiaec  jMritjeJVahii'  jdu— 
J5i^c,at<i';yy*fl:  d  x-dy/4i'Sfy'k  yTdy  per"^  tpWm  figurarA 
extenfa.euanefclmt.  ..  .fleind^  natura^axiurh  princip^- 
lium  in  hbc  confiftif,  vt  hhec  fbrmula  ffvyix-dy 
MT-  totam  figuram  famta  etiam  euanefcat  Porro 

5  flicem 


meai  fbcmulae  isi^gr&les  psjc  towm  fgarflm^eaBoii- 
6e  praeberu  t  \  -  • 

l\'ffiiixdj^.—  ^i  n\  ffyjtdx:dy^'A€e^:tti 

.tm\ofJxx.dYdxi=:.\ff.[ 
Qdodfi  ergo  iecu&dum  .principhi  fupra  (labilica ,  preS- - 
fioacm  in  puuAo  Y  .ponamu«;  .  -  .    .      :      .  .  ^ 
rztt-HfSJ:.-^  vjr»  .   ...  /:>':...,lO 
ita  rt  preiBo  itt  ipfiitt)  elemcntum  dxdy^t     :  ' 
adxdy -^-^Xdxdj-^  yy  dxdy\ 

eios  iategrale  ipfi  prefijoni  totali ,  quafe  fit  =  II  ,^ 
acQuari  debet ,  vnde  quum  fit,     .  . 
\  ff.dx d[y.;=  Ai  ffx  dxdjfzto  tt  ffj.d x  dy.zz 
afleqniniiur   faanc  acquatioiiem   primani:  H  =:.ot  A.*: 
Monkentum  aiitem  prefiioais  ."iftiu&  «lementaris  re-^ 
rpedtu  axis  E^,  quod  cft    .  ,  .       .  , 

'    ^iiy  di  dy  '^^^xjdxdy  -^yyj  dxdy^-  x 

per  duplicem  integra'ri6nem  dare  'debet  niomentunil 
totius  =  It  O  P.ti  ii/»,  vnde  dfeducitur  Kaec  aequa-' 
tio  11.'^=:  y  A,  ^^.  liodeni  denique  ixiodo  pro  al- 
tero  axe  F/  colligitur  tertia  noftra  aequatio, 
n^  — ^'A.//,  atque  liinc  fponte  ^Qdcunt  tequen* 
tc8  valoreS  •  :    •  ;  - 

ka  vt  iam  pro  pun^o  y  prcflio  fit  .  •    ^  - 

.  =fy;^.^:-^p-  .  .  :  ;;; 

'  Qflo  "lii^olem  et  varietatem  .hiarum'  'preflio-' 
oDmy  pro  ^iucriis  16ci»  darius  perfpiciiamus,  quae- 

ramuf 


nffli»  pflAoo  ombh  loctf^  tbi  pteflio  plmi  CDt^. 
De(i:it  ,   quae   quum   in   hac   aequatione  generali: 
r^^-^JS-f"  Jf  ir  o  cootiaciDtur  ,  cBidenf  eft»  c«  ia 
lkiea>'  r«<lia  efie  difpontaf  ^  ad   quam  inueftigandam  , 
htim^s  primp  Af  zro,  critque  j^zr  — ftimto 
Tab.Iir.  autem  j^zro,  fit  «rr*-^"^.    Qtrocirca  fi  capiaina». 
'5.  GM='-'  et  GN=^,  in  punai*  M  ei  N  pres- 
fio  erit  90H£(,  ideoqve  etiam  pertotam  redam  MN«: 
Plerumque  haec  reda  M  N  extra  ipfam   bafia  cor«  ^ 
po|;^.  cadit ,  fin  autem  .  per  ipfam  bafin  tranfiret , 
tbm  cafus  fupra  ifiemoratus  locum  cflet  babiturus 
vbi  in  .quapiam  bafis  portione  predlo  negatiua  c(t' 
ibuTnta ,  qnod  cUiti  in  praxi  euenire  neqneat,  nOHra 
folutio  etiam  ad  praxio  tccomniodari .  noa  poterit. 
Suikiamus  igitor  totam  redlam  M  N  extra  bafia 
propofitam  cadere,  atque  euiden»  efi,  fi-  ia  ipfa  bft' 
fi,,Yeiicoftque  duquqr  re^a  huic  MN  pan^llela iV, 
per  totam .  hanc  cbordam  tn  h  pre({ionem  Tbique 
caodem  fbre,  atque  fi  per  ipfum  pundum  C  huius- 
inodi  parallela  agatur ,  per  eam  ybique  fimilis  pres- 
fio  regnabit,  taota  fcilic^t  qu^nta  eft  in  ipfo  G,  vbi 
*z:o  et^iro,  ita  yt  pir  hf»nc  redam.  prefllo 
futura  fit  =        Egregie  haec  conueniliht  cum  iis 
quae  initio,  circa  pfinciplum.  n^rum  gen^rale  funt 
propofita ,   haec  '  enim  reda'  M  N  "vbi  preiriones 
euanefcunt ,  eft  ipfa  illa  interfedfio  (Fig,  3.  F  G\  vbi 
planum  omnes  prefiiones  repfaefeptans ,  piaoflm  Ta- 
bttke  intpxfeca.ir »  atque  hinc  manifefium  eft,  per 
pmnes  rirdtas.  huic.  |\1N  parallclas , .  prefliones  eo 


I^N    P  L  AMV  M.  'g?!> 

fbre  maiores  quo  niagU  fuerint  a  rcda  M  N  remo- 
tae. ,  Sic  quiim  in  M  prtflio  eflTct  oulla,  in  G  irero 
^  i  in  alio  pun<5:o  erit  J  JJ ,  vndc  iranifefto 
fequituT  in  co  bafis  pundo ,  prcUionem  omnium  fo- 
rc  maximam  ,  quod  a  reda  M  N  maxime  fuerit  re- 
nH)tum  9  quandoquicjem  preflTiones  per  totam  bafin  in 
ratione  diftantiarum  a  refta  M  N  increlcunt. 

CorolJ. 

41.  Si  pundum  O  incidnt  in  ipfum  centrum 
grauitatis  bafis ,  -vt  fit  pzzo  ct  q  zzoj  tum  punda 
M  et  N  in  in^nitum  elongabuntur  ,  ideoque  per  to- 
tam  bafin  aequabiliter  diftribuetur  ,  in  fingulis  quippC 
pundis  erit  zz:  2-  ob  j3     o  et  y  — 

Coroll.  2. 

42.  Qiiodfi  pundum  O  in  alterum  axem 
principalem  cadat  veiuti  in  P,  \t  fit  OP  — pzzo 
ct  GPiz:^,  tum  pun(ilum  M  in  infinitum  diftabit 
at  G  N  — ipfa  ergo  reda  M  N  alteri  axi  princi- 
pali  F/  erit  parallela  ,  Tbi  fcilicet  preflio  cuanefcit  , 
ct  quia  preflio  p.r  totum  iftum  axem        eft  zz^^ 

hinc  preflio  rer  omnes  reclas  huic  axi  parallela» 
facile  definitur.  -  , 
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DE 

H  A  R  M  O  N  I  A  E 

VERIS  PRINCIPIIS  PER  SPECVLVM 
MVSICVM  REPRAESENTATIS. 

A u  c  tore 
L.   EV  LE  KQ, 

-  1. 

Omnis  harmonia  atque  adeo  vniuerfa  Mufica , 
quatuor  vel  quinque  confonaatiis  fimplicibus , 
innititur ,  quibus  Tirones  huius  artis  anres  affueflce- 
re  et  quas  vel  voce,  vel  inftruraentis  quaro  exadis- 
£me  edere ,  funt  inflruendi.  Hae  autem  confonan- 
tiae  funt  fequentes : 

1".  Vnifonus  j  II*.  Oflaua  fiue  Diapafon ;  111*" 
Quinta  fiue  Diapente ;  IV"  Tertia  maior }  quibus 
quatuor  antiqua  Mufica  erat  fuperflruda  ,  recentior 
vcro  infuper  quintam,  quae  nomine  feptimae  infigni- 
ri  fblet,  adoptafie  videtur.  Has  igitur  quinque  con- 
fonantias,  quafi  columnas  barmoniae  aliquanto  accu- 
ratius  perpendamus ,  quandoquidem  pkrique  >  qui 
hanc  fcientiam  tradere  funt  conati ,  haec  elementa 
nimis  negligenter  pcrtradarunt. 

Vnifoniw.  Incipiamus  igttur  ab  vnifono ,  qui  conftac 

perfeda  aequalitate  duorum  pluriumue  fonoram 
xnuficorum  \  quum  enim  omnis  fonitus  motu  vibra- 

torio 
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torio  iiue  tremore  ia  sere  exdtato  produdtur ,  fiue , 
ifte  tremor  fiierit  aequabilis ,  fiue  ioaequabilia ,  io 
Mufica  alii  roni  noii  admittuntur ,  uifi  Tbt  omnes 
vibrationes  inter  (e  funt  ifochronae,  (iue  aequalibus 
tempufculis  abfoluuntur.    Ita  cuiuslibet  ibni  Mufici 
notiooem  adaequatam  habebimus  ,  quaodo  nouerimuf 
qaot  vibrationes  dato  tempore  verbi  gratia  voo  mi- 
outo  (ecundo  edantur ;  duo  ergo  pluresue  fooi  qui 
vno  minuto  fecundo  eundem  vibrationum  nume- 
Tunn  edunt,  erunt  vnifoni;  ac  cum  foni  ex  onmero 
vibrationum ,  quas  dato  tempore  edunt ,  aeflimari 
foleant ,  natura  vnifoni  in  ratione  aequalitatis  erit 
condituenda  ,  ii  autem  foni  dTUerfi  -  cenfentor  ,  qui 
iion  aeque  multas  vibrationes  eodem  tempore  edunt. 
Qui  enim  eodem  tempore  frequentiores  vibratioaes 
edunt ,  acutiores ,  qul  autem  pauciores , .  grauiores 
appeliari  folent. 

3.  Sonos  autem  eatenus  taotum  perciplmus, 
<}uatenu$  illae  vibrationes  in  aere  excitatae ,  per  au- 
sem    in  organon  auditus .  transmittuntur  ,  auditus 
nofter  totidem  quoque  vibrationibus  ad  fentieoduni 
ciebitur ,  vnde  quando  duo  foni  aequales  fimul  offe- 
niotor ,  hac  ipia  ratione  aeqr.alitatis  fenfus  npftet 
fvanitate  quapiam  afficietur,  dum  contra  (i  ab  hac 
satiooe  tantillum  aberretur,  molediam  quandam  fea- 
fit     Perceptio  autem  fonorum  aequalium  omnU)U$ 
hominibus  ita  a  natura  videtur  ingenita  ,  .vt  noa 
Ibluni    hanc  aequaiitatem  fiiciilime  agnoftant  j ,  led 
etiam  Tel  viua  voce  prpducere*,  vel  io  inftrumentis 
efiSicece  Taleant;  oihil  enim  facilius  e(l,  quam  dua» 

Tt  choj:- 


DE  VEKfS 


ehordas  ita  intendere  ,  Tt  (bnot  aequaies  edaoc ,  et 
minima  aberratio  auditui  quafi  eft  intoletabilis. 

pfitiuu  4>  Secunda  conlbnantia  princtpalis  oAaua  feu 
diapafbn  di<51:a  ,  tam  prope  ad  naturam  vniibni  acce- 
dit )  vt  qui  dacum  fonum  vel  ob  grauitatem  -vet 
icumen  aflTequi  nequeunt ,  fponte  fua  (bnum  o^aua 
iUperiorem  vel  inferiorem  edant ,  vtide  fit  i  vt.  inf 
Mufica  foni  vna  plUribusne  o&auis  difcrepantes  pro 
flmilibus  habeantur  ,  et  paribus  righis  fiue  litteris 
defignari  foieant ,  ita  fi  fonus  quisptam  grauior  littert 
A  fignetur  ,  acutiores  vna  pluribusue  odlauis  illunl 

fuperantes  iiheris  a,  a,  a,  a  etc.  indicari  (blent. 

5.  Duo  autem  foQi  huiusmodi  iDteruailo^*" 
tae  difiantes  auditum  gratilTima  harmonk  afiiciunt » 
ae  tam  egregio  confenfu  gaudere  videntur,  vt  pro'* 
pemodum  pro  vno  eodemque  fono  habeantur.  Caus" 
6  autem  huius  pulcherrimae  confoi^ahtiae  in  eo  eft 
pofita ,  quod  numeri  vibrationum  his  Ibnis  editaroHi 
inter  ft  rationem  duplam  teneant ,  vt  fi  grauioit 
tno  minuto  fecundo  centum  vibratiooes  j^folttat 
alter  eodem  tempore  dncentas  peragat,  quae-  ratlo' 
vti  ab  intelledtt  fiiciUime  percipitur,  ita  etiaio  dtioc 
foni  hanc  inter  fc  rationem  tenentes  auditum  iofi^ 
gni  fuauitate  permulcent;    quin   etiam  leuiiEfin» 
aberratio  ab  hac  ratione  (ehfum  auditus  mazimor 
oflfendit,  vnde  etiam  tirones  ^ciilime  naturaoA  hu— 
itis  cbnfotfantiae  addifcunt.    Quare  quiim  omnel  ft»» ' 
dt  aptiffime  i^r  biimerds  vibrationum  ,  qu»'  dttt» 
cempo^e  edunt  rteptaefeatetiilttrV     (dtlli»  A  m 

i  :  *  Tibni- 
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tibntiones,  foni  fequentes  a,  0,      a,  edent ,  t     4  fl» 
%n,  16  n  vibrationes. 

6.  Tertia  confonantia  principalis  quinta  feu  QiMntt. 
diapente  di&z  auribus  quoque  fuauifiimam  harmo- 

niam  oiiert ,  etiamfi  eins  indoles  a  natura  o^uae 
plnrimum  difliclcat,  atque^etiam  facultas  hanc  con(br 
nantiam  percipiendi  et  dignofcendi  ,  maiorem  exer- 
citationeni  poQulat ,  vnde  Tlrones  diiigenter  funC 
exercendi  >  vt  hanc  confonantiam  dignolcere  atque 
accurate  fiue  voce  fiue  inArumentis  proferre  addifcant. 
Cau£&  autem  huius  conlonantiae  in  ratione  tripla 
continetur ,  quae  vti  poft  rationem  duplam  &cillime 
pcrctpitur ,  ita  etiam  auribus  poft  odtauam  gi^tifli- 
niam  barmoniam  exhibet ;  quum  autem  latio  i :  % 
maius  interuallum  vna  o^aua  compledtatur  >  fi  (b- 
nus  grauior  fuerit  A  et  numero  vibrationum  n  de- 
lignetur ,  is  fqnus  qui  eodem  tempore  3  n  vibratio» 
nes  edit  acutioi  erit  Ibno  a ,  fed  tameo  grauiof 
quam  a ,  ficque  inter  fonos  «  et  a  incidet ,  atque 
ad  iilum  a  tenebic  inteiuallum  diapente  didum ,  ad 
ipfom  autem  fonum  A  relatus  interuallum  ex  vna 
od^aua  et  quinta  compofitum  confiituec.  Hinc  igi- 
tur  duo  foni  iuteruallo  vnius  qu^ntae  diftaates ,  la* 
«ionem  tcnent  2 : 3. 

7.  Quum  in  fcala  Ibnorum  Muficorum  rece- 
pta  y  grauifiimus  littera  C  defigoari  foleat ,  eiuM)ue 

oaaaae  litteri»  c,  «,  r,  7,  fonus  ipfo  C  vna  quinta 
fiipenor  ilefi^aatur  litiefa  G  eiHsque  QCtuai»  fequeo- 

Tt  a  t«e 
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^  if  6>  Si  i  ^^c*  Quodii  iam  Conum  C  numere 
quocunque  n  repraefentemus ,  omnes  ifti  foni  requea« 
tibus  numeris  fubfcriptis  exhibebuntur :  ^ 

C,  G,    c    gy     7,   gy  gy      c,  g 

fi ,  \ni  2»,  ^ff,  4»,  6»,  8»,  12»,  x5ffy  24.«. 

Quum  autem  ratio  x  :  3  fine  dubio  rimplicior  (it 
ac  facilius  percipiatur ,  quam  ratio  2:3,  etiam  in 
Mufica  ^cilius  erit ,  ad  datum  fonum  C,  fonum  g 
producere,  quam  G,  atque  etiam  auribus  fkcilius 
erit  interuallum  (bnorum  C :  g  agnofccre  et  vei  mi- 
nimam  aberrationem  a  vera  ratione  i  :  3  quam  ia 
ipfo  quintae  interuallo  C':G,  vnde  fi  indrumen' 
tum  Muficum  chordis  yel  intendendis  vel  relaxan- 
dis ,  iufte  fit  inftruendum  ,  conftituto  fono  C  for- 
metur  ftatim  fonus.  g  hincque  per  vnam  Oiflauain 
defcendendo  peruenietur  ad  fonum  G.     Interim  ta- 
men  exiguum  exercitium  fufficict ,  vt  Tirones  etiam 
immediate  ,  ipfura  interuallum  vniUs  quintae  C:G 
accurate  eftbrmare  difcant  et  quoniam  fonus  G  a. 
fbno  c  interuailo  vnius  quartae  diftat ,  etiam  merito 
poftulamus  ,    vt   tirones  quoque  hoc  interuallucn 
quod  ratione  3  : 4  continetur  pernofcant  eiusque  ia-^ 
dolem  auribus  diiudicare  afluefcant. 

Tertia  8.  Quarta  vero  confonantia  principalis  teftia 

xnaior.  ntaior  dida  fingularem  quandam  fuauitatis  fpeciem 
auditui  exhibet  ad  quam  accurate  dignofcendan  et 
fine  voce ,  fiue  inftrumentis  producendam ,  Tirones 
iafigai  ftodio  exerceti  coaueaiet;  continetur  aatem 

liaec 
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htc  confonantia  ratione  4 :  5* ,  quae  ni  minas  eft 
fimplex,  quam  praecedentes  ,  ita  etiam  maiori 
exercitatione  eft  elaborandum  ,  Tt  (enfus  auditus  illi 
flgnofcendae  et  diiudicandae  aflTiiefiat ,  in  fcala  aa- 
tem  fonorum  foUta  j  ibnus  tanto  interuallo  fuperans 
fiindamentalem  C  litteia  £  infigniri  folet ,  vnde  1i 
imo  C  tribuatur  numerus  n  huic  E  conueniet  in^ 
hunc  ergo  cum  fuis  odauis  faperiori  ordini  infuper 
adiungamus 

C,  E,  G,  r,  <f,  g,  f ,   e,   g,  c,  e,     g,    T,     e,  g 
n^ifiy  1/7,  2», i»,  3«,  4»,  5», 6»,  8;;,  xo»,  ia»,  xtf»,  20»,  24^ 

9.  Quia  ratio  4  .*  5  ab  intelle(£tu  non  tam 
^cile  percipitur  quam  raiio  2:5  ycI  adeo  1:5, 
etiam  fimili  modo  in  Mufica  pro  dato  fbno  C  fa- 
ciiius  excitabitur  fonus  e  quam  E  ,  ac  fbrtafle  adhnc 
£icilius  fonus  e,  qui  fe  habet.  ad  C  yt  5:1  iiue 
autem  fonum  e,  fiuc  e  efifecerimus ,  inde  fponte  re* 
iiqui  vel  grauiores  vel  acutiores  exhibebuntur. 

10.  Atque  hae  funt  quatuor  illae  confonantiae 
principales ,  quibus  vniuerfa   Mufica  quondam  fuic 
fuperilruda    recentiores  autem  infuper  quintam  con- 
fonantiam  principalem  introduxerunt  quam  feptimam 
minorenn  adpellare  liceat ,  etiamfi  in  fyfiemate  fo- 
norum  ,  quo  infirumenta  Mufica  infiitui  Iblent,  non 
occurrat.     Continetur  autem  haec  noua  confonantia 
ratione  4:7,  quae  quum  parum  difcrepet  a  ratione 
5:p  vel  p:i<f,  alterutra  harum  loco  illius  4:7 
abttti  foleot  v  interim  tamen  imprimis  vtiie  erit , 

tironet 
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tirooet  in  bac  ratione  4:7  tam  dignorcenda  qnam 
diiudicanda  ezercere,  Ttrum  fcilicet  fooi  hanc  ratio- 
nem  accurate  teneant  nec  ne  ,  quocirca  cum  tales 
foni  noodum  io  inftrumeotis  hat)eantur ,  necefle  erit 
buiusmodi  fonos  rationem  4 : 7  tenentes  foper  mo^ 
nochordo  excitare ,  atque  aures  iis  afliiefcere ,  quae 
inde  non  eziguam  Toluptatis  fpeciem  perrcntieot.  • 

XI.  Conftitutis  iam  confonantiis  principalibus , 
qoibus  voiucria  Mufica  fuperdruitur ,  videamus  cu- 
iusmodi  fonos  in  inftrumenta  Mufica  recipi  ,conue> 
niat ,  quandoquidem  variatio  qua  haec  ars  pluri- 
mum  deledtatur  p'ure8  diuerfos  fonos  requirit  fe- 
€UDdum  vera  principia  harmoniae  ftabiliendos.  Ac 
primo  quidem  aflumto  pro  lubitu  quopiam  fono  F, 
quippe  ex  quo  inflruroentis  Muficis  reliqui  foni  ple- 
rumque  dedudi  yidentur  ,  quem  numero  =  n .  deli- 
gnemus ,  qui  indicet  quot  ? ibrationes  vno  minuto 
fecundo  peragantnr,  ex  eo  per  odauas  afcendendo 
nancifcimuil  fequentes  fonos  fuis  numeris  infignitos: 

fzz  ittiJzz^nif:=z  Sn-.Jzr:  i6ni  etc. 

At  fi  liceat  adhuc  ad  grauiores  fonos  defcendere  , 
eos  ita  repraefentare  licet 

F;r:i»j  ¥,  —  ln;  ¥  —  S  n  etc. 

Ssr  a=r 

Tum  Tnicuique  horum  fonorum  adiungamus  quin- 
tam  ratione  2  ;  3  contentam  ,   atque  ex  F  orietur 
fonus  numero  1  n  expreflus  quem  Mufici  littera  c 
defignare  folent  ,  vode  (bnus  odlaua  grauior  C  nu— 

mero 
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Biero  I»  ' «xprimctur ,  ficque  adipircimur  fororum 
fericm  :  • 

iioc  fciiicet  modo  a  Ibno  fundamentali  F  per  ioter» 
vallam  quintaie  afcendimus,  ii  iam  ab  his  fonis  de- 
mio  per  interuallum  quintae  afcendamus ,  impetra» 
bimus  (equentes  nouos  fonos 

g—\n\  gzr*»;  g—9n\  gz=iZn  etc. 

hinc  deouo  per  tantum  interuallum  quintae  alcenda-. 
mus  ac  prodibit-  fequens  nouorum  fonorum  feries  :  ' , 

Bzz\\n\  dz=:\ln\  1—  V » j  "d—  V» j  ^zr      ctc.  = 

Poftquam  aatem  per  intcruallum .  vhius  quiotae  ter 
repetitnm  afcenderimus ,  hic  vlteriorem  progrelTio- 
aem  Mi  opbrtet ,  ii  enim  fupra  D  denuo  per  quin- 
ttm  aftendere  vellemus ,  perueniremus  ad  ibnttm' 
oumero     expreflum  ,  qui  nimis  parum  a  fono  A 
per   numerum  |  n  expreflb  difcrepat  ,    quam  :vc 
ambo  fimul  in  Muficam  introduci  et  a  fe  inuicem 
diftingui  poflent ;  at  vero  ide  fonus  A  z=  |  »  ,  qui 
ad  interuallum  fundamentale   tertiae  maiori^  (lat, 
neceflEjrio  in  MuGca  infignem  occupat  locum  ,  quia 
alioquin  haec  egregia  confonantia  penitus  exfularet; 
quocirca  a  (ingulis  fonis  iam  conftitutis  infuper  per 
ioteruallum  tertiae  maioris  afcelidamus ,  vnde  reful- 
tabunt  fequentes  foni 
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ex  F 

A~: 

|«i  azz^ni  airionetc. 

C 

E  — 

'/a;  <?='/«;  ^='/«  etc. 

G 

H— 

11«;  hzz 

hz:i\'n',  h—\'n  etc. 

D 

F/=: 

'^'         V/ « ;  i>  =  V/^  etc. 

12.  Hoc  igitur  modo  harmooiae  princi- 
pits  dudi ,  peruenimus  ad  genus  IV^uficum.,  quod 
Tulgo  'Diatonicum  adpellari  folet ,  ni(i  quod  hic 
fonus  Fj  infuper  acceifit ,  quem  veteres  omi(eruot, 
qui  tamen  nihilominus  ,  ia  hoc  genus  neceflario  in« 
greditur  ,  hos  igitur  fonos  genus  diatooicum  confti^ 
tuentes ,  cum  futs  oumeris  ordihe  coofpeftui  ezpo- 
namus; 

Sumamus  ndmerum  =  iss ,  vbi  commode 
Tfu  yenit ,  vt  (bnus  F ,  cui  numerum  n  trihuimos 
praecife  12S  vibrationes  vno  minuto  fecundo  abfoluity 
quemadmodum  experimenta  chordis  inftituta  docuere, 
hoc  modo  omnes  numeri  in  fequcnti  Tabula.  fexhibiii 
fimul  oflendent ,  quot  vibrationibus  quisque  fonus 
Tno  minuto  fecundo  editis  contineatur : 


C  = 
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C  z=:  96 
D  znios 
E  rr  120 
F  =  laS 
F/=i35 
G  =  144 
A  z=  160 

I 


C  Z2  IP2 
—216 

e  ~  240 

/=Z25« 

g  =288 
«  z=32o 


H  zz  i8oji&  zr^tfo 


«'=384 
^=432 

tf:zi48o 
/=512 
A=546 
1  =  5-76 
azz  54.9 


c—  7<J8 
864 

/=,1024 

/>=IObo 

5=:ii5a 
a— 1280 

fex44o 


^m53<y 
^rzi728 

£—1920 
/=2048 

//z:2i(5o 
^—2304. 

h-n  2880 


I53<5,  ^=3072 
Atquc.  ex  hod  geoere  defumtae  funt  denominaticnes^ 

1*.  O&ame  qoia  omiflb  fono  F  /  a  C  ad  <r  oCto 
numerantur  foni ,  II*  Qaintae  quia  a  C  ad  G  nu- 
merantur  quinque  foni ,  111"  Quartae .  <\\xiz  a  C  ad 
F  numeraotur  quatuor  foni,  IV X^fr/w^  quia  a  C  ad 
£  liunnerantur  tres  foni. 

13.  Quemadmodum  hic  ex  quatuor  fonis  pri- 
mo  conftitutis  F,  C,  G,  D  per  interualliPni  tertiae 
maioris  afcetidimus  ita  ft  hunc  ialtum  duplicemiis 
denuo  quatuor  nouos  fonos  adipifcimur  ,  quibus  ad- 
iun(5tis  genus  Muncum  etiamnunc  vfu  receptum 
refultaty  quod  genus  diatonico  -  chromaticum  adpella* 
ri  folet  ,  cuius  origiuem  ex  hoc  ichematisjno  per« 
Ipicere  licet: 


V  T  a 


Per 


•4« 
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Per  qointam  afceiideado 
F.    C    G.  D 
A.    E.    H.  Fis 
Cis    Gis    Dis  B 

loo  150  ii*c  i6Sl. 

Hic  ftilicet  quatuor  nonis  (bnis  debitos  namerdi  rab* 
fcriplimas. 

14.  Ex  hoc  rchemate  lacoleoter  perfpicitur^ 
quemadmodum  in0rumeota  Mufica  ad  iftod  fonoram 
genus  (acillime  accommodari  oporteat  ,  confiitDto 
fcilicet  foDO  faodamenali  F,  ab  eo  per  binas  tertiat 
maiorcs  afcendatar  ad  fonos  A  et  Cis ,  tum  vero  t 
qnolibet  horom  trium  fonorum  alceodator  per  ter- 
sas  qoiotas  (icqoe  omoes  duodecira  fooi  Toius  oAa- 
Tae  obtioebuotor ,  vode  ftcillime  reliquae  oftaua» 
omnes  fuls  (bois  impldiuntur  ,  licque  totum  inftru- 
mentum  ad  veram  harmoniam  optime  erit  adtcm- 
peratum. 

15*  Confpeftui  igitur  omnes  fonos  huius  ge- 
iieris  diatonico  •  chromaticos  cum  debitis  nnmeris 
czponamus ,  atque  tt  fra^iones  enitemus  praeceden- 
tes  numeros  quadruplicemos ,  tum  vero  etiam  eo»- 
dem  numeros  per  6dores  iimplices  repraefentemus  9 
quo  ratio  quam  finguli  inter  (6  tenent  facilius  per— 
fpiciatur ,  fufficiet  autem  vnicam  odauam  hoc  mo~ 
do  euoluifle  : 

r 

liSnsi 
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figm 

1  numeri 

per  fidbret 

fonornm 

jdebiti 

euoloti 

C 

3«+ 

Ci» 

1  400 

D 

a*.3' 
«.  3'.  5' 

Dif 

450 

E 

1  48Q' 

2'.  3.  5 

F 

2* 

Fi« 

540 

2.3.5 

*'.3' 

G 

57tf 

Gif 

tfoo 

i'.  3.  5' 

A 

a'.5 
3'.  5*. 
a*.  3'.  5 

B 

«^75 

H 

7ao 

t 

768 

3» 

i5.  Stabilitif  igitur  hif  fonit  Tniuerft  Mufict 
co  reducitur ,  Tt  variis  fauiusmodi  Ibnis  incer  ft 
coniongendis  auditui  grata  harmonia  ofltoitur,  cu- 
ius  Datnra  atque  indoles  in  perceptiooe  confooaotia- 
rum  principaiium  fupra  expofitarum  eft .  quaerenda , 
quandoquidem  ab  auribus  ad  Muficam  accommodatii 
plu»  non  requiritur ,  quam  vt  confonaotias  iilat 
princijniles  probe  pernofcant  et  irtrum  fint  acciira- 
tae  ncc  ne,  diiudicare  valeant.  '  Vt  primum  enim 
banc  fiicultatem  crebro  ezercitio  fuerint  adepti  ,  ab 
ipfii'  natura  fingularem  quaodam  Toluptatem  perfen'^ 
tient.  Initio  autem  quintam  illam  confonaotiam 
principalem  ratione  4 :  7  contentam  merito  prac- 
tcrmittimQt ,  curo  in  Muficam  foni  ilU  ad^eat  pro- 

Vy  a  duccB- 
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duceodas  aptl  nondum  iint  iotro^tidi ,  fed  eoram 
loco  Mufici  aliis  foqis  illis  (^uidem  parum  difcre- 
pantibiis ,  abuti  /oleant ,  fed  quia  hoc  modo  pnri« 
tas  Harmoniae  negligitur  >  merito  dubitarj^  )icec  ao 
Mufica  hoc  modo-  ad  niaiorem  perftdionis  j;radum 
iit  eueifla.  Caeterum  vfum  harum  oooarum  conronflO' 
tiarnm  ,  quemadmodu^n  ab  artificibus  adhiberi  foleaot 
fuiius  in  A<flis  Regfie  Academiae  BorulTicae  explicaui. 

17.  A  quolibet  ergo  fono  huius  gencris  Mu- 
fici  immediate  ad  ahos  fonos  tranfilire  non  liccbic, 
nill  qui  ab  iHe  iiue  in^eruallo  odiamc ,  (iue  quintae 
yel  etiam  quartae,  iiue  tertiae  maioris  fuerint  re- 
moti ,  quos  faltus.  idcirco  (implices  adpellare  iiceat , 
in  quo  ipfo,-  prima  regula  compofitioais  conciocri 
e(l  cenfenda ;  fu,^ar  ^utem  iam  innuimus  cum  ra- 
tione^  1:3  et  1:5  faciiius  percipiantur  quam  ra- 
tioines  z  :  9  et-  4^  :  5  quibus  propria  interualki  quin- 
tae  ct  tertiae  expriouintur ,  faltum  per  haec  inter- 
vaila ,  fubleaaci  poile ,  id  quod  plenius  ofiendiiTe  iu- 
f  abit.  Ita  fi  a  fono  / :  per  quintam  ad  c  fit  afceor 
:dlBndtim,  id  ''facilins  fiec  imerpolando  tcI  (boum 
V,  vel  fonum  >,  lioc  modo: 

.  y;  F :   : :  a :  I     yel  eti^ro  f.si.c::  ii^ 

'    ■  .        ? .•       <     '■    ■■        .  a:i 
(^in^  auteip  a  fooo  c  p£^.  quartam  ad  fonum  /  (it 
irameundum ,  id  conunodiifime  ita  fieri  poterit : 

e:c:Fxf 
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Si  denique  a  Coao  f  per  tertiam  tnaiorem  in  a 
tranfilire  oporteat,  id'  hoc  modo  comraodtfitme  ef- 
ficietur  *>  . 

/:F:«:a 

a  :  I     -  ■    '■  '        ;  :  1  • 

I':  5.  M 
a :  I..  . 

■'  ••  ■■  '  ■ 

.    18.  Merito  autcm  fcn.ljum  '  auaitus; ,  ianrt  ita 
perpolitum  effe  aflUmiuQUs,  yt  inim^diate  Unterualla 
quintae ,  quartae  et  tefttae  maioris '  aflequi  iet  fentire 
Taleat,  ita  Tt  ho^  falt6s  taitiquam '  finipltpes  fpedlare 
qaeamus.    In  geneFc  aUtem  Mufico  diatonico-chro^ 
matico  non  ab  .omnibus   fonrs  per:haep  ia^rualla 
tranfire  licet ,  quoniam  ii  foni  ad  quos  ^flet  penie» 
iiiendum  in  nofira  fcala  non  occurrunt ,   ita  per  in- 
teruailum   quiotae  ab  his  tribus  fpnis.  I),     /  et  B 
afcendere  non  licet  ,   tum  yero  per  interuallum 
quartae  a  fonis  F,  A  et  Cis  afcendere  non  licet , 
tuoiquc'  per  interuailum  tertiae  n^aibris  ab  his  qua- 
tuor  (bnis,,Cis,  Gis^  Dis  et  B  a^cendere  non 
1    cet  ,  neque  vero  per  idem  interuallum  defcendere  ^ 
j     fonis  F,  C,  G  et  Dj  a  reliquis  vero  omnibus  prae-. 
ter  hos  memoratos  iili  tranlitus  fuccedunt. 

zp.  Quando  igitur  a  quopiam  fono  per.aljud- 
qaodcunque  internallum  fuerlt  vel  afcendendum  vel 
defcendendum ,  id  fimplici  faltu  neutiquam  exfequl 
licet ,  ied  tranfitum  per  duos .  plaresue  faltus  fimpli-^ 
ces  inditui  oportebir.  Quo  autem  huiusmodi  faltus 
compofitos  clarius  ob  ocnlos  pooamus ,  fignis  •idoneis 

Ttamur: 
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Ttairiur :  denotemus  fclUcet  afceafum  per  iaceruaU 
him  quintae  hoc  modo  4-  V ,  defceofum  vero  hoc 
■lodo  —V,  fimilique  modo  hoc  fignum  +111  de* 
notet  afcenlum  per  interuallum  tertiae.  maioris ,  at 
—  III  defcenfum  per  idem  interuallum  ,  atque  his 
fignis  omnes  tranfitus  a  quolibet  (bno  noftrae  lcalae 
ad  quemlibet  alium  ,  fuccinde  repraefeotare  poteri- 
mus ,  proinde  igitur.  hi  tranfitus  vel  duobus ,  vel 
tribus ,  '  pluribusue  faltibus  fiue  per  quintam  ,  fiue 
per  tertiam  fuerint  expedlendi ,  ordine  euoluamus. 

L  Tranfitus  per  -+-V4-V  feu  per 
Interaalluin  8: 9' 

lO.  Ifiud  interuallum  8  :9  Tonus  maior  ad> 
pellari  (blet  atque  in  nofira  fcala  (equeDtia  taha  ia- 
terualla  occurrunt : 

F  :  G  :  C  :  D 
A  :  H  :  E  :  F/ 
[         Cr  :  Dx:  G/  :  B. 

Saitus  ergo  quibus  haec  intenialla  produci  oportet 
ita  le  habebunt 

F:G  =:(F  :  C) (C  : G);  C :  D  =  (C  :  GKG;  D) 
A:H  =:(A:  E)(E  :  H);  E:  Fx  rz  (E  :  H)  (H  :  F/) 
Cj:Dx=  (Cj:Gx)(Gx:Dj)j  Gx:B=:  (Gx:D/}(Dx:B). 

Hoc  lcilicet  modo  ifia  interiialla  binis  faltlbus  fioi' 
plicioribus  abfoluuntur.  In  Praxi  quidem  Mufici 
aon  femper  dpus  efi  hos<  fonos  jnedios  adtu  inter* 
pofare ,  nam  ^  fi  concentas '  fdarifanS  ^ocibys  confiet , 
:•  *  fafi- 
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fufEcit  vt  alia  vox  fonum  interpoljtndum  edat,  id  quod 
a  Pradicis  plerumque  obferuari  folet.  Sequeretur  nunc 
tranfitus  —  V  ^  V  ,  interuallo  9  :  8  conueniens,  eui- 
dens  autem  eft  praecedentes  traniitus  -  retro  fumtos  huc 
efle  referendos ,  vnde  fuperfluum  foret  eum  feorfim 
euoluere ,  quod  etiam  de  fequentibus  e(l  intelli» 
gendum. 

n.  Tranfitus  -t-V-f-III  feu  per  inter- 
vallum  16 :  15. 

ftz.  Hoc  interuallum  16:1$  femitonium  ma*' 
ins  adpellari  folet  atque  in  fcala  nodra  iot^r  (equen* 
tes  fonos  occurrit: 

F:E;    C:Hj  G:Fj 

A  :Gj}  E:  Ds;  H  :B. 

Singula  autem  haec  interualla  duplici  modo  refblut 
poflunt  prouti  bini  faltus  capiuntur  ,  vel  +  V  +  III, 
Tci  ordine  inuerfo:  +  V  +  III  +  III  +  V 

F:  E^n  (F  :C)  (C  :  E)  |=(F  :A)  (A  :  E) 

C  :  H  =  (C:  G)  (G  :  H) 

G:  Fszz  [G:  D)  (D  :  Fx) 

A  :Gs—  (A  ;E)  (E  :  Gs) 

E:Ds—  (E  :  H)  (H  :  Dx) 

H:  B  zr  (H:F/)(Fx:B) 

Sin  autem  per  femitonium  maius  defcendere  velrmns, 
tantum  opus  eft  fonos  hic  exhibitos  ordine  inuer(b 
collocare  ;  quum.  igitur  hi  tranfitus  duplicis  fint  ge- 
neris ,  in  concentibus  Muficis  haec  iemitonia  iVlaio- 
ra  duplici  modo  vfurpari  po0unt ,  dum  fcilicet  foni 
Tom;  XVIII,  Nou.Comin.        Xz  hic 


(C  :  E)  (E  :  H) 
(G:Hj  (H  :F/) 
(A:Cj)(Cf  :Gj) 
(EiGs){Gs:Ds) 
(H :  Dx)(Dx  :  B) 
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iiic  interpolati ,  in  aliis  Tocibus  exprimnntur  j  at-^ 
que  liic  diuerfus  vfus  eiiam  ad  diuer(ds  modos  Mu- 
£cos  pertinere  cealetur «  '  proqt  fcilicet  baec  Tel  illa 
interpolatio  adliibetur  etiam  ipfa  harmonia  aliaia 
ipeciem  induit. 

HI.  Tranfitus  ■4-V--III  feu  per  intcraallum 
5:6  vel  etiam  5:5. 

S2.  Interuallum  s  :6  Tocatur  tertia  mioor  , 
alterum  5  : 3  fexta  maior ,  talia  interualla  in  fcala 
JMufica  reperiuntur 

A  :C;   E  :G;    H  :D 
Cx :  E  ;   Gx  :  H ;  Dx  :  F/.  » 
Tranfitus  autem  hic  dnplcx  datnr  >  fcilicet 

+  V    -  UI      1-111  +  V 

A  :C    (A  :E)  (E  :C)     (A  :F)(F:Q 
E  :G    (E  :H>  (H  :  G)    JE  :C)(C:G) 
H  :D  ^H  :Fj)  (Fj  :  D)    [(H  :  G)(G:D) 
Cx:E   (Cx  :  Gy)  (Gx :  E) 
Gj:H   (Gx  :  Dx)  (Dx  :  H) 
Dx:Fx|(Dx:B)  (B  :  Fx) 

Hic  dnplex  tranfitus  ad  tertiam  minorem  a  Muficis 
manifedo  ad  diuerfos  modos  referri  folet.  - 


(Cx :  A)  (A  :  E) 
(Gx:  E)(E:H) 
(Dx:H)(H:Fx) 


IV.  Tranfitus  -Hlll-hlir  feu  per  inter- 
vaUum  16 12$. 

23.  Hoc  intemaltnm  in  Mufica  parpm  con— 
flietam.>  fub  aomiae  quintae  reduodantis  compre— 

•  hencii 


Iiendi  fdet,  talia  autem  imei^ualla  ia  fiala  nodra 

quatuor  taotum  fequentia  occurruiu : 

FtJCsi    C:Gx;    G:<//;  <D:B 

quae  fingula  vnico  tantum  modo  refolauntUr 

F  :  Cj=(F  :  A)  (A :  Cj)  ;  C  :Gx-CC  :  E)(E  :  Cj) 
G:ds=:{G:  H)  (liids)^  D :  Bzz(D  :  Fj)(Fj  :  B), 

Si  prior  fonus  o^aua  exaltetur  Tt  interuallum  fiat 
32:25  id  in  Mufica  fiue  tertia  fppcrflua ,  fiue 
quarta  .  diminuta  adpellari  fplet ,  caeterum  denomi- 
natio  in  hoc  negotio  nullius .  plane  efi  momenti.  Si 
bini  illi  foni  inuertantur  >  formulae  hae  ordine  retro- 
grado  tantum  funt  legendae. 

V.  Tranfitus  -+-V-i-V-4-y  feu  per  ^inter- 

vallum  32  :^7  vel  etiam  16  :27.' ' 

2f.  Interuallum  32 :  97  etiam  nomen  tertiae 
minoris  in  Mufica  obtinet ,  quod  autem.  a  praeceden- 
te ,  vno  commate  deficit.  Talia  interuallii  reperiua- 
tur  tria : 

F:D;   A^Fjx;  Cx:B 

per  quae  datur  vnicus  tranfitus 

F  :  D  =(F  :  C)   (C  :  G)  (G  :  D) 
A  :Fx=:(A  :  E)  (E  :  H)  (H  :F/) 
Cx  :  B  — (C/ :  G  j)  (Gs  :  Dx)  (D/  :  B). 

VI.  Tranfitus,  H-V4-V+ni  fetr  per  inter- 

vallum  32:45^  vel  45:  64. 

25.  Prius  interuaIlum-Q£ :  45  dicitur  quar^ 
ta  abundans ,  alterum  45 :  ^4  quinta  deficiens ,  cu« 

Xx  2  ,  ius- 
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A 

E 


lusmodi  interiialU  in  ftala  occurrunt  ieqiientii  pet 
quae  triplices  daatur  tranfitus 

F:Hi  CiFx;  A:D/;  E:B 


F  :H 
C  :Fx 
A:Ds 
E:B 


+  v,  +nr,  +v 


(F 
(C 
(A 
(E 
+  V 


C)(C:E)  CE:H) 

G)  (G  :  H)  (H  :Fx) 
E)(E:G/)(Gj:Dj) 

H)  (H:D/)(Dj:B) 


4-V,   +V,  +111 

(F:C)(C:G)CG  :H) 
(C:G)^G:P)  (D:F/) 
(A:E)(E:H)(H:Dx) 
(E:H)(H:F/)(F/:B) 
+  III,    +  V, 
(F  :  A)  (A  :  E)  (E  :  H) 
(C  :  E)(E  :H)  (H  :  Fs) 
(A:Cx)(Cx:GiXGj:D/) 
(E:Gx)(Gx:Dx)(Di:B) 

Vn.  Tranfitus  -f-V4-V-III  feu  pac  intcr- 
vallum  5 :  9  vel  etiam  lo :  9. 

2  5.  Interuallum  5  i  9  Tocatur  feptiroa  minor 
perinde  ac  p :  i5,  at  vero  interuallum  10  : 9  no^ 
men  habet  toni  m.inoris,  talia  interualla  funt : 

A:Gj  E:  D;  Cx:H;  Gx:Fx 
p^r  quae  fingula  tranfitus  etiam  datur  triplex 


G 
D 


Cx:H 
Gx;F/ 


^  V  +  V  —  III 
(A  :E)(E  :H)  (H  :G) 
(E  :H)(H  :Fx)(Fx:Dy 
(Cx:Gx)(Gj:Dj)(Dx:H) 
(Gx:DxXDxiB)  (B  iFx) 

-III  +  V  +  V 
(A  :F)(F:C)(C:G) 
(E  :C)(C:G)(G:D) 
(Cx:  A)(A:E)(E:H). 
(Gx:E)(E:H)(H:Fx) 


+  v    -ni  +V 

(A  :  E)  (E  :C)(C:G) 
(E  :  H)  (H  :  G)(G  :  D) 
(Cx:Gx)(Gx:EXE  :H) 
(Gj:Dx)(Dx;H)(H:F/) 
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Qtii  tranfitus  manifefto  ad  teinos  •  diuerfos  inodQi 
funt  refcrendi. 

VIII.  Tranfitu$  H-m4-in4-V  feu  ptr  interr 
vallum  64 :  75. 

»7.  Hoc  interuallum  denuo  tertia  minor  to- 
catur ,  cum  tamen  &re  duobus  conimatibus  defickt » 
a  Tera  ratione  5  : 6.    Talia  interualla  funt  tria 

F:Gjj    C:Dj;  G:B 

tranfitus  autem  triplici  modo  ifffiitui  poteft  Tt  fe- 
quitur : 

I  +  III    +III    +V      +III  +V  +III 

F  :G ii  (F  :  A)(A:tx)  (Cx:Gj)  (F  : A)  (A:E)  (E  :G/) 
C  iDtf  (C:E) (E :Gx)  (Gj:D/)*  (C :E)  (EjH)  (H:Di) 
G:B  |(G:H)(H:D/)(D/:B)  |(G:H)(H:F/)(F/;B) 

+  v  +m  +111 

(F:Q(C:E)  (E  ;G/) 
(C;G)  (G:H)  (H  :D/) 
(G:D)(D;F/)(F/:B). 

DC  Tranfitus  -*-in,  +111- V  feu  per  intopJ 
vallum  24:  35. 

28.  Hoc  interuallum  minns  e(l  iemitonio  et. 
timma  minus  focati  Iblet ,  cuiusmodi  fnot  tria  it* 
queotia :  > 

.  C:C/,   GtG/;  D:D/ 

ibi  qaodlibet  adinittit  tnnoi  ftltusi 

Zz  t  6sC# 
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+ni    -V  l+III  -V  4-ni 

C:Cx  (C;E)  (E  :Gx)(G/:C/)  (C:E)(E  :  AXA:Cx) 
G:G  j  (G:H)  (H  :Dx)(D/:G/)  (G:H)(H  :E)(E:Gx) 
D:D/  (D:Fx)(F/:B)  (B  :D/)  (D:FiXF^:H;(H:D/) 
-V    +111  +111 

(C:F)(F:A)(A:Ci) 

(G:C)(C:E)  (E  :G/) 

(D;G}(G:H)(H:  Dx). 

29.  Simili  modo  traniltus  iniigis  complicfltoSy 
qni  funt   •  * 

4^111;  -l-V-f-V+: III 4:111 
^  V  4- V -I- V +:  III  4r  III, 
lidle  euoIue'(6  ilceret ,  verunr  omnes  hufusmodi 
iradfitas  multo  clarfus  et  concinnius  obtutui  reprae^ 
fftMari  pofotift  ptt  (chefnat^smum  Aipra^^i  k^.  »lla-' 
tum ,  quem  ergo  sd'  hunc  fbopufn  ticcommodatum 
ob  eximium  eius  ifum  fpeiulum  Muficm  adpellare 
Jiceat : 

F  C  ~— G  D 

-  .     l      ^•J.    .1         t     ;  . 
A  E  H  Fx 

I         I         I.  I 
Cj^— ^Gx  Ds  B. 

lioc  (cilicet  iTpeculum  infpicienti,  (tatim  patet,  qui^ 
nam  faltus  a  quolibet  fono ,  ad ,  quemlibet  alium 
perducant,  fimulqife  qtiot'  modi^'  qtiilibet  tranfitus 
inftitui  pofiic ,  tanttumt  enim  lecdndUm  dudum  li— - 
ncarum  fiue  horizontalium  fiue  verticalium  cftpro- 
cedendum ,  vbi  horizontales  faltum  per  quintom  » 

•  verti— 
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Tereicaks  autem  per  tertiam  declarant.  Ita  fi  a 
fono  F  ad  fonum  B  efiet  tranfeuodum ,  id  decem 
diuerfi»  modi»  fieri  po0*e  facile  patet  f  qui  fuQC 

r.  F:C:G  :D  :¥s:B 
11".  F;C:G  :H  ;  Fi  :B 
IIL    F:C:G  :H  ;D/;B 

IV.  F:C  ;E  ;H  :fs  :B 

V.  F:C:E  :H  :Dy:B 

VI.  F:C:E  :Gx;Dj:B 

VII.  F:A:E:H  ^FrtB 

VIII.  F:A:E:H  :D/:B 

IX.  F  :  A:E:G/:Dx:B 
X     F  :A:Cs:Gs:BsiB, 

So.  Ope  huia»  rpecnli  etlam  quaefilo  In  Ma- 
iica  noa  parum  curfofa  refolai  poteft  y  qaemadmo- 
dum  fciiicct  omne»  duodecim  fono»  fcalae  Mufica^ 
peicurri  oporteat  per  &Itu&  (implice&  quintam  nem- 
pe  et  tertiam  maiorem ,  [ft  fingali»  femel  tantum 
impulfi» ,  reuerfio  fiac  ad  primum  fonum  a  quo 
curfus  fuir  inceptus ,  tali»  autem  progreifio  in 
rcdieo»  duplici  modo  infiitui  poteft 

I.  Circulatio  F:C:G:D:F/:B:D/:H:E:G/:C/:A:F 
IL  Circulatio  F^C^E^H^G^D^Fx^B^D/.-G/^Ci^A^F. 

Ex  eodem  quoquc  fpeculo  ffatim  patet  pro  quibus- 
nam  (bnis  (calae  Muficae  detur  tria»  harmonica ,  fi* 
Te  modi  duri ,  fiae  modi  molli» ,  terni  enim  (bni 
triadem  primi  generi»-  confiituent ,  qni  tali  gnomo- 
ne  )  exprimuntar,  qui  antem  tali  gnomone  J  indican- 

tur , 


t 
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tur ,  triidem  inoliem  conftituunt.  Ecce  ergo  (e<- 
quentes  triades  modi  duri: 

F,A,  Ci   C,iE,  G;   G,H,  D; 
A,  C/,  Ej    E,Gx,  Hj    H,  Df,Fj. 
Triades  antem  modi  moLMs  erunt 

A,  C,E;     E,   G,H;     H,  D,  F/ 
Cj,  E,G/;  G/,H,Dj;  D/,  F/,B 

Ttriusque  fcilicet  modi  tres  dantur  triades  harmoniae 
purae. 

31.  Dum  antem  hic  alias  confonantias  fim- 
plices  praeter  o<%auam ,  quintam  et  tertiam  maio- 
rem  non  admittimus  y  oeutiquam  confonantias  magis 
compoiitas ,  neque  etiam  diflbnantias  Tt  quidem  a 
Mudcis  Yocantur,  reiicimus;  quin  potius  earum  re« 
fblutionem  in  faltus  fimplices  eum  in  finem  hic 
docuimus ,  irt  pateret  quo  modo  idae  confonantiae 
Yel  etiam  dilTonantiae  in  yfum  vocari  atque  ab  au- 
iibus  percipi  ac  diiudicari  queant;  eatenus  enim 
tantum  confonantiis  magis  compofitis  et  difibnantiis 
locus  in  Mufica  conceditur ,  quatenus  eas  in  confo- 
nantias  fimplices  refoluere  licet.  At  qui  regulis  hic 
traditis  vti  voluerit ,  ante  omnia  curare  debet ,  yt 
inftrumentum  Muficum  exa<H;e  ad  eos  fonos  Ht  at^ 
temperatum  ,  quos  harmonia  podulat ,  et  quemad- 
modum  in  nodro  fpeculo  Mufico  funt  repraefentati. 

32.  Omni  autem  iure  afiumere  videmur,  cua- 
Aas  confonantias  hic  expofita.s  in  infirumentis  Mufi- 
cis  tam  exade  exhiberi ,  vt  ne  minima  quidein 

aberra- 
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jbern|k>  t^at\t\  fot^:   Al^  M  er|p  ijegaia  td  har- 
inoaiam  produceiidani  "'maxime  niecefiaria  if  Mufici 
pludma^  feceffcrnilt ,  qui  ii|tc|rualluiQ  Tnlus  o^a^ 
fae  io  (|updecim  parc^s,  aequales  ,  di(lribu^ndum  efle 
putaruiic;  quoniam  hoc  modo  concentum  Muficum 
in  omnes  alios  ibnos  transponere  licerec.  Quum 
aatem  hoc  modo  in  tota  (cala  Muiica  ,  nulla  quin- 
ta  pura  daretur  ,  et  omnes  teAiae  maiores  a  vera 
ntione  non  mediocriter  aberrarent ,  etiam  haec  opi- 
Bio  nunc  quidem  a  plerisque   Muficis  e(l  explofa  , 
qnippe  qui  ^cile  agnouerunt  a  veris  harmoniac 
prihcipiis  in  gratiam  transpofitionis ,   nullatenus  re» 
eedi  oportere«    Ctoniqiie  confuetiis  mqdi)$  puicrQai  l|i 
Mufica  iQftrasndi   a  principiis  harmonia^  wkxjfitfi 
j»A  «lienus,  quomodo  enim  poftvlari  poteil  vt  Ti- 
ffones  ionos  «f  re  mi  fa  fol  h  intonare  addifcant^ 
qhvkvn  in  hac  progrefTione  ^stxre  fit  tonua  maiori 
ieque»M  re\ini  tonus  minor ,  tum  yero  mitfa  ^mjlg. 
4PDtum  maius,  quae  interualla  ncquidem  exerfita^ 
tifGnni  Mufici  edere  valent ,  nifi  vel  infirumenti| ' 
'Yel  refolution^  in  talttis  finiplice»  adinti  ;  -quin  po* 
tijiis  «rgo  Tirones  ftatim  ah  initio  eficnt  omni  fiu^ 
dio   exercendi  ,   vt  confonantias  fimpHcet  fcliticet 
odauam ,  quintam  et  terfiam  mai|>rem  efferre  addi« 
fcfiKHt  1  fic  enin^  hoc  ipfo  exercitio  iudicium  au- 
^iuoi  acuent  et  voluptati  ex  his  coufooantiis  perci- 
pi^adae  magis  magisque  afluefcerent^ 
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NOVA  METHODVS 

MOTVS  PLANETARVM  PRINCIPALIVM 
AD  TABVLAS  ASTRONOMICAS 
REDVCENDL 

A  u  c  t  o  r  e 
L,  E  r  L  E  RO. 

X. 

Ttb.  m.  epnelbntet  Tabula  planum  eclipticae ,  io  qno 
Tig*  i6,  pQQdum  S  flt  centrum  Solis ,  et  te&z  S  A 
ad  flxa  et  ad  pundum  aequinodiale  Ternum  dtreda. 
Verletur  iam  Planeu  in  loco  quocuuque  Z  eztra 
cclipticam  ,  TUde  eo  demittatur  perpendiculum  Z  Y» 
ct  ex  Y  ad  redam  S  A  agatur  normalis  Y  X,  ita 
Tt  locus  plaaetae  determinetur  his  tribus  coordi* 
natis 

SX  =  «,XY=j'   etY2  =  a; 
tum  vero  ponatur  breuitatis  gratia  diftantia  a  Sole 
=:  y  («  X -h^j' -h  «  «)  =  V. 

A.  Quodfi  iam  maiBi  Solis  ilt  =r  S,  et  ele— 
mentum  temporis  d  t  conftans  aflumatur ,  quoniam 
fis ,  qua  Planeta  ad  Solem  \rgetur,  e(l  =  ^ ,  pro 

motu  Pianetae  habebimus  tres  fequentes  aequationess| 

Tbi 
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tbi  notflfle  iauabit,  fi  tempos  /  per  fnotum  ano- 
inalt&e  mediae  Solis  exprimatur,  et  diftantia  medif 
terrae^a  Sole  Toicate  defignetur ,  tum  fbre  S  =  i. 

3.  Ad  tempus  propofitum  exhibeat  reda  S  B 
longitudinem  mediam  Pianetae,  ac  ponatur  angnlufl- 
A  S  B  =  ^ ,  qui  quum  fit  tempori  proportionalis , 
fiatuatur  dpzzmdft  dufta  ex  Y  ad  hanc  diredio- 
oem  S  B  normati  Y  x  voceotur  nouae  coordinatae 

S*  =  X,Y*  =  Y  etY«=:Z 
^ritque  itidem 

.    vv  =  XX-hY  Y-+-22, 
tum  vero  erit 

X—xcoCp-^-jf^n.pi  ct  Y=ycof.p-*fin.p  ct  2=38 
binc  erit  differentiando 

dXzndxcoCp      fin.p+i«</*(  j^cof^p— Jf  fin.^)=3/Afcoff 

+  dy^n,p+mYdt 
et  dY^idycolp-dx^n.p-mXdSf 

ita  vt  fit 

4xcoi.p+dyfxa.p=^^mYdf ;  dj'coCp'dx^n.p=dY-{-mX^ 
quae  fbrmae  denuo  difierentiatae  praebent 
ddxcof.p-\-ddy  fin.p + >»//(</ Y+»  X  dt)zDddX  -mdYdf 
ddycof.p'ddx^n.p'-mdt{dX-mYdt)=:ddY+mdXdff 

4.  Quum  nunc  ex  fupcrioribus  formulis  pofi- 
to  S  =:  I ,  fit 

adx—'-^p    et  ddyzn-y^ 

ii  hi  valores  ibi  fubftituantur  ob 
«•-+-/  =  XX4- YY 


$5«  U  p  f^ 

Babebirtiu*  has  acqiujrtiontt 

-^!l^m*Ydt'=zddY+2mdXdt 
qnae  redigantar  ad  fequeates  fbrmas 

Vbi  natura  motus  xnedii  poflulat^  Tt  Y  oan()aain 
-vltra  certum  terminum  excrefcat  ^  atque  etiam  ipGi 
quantitas  x  intra  certos  limites  contineatur  pro  ma- 
gnitudine  excentricicatis ,  tertia  Tero  aequatio  ouaet 
Tt  ante 

-JF^  -t-     —  o. 

~  5.  Defignet  a  diftantiam  mediam  Plauetae  t 
Sole  et  quia  X  ooa  multum  ab  ea  diTcrepat»  fit^ 
tuamui  -  • 

X=:di(i+*)    etY  —  ay^ 
fimilique  modo  ZzzaZy  hic  fcilicet  afTamo  haruHk 
litterarum     j',  z  valores^  fuperiores  iam  obliaionl 
efle  traditos ,  atque  hinc  (latim  habemus 

©     u  V ((i  -^  x)'  -^yy  4-  a  «)  > 
ex  quo  tres  nodrae  aequauoaes  ita  fe  habebunt 
ddx    ^mdy         ^  .  .  ('+*) 
dt       at  ^  «C*+*)+-JO'+««)) 

</i//    imdx     t  y 

dd^  z 

°^'7r'**«\(i+*y+/^+««)'  =  «-  6.qsf^^ 
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0t  QvoBiam  qQaotitates  x,  y  ,9t  x  fpedtfntttr 
Tt  yalde  pan?ae  prae  Tnitatc  ;  ibroiula  irrationali» 

«omiinode  refoiuitur  .in  hanc  fetieni  coanergentemt 

et  euolutis.  pote(buibu9  negatiuis  i  H-^r  terminif 
que  fecundum  dimenfiones  difpofitis  iiabebirous 

+  15  i**  W  -  Vafjr««+  V  /+  '^jvzz-i-  V»\  etu. 
pro  qua  cxpreflione  breuitatis  graiia  fcribama» 
I  —  3  * -h  W  ita  vt  fit 

W— + 6  xx~lyy  -  J  a«  - 10  **-f.  jrj^-h  '^xzz\- 1 5  ** 
-  V:«r*;yr-V*  xzz  -^r^i/^-^iyy  «.«-h  V,5*  etc 
ficque  noftrae  aequationes  erunt 

7.  Hadeuus  quantitas  a  aliter  non  e(l  deiinir 
ita,  nift  quoi  valorcm  quendam  medium  interomnes. 
abfciOas  X  defignet  >  ita  vt  quantttas  x  valores  modp 
pofitiuos  modo  pegatiuos  fortiretur  ,  id.  quod  infinitis 
modi»  fiisri  poflet,  dummodo  a  non  muTtum  a  diflaa* 
tia  nnedia  difcreparct.  Nunc  autem  cooueniet  flatui 
^  —  mm^  quandoqu^dem  boc  modo  termini  maio- 

res  iu  ooflris  aequationibus  deflruuntur ,  calculusque 
ad  Qoflram  hypotliefln  ^  qua  x  fomituie  q,uantital 

Y  7  s  ;  \aldft 
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V^tde  psrua  modo  pofitiua  modo  negatiua  ienoci« 
tiir ,  boc  modo  noftrae  aequatiooes  in  S)mm  fequeo- 
tes  contrahentur 

II.       +        -  3 fnxy  W  —(y 

IIL      +  ww« - 3 ««W  =0. 

8.  Quoniam  quantitates  ct  «  pcr  hjrpo- 
thefitt  prae  vnitate  (unf  talde  paruae,  reiiciamus 
primo  omncs  terminos  duas  pluresue  dimenfiones 
barum  quantitatum  continentes  ficque  confequemur 
tres  (equentes  aequationes 

I    iis  —        —  \m*  xz=:o 

iw  ^  -inr  —  " 

qnarum  duas  priores ,  quoniam  non  ampllas  conti- 
nent  «,  reoriim  traAare  licct ,  atque  adeo  commo- 
de  vfu  venit,  vt  fecunda  per  fe  fit  integrabilis , 
dum  eius  integratio  praebet  -|-  a  «r  Cdnft.  , 
quam  conftantem  quemadmodum  comparatam  eflfe 
oportet ,  hic  accuratius  eft  inueftiganduni.  Maneat 
ea  primo  indeterminata ,  vt  fit 

qui  valor  in  prima  fiibftitutus praebet 

^+i»«r*-awC=o,  cuius  integrak  compktam  efl 

*  =z  i£ -f-  a cof.  ^  exiftente  dqzzmdt  ^ 

lam  hic  valor  ia  altera  furrogattts  praebebit 
Jj=:— 3C-a«  «t  cot  i 
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et  integrando 

y  =  —  3  C  /  —  let  fio.  9+  D, 

vbi  fiacim  liquet  cooflantem  C  euanefcere  debere, 
qaia  alioquia  quantitas  y  continuo  maior  efiet  eua(u<« 
ra ,  quod  indoli  motus  medii  aduerfaretur  ,  ex  quo 
fequitur,  fi  pofitio  redae  S  B  rite  fuerit  Conflituta , 
necefiario  efle  oportere  C=::o>  deinde  etiam  per- 
fpicuum  efi ,  et  alteram  confiantem  D  tuto  fumi , 
pofle  =:ro,  quippe  quoj  in  idea  loagitudinis  mediae 
poriter  inuoluitur ,  ficque  pro  hoc  cafu  babebimui 

xzzft.  cof.  ^   et    =:  —  a  a  fin. 

9,  Euoluto  hoc  cafu  ,  quo  termini  duarum  , 
pluriumue  dimenfionum  negliguntur ,  fi  iis  admifiis, ' 
loco  X  et     hos  inuentt)»  Talores 

Jir  =  a  coC  q   et  j'  =r  —  a  a  fin.  f 

cziftente  iq-=imdt  fubfiituamus  et  produdh SinBnni. 
ec  Cofinuum  ad  finnrplices  iSinus  vcl  Cofinus^  reuoce- 
mas  ,  in  prima  aequatione  termini  hadenus  negledi 
deducent  ad  ieriem  certorum  Cofiouam ,  in  altera 
autem  aequatione  ad  fimilem  feriem  certorum  Si« 
nuum  ,  propter  quos  deinde  tam  :r,  quam  y  fimiles 
Sinus  Cofinusue  compledi  debebunt ,  qui  quomodot 
ficile  definiri  queant ,  generatim  oficndifle  iuuabit. 

'  xa  Ponamus    jgitur   perr  approximationem 
iam  pro     et^,  quin  etiam  pro  z  ceitos  huias* 
roodi  valores  efle  inuentos  ,  eosque  in  terminis  mi- 
noribus  ,  feu  iis  qui  duas  pluresue  continent  dimea-, 
fiones  ,   tam  primae  quam  (ecundae  aequationis  iub- 

ftitui. 
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flitui ,  atqoe  in  priore  qutdeiri  aeqtiiitionc!  otxmtae 
tcrminum  +  M  cof.  o), -iii  «Itera  vero  fatein  N  fiq.  « 
exi(l£nte  dti>zz\i.dt  ec  quoniam  quicqnidxie  iii!>  cer> 
ininis.  trademus  (imul  quoque  ad  quotcunque  fimi- 
le^  extendi  poteft,  confideremus  piimo  fecundam  ae- 
quationem : 

qtiae  integrata  dat 

t*^zmx-^zoif»-=zo  flue  J^rr-awJf+J-coCW 

qui  valor  in  prima  Aibfiitutus  praebet 

4^  4-  j»  /w  *  —      cof.  »+  M  coC  «  ==  o 
(11»  ft 

yhde  colli^itur 
M  — 

jr=  coC  «, 

JJtfJt— 

^IKir  iniiientjci  eiit . 

4}r2-.  a  JB  L  cof. «  4-  J  coff » 
«xifiente 

•  L=:—  

nnde  fit 

jr=:(-i5i4-X)fin.«. 

hos  lcilieet  terminos^  pra^eter  itm  'inveotoi  id  x 

et  j  fl4,iici  oporcet. 

II.  Vt  argamentum  hoc  ordine  iJertfaftemiis, 

quoniam  in  terminls  iecnndae  dimeRfiont§  iam  oc* 

corrit  x  «,  cQiiM  v«lorem  dempni  cK  tortiA  ^cWr. 

tioiie 
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tione  clici  opoTtct,  primo  flatuamiis  crro,  hoc 
nodo  tertia  aequatio  prorfiw  ex  -cakulo  climinetur, 
feu  <j«od  eodem  redit ,  primo  cafum  qu  )  Haneta  in 
jpfi»  pkno  Eclipticae  mouetur  euoliiamiis. 

Caibs  prior  ^uo  Planeta  in  ipfo  plano 
Eclipticae  mouetur, 

12.  Qoum  igitur  hic  fit  a;— o  motu«  Planc- 
tae  bis  duabns  aequationibus  euohuis^  contiiiebitur 

"Afnmx^-^Cmmxyyj-^-Smmx^—  '^mmxx^y-V^immy* 

quibus  aequationibus  iam  proximc  fatisfieri  vidimiis, 

cof,  f   «t    =  —  3  Jk  fin,  y  , 

cxiQentc  dq-:=.mdt^  ob  feqtientes  Tcro  termlnoB 
cuenire  poflet,  ^t  non  foret  m»  ftd  alii  cui- 
piain  numero  ita  comparato ,  vt  omnes  planc  tet- 
inioi  fermac  co(I  q ,  etiam  ex  minoribus  mcmbris 
oriundi  deiiruerentur.  Verum  ex  oatura  huius  mo- 
tus  lam  conflat  lincam  apfidum  <]uiefcere  ideoque 
motum  anomaliae  medine  quae  e()  q  ipfi  motui 
medio  efle  acqualem.  De  caetcro  quia  hic  q  ex- 
priinit  flnomaliam  mcdiam,  littera  k  exhibec  exceo- 
tricitatcm  orbitac 

13*  Hic  autem  alfumimiis  cxcentricitatcm  k 
latis  e0e  esiguam  ,  quia  aho^iuin  coordiiiatae  x  et  /, 
Tom.  XVlll.  Nou.  Comnu        Z  z  oimis 
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Bimis  •ugcri  poflenL  Admittamus  iam  ctiam  tcr- 
inino»  fecundae  dimeniioau  et  pro  prima  aequatioac 
hab.bimui 

1  +  31»  mxx  —  3  mmk*co{i  q—\mm  tt+  \  mmkkcof.zq 
^lmmyj'—':immkk+smmkkcol'.2q  ideoque  coDiua<aim 
^lmmkk-\-immkkcoC2q. 
Fro  fccunda  acqnatione  autcm 

—  3»*A:y— +  ^  mmkkfia.  iq. 

Hic  primo  notandum  tcrminum  illum  conftantcm 
'~-lmmk  k  per  principalem  —  Zff^  m  x  tolli  debere, 
Tndc  hinc  x—  —  fkk ,  pro  angulo  autem  2  q  ^ 
comparatioiie  cum  ruperiori  regula  infiituta  erit 

u=z%qt  PAzz  +  Im  m  kk  f 

Nz=  +  3Wfliikife,  atque  |x— 2«,  vnde  coUigimu» 

xz=.^coU2q  ideoque  L  — +1^  ex  quo  denique  fit 

Jt  z=  + 1  k  k  Cia.  2  q, 

14.  Voccmus  lias  partcs ,  quas  modo  tam  pro 
X«  quam  pro  inucnimus ,  fecUndi  ordinis ;  fiqui- 
dem  quadratum  exccntricitatis  k  inuoluunt ,  ita  Tt 
nunc  coniundim  habeamus 

*  ir  ik  coC  f ,  —  i    jk  4-  i  it  it  cof.  «  ^  et 
J^ir— aikfin.^,  +  ?  A  ib  fin.  a 

,Qaod  fi  iam  fimili  modo  fequentes  partes  indagare 
Tehmus ,  quo  cat  a  fe  inuicem  clarius  difiinguamus> 
fiatuamus  in  gcncrc 

«  =  ^  -H  A  ik  Q  -4-  ik'.  9t  +  ik*  e  ctc. 
/  =  i.P4-itit<i  4-ik'.R-f-it*S  ctc. 
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Tbi  quldem  iam  conftat  efle 

^  —  coCq;  O  zz:  -  i  4-  i  cof.  t  y ;  P  =  -  a  fin  qi 

15.  Subfiituamus  autem  valores  ifios  aflumtos 
im  Ttraque  aequatione  et  membris  fecundum  dimen« 
fionem  ipfius  jb  a  fe  inuicem  ditiun^is  nancifcemuc 
iequentes  aequationes. 

I.  Ordo 

l  C  JUL  —  tii  —  <!  «B  —  o 

}mmdt*       ndt  ^  — 


r  dd  y 

\m  «1  d  r' 
/_ddj_ 


dd?  1  1 d  y  —  ^ 
im  dt*  ~  m  dt  —  ^ 

II.  Ordo 
IJJ.  Ordo 

jb'  CJ^-ii-V39l+<^^!Cl-3PQ-4^'4-<5^P=0 

li^ + ^-3g>q-3  Po+(5  ^'p-i  p'=o 

IV.  Ordo 

j"""  ,  +60P*+5r-'5^'.P*+'/P*=o 

1  inm^' + -  3  ^  K-3  aq-3  F  s» + 1 2  gjra+6^'q-2  P-.q 

-io^\P+'/P*'P=o. 


iff.  Quoniam  aequationes  primi  ct  fecundi  or- 
dinis  iam  expediuimus,  agijrediamur  binas  aequatio- 
nes  tertii  ordinis ,  et  quia  iam  liabemus 
^  =  cof.  ^ ;       Ct  =:  -  i      i  cof.  2  ^ 
P  =  -  ft  fio.  ?  ;  +-  i  fiii.  2  q 

2z  a  pni 


DE  MOTV 


pra  priore  aequatione  inueniemus 

g>a  — -icoC^r-H^coastf 
P  Q=r- icof.  ^  4- i cof.  3  y  ; 

=:+icof.f+icof.3f  t   ^P*— Cor.f-coC3f. 
hinc  iuoftim  |  cof.  q  —  V  cof.  i  q 
Simili  modo  pro  pofteriori  aequationc 

^'P— -irin.y-kfin.  3^;  P*ir:-tf  lin.g  +  afitL3 
iundim  i  fin.    —  V  fin.  3 

17.  Confideremus  hic  primo  aoguluni  Tt 
fit  oa— ^  et  {iirr»i,'tum  vero 

Tnde  quia  quod  aote  erat  x  vel  hic  ed  Ycl  9t 
vel  R),  elicimu» 

_     Imm-lmm  ■ 

^  —  .^;„~" — —  cof.  qzzlcotq 

ficque  coeffitriens  huius  tcrmini  eft  arWtrarius  io  fe^ 
quando  ergo  k  defignat  totam  excentricitatem  hunc 
coefficientem  rro  ftatui  oportet ,  ita  vt  fit.  L  =  ^ 
hinc  autcm  fiet  R~+ifin.  f.   At  vero  pro  altero- 
angulo  3  f  vbi 

f*.  =:  3    ;  M  zr  -  V  »»  «  ct  N  =  -  V  w  »» 
fiet        -  5  cof.  3  y  f  ita  vt  fit  L  =  -  5  « 
hincque  porra 

R  =  — ,;fiD.  37> 
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^piocircd  pro  hoc  ordiae  omnina  habemus 

St  =r  —  i  coC  3  f 

Kz=,    +  J  fin.  f   —  4  fin.  3  q. 

i&.  FFogrediamur  eodem  modo  ad  binas  ae- 
qvationes^  ordini»  quarti  et  pro-  prima  qaidem  ae- 
quatioue  coUigimus» 

multipl.  per 
=r       —  ^cof.2f  —  f,  coC  +  f     +  S 

P  R      =  -  «  +  S         -  -  » 

Q       —  + 11  ji  —  « 

-I» 

ap*         r  +a  +  <r 

r^P*  =+ 1  -l  -ij 

P^         =z  +  d  -  8  + «  +  V* 

iun^im:    +  Jf  —  »/  cof  9  f  +     coC  +  f ♦ 

At  pra  altera  aequatione  habeblmus» 

mMttipf.  per 

PR     =:  +  /.  fin.  a  f 

^ap=:+ ; 

ro.  =+; 

p*Q.  =  +  ; 

=-; 
^  p*  =  -  * 


-  fi  fin.  4  f 

+  ^ 

+ ; 

1 

+  i*^ 

+  »; 

+  c 

-  f 

_  r 

_  —  lO' 

+  • 

"  JL.  **• 
T  » 
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19.  Quod  hic  primum  ad  terminum  condiio-^ 
tem  attinet  in  aequationc  priori ,  quoniam  y  per 
terminum  principalem  —30  tolli  debet,erit 
C  =  -h    ,  deinde  pro  angulo  a  q  habemus 

fji,  =  2  w  j  M  z:  —    jw  w  et  N     —  V  «  « 

atque  hinc 

erriJcoCaf, 
ita  vt  fit 

ez  quo  denique  colligitur 
S  —  —    fin.  2  q. 

Eodem  modo  pro  angulo  4  f  ob 

IL  —  Jt-mi  M        V^mm    et  N  r=  +  «' 
fict  0  n  +     col.  4  q  , 

ita  vt  fit 

L  zr  -4-  ''i  m  m  j 

▼nde  tandem  conduditur 
s  n:  -h fin.  4  y  , 

confequcnter   vaiores  quarti  ordiuis  0  et  S  (equenti 
modo  determinantur 

e  z=  4  Jl  -  ,1  cof.  2^-4-  m  cof.  4 
S  1=       —    fin.  2  ^      li  fin.  4  f 

20.  His  igitur  coniundlis    valores  binarum 
coordinatarum  Ji:  et     fequenti  modo  (e  habebunt: 

\kk  +itcof.^  +5iki!:cof.9^-Uco(.3y+i/i^*cof.4f 

+5 jfc* fin.?  ]J;|j*^! fin.ay-/,/:'fin.3?+|jrfin.4^: 

Haruna 
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Haram  igitur  formolarum  opc  fecilc  erit,  tabula» 
conflruerei  quae  ad  quamuis  anomaliam  nicdiam 
Planetae  cxhibeant  \alorcs  vtriusque  quantitatis  x 
ct  y  dummodo  excentricitas  k  orbitae  accurate  fue- 
rit  cogoita  ,  ioucntis  autcm  ad  quoduis  tempus  pro- 
pofitum  numcris  x  ti  j  ^  fradio  dabit  tan- 
gentem  aeqijationis  ccntri  Planetae  ad  longitudinem 
jxiediara  addendae  vel  fubtrahendae  ,  prout  ifla  fra- 
ftio  ^  fuerit  vel  pofitiua  vcl  negatiua  ,  tum 
Tero  n  haec  aequatio  centri  dicatur  £  ob 
^-^^  =:  Tang,  E  diftautia  Planetae  a  Sole  erit 

Tbi  a  denotat  diflantiam  mediam  planetae  a  Solc  ^ 
ita  vt  fit  a  —  ^  fcilicet  diftantia  media  Solis 
a  terra  vnitate  referatur ,  id  quod  omnino  confenta- 
neum  eft  re^^ulae  Kepleri ,  qua  cubi  diftantiarum 
mediarum  quadratis  tcmporum  periodicorum  funt 
proportionales. 

ai.  Quanquafti  hic  fumfimus  »r=:o,  tamcn 
haec  folutio  ad  omncs  plaue  pianctas  primarios  pa- 
tet ,  quatenus  fcilicct  a  pcrcurbatione  eorum  mutui 
animum  abftrahimus  ;  quoniam.enim  nulla  neccflitate 
vrgcntc  planum  eclipticae  in  plano  Tabulae  confti- 
tuimus ,  id  tantum  opus  eft>  vt  cuiusque  planetae 
motus  ad  id  ipfum  planum,  in  quo  mouetur ,  reft- 
ratur  ,  quippe  quo  cafu  etiam  femper  habcbitur 
z  zz  o  ^  interim  tamcn  vt  pateat  ,  quomodo  calcu- 
lum  tradtari  conucniat  i  li  ftatim  Planetarum  motus 

ad 
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jd  plaoum  Eclipticae  tetctrc  Tclimns,  «dam  haoc 
Cflfiim  feorfim  £t  omni  cuta  euoluamus. 

Cafus  pofterior  quo  orbita  Planctae  ad  Ecfr 
pticam  parumper  inclinatun 

22.  Seruiitis  valoribus,  <)uos  ofu  praecedente 
pro  X  €t  inuenimus  ^  quandoquidem  ilU  parum 
cb  nz  immutantur  ,  propterea  quod  vt  valde 
parujum  fpedatur  ,  incipiamus  a  tcrtia  ^aeqaatioue, 
Tbi  primo  terminos  dnaium  plurinmue  dimenfioaum 
negljgamus  ,  ita  vt  babeamus  hanc  afiquatiooem  2 

cuius  intcgratio  ftatim  praelxt  zzzC^n.r  exiflente 
d  rzzmdt  ^  vbi  manifefto  ,  flngulus  r  exprimit  ar- 
^nmentum  latitudinis  Planetae  medium,  <)uod  reperi< 
tur  9  ii  a  loco  medio  Flanetae  in  oibita  ^  locus  nodi 
flfcendentis  fubtratiatur.  £x  <)uo  iqnum  iinea  nodo- 
rnm  «tiam  xjuiefcat ,  manifcftum  cll  vtique  efle  de- 
bere  ~  n:  jw,    Porro  autem  coefficiens  conftans  con- 

A  t 

venit  cum  inclinatirme  orbitae  Planetae  ad  EcUptt- 
cam  4  ieu  potius  eius  tangente  quae  fi  ponatur  :=/, 
&abebimus  pro  hac  prima  approximatione  z:iziiio.r, 

^3'  ^odli  iam  io  terminis  feqnentibus  mino- 
rlbus  loco  z  ifie  valcr  fubllicuatur ,  fimulque  pro  s 
et  y  valores  Inuenti  fcrilantur,  ex  fais  terminif 
orietnr  {eriefi  certorum  linuum ,  quorum  fi  <]nilibet 
fuer^t  =r  K  fin.  w  exiftentc  d(a  zz  jx  it  indc  reduo- 
dabit  fimilis  termious  io  Talotem      qni  flatoa' 

CUff 
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wr  =: > fin.  w  ,  «rij  —  XtJi.'-f-Xw«-f-K=ro  tb- 
tequitur  >i  ~ ^^J^^n^  *  ^oc  praemiflb  y  «onfidere- 
mns  tertnlnum  taatum  fecundae dimeofioais  '-^mmxz^ 
vbi  etiann  loco  .tantum  eius  valerein  princi'. 
palem  jb  cof^  Aatuamus,  ficque  prodibit  haec  ae- 
quatio 

-Iww  ik  <  fin.  (r w  w  Jfci  fin.  Cr  4- y)=:o 

ex  prlore  angulo  r  —  q  nafcetur  pio  z  termiiMtt 
4- life/ fin.(r -^) 

vbi  manifefio  angulns  r "  q  eft  jconfians ,  exbibeBS 
difiantiam  inter  lineam  apfidum  et  lineam  nodorum, 
^ui  angulus  fi  dicatur  k  habebimus  hinc 

« ir 4- i  i    fin.  K 

cx  altero  autem  angulo  r-^-q  refuitat 
«  =:  .  .  .  .  .  -  i  i   fin.  (r  -f- 

haiAenjis  ergo  peruenimus  ad  hunc  valorem 
«crifin. r^-jiJbfin.  Jt-~iiikfin.  (r-f-^ 

24..  Admittamus  ininc  etiam  termlnos  triuiii 
dimenfionnm  ac  ponamus  breuitatis  gratia  vt  fupra 

^  =ikP-+-iikQ-+-ib'.RH-**S  ctc 
Simili  «utem  modo  ftatuamus 

«  =:  i  fin.  r  -f  -  i  ik  X  -h  i  ib*  Y  -f  -  i  ife'  2  etc 
atqae  nofira  aequatio  refoluetur  in  fequentes  ordines 

Toni.XVIILNoa.Comm.         Aaa  I* 
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I.  Ordo 

(«Vi*  +X-d^fiii.r  =  o 

II.  Ordo 

i  k  k  ( Jf,^ + Y  -  3  Cl  fin.  r  -  3  ^  X + <y  g>Min.  f-  J  P'.finr)=o 

III.  Ordo 

a'(Jli^+2-39tfin.r-3QX-3?>Y+ia^afia.r 

+<J^\X-3 PQfin-.f-?P'.X-io^'ttn.r+V^P'fin  r)=:o. 

25.  Harum  aequationum  primam  iam  czpe- 
diuimus ,  atque  inuenimus 

X  =  +  J  fio.  K  -  i  fin.  (r  -f.  , 

Tbi  angulus  conftans  k  =  r  —  9 ,  hoc  ergo  ralore 
fubfiituto ,  pro  fecundo  ordine  habemus 

—3)  Ofin.m— Jfin.r— ifin.(a^— r)+ifin.(ay+r) 
-3)  ^  X  =:+ifin.r--Jfin.(ay-r)-ifin.(aj+r) 
+<J)  g>'fio.r=:+i       -i  +i 
-J)  P'fin.r  =+a      +r  -i 

iundfcim  K     3  fin.  (a  ^  +  r)  atque  ob  fA.  =  3  «Ty  fic 
Y  =  5  fin.  (a  ?  4-  r) 

Hinc  eodem  mcdo  determioemns  ordi- 

nem  Z 

3)  St  fin.  r    =  4./,fin.(3^-r)-  A  fin.(3?+r) 

-3)OX  =  Jfin.(y-r)  +  5fin.(^+r)-5  -i 
-3)^Y    ==  +^,  +tV 

+ia)g>Ofin.r=+i  -i  +; 

+  <J;^*x  zz-i  +i  -i 

-  3)  PQfin.r  ZZ+;  -;  -;  +; 

-  5)P*x  =-i  -I  +;  +; 
-io)g>Yin.r=-;  +;  -;  +; 

+ '/)  ^P*fin.f=-i  +;  +;  iaadlm 
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lanftlm  K=-|-ofin.(y-r)+J|fin.C^+f)-ilin.(3^-r)-5  fin.(3^+r) 
et     yi  zz   o  %m  ^m 

conlequenter 

Z=:+iVfin.(^-4-r)-^,fin.(3^-f)-;fin.(3^H-f). 

Hos  ordines  euoluifle  fufficiat ,  quibus  colleAis  re- 
perimus 

x=zi  fin.f- 1  i  jkfin.(y-«)- :  ifc  fin.(f +f )+,«x  fin.(a^+f ) 

+  hik'   

— /■  fc' fin.  (  3  y  -  f ) — i  /  ik' fi  n .  ( 3  j + f ). 

ft7.  Inuento  hoc  valore  ipfius  nunc  etiam 
correifliooes ,  quae  hinc  in  quantitates  x  tt  y  redun* 
dant  ,  inuefi:igari  oportet,  quem  in  finem  definiamus 
primo  quadratum  z  z ,  quod  autem  non  vltra  indi- 
cem  iikk  extendamus ,  quod  ergo  (equenti  modo 
reperietur  expreflum  : 

«  «  r=  /  /  fin.  f ' -+ a  i ;  it.  X.  fin.  f -H  a //■  ife  ifc  Y  fin.  f 

-^iikk,XX 

quae  ftrma  euoluitur  in  hanc 
««=nV(i-icof  ar)+/ife(+cof  f-?con(^-2f)+ScoCC^'+3f) 
+/7ibJb(+J-J:of.a^+|cot  2f-Sc6f.(  ay-ar )-icof.(a^  +  2f )) 

cuius  loco  fcribamus 

zz-=.iiA-^iikB-^iik  kCj 
ita  vt  fit 

A=i— icof. ar ;  Bzrcof  f-|cof.Cy-ftf)+5Cor.f7+ar); 
C— +|-icof.a^+^col  af-f  co(.(a^-2r)-icof  (a^+af). 

Deinde  pro  quaefitis  correAionibus  iplarum  x  et  y 
Hatuamas 

Aaa  ft  xzzk 
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y      P+a  q+^R  +**  S+/iT+iiiU+-iiU  V 

quibus  Talor&iis  io  prtma,  et  (ecmida  aeqvatieae  fiibF- 
ditutifr,  pso  nooif  ordinibus>  fignis  ii^  i iib  et  iiJbit 
Botatis  obtinebimus  fequeotes  ae^uatiooes; 

- 1^,- 3»+<5{^tr+aX)-3 (PU+^T^rar^ 
+  <JP'X+i2fPT-|C+(5^+<yAai:0 
S^|f,T+ Si^- 3 ^  U- 3  P tt- a0T- 

+<J    T+  iji$P$~iP'T-  lBP-|A<^a- 

2S.  Euoruamn^  nnnc  termiiio»  mihore»  pr9 
iii»  ordinibus ,  ac  pro  primo-  ordiDe 

—  f  A  r=  i        —  J  cof.  2  r 
•rgo  Alrr  — 5      +lcor.  ar  at  vcto  N  erit  <» 

■vnde  qaiar  terminus  conflans  pcr  terminum"  pfincipa*- 
km.  —       toIH  debet liinc  fit  X=  —  li>  deinde- 
pro  atigulo    2;r>  habemus  j^— aw,  tum  \ercj. 
M  =  +  tet  Nzro  vnde         +  i  cof.  2  r  ,  idco' 
que   L  =:  +  1  «  «r  Tude  porro  fft  T  =  —  »  fim  2:  j;„ 
quociirca  pro  hoc  ordine  uaAi-  Imiins- 

=:-i-+ i.cor.  arf  T  =:  -  fiin.  2  r./ 
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2p.  Pei^amns  «1  fccnndom  osdinem  ct  cttol- 
vamus  terminofi  minores  vtriusqHC  aequationis  t 
cofv?      cof.  (f  -  2  r)  eof.    +  * 


6) 

+  ; 

+; 

-3)  PT  =: 

+  » 

z 

-  n  B    n  +  I 

_  w 

E 

+  J 

+  6)  ^Azr  +  i; 

'r 

— 

1 

iunAim  M  =:  o 

+  1 

firn.  f 

fin.Cf- 

2  f )  fifl. 

-3)  f  T  =: 

+  ^ 

ff 

-3)  PX  =  +  5 

r 

AP  --I 

+  ? 

+  S 

•rgo  N    —  o 

  r 

+  f 

felRC  fJt  w 

—  m 

+  3  w 

t 

-t-  M    =:  o 

+  1 

Numer.  zz  o 

a 

—  1 

JDcmofl.  in:  or 

o 

L 

  l 

i?-       —  a 

_  s 
v 

o> 

+-;» 

vT  zz  o.  fin.  f  -  f  fin.  (^-  a  r)  +  Kw»^(? +* rj 
«  U        =:    o.cof?  +ocof.?-2r>  -;cof.(?+arjl 

29..  His  duoBus  ordmibus  acqurefcamus  ,  quo- 
Bwm  tacife  patet ,  quemadmodunr  cti^m  acquatiDnc» 
«ertii  ordinis  reloVui  queant  ,  quare  pro  quantitaribu» 
X  cx  j  .  praeter  varores  iam  in  praecedcnte  cafti  «w>- 
Ikitos  ,  habebirous  nUDC  infupe» 


Asa:  $ 
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xzz  —  ii'i-f-i«cof.af4-o.i<Jfecon(^— ir) 

—  ;  i  /  ik  cof.    -I-  2  r) 

y-zz ....  -ii/fiD.  afj-Ji/Jkfin.(^-ar)+{ttjkfin.(^+2r) 

quibus  adiungi  potefi  valor  pro  *  iam  ante  adhi- 
bitus. 

30.  His  corredionibus  pro  x  y  inuentis, 
nunc  demum  etiam  valorem  pro  x  accuratius  dtfi- 
nire  poterimus ,  fiquidero  hadenus  in  tertia  aequa- 
tione ,  terminqm  z*  negteximus ,  perfpicuum  autem 
efi  inde  ad  valorem  acceffuros  infuper  terminos 
indicibus  t  et  t  k  afiedos  >  ad  quos  inueniendos , 
flatuamus 

z—i^ti,r^ikX'\'iUY^ik*Z,  -^-i^lf-^i^kTi 
I.  Ordo 

f  \  -f-  *  -  3    fin.  f -  J  fin.  r*  =:  o 

'  '  mmdt* 

IL  Ordo 

i» k)  J1^4- ^-3^tX-3  U fin.f+i a^(tfin.f-3PTfiii.r 

-fXfin.f  =0. 

31.  En  igitur  duas  nonas  aequationes,  me- 
thodo  fupra  tradita  refoluendas ,  ac  pro  priori  qui- 
dem  charadere  i  infignita  minores  termini  praebent 
Tt  fequitur 

—  3)  5;  fin.  f  =   —  5  fin.  r   +  ;  fin.  3  f 

—  O    fin.  f'=:   +Jfin.  r   -Jfin.  3f 

K   =        o  o 
Tnde  hinc  nuUa  corredio  ad  Talorem  ipfins  z  flcce* 
dit ,  fea  fit    =:  o. 

32. 
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32.  Pro  altera  aequatione  charaAere  i*  k  fi-* 
gaata  euolutio  terminorum  roinorum  praebet 

fin.(^-r)  fin.(^+r)  fin.(^3f)  fin.(^+3r) 

-  3^  ^  +  T»  ""!»  "~W  ""W 

-  3)Ufin.r  = 

+  ia)gjJfin.r=+iV  -/«  +iV 

-  3)  PIfio.r=:+i  +i 

-  f>  Xfin.r'rr.-|  +;   '    +f  +; 

ergo  K=+ V  fin.(y-f)-f;fin.(^+rMfin.(y-3r)+{|fin.(^+3r) 

jJLzr  o     +  a  jw        — ai»        +  +  « 

hinc  Denom.    — 1+3  +3  +X5 

confequenter 

:!l=-;*fin.(^-r)-i;fin.(^+f)-;fin.(?-3r)+wfiD.(?+3r). 

33.  Colligamus  nunc  omnes  partes,  quibus 
coordinatae  nofirae  x,  jf  tt  z  pro  cafu  pofteriore  de- 
fimuncur  t  ac  prodibunt  fequentes  exprefiiones  : 

*  =  — ;  A  ik + ik  cof.  y + ;  ib  c  oC  a  y  -  J  ife*  cof.  3  ^  +  ^U*  con  4  ^ 

•4  *  *  

—  i  i  i  +;<icof.  2  r  — ;/iifecof   +  a  r) 

/  =: — 2  jfe  fin.  y  + ;  ifc  ifc  fin.  2  y  - ik*  fin.  3  y + 1»  ik*  fiii.  4  y 

— ;  r  /  fin.  a  r  -  ;  i  I  ib  fin .  (^  -  2  r )  +  ;  I  i  ik  fin.  (^  +  2  r)  • 

«=:ifin.f-riitfin.(^-f)— ;i*fiiL(r+^)+;/ikAfin.(2y+r) 

+^iik' 

-•/i'ib  -Si^it 

-iiik'fin.(3J-f)-iiik'fin.<'3^+r)-;ife'fin.(y-3r) 

+,',iik"fin.(^+3r) 

Verum 
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rt^        DE  MOTV  PLANETARVM. 

Venim  Tt'i  iam  notnuimns  neotiqnatn  confaUatD 
erit  motHs  pliinetafum  (ecanduni  hunc  pofleriorem 
CAluna  exigere^  praecinue  ft  eomm  orbitae  ad  ecli- 
pticam  notabiliter  fuerioc  inclinatite  ,  <nm  enim  ne- 
quiJem  multitudo  terminorum  ab  indinatione  i  pea- 
dentiuon  /brte  fujQiceret ,  bas  autem  ambajges  feli^ 
€i(Gme  euitabimus  >  fi  motum  cuiusque  planetae 
ilatlm  ad  iplum  planum  in  quo  mouetur  teferamus, 
hocque  pado  totam  deterfnjnationem  ad.  cafum  prio- 
rem  perducamus. 


i 


DISQ^VISITIO 

LENTIBVS  OBIECTIVIS 
TRIPLICATIS, 

QVAE  VEL  NVLLAM  CONFVSIONEM  PA- 
RIANT,  VEL  ETIAM  DATAM  CONFVSIONEM 
I  A  RELIQViS  LENTIBVS  ORTAM 

,  JDESTRVERE  VALEANT. 

'  Au  ^  ore 

L,   E  F  L  E  RO. 

I 

Cum  hoc  argumentum  'a  me  iam  (kepins,  ae 
praecipue  iu  Dioptrica  efTet  pertradatum  ,  ple- 
rumque  tenias  lentes  iibi  iungendas  ita  proxime  ad- 
aptare  alTumfi  ,  vt  earum  diftantiae  inter  fe  pro  ni- 
hilo  haberi  pofleut :  Id  quod  in  praxi  nullo  modo 
exfequi  licet ,  cum  omnes  certam  diflantiam  R)caleai 
habentes  necefl*ario  certam  quandam  craflitiem  obti» 
nere  debeant ,  ita  vt  centra  lentium  ad  mioimum 
tanto  interoallo  a  fe  inuicem  fint  remota ;  binc  aa- 
tem  eflfedus  nullius  confufionis  qoem  in  his  letitl-. 
bus  iatende&im  tantopere  perturixitur «  Tt  ^iepe  ad*  ' 
huc  maiorem  confufionem  producere  queant ,  quam 
fi  earuin  loco  lentes  fimplicei  adhibereutur*  Nuoc 
Toni.XVIILNoa.Comin,        Bbb  mihl 
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in  hi  hoc  impiffnif  $ric  propditum  , ,  Tt  io  deter'- 
minatione  huiusmodi  lcntium  triplicatarum  etiam 
crjifitiei  rationem  fim  habiturus,  boc  enim  fado 
•demu  n  tales  kntes  ad  Fraiiia  cum  faccefiii  accom* 
modare  licebit. 

§.  2.  Praeterea  Tero,  in  id  mihi  potiffimum 
€fCe  tncttmbenduni ,  arbitror ,  Tt  huiusmodr  lentibus 
quam  maximam  aperturam  conciliem ,  quandoqui^. 
dem  hoc  imprimis  defiderari  folet,  vt  tubi  dioptri^ 
d  quam  minimam  longitudinem  adipifcantur,  quem 
fcopum  commiidinime  attingemus ,  fi  pro  data  di« 
fiantia  focali  lcntes  triplicatae  maximam  aperturam 
admittunt :  Quare  cum  apertura  maximam  partem 
a  lente  concaua  ^ryfiallina  pendtre .  'foleat ,  ei  pra 
data  diftantia  focali  talem  figuram  tribui  conueniec 
quae  maximae  aperturae  fit  apaz ,  id  quod  ixne  du- 
hio  obtinetur,  fi  iih  vcrinque  eadem  curuatnra  inda-^ 
(^tur ,  tum  enim  diameter  aperturae  remifii  radii 
cnruaturae  aequalis  accipi  potcrit :  Tum  autem  prae- 
Qpue  cauendum  erit,  ne  Tel  in  prinia  tcI  in  tenia' 
l^ntc  adhuc  minor  radius  curuaturae  occurrat. 

$.  3.  His  igitur  cooditionibus  principaliba& 
praemifiis,  lentem  triplicatam  ita  ex  tribus  Ienti-> 
bus  componi  aflumo,  vt  prima  et  tertia  ex  vitro 
coronario  di<ftu ,  cui  ratio  refradtionis  relpondet 
'«53  ad  X,  media  Tero  ex  Titro  cryfiallino  ab 
Angiis  FRm  -  GJcfs  vocato ,  cui  ratio  reffadionis  re~ 
fpondeat  Tt  x>  5S  ad  x.  parari  debeat.  Pro  his  igi-' 
tttr  tribus-  lenttbus ,  earum  difiantias  focales  <oa-> 
*    *  -    -  .  «qm— 
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templari  oportet ,  quarum  prima  nobis  fit 
fecunda  =  9  ac  tertia  =  r :  Vbi  iatelligi  dcbct  > 
primam  p  sc  tertiam  r,  fore  pofitiuas,  mediam 
vero  q.  negatiuam ,  qUae  cum  Ttrinque  efle  debeat 
aequaliter  concaua  >  radius  Ttrinsque  feciei  erit 
2n  1,  xff.  9  ,  vnde  haec  lens  admittet  aperturam  cu- 
ius  femidiameter  quaii  erit  o,  29  9 ;  ex  quo  iani 
patet  lentes  triplicatas  eo  fore  perfe^iores  quo  ma- 
lor  prodierit  quantitas  pro  data  fcilicet  diftantia 
focali  totius  lentis  triplicatae  quam  perpetuo  defignar 
bimus  littera  II,  ita  vt  obieda  maxime  remota  poft 
talem  lentem  ad  diftantiam  =11  repreiententur. 

§.  4.  QuoDiam  igitar  diftantiae  focales  r 
ad   iftam'  quantitatein    11  certam  relationem  tenere 
debent ,  ponamus  flatim  efle 
pzrS.    q-^    elf  =  |, 

tum  vero  diftantias  inter  lentem  primam  et  (ecun-^ 
dam  paiittr  atque  inter  fecundam  et  tcrtiara,  com- 
inode  intcr  fe  aequales  (tatuere  licebit ;  fit  igitur 
\traque  haec  diftantia  "  ,  quam  inter  centra  feo 
puoiSta  media  binarum  lentium  continguarum  accipi 
e(t  intelligendum,  At  quia  in  nulla  harum  lentium 
iraiores  arcus  quam  triginta  graduum  ad  fummutfl 
admittere  fas  e(! ,  lens  autem  media  maximanri  aper- 
turam  habere  cenfetur ;  eius  tota  crndities  minor  elie 
nequit  qtiam  ?  9  hinc  ne  letues  (e  mutuo  piane 
contingant  fuiEciet  hanc  riftantiam  ftatuifle  zzUqi 
hoc  enim  modo  libertas  nobis  rtlin]Utturi  iftani 
diHantiam  paulisper  fiue  augendi  iiue  minueAdi  ,* id 
'   /  B  b  b  a  quod 
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0 

qaod  in  praxi  maximam  aSbttt  Ttilitatem ;  biae 
igitur  cum  g  iit  quaatitas  negatiua  io  pofierum  fia* 
(uemus    z=  —  1 2 

f.  5.  Nunc  igitur  (i  fecundam  praecepta  dio« 
ptrica  diOantias  determinatrices  pro  prima  lente  po- 
oamus  a  et  oe  ,  pra  fecunda  6  et  p  et  pro  tertia  e 
ct  y  r  Statim  erit  a  —  00  ct  y  —  II ,  tom  vero 
crit  a—p  —  jt  ac  pro  (ecanda  Ienteg-  +  ^z=L.=:tj 

pro  tertia  autem  lente  -V-  ^  =  r  =  s^*  Praeterca. 
Tcro  didantiae  inter  lentes  (labilitae  dabunt 

eL-{-bzzf    ete  +  ir=:5^ 
liinc  igitur  cum  fit 

^inde  quia  eff 

ideoquc  frr^-^-. 
tnde  ex  poffrema  aequalitate  prodit 

k[b       —  nzrgk^k  lacoque  g     n^-:rij » 
cum  igitur  fit  H-|  — hinc  erit 

r  ^Se^fk—gk  __  k(b~~,) 

Tndie  confequimur 

»>  — fc  — I  _     /— —  1  _  r 

hincqHe  porro 

/-»-»•  _/r-»/«t»~gfc-f-»fe 
•  /«-/»-««— "*T7«— /*-«»> 

confequeoter  erit 

ife  -  »       »</.g^f»  — g» 
""/«—»/*-«»■:;;:»* 


O  B  I  E  C  T  I  V  I;  S, 
%oie  coHiginm» 

^ni  dcnoiDinator  etiam  ita  exprimi  poterit 

liae  igitur  cxpreffionc»>  pofitD  i=r  — (Zqncntc» 
ipdiient  tbrma& 

f  x  »  4.  A  —  I  —  ««//--f-^^/g-^-'»»» 

Praetcrea  vcn>  recunduBi  pracecpta  i» 
dfoptrica  tradita  formentur  hinc  lcqucnte&  .quanti-- 
tatc» 

fta  n  fit  PQ^=:5f--^-„»A^s  111%  ^,>r^ 
  /  /fc         ►    IV*  SB  — 1. —  /*-  a, 

fiincito  ig.itur  iEzz:  —  la^  crit 

f.  7«  Hi^  YaEoribusi  confticuti^  qui  dilj^ofitio- 
ncm  lcntium  in  generc  refpiciunt  >  confuffcncm  % 
radioninm  diucrfac  refra^ione  briundam^  e  medio^  tol^ 
lere  aggrediamur^  Sit  igitur  pro-  vitra  coronario' 
ratio  rcfradioni*  radiorum^  mediorum  irnri  radio-» 
rum  ^cro  extremorum  vt  n  d%t  \  ;i  fimili;  modo> 
fit  pro  vitio  cryflallino  refradio  radiorum:  medio- 
lungi  ^  ii^  £  I  cxtrenaorunT  auteni  yt  9f  ^dn! :  t 

Bbb  3;  itai 


! 
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ita  Tt  formaUe  difierentkles  dtt  et  dt^  dlfpeffioneth 
radiofum'  exprimant.  '  lam  fi  pdnamus . jii. :  ^L£. 

1=  ^ :  •»! in  dioptrica  demondraui,  coafufioaem  hi^c 
natam  penitus  toUi ,  fi  fatis  fiat  iiuic  aequatioai 

quae  ob  ^ 

abit  in  banc  ^rmam 

$.  8.  Dollondus  antem  per  experimenta  liiue- 
,  nit ,  cfle  prcJxirne  d n  :  df^  =:  ^  cum  ergo  fit 
«  —  I  ih*  i  5  3  *  5  8  erit  ^ :  -vj  =z :  S  ideoquc 
proxime  ^  :  "vj  —  3  :  4.  i  cum  enim  ratio  illa  dolldn- 
diana  2:3  vt  pote  ex  experimentis  cpnclufa  oeati" 
quam  pro  exaifta  haberi  queat ,  aliquantillum  ab  ea 
recedere  licebit,  et  Tatio  ^ :  -vt  =  3  :  4  veritaci  aeque 
confentanea  haberi  potefi,  ac  ipfa  dollondiana  =^  1:3; 
liinc  igitdr  per  2[  diuidendo  aequatio  nofira,  coatufiQ- 
nem  tollens  erit 

i  TWg  ffim  °  t 
haccque  acquatio  ctfi  tantam  confufionem  ex  ipfii 
lcnt€  obieftiua  oriundam  deftruit ,  tamen  quia  len- 
tes  fequentcs  in  hac  expreflione  Talorts  vix  finfibi- 
lcs  producerent ,  eos  eo  magis  omittere  licebit, -qupd 
.ipfa  ratio  3:4  vero  tantum  proxima  efl  cenfenda ; 
Interim  taVQen .  oecefle  efi  reliquas  kntes  ica  difponi ,  vt 

v/     •  •  mat- 
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iMrgini  colonto  occurratur  ,  quem  in  finem  rcgu-, 
lae  io  dioptrica'  traditae  foUicitc  erunt  obleruandae. 

§.  9  Quo  igitur  hanc  aequationem  euoluamus 
ex  precedentibus  efle  patet 

hiucque 

ponamu?  autem 

S-  =  - f .  G,  ita  vt  fit  G  ^^-^ 
i(a  irc  lecundus  teiminus  nofirae  aequationis  fiat 

pro  tertio  autem  termino  quia  habemus 

*    i»/-4-i2g  ''''        —  ~     «>(a5/-+.»*6«)  ;  , 

erit  15  ^  —  FuTjTi.  .1?!)  —  r-  iTmisi 
fimcque 

f    b       95  156  g 

Ponatur  autem 

VDde  terminus  tcrtius  euadet  =:^HH,  quare  pet 
//  miiltif^ncando  aequatio  noftra  trit 

ic  .Cum  ante  effet 

.   «/-».1561  '  V. 

.  .    '     .    ..  ..nunt 
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unnc  119^1  (anrns  duas  «eqnatiooe»  ^uibitt  latisficrl 

oportct ,  quarum  prior  cjft 

flltera  irero 

/-4-5^GG4-J&.HH=:o 
cxiftente 

in  quibns  cum  tantum  tres  litterae  f^gtth  «ccnr- 
rant  binas  quasque  per  lertiam  definire  iicebit 

II.  Nunc  autem  imprimts  attendamus 
cam  conditionem  ,  qua  requiritur  ,  vt ,  neque  iH 
prima ,  ueque  tertia  leate  vlla  oecurrat  curuatura , 
quae  xnaior  iit  quam  fecundae  lentis,  vnde  fiatim 
manifefto  iequitur ,  diftantias  ibcales  p  tt  r  malores 
efle  debere  quam  quia  ergo  diflantiae  recipfoce 
funt  proportionales  littcris  fyg^tb^  necelTe  eft  vt 
f  et  h  minores  fint  quam  g,  ftu  potius  quam  —g^ 
quia  g  efi  vt  vidimus  numerus  negatiuus,  cui  coa- 
ditioni  quemadmodum  fatisfieri  poterit,  ex  cafu  quo 
crafiities  lentis  piane  negligiturf  facillime  colligere 
poterimus,  tum  autem  erit 

f-i-g-^-hzz  I    ct  f-i-ts  +  bzzo, 
Tnde  ftatim  fit 

^  =  -3   «t/-H^  =  *+ 
quod  fi  iam-^namus  grr:  — 5/,  vtique  debet  cllc 
S  >  I,  et  quia  hinc  cft  /r:  J-  erit  h    "-^f^ ;  -iquia 

l^itnr  ^    3  necefle  eft  vt  fit  ;^  <^  a  quocirca  haec 


O  8  l  E  C  T  1  y  1  S.  8*5 

«osditio  pofiuiat  vt  jiuid^us  iatra  limites  i  et  3 
«ccipiatur. 

12.  {'onamns  nuoc  io  gcaerc  ©fle  ^zr— 9-/ 
tt  <^uia  craflitics  vcre  tam  eft  parua ,  quam  circura- 
flamiae  permittunt ,  lidcm  limites  pro  ^  dati ,  et- 
iamnuDc  locum  habebunt ;  IntroduiAo  autem  hoc  va- 
lore  iiet 

«44 1 

pro  aequatione  poderiore 

'  ^1*«  9—1$' 

Fonamus  autem  breultatis  gratia  bzzi  -^Ff  vt  fit 

qvLi  valor  in  altera  aequatione  fubftitutus  dabit 

/-a^/GG-i-HH-+-F/HH  =  o 
ttx  qua  concludimD8 

/"^f^GG-FHH-  i' 
Quo  valore  inuemo-bini  reliqui  erunt  - 
g  zz  -  S/  et  i>  =  I  ¥f, 

§,  13.  Hic  igitur  numerus  9-  arbitrio  noftro 
relinquitur  ,  dummodo  intra  Jimites  praefcriptos  ( 
et  3  accipiatur,  tum  vero  pro  fequenti  calculo  leli- 
quae  litterae  iftos  induent  valures 

P=::^^  fiue  P=:6,  P  Q^^  TSr^^in  ideoque 

P  Qcr  ^  praeterea  verb 
B=r--12—  ttS&=^ — ;  Czzb-k  etS-^. 
Toin.XVULNou.Comm.       Ccc  $.14- 


I 


qS6 
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§.  14.  Progrcdiamur  igitur  vltcrias,  ac  vidct- 
IDUS,  qaomodo  cciam  altcram  conditionem,  exaper- 
tura  lenttum  oriucKlam  deftrui  conueniat ,  et  qaia 
duo  vitri  gencra  hic  in  conftderationcm  veoiunt,  pto 
vtroquc  ccrtos  numeros,  quibus  in  calculo  cft  'opus 
apponamus 


Fro  vitro  coronario 

Pro  Titro  cryflallino 

[X  =.  0,  9875 

Ik'  z=z  0,  St&^ 

y  —0,  2194. 

v'  ~  0,  2529 

g  ~  0,  2266 

:=  0,  1413 

cr  —  I,  <S5oa 

0-'  =  I,  5827 

r  =:  0,  925« 

=  0,  8775 

(H-e':^:  1,44.14. 

/(<r-    — 0,  1554.280 

/.(H-^f') -0,1 587845 

Ir  =zpj  9662355 

/r'  =:  9,  9431471 

vnde  porro  in  fubfidium  calculi  fequentis,  colligan- 
tur  hi  logarithmi 

/^  =  9,  94<Ji78<? 

/v  =:  9,  3412366 

/v'  —  9,  4029488. 

§.  15.  Quia  lcns  fecnnda  cryftaHina  Ttrinqac 
fupponitur  aeque  concaua  ,  fi  eins  numeras  arbitra- 
rius  p)natur  c=  X'  erit 

VVrTr f£iri£)(5B - 1) ,  ybi  eft  /Ii?l=f2- o, 2 1 5 5374 

Vnde  elici  debet  valor  numeri  X',  deinde  fi  grolen- 
tc  prima  ponatur  numerus  arbitrarius  =X,  eritcios 

Radius  faciei  anterioris  =r  ^  

Radius  faciei  pofteriotis  =z  ^  c=.  At 
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At  pro  leote  tertia ,  fi  cius  nuffiertis  'arbitrarius  to- 
oetur      erit  eius  ■ 

Kadius  faciei  anterioris  rr  r-^ —  

0-  --  £  ((T  -  f )  -H  T  V  X"  —  r 

Radius  faciei  pofterioris  =: 

Pro  media  autem  lente  cryftallina  iam  fupra  vidi- 
rous,  radiam  Ttriusque  ^ciei  efle  debere  =r  i,i5^ 
denique  mcminifle'  oportet ,  eflc 

§.  x6.  His  de  ferma  lentium   praenotatis  ,  in 

Dioptrica  demonftratum  eft,  confufionem  iode  tiatam 

proportionaiem  efle  fequenti  fbrmulae 

■k        r^'       ^  ^  _j  L_  (^"  -4-;  JL^ 

'^""jTp  ^W'  7"  W      vTq  ^<£'  ^  €€' 

quae  fi  ponamus  breuitatis  gratia 

i!^  —  M    et  —  zz.  N  induet  hanc  formam 

^       MX' _  Mv*     .    NX"  i_JIJL 

SB*"    F®  ~  c»"  ^  c  r 
§.  X  7.  Quod  fi  ergo  ex  fequcntibus  lentibus  oria- 
tur    confufio  finnili   modo  determirianda  =  O,  Tt 
vpiuerfa  confufio  tollatur,  fieri  oportet 

•X  _  M  V  _  M  V     ,    N  V'  _4_  Nv     .    O  —  O 

'*§.  18.  Statim  ergo  ac  pro  3-  numerus  deter- 
minatus  et  intra  praefcriptos  limites  i  et  3  conten- 
tus  accipiatur  ,  totus  calculus  refiduus  nnlla  labora- 
bit  difHcultate:  inde  enim  primo  coliigantur  valores 
litterarum  F,  G  et  H,  hincque  littcrarum  /,  g  et  h, 
Tude   ianotefcurit  diftantiae  focalcs      ?  ct  r ,  tum 

Ccc  a  •«^ero 


Tcro  cliciantOr  Talorcs  Utterarum  P,  P  Q,  B,  35,  C 
ct  €,  hincque  pcrro  litterae  M  ct  N ;  Quodautem 
ad  numerum  3-  attinet ,  conuenict  pro  eo  aliquot 
hypoihefes  accipi ,  vt  intelligamus,  Tndc  diftantia 
focalis  q  maximum  obtineat  Talorcm  ,  quippc  qui 
pro  data  diftantia  focali  11  ipfius  lentis  triplicatae 
niaximam  admiitet  aperturam  ,  id  quod  omnis  gene- 
lis  telefcopiis  maximum  inducet  perfedtionisgradum. 

Hypothcfis  prima 

^  =:  -  2  /  feu  ^—9., 
f   19,  Incipiamus  ab  hypothefi  9-=:  2  ,  qua. 
diflanriae  focales  extreroae,  fere  aeque  fuperabunt  me- 
diam  eritque 

Qzz\k    /G=rs;,  98i5i<J<>    /GGrr 9,  953033« 
HzrlJJ    /H=: 9,  998-^894  ./HH=Z9.,  996978& 
Tndc  porro  fit 


/=  1,85+15 
g— -3>7o83o 
a>7055<5 

p—*    o,  J3933  n 
q—  ~  o,  z6cf66  n 
rzz:      o,  359(^1  n 
praeterea  Tcro  habebimus 


// z=  o,2<58i455 
/g-(-;o,  ^691155 
Ih  —0,4-322572 

/p—  9,73»854.5 
/^r^-)  9,4308245" 
/r—  9»5<»7742^r 


p    34 

*      —  53 

/P 

/pq 

B 

/B 

C  1,7055 

/C 

/C 

h/55'=z9>i5a»tfo« 
[|/Cr::o,6^5tfoa$. 
E'=9,3P88309 
Porro 
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$»9 


/B^  z=  9, 755241P  ct  7C€r=;  0,0314778 
tandem  igitur 
/M  ji  9,  9275951  ct  /N  rr  9,  8851139. 

§.  20.  Cum  nun-  fit  §5  =  «  erit  S3  -  J  =: 
vnde  coUigitur 

/  VX^-i  —8, 5 52779^ >  hinc  /(X'- 1)=::7, «05559» 
Tndc  fit  • 

X'  ir  1,  00127 
at  bini  reliqui  numeri  X  ct  X"  maneant  indetermi-* 
nati ,  hinc  igitur  calculus  pro  confufione  leqnenti 
moda  infiituatur 

I.  II. 

/  M  1=9,927^9521'/ M  =  9»9a7<?952 

Iv'  zz.  9,40294.88 


/A  zi:o,ooo5  5io 


9,9282452 
7S5'=9,>5235o2 


1.  p.  I.  0,7758860 
5,9688  =:  part.  I. 


9,3306440 
9>75524>9 


iii; 

/N  =  9,  885 ia3^ 
/€'  =:  9,  39S8309 


l.part.llrr  9, 5754021 

pars  11  z=  o,  37tfi 
IV. 

/N   =rsr,  8»5i23? 

■  « 
9y  «25360$ 

/C€  =  0,031477« 

X94SS«7 

p.  IV=:o,  i55^ 
Ccc  % 


parslII=;3,o540X" 


hinc 
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hinc  igitur  1 4- II -H IV  r=  —  tf,  1883,  quarc  con- 
fuiio  €X  lente  triplicata  nata  eric 

XH-  3>  054.0  X"  —  6, 1883  , 
ergo  fi  confufio  ex  reliquis  lentfbus  nata  iiierit  nO 
omnis  confufio  tolietur  faciendo 

X  -I-  3,  0540  X"  —  5,  1 883  -  O. 
§.  21.  Qiiia  diftantia  focalis  tertiae  Icntis  r 
non  multum  fuperat  imprimis  cauendum  ef!,  ne 
"vllus  radius  curuaturae  Iiuius  lentis  minor  euadat 
quam  fecundae  lentis  qui  eft  i,  x5  ^  d  —  o,  3117. 
Quia  igitur  eft 

€  (o- —        o,  9037  erit 

o'~S((r-f)  — 0,7555  et  ?4-€((r-f)=:  1,1303 
hincque  pro  lente  tertia  erit 

radius  faciei  anterioris  -zz  — -~= 

o,  7565  -f-  T  V  X"  l 

«t  radius  faciei  pofterioris  ,■.„ — 

Hic  igitur  adeo  ftatui  poterit  X"=:i,  vnde  prolen- 
te  tertia  prodibit 

Radius  faciei  =o,488tfn 
^pofterioris  —  o,  3270  n. 

Tum  autem  pro  confufione  toUenda  capi  debebit 

x  =  3, 1243  -o 

vnde  pro  conftrudione  primae  lentis  erit. 


Radius  feciei  anterioris  =r  —  ,  .^^^  , 

Radius  faciei  pofterioris  r=  =  7;^'^TK=r. 

Hinc  igitur  fi  confufio  deftruenda  effet  nnlla  ,  fco 
0:3:0  foret 

X=:3, 


t 
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Xzr  3,  xa43>  ideoqtfe  VX—  i  =  i,  4.575. 

Quare  tum  fiert  deberet  '  •  > 

_  ..  -  .  .  Santerioris  r=  1,7302  11  •  "  ^ 
Radius  faciei  -5   ^  •    ■  1  n 

CpQHerions  rr-c  s+a*" 

fin  autem  confufio  tolknda  Ofuecit  maxima  =  2, 1 24-3 
ideoque  X  =  i  ,  in  prima  lente  erit 

o  j-     c  '  '   ^anterioris       o,  324S  11 
Radius  feciei  ^  ^  .  .  x: 

^poitenons  r-  a,  3740  n 

ficque  tales  lentes  triplicatae  ad  omnes,  confufiuncs 
tollendas  a  minima  fcilicet  O  =r  o,  vtque  mazimani. 
0  =  2,  1243  eruut  accommodacae. 

$.  22.  Cum  auteni  tanta  confufio  tollenda  nun^ 
quam  occurrat ,  in  gratiam  praxeos  (latuamus  lentem 
certiam  vtrinque  aequaliter  conuexam,  ita  -vt  habeamus 

o, 7 5<y 5  +  T V Xi' -  1  zri , 1 303  — r V X"—  x  hincque 
r  VX"  -1=0,  i8<?9  , 
vade  concluditur  X"  rr  1,0408  ,  Tnde  fit 

3,  0(^40  X"  =  3,  i8pd  , 
conrequenter 

X  =  2,  9993  -  O.  ^ 
Hoc  autem  cafu  pro  tertia  lente  fiet 

Radius  vtriusque  faciei  z=.        n:  o,  39x7  II 
eziHente  lentis  mediae 

radio  vtriusque  faciei  =  —  0,3127115 

ConftriMftio  autem  lentis  primae  ex  formulis-  paragr. 
precedentii  efl  petenda ,  flxtim  atque  Talojr  ipfius  X 

iuerit 


\ 
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fberit  -cag^Uyf ;  naslisa  tatem  confufio  qofle  pec 
tales  lentes  dcftrui  poterit  crit  O  =  x,  9998-  ln«> 
terualla  aptem  iiiter  Hnas  lentes  iu  bac  bypotbefi 
vbique  faitt  n  j'^  0,  0225  IL 

Hypothdis  fecnnda 

=  fiue 

1  43.  In  hac  ergo  hypotbcfi  babdunMu  fe- 
Quentes  Talores ,  pritno : 

F=:5^  11  /F=::9,634o9<5a 
G=i;  I  /Gz=  9»97517<J4, 

tnde  porro 


/GG=9»P5o3528 
/HHir  9,9713850 


//zr  o,39o8oai 

/gz=:(-)o,5<?<J885i 
/fc  0,3x3^5^3 

Iprz  9><^09i979 
/^:=:(-)9,433>»4P 
9><^8<?3437 


/=  a,4592 

"2, 0590 

/>  rr  o,  406<5  n 
9=1  —  6,  »711  n 
r=:     o,4857  n 

£x  his  Taloribas  porro  confequimur , 

P  =  il  /P  =0,0248236 
/PQiz:  0,0x43075 
/B  :z:o, 3 8021x2 

|/15  =9,8487323 
/BfBzzo,  2289435 
IC  =0,0^48983 


B  =V 


I7 


C=:*-x 


j<  e  =:9,7ii»4ao 
J/C€^=:9,73tfi40^ 


/B'  =i,i4o533<y 
/S5'  =:9,54<5»969 


/C  =0,074^949 
/€*  =  9,1^372^0. 

Tandem 


r 

I 
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Taiuiem  vcro 

/Mnp,  9513550  ct  7^=8,8450589. 

§.  24^  Cum  nunc  fit  f&zz\^  erit  SB  -  i  =:  , 
▼nde  colligitur 

/VX'-  113:9, 5 2915 <^5>li'nc  /(V-i):=i 9,0583^30 
et  X'rr  I,  X1437,  bini  reiiqai  numeri  X  et  X"  ma- 
neant  indeterminati;  hinc  igitur  calculus  pro  confa- 
fione  fequenti  modo  inftituatur 


I. 

IM.  =9,9213550 
/X'  zr:o,04(?o294 


9,9673844 
/SB*  =  9i54<yi9<J9 


I.p.  1  =  0,421 1875 

Pars  I  =  2,^375 


II. 

IM  =9,9213550 
^v'  =9*4029488 


P, 3243038 
/B  ^  =  9,2289435 


III. 

/^=8,8450589 
/€'=9,1337260 

9,7113329 


l.p  11=9,0953603 
I  pars  II  =  o,  1 245 

IV. 

/N  =8,8450589 
Jv    =9,3412366  • 

-         ,  o 

8,1862955 

/€?C=9>73^»403 

8,4501552 
parslV=o,o282 

Linc  igitur 

I-V-II-l-IVr:-  2,7338, 

quare  confufio  ex  lente  triplicata  nata  eriC. 
X -+-0,  5144  X''- 2,7338, 
Tom.XVIII.Nou.Comin.  Ddd 


parsIII=o,5i44X" 
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ergo  confufio  ex  reliqois  lentibus  nata  eflet  rzO 
omnis  confufio  tolterctur  y  faciendo 

^^-^Oy  siJ^^V^  —  2,7338  —  0. 

§.  25.  Quia  hic  coefEciens  ipfius  multo 
minor  eft  quam  cafu  precedente  ,  parum  refert^ 
"vtrum  Dunrerus  'A^  aliquanto  maior  minorue  acci- 
piatur  >  praecipue  ,  cum  vnitatem  non  multum  fn^ 
perare  dcbeat ,  quare  in  commodum  praxis  (\atua-« 
mus  tertiam  lentem  vtrinque  aeque  conuexam  ,  ¥t 
fit  radius  Ttriusque  faciei 

=:  jyo6  r:=iOy  si45  11; 

tnm  vero  dcbet  efle 

Quia  igitur 

€-i=ro,oi43  et         zro,  1901924  crit 

/VX"- 1=8,  3+55*54  et  H)^"- 0—6, 6910 $6S 
hincque  X":5^:i,ooo5  ideoque  o,  51 44X"— 0,5147, 
irnde  pro  oifrni  confufioni  tolknda  crie 

X  rz  2,  «191  —  O.  , 
Pro  lente  fecunea  autem  radius  vtriusqae  faciei 

=  I,  itf  ^zr:  o,  314+ n  , 
fimulque  intvrualla  inter  binas  lentes  =09022611. 

f  26.  Superefi  igitur  fola  len»  prima ,  pro 
qua   efle  debet  Xrrs,  2191  — O,  tum  •vero  erit 

fadius  faciei  anterioris  zz  ^.T= »  pofterioris  ve-' 

ro 
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—  f-».TvT^i »  Tl>i  notandTiTn ,  fi  fiimeretur  Xm, 
priorcm  radium  minorem  efle  proditurum  quam  (e- 
cnndae  lentis,  quare  cum  fit  pzn—iq^  quacramus 
X,  vt  hi  tadii  aequehtur  ,  dd)et  efle 

^-<r-tV'7y,-i-j,a93i  liincqoc  r  V  X- 1  ro,  3^7 1 

atque  hinc  patet ,  numerum  X  irinorem  capi  noa 
pofle  quam  1574  (icquc  maxima  coiifurio  quam 
hoc  cafu  tollere  licebit  erit  O—  0617  quac  pro 
omtiis  generis  telefcopiis  abunde  fufficit.  Haec  igitur 
hypothefis  precedentj  longc  anttfcrenda  videtur,  pro- 
pterea  qnod  diftantia  focalis  lentis  mediae  aliquanto 
maior  eft  inucnta  quam  ante ,  ex  quo  operac  pre- 
tium  erit  inquirere,  an  numerum  S-  vlcerius  dimi- 
nuendo,  lucrum  adhuc  magis  increfcat ,  irnde  fequen- 
tem  hypothefin  euoluamus. 

Hypothefis  tertia 

^=zi  fiue  gzi-^if. 

§.  27.  Primo  igitur  hinc  quaeiamus  litteras 
F>  G  et  H  fequentem  in  modum 

7Fzz9, 4187902 
70=9,9719713 
/Hzz  9, 9791498 
vnde  porro  coUiguntur 

f—  2,8013  1  //=  0,44735*7 
g=-3,735o  II  /g  =  Ho,572290<^ 
p:=:     o,  357on     lp==  9»55a<^473 

^  =  -  o,  2678  n  I        9, 4*77094-. 

Ddd  2  Quia 


F  =  if 


15 


5? 


/GGrr9,  943942(7, 
/HHzz  9,95  8299(7 
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Quia  igitur  q  iam  minor  efl:  quam  cafu  precedeotct, 
hauc  hypothefin  -vltcrius  non  profequimur ,  ftd  po- 
tius  videamus,  an  valorem  ipfiusd-  aliquantillum  au- 
gendo  vltra  | ,  maius  lucrum  confequamur. 

Hypothefis  quarta 

5-1  fiue  grr-l/. 

$.  28.  Statim  igitur  quaeramus  Talores  (e* 
quentes 

/F=p,  77$o<Joi 
/G=p,  6777235 

tnde  porro  coUigitur 


 '  »5 


/GGrr  9,  955447* 
/HHrzp,  p8i723f 


i!»—  2)3152 
p=  0,4529^ 

y  =  —  o,  271  s  n 

rz=:    0,4319  n 


//=  0,3439*3^ 

Ih=:  0,3645885 
lp=:  9,6560764 

/^— (-)9,434234» 
irzz  9,6354115. 


Quoniam  hic  valor  ipfius  q  maior  prodiit  quam 
ante:  lntelligimus>  hunc  propemodum  cafum  efle 
omnium  maximum  ,  ac  fi  valorcs  in  precedentibus 
caiibus  erutos  inter  fe  comparamus,  haud  di£5cultec 
inde  concludere  licet ,  ipfum  maximum  valorem 
hjpothefi  l;  refpondere,  quem  ergo  euoluere  opexac 
pretium  erit; 
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 JT5 

—  «e 

—  f5 

—  ir» 

—  i?7 


Hypothefis  quinta 
fiue  gzz-  l;  f, 

§.  ap.  Cum  igitur  fit  ja^zrV  rcpcricmm 


/G=:9,p7733<^o 
/  H— 9,9900728 


/00=9,9546720 
/HHzr9,98oi45^ 


ez  quibus  confequimur  , 
f—    fl,  24457 
g=-  3,^78(50 
hz=:  2,27581 


//1=  o,  35ii3aS 
/^zr  (-)o,  5<55<f823 
/i&n:       o,  35<5i35o 


pzr:    o,  44550  n|)//>=r  9><^48857a 


y    —  o,  27184  n 

m  0,4404211 


/?==:(-)  P,  4343177 
lrz=  9,(5438^40. 


Praeterea  Yero/Pr=  0,02 26640  et  /PQ^=:o,oo9927ft 


C=:h-x 
fcu  <r =0,561 89 


7B*=:o,7^58i7$ 
/g3'=9,4243435 

/C  =0,317362» 
/€*  =9,2489542 


/B  =0,255^725 
/S3  =9,8681145 
/B  33=0,063  3  870 

/C  =0,1057874 

il/C  =0,749^514 

|/C^=9,8554388 

Tandera  igiturLog.M  =  9,9235 14^  et  /N  =9,2242553. 

30.  lam  quia  fccunda  leas  fumitur  aeque 
concaaa  vtrinque ,  crit 

tnm  vero  ob  rationes  fupra  allegatas,  ficiamus  etiam 
terciam  lentem  aeque  conuexam  vtriaque>  et  ob 
—  I  =  f  et  €  — a  =  o,  06189 

Ddd  3  calca« 
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calculus  ita  (e  habebit 

=0,2155374- 
fcbtr./7  =0,8450980 


/5^    =o>X9oi924  add. 


/VX'- 1=9,370439+ 


/(X'-  0=8,7408788 
ideoque  X'  =  i ,  o 5  5 o<J 

VQde  calculus  pro  confuiioae  ita  inftituetur. 


/yx"~i  =  8,98i8i29 

/(X"  —  i)  =  7,9(535258 
ideoque  X"  =  i>  009 19 


Pro  parte  priore 
/M  =  9,  9235145 
/X'  =0,023279» 

9f9+<J793* 
/^'  =  9>  4a+343S 

l.p.I=0,  5224503 
idcoque  pars  I=—  3»  33005 
pars  II=— o,  18325 


-3»5i33i 
Pro  parte  tertm 
/N  =9,2242553 
/X"  =0,0039731 

9,2282284 
/S'        =9>  2489542 


1.  part.  111=9, 9792742 
pars  III  =  o,  95340 
pars  IV  =  0,05129 

+  i>.004^9 


Pro  parte  fecunda 

/M  =9»  9235 14« 
/v*    =9,  4029488 

9,  3254534 
/BS5  =  o,  0533870 

L  p.  II  =9,  2530754 
parsll=— 0,1832^ 


Pro  quarta  parte 
/N  =9,2242555 
Iv  =9,34123^^ 

8,  55549  «9 
/Cg  =  9,85543SS 

l.p.lV=  8,  7*00531 
pars  IV  =0,051293 


Ergo 
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Ergo  coofudo  kntis  triplicatae  X  —  s,  $o%6k',  Ttide 
ii  confufio  ex  reliquis  lentibus  nata,  fueric  z=  O,  capi 
debebit  K  —  a,  5o8d*  —  O,  ficque  intelligitur,  iumto 
X  —  I  coDfufionem  tolli  pcfle  O  ~  x,  50682. 

$.  31.  Definito  autem  numero  X,  pro  lente 
prima  debet  efle  radius  faciei 

Anterioris  zz  — J^. —  zz:  ~  ^71= 

Pofterioris  =:  — ^v-=  =  -^"^Vj^--. 

Fro  lente  fecunda  autem ,  iam  vidimus  efie , 

Radium  Ttriusque  faciei  z=  —  o,  3153^  n. 
At  pro  lente  tertia , 

Radium  Ttriusque  feciei  rz  o,  45(58+  11. 
Interualla  autem  inter  binas  lentes  debent  efle 

rr  0,0225511 
vode  fi  haec  lens  aperturam  admittat,  cuius  femidia- 
mcter  zz  0,0788  II,  tum  applicari  poterit,  ad  mul- 
tiplicationem  m  producendam,  fumendo  II  zz:^. 


DESCRIP  TIO 

kntif  ohie&iuae  triplicatae,  perfeQiJJimae,  quae 
etiiim  confujionem ,  a  reliquis  lentibus 
natam  deftruere  valeat. 

Ex  hypothefi  quinta  5  =  1?  petita. 


32.  Componitur  igitur  haec  leas  obietSiaa 
cx  tribus  leotibus ,  quarum  j^imz  ec  tertia  ,  quae 

ambae 
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ambae  fant  conuexae ,  ex  Titro  coronario  lunt  pfl« 
randae  t  media  Tero  concaua  ex  vitro  cryflallino  :  tum 
ante  omnia  definiatur  per  formulas  fupra  datas  con- 
fufio,  ex  lentibus  rdiquis  oriunda,  quae  fit  —  O  ca« 
piaturque  numerus  X  a,5o85a  —  O,  et  lcntis  pri- 
mae  (cuius  diftantia  focalis  debct  effe  :z:o,4455.on 
ybi  II  denotat  diftantiam  focalem  totius  lentis  tri- 
plicatae)  conftrudio  ita  inftituatur,  Yt  fit. 

Radius  fiiciei  anterioris  zz  —  '  '^".r-^T  ct 
Radius  faciei  pofterioris  zz  „  '''**'1*J[ 

A  medio  huius  lentis  vsque  ad  medium  fccundae 
ilatuatur  diftantia  —  o,  oastC^II,  tum  lencis  fecun- 
dae  cryftallinae  -vtrinque  aequaliter  concauae  cuius 
diftantia  ibcalis  cft  —  —  o,  «7184  n  ftatuatur 
Radius  vtriusque  feciel  zi:  ^  o,  31531  H, 

ab  huius  lentis  medio  vsque  ad  medium  lentis  ter- 
tiae  diftantia  etiam  ftatuatur  —  o,  0226^  U.  Deni- 
que  lentis  tertiae  diftantia  focalis  =0,44042  II  quae 
etiam  vtrinque  aequaliter  conuexa  fiat  fumendo 

Radium  vtriusque  faciei  zz  o,  4^(^84  II. 
Quod  fi  iam  apertura  definiri  queat  ex  parte  quarta 
irinimi  radii  curuaturae ,  haec  lens  obicdiua  aper- 
turamadmittet  cuius  fcmidiameter  fit  :iro,o7883  11, 
ficque  adhiberi  poterit  ad  multiplicationem  —m  pro- 
ducendam  ,  fi  capiatur  Ilzr^dig. 

$.  33.  Quod  fi  ergo  nulla  confufio  fuerit  tol- 
lenda,  ita  vt  ipfa  haec  lens  obie<fliua  iam  purifiimam 
imaginem  repreftntet,  fumi  debebit 
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K  =  ft,  50854  Tode  fit  VX  —  r  =:  i,  2282^ 
vnde  pro  lente  prima  coUigitar 

^pouerions      o,  32689  n. 

Eodem  modo  aliquot  cafus  pro  confufionibus  mlQorlbus 
tollendis ,  cuiusfnodi  faepifliine  occurrunt,  euoluamus. 

r.  Si  confafio  tollenda  O  ~  o,  10. 

Erit  ergo  Xira,  408<ya  et  VX  —  1=  i,  j868  irn-' 
4t  colligitur 

Radlus  ftciei  S">f''°''>  =e.79»S3n 
^pofterions  =:  o,  33634  H, 

11*.  Si  confafio  tollenda  O  =:  o,  ao, 

Erit  ergo  X  rr  a,  3o8da  et  Vx  —  i  =r  i,  1439  td- 
de  fit 

_,  -  .  .  Santcrioris  —  o,  74026  H 
Radias  feciei  -5   „  .  J  '  tt 

Cpoftenons  rr  o,  34^73 

III*.  Si  confiifio  toilenda  O  rro,  30. 

Erit  Xrr:  2,  20862  et  VX  —  i  rr  i,  0993  Ynde  ha- 
bebimus 

„  -  .  .  Cantcrioris  rr  0,69276  II 

Radium  wciei  ^   «  ..v  -ol  tt 

^ponerioris  rr  o,  3 5  82 3  n. 

IV*.  Si  confufio  tollenda  O  rr  6,  40. 


Erit  X  rr  2, 10862  ct  Vx  — 1  =  1,0528  vnde 
colligitur 

n  •  •  S^ntcrioris  rr  0,  64933  H 

Rad.u8fic>e.  ^pofterioris  =  o,  37.93  n. 

Toni.XVlII.Noa.Comm.       Eee  V'. 
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V*.  Si  confiifio  toUeoda  fit  O  =:0,  5o. 

Ent  X  =  2,  oo85a  ct  VX  —  i  =  i,  0043  Wncqac 

„  ,.  ^  .  .  ^anterioris  o,  60047  II 
Radius  feciei  -s  «  •  .  „^  ;  „ 

cpofterioris  =:  o,  38548  II. 

$.  34.  Si  quis  forte  fufpicetur,  difcrimea  io 
prima  lente  pro  variis  confufionibus  tolieadis  nimis 
efie  paruum ,  quam  yt  accurate  in  praxi  exfequi 
liceat ,  ei  fortafie  hypotliefis  fecunda  fupra  euolua 
magis  arridebit,  quoniam  valor  ipfius X=:2,2i9i— O 
notabiliter  minor  eft  quam  nofiro  cafu  ;  quanquam 
enim  pro  hac  hypothefi  difiantia  focalis  q  aliquanto 
minor  eft  inuenta,  tamen  difierentia  tam  eH  exigua, 
xt  in  apertura'  vix  vllum  decrementum  inde  nafca- 
tur ;  quamobrem  etiam  lentes  obiediuas,  ex  hac  hy- 
pothefi  dedudas,  hic  fubiungamus. 

DESCRIPTIO 

alius  lentis  ohie&iuae  triplicatae  ex  bjpo- 
tbeji  fecunda  ^zzlpetita. 

f  35»  Lens  haec  obiediua  componitar  ex 
tribus  lentibus,  quarum  prima  et  tertia  ,  conuexae, 
ex  vitro  coronario  ,  media  vero  concaua  ,  ex  vitro 
cryftallino  fuot  parandae.  Ante  omnia  igitur  ccnfii- 
fio  ex  lentibus  reliquis-  oriunda ,  per  formulas  fupn 
datas  definiri  dcbet ,  quae  fit  —  O,  capiaturque  oii- 
merus  X— »,21913  n-O  et  primae  lentis,  diflan- 
tiam  focalem  =  o,  '^066 z  11  habentis  (vbi  n  dcuo- 

tat, 
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tat  didantiam  focalem  totius  lentis  tripUcatflie]  ita  in« 
ftituatur  con(lrudi):io ,  vt  iit 


Radius  iiiciei  anterioris  = 


Radius  faciei  ppAerioris  —  .,„4»2.+-'y^— «• 

Inter  medium.  huius  lentis  atque  medium  fecundae , 
ftatuatur  interuallum  ~  o,  o2a<Jo  II,  tum  ,  lentis 
fecundae  cryftallinae  vtrinquc  aequaliter  concauac  cu- 
ius  diftantia  focalis  —  -  o,  27109  11 ,  flatuatur  ra- 
dius  vtriusque  faciei  rz — o,  ai+4<^  H  »  diftantia  au- 
cem  a  medio  huius  lentis  vsque  ad  mednim  tertiafr 
etiam  ftatuatur      o,  oaa^o  11. 

Denique  lentis  tertiae  diftantia  fbcalis 

=:o,4S5tJ7n 
quae  etiam  vtrinque  aequaliter  conuexa  fiat ,  fumendo 

Radium  vtriusque  &ciei  n:  o,  514.83  II 
Quod  fi  iam  apertura  definiri  queat  ex  partc  quarta 
minimi  radii  curuaturae,  haec  lens  obiediua  apeitu- 
ram  admittet ,  cuius  femidiameter  fit  o,  o78<Ji  n, 
iicque  adhiberi  poterit  ad  multiplicationem  zz:  tn 
producendam  ,  fi  capiatur  II  =  dig. 

§.  3^.  Quodfi  ergo  tollenda  confiifio  fuerit 
nulla ,  ita,  vt  haec  ipfa  lensobiedtiua  iam  puriffimam' 
imaginem  repraefentet ,  fumi  debebit 

X=  a,  »1913  vnde  fit  V X- 1  =  1, 10414  fietquc 

\.     e.  '  '  Santc"0"8  =0;  5381711 
Raaius  fecici  ^pofterioris  -o,  32578  H. 

£  e  e  2  Eodem 
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Eodem  modo  pro  minoribus  t(^lendis  confufionibus 
aliquot  cafus,  cuius  itiodi  laepiflime  occurruat  eu^l-^ 
vamus. 

Si  confufio  Colleada  fuerit  Oz=:o,  xo. 

Erit  X=:2,  X1913  ideoque  VX— i  x,  05789  ¥ft- 
de  confequitnur 

Radium  facki  ^'^'f?'^  =  <^>  ^9*^7^  n 
^poftenons  =:  o,  33735  n. 

ir.  Si  confufio  tolleoda  fuerit  0=0^20. 

Ertt  X  =  2,01913    ideoque  V  X  —  i  zr  x,  O05»-5i 

vnde  colligitur 

V»  j-  ^^tttworis  —0,5599411 

Kadius  feciei   s   «  .  .  -r-^y^f-r 

Cpolterioris  =:o,  35035  Th. 

III".  Sf  confufio  toUenda  fuerit  0  =  0,  %o» 

Erit  Xz::  1,91913  idcoque  yx—  i  =0,95871 
Tode  fic 

Radius  aciei  $'"5f^!*"*  =^»5*590  n 
^pofterioris  =0,  3^5x4  n. 

IV*.  Si  qonfufio  collenda  futric  Q=o>,  40» 

Erit  X  =  1, 819x3  ideoque  VX  —  x  =  o,  90505  TBft* 
-  de  oritur 

Radiusfaciei 

^ofterioris  =  o>  382x8  II» 

V*.  Sk  confufio  tolleada  Q  =  o,  50. 

Et  erit  X=  x>7i9i3  ideoque  Vx—  x  =o>  84801 
hiocque 

Radfu» 
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Radius  facfei  ^«"^^•^^«"s-^o^+^y^aa  II  . 

^poftcnoris  zz:  o,  40213  n. 
Vr.  Sit  deoiqtte  corrfufio  tolkoda  O  ^  o, 

Eritqae  Xzz  1^61^1%  ideoque  VX—  i  — 0^78(584 
vnde  collfgitur 

Radius  faciei   ^'^f'^''^'  =0, 4^619  n 


A  P  P  E  N  D  I  X 

de  lentibus  obieftiuis  duplicatis^ 

§.  I.  Fofita  ipfius  leQtis   duplicatae  didantia 
fbcali      n ,   fiot  didantiae   focales ,  primae  lencis 

et  fecundae.  n:  ^ ,  fiatque  vt  ante  p  —  2.  et 
a  —  E.  lunri  Ycro  intcmallum  inter  lias  duas  lentes 
Uatuatur  zn       Vtra  autera  Iiarum  lentium  llt  e3t 
Titro  vel  coronaria  vel  cryftallino  paranda  >   hic  iii 
limine  ncmdum  definimus  ^  fed  fufficiat^noraflre  ,  len- 
tem  coronariam  femper  fore  coiuiexam  ,  eiusquc  di- 
flantiam  focalem  minorem  quam  alteriu»  lcnti^  cry- 
flallinae^  quac  fempcr  erit  concaua ;  hinc  ^  vt  le.is 
duplicata   roaximam.  admittat   aperturam,  conuenict 
Jentem  coronariani  vtrimiue  ficri   ae^ue  conucxam, 
vt  eius  curuatorae  radii  pars  qiuirta  pracbcu  (cmi- 
diaraeirum  aperturac;  tum  vero  vtiquc   crit  cauea- 
dum,  ne  altcrii^s  kritis  cryftailiiaae  altcruter  radius 
cttruaturae  minfor  prodest. 

Eee  j  $.2, 
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f  a.  Sint  iatn  harutn  lcntium  diftantiae  de- 
tcrminatrices ,  pra  prima  a  et  <t,  pro  fecunda  au- 
«•c»  h  ci  p,  ertrqnc  (tatim  a  —  oo  et  §  — II,  tum 
vero  habebltur 

azzp  —  y,  etJ4-|  =  |=:|  vndc  ob 

ezzH  fiet  ^  =  ^  ideoque  bzz-^^. 

Cum  igitur  efle  debeat  diflantia  lentium  a-f-^  —  J 

habebitur  ifta  aequatio  ^ 

/^-^^-1  ideoqueg-izr:_^^ 

ex  his  autem  valoribus  deducantur  (equentes 
Vzzi-l.^i^zz^JLrf  ^zz^zzg^izzJ^ 

hincque 

SS  —  ^^zr*^  ficquc  erit  ^bzzi^^zizq. 

§.  3.  Qupd  fi  nunc  2^ :  •>)  exprimat  ratiorem 
difpcrfionis  primae  lentis,  quae  ergo,  vt  (upra  oftcn- 
dimus  erit  vel  3:4  vel  4,:  3,  deftrudio  confufionis, 
a  diuerfa  radiorum  refradione  priunda  poftulat  hanc 
aequationem 

qoia  vero  eft 

haec  acquatio  induet  hanc  formam 

quod  fi  iam  k  per  /  determjnatur,  eiusque  multiplo 
cuipiam  aequetur,  vr  fit  hzz:  if^  erit  haec  aequatio 
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precedeos  vero  aequatib  dat 

g  -  I  z=       ita  vt  fit  /^fs- ■)(.-!) 

quo  Yalore  in  altera  aequatione  fubftituK)  erit 

i)-f->ig(i-i)— o 
Tnde  colllgitur  fore 

^  =  cpnfequenter  /=,^Jil.-j2^ 

quocirca  duos  cafus  euolui  oportet,  prouti  prima  lens 
fuerit  Tel  coronaria  vel  cryftallina. 

CASVS  PRIMVS 

quo  prima  lens  ex  vitro  coronario ,  fecunda 
vero  ex  vitro  cryftallino  parantur. 

§.  4..  Hic  igitur  erit  ^=3   et  tiiii^,  vndc 
:valores  inuenti  prodibunt 
/—  UJ-iJl   et  £  =  =^ 

  ».«  —  4)  O  »-*-  ♦  w 

cum  iam  prima  lens  fit  coronaria  et  conuexa,  ex  ea 
interuallum  lcntium  ita  definiatur ,  vt  fit  fcrr  la/ 
ideoque  f  1 2 ,  confequenter  omnia  ,  iam  perfedie 
funt  determinata,  fcilicet 


/= 


ist 
»4 


€t  diftantia  inter  binas  lentes  erit  zrifp  =  TlTn. 


T» 


6.  <.  Confideremus  nunc  confufionem  abaper- 

tura 


DE  LEK^.IBVS 


tura  lcntium  natam,  quaie  ex  hac  formula  dcbet  de- 
finiri 

rp.  W'  ^  i^' 
yhi  pro  priroa  lentc  vfurpari  debent  numeri  fupra 
indicati  v,  o-,  r  ,  pro  fecunda  autem  lente  ifti 
|x',  k',  (t',  r' ;  iam  quia  piima  lens  debet  vtrio- 
que  elTe  aeque  conuexa  ,  radius  vtrinsque  ^ciei  erit 
1^06  p  nameru^  autcm  arbitrarius  X  ita  deter- 
minari  dcbet  vt  fit 


vnde  coHigitur 

X  rr  I,  60024. , 
pro  altcro  membro  fupputando  cft 

,/J  rr  o,  xpotfpoS  hiittque  J-^zno^  i^6%6^^ 
porro 

/B=:(-)o,  5118834  «t  /23=0,1597008  crgo 

/B  0,671584» 
Tnde  cakulus  ita  fe  habebit 
=  0,  X368694I 


/J^. 
/fB' 


^0,479*024. 


/  pri  mac  p.  =:  p,  8  897670 
pars  prima  11-0,77583 


ll^  =o,i3«694. 
add.  h  zr9,34ia36<f 


9,4781060 
fubtr.  /B  ^zr  0,67 1 5  84«(-) 


jl,  part.fec.  —  8, 8065  2 1 8  (-) 
Ipars  fccunda  i::+o,o64o5« 
Hinc  igitur  confufio  ex  lente  duplicata  nata  erir 
1,66429-0,77583  V 

vnde 
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Vnde  confafio  ex  reliquis  lentibus  nata  TueritziO 
debet  efle 

1, 4^^429  —  0,77583  ^'  —  0  =:  o 
cx  qua  coUigitur 

X'ir  a,  14520  -4- 1,  28894  O. 

i.  6.  Inuento  autem  boc  numero  X'  conftra* 
dio  lecundae  lentis  ita  eft  dirigenda,  yt  fiat 

Radius  fiidd  anterioris     ^  _  g  .  J^)^  t«  ^ 

Radius  feciei  pofterioris  =  ^^gt^^^j^T^  yvl, 
tbi  erit 

^^(o^-eO^ajoSsoa  hinc  (H-g^Co^-fO^-Oj+PPS 

y-i-aj^o-^-c^jzi  2,2233 

qoocirca  habebimus 

Radium  ftciei  anterioris'  z=.   


—  o,  44»»  -I-  T'  y  V — » 

Radium  feciei  pofierioris  ""'^^Z^^^^ 

fbi  eft /X'=:  o,  2041851  ,  praeterea  Tero  erit  Ib 
parcibus  decimalibus 

/>=    o,  19835  n  II  /p=      9,  85>743a» 
y  =  -  0,  44444  n  II     =  H  j>,tf478x3« 
binc  pra  prima  lente  ,  radius  vtriusque  jaciei 
=;  o,  2J022  n 

rnde  cauendum  eft  ,  ne  poflcrioris  leotii  tIIos  ra« 
dius  fiac  minor ,  ioteruallum  antem  inter  binas  lea- 
tes  erit 

= /5 />  =  o,6itf53  n. 

Toixi.XVIILNou.Comm.    -     Fff         f  7* 
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f  7.  Nunc  igitur  Tideamof,  qaalem  ibrfnam 
fecanda  lens  fit  habitura ,  confuiio  deftruenda  O 
fUerit  nuUa  ,  tum  autem  erit 

X'  ir  a,  1+520  vnde  fit  VX'  r-  i  n  o,  93po$ 
ez  quo  pro  fecunda  lente  obttnebitur 

Radius  ficiei  anterioris  zz zihliitJL iz:-o,99758n 

Radius  feciei  pofterioris  =:^=:^iJ£=:-o,3+<yo5n 

Vnde  manifedum  eft,  neutrum  huius  lentis  Radrum 
vnquam  proditurum  fbre  nimis  paruum ;  quo  ma- 
ior  enim  fuerft  confufio  dedruenda  O,  eo  maior  fiet 
numerus  X',  ideoque  ambo  radii  adhuc  propius  ad 
aequalitatem  conuergent. 

Co(terum,  quia  haec  tens  aperturum  admlttit 
femtdiametri  zro,  o525<J  n,  pro  inukiplicatione 
producendam  (latui  debet  0,05255  lizz^,  vnde  fe- 
qaitur  H  — ^-^dig.  fiue  proxime  digitor: 
ita,  yt  multiplicatio  centupla  requiret  diilantiam  (o- 
caleih     37i  dig. 


;  PESCRIPTIO 

hentis  obie&iuae  duplicatae,'  'cuius  prior  lens 
ex  vitro  coronario ,  pofterior  vero,  ex 
cryftallino  eft  paranda, 

'  §.8.  Quod  fi  ipfius  lentis  duplicatae  diftaa- 
tia  focalis  efte  debeat  =  n ,  prioris  lentis  diftantia 
focalis  capieoda  erit  rr  o,  19835  H ,  ct  quia  vtrin- 

•    »  quc 
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qoe  aeq^se  confiexa  eft  formaada  ,  vtriu^ueftfiiciei 
zadius  capiatur  ;=  o>  21023  n$  ^  medio  huius  kan 
tis,  irsque  ad  medium  poilerioris  fiatuatur  interualT 
lum  =0,01(553  U;  poflerior  amem  lens,  exvitro 
cryftalUno  conftans  et  concaua,  babeat  diftaotiam  fo- 
calem  =  — o>444-^n,  tum  .fi  confafio  a  rellqui^s 
leatibus  oriunda  fuerit  =rO  cajpiatujr  oumerus 

X' =:  s,  14520  +  X,  i88p4.  O 

hiocque  fomputetur  valor  fbrmulae 

VV-  I  =  o,  8775  VV-  J 
quo  ^dlo  (latuatur 

Jladius  ficiei  anterioris  =:  •  ~******°  ^ 

RadiBS  feciei  pofierioris  —  „~ 

Tum  vero  ,  fi  huic  lenti  duplicatae  apertura  detur, 
curius  femidiameter  =  o,  05255  n  ea  adhiberi  pote^ 
rit,  ad  multiplicationem  =1»  produceodam ,  fi  acci- 
piatur  U  =  V  m  djg. 

CASVS  SECVNDV5 

quo  prima  lens  ex  vitro  ciyKhdlino ,  fecunda 
vcro  ex  coronario  paratur, 

§.  p.  Hic  ergo  erit  ^p:  4  et  •>!  =:  3  >  Vndc 
valores  prodibunt  fequentes 

Cnm  nuDc  fecunda  lens  fieri  debeat  Ttrioque  aequa- 
liter    conueza,  fiatui  poflet  kzznsi  verum  quia 

F  ff  a  prae^ 


41«  DE  LENTrBVS-^ 


pradftat  k  Ad  f  referre ,  cuius  Tolor  hic  erit  negati-^ 
Yus  et  nniDor  quam  fuinamus  kzz^i6f\i  fit 
in'^  16,  ex  quo  impetrabimus 

0^  . 

fia  autem  fumamus  1=:^  15  habebimns 

«=5:  . 

$.  10.  Retineamus  aotem  valores  poderiores 

vnde  fequitur 

/>r=—i»n=— 0,4343711  et  ^-irJIIzrOjaoooH 

quae  pofterior  lens,  quia  fieri  debet  Ttrioque  aeque 
conuexa,  radius  vtriusque  feciei  erit  =0)2i20oII,(icquc 
aperturam  admittet  cuius  femidiameter  =:0)O530n{ 
diftantia  autem  inter  binas  lences 

=  -n/>=:  +  o,oi5<f2  n 
deiode  vero  reliquae  litterae  erunt 
P  =  }|  j    B     +  -f    et  33  =  ^ 

$•  xr.  Nunc  pro  confufione  tDlIenda,qQia  pri- 
ina  leos  eft  crydaliina  et  concaua  ,  formula  cam  ex«> 
primens  erit 

▼bi,  cum  fecunda  lens  fit  ttriaqac  aeqac  conucza 
erit   
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qnia  igitur  eft 

85  =  J  erit  a3-i  =  TO  =  o,  300 
rndc  colligitur 

X'  =  I,  216^09« 
Deinde  e(l  . 

/1  =  0,0280287  et  /B        (Joaotfoo  et 
-  /93  =  9,903^900  hincqae/B'93  =  o,  505x500 
Tnde  calculus  pro  fecunda  lcnte  ita  (e  habebit 


=0,0280287 
/X'  =0,0849650 

0,1129947 
/95*  =9,7092700 

1.  p.  I  =  0,4037247 
pars  I=+  2,53352 


ij  =0,0280287 
\v    =9, 34x23^^ 

9,  3<J92tf53 
/B  93  =  o,  505x500 

I.  p.II=8,  8(^41  X53 
pars  11=0,  070 xtf 


ergo  ambae  partes  faciunt  2,  5o3<^8 ,  Tnde  cum  fit 

gl=  0,88344 

erit  coi^fufio  lentis  dnplicatae 
^  o,  88344  X -f- 2,  tfosdS  , 

(t  confufio  ex  reliquis  lentibus  nata  fit .  =  O  debe*' 
bic  efle 

—  o,  88344  X  4-  2»  ^03^8  4-0  =  0  hincque 
X  =: "  «^'*'.-»-Q  =  a,  947204-  X,  131 94  O. 

O,  ««14«  »        •  •  ' 

$.  X  2.  Hinc  ergo  inaento  numero  X  erit  pro 
prinna  lente  ,* 

Fff3  ^^«^ 
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Radius  facici  antcrioriR  -  ,  i,.— =  2j«f!£ff 

Radius  faciei  pofteriori8z=r--j7^^=:— ^*-^. 

Hinc  auteni  radius  ficiei  pofierjoris  niulto  prodit 
iniQor  quam  radius  ttriusque  faciei  prinjae  lentis^ 
etiamfi  confufio  plane  nuUa  eflet  fuperanda,  quod 
incommodum  multo  magis  vfu  Teniet,  fi  etiam  maior 
confuiio  de()eret  toUi;  vnde  iioc  genus  lentium  dupli' 
catarum  penitus  rcpudiandum  vidctur,  nifi  forte  volup* 
rimus  multo  maiorem  dillantiam  focalem  admittere» 
id  quod  fQopq  Djoptricap  ipa^^ifnc  e^  aUenum, 


DE 

APPLICATIONE 

tENTlVM  OBIECTIVARVM  COMPOSI- 
TARVM  AD  OMNIS  GENERIS 
TELESCOPIA. 

Auftore 
I.  EVLEKO. 

f 

Methodus ,  qua  rym  Tfus  in  dioptrfca  ,  condru- 
dionem  telefcoplorum  pertracHiandi ,  poftulat  , 
vt  Cngulae  lentes ,  ex  quibus  haec  indrumenta  com- 
ponuntur  feorlim  in  calculum  introducantur ,  vnde 
pro  multitudine  lentium  ,  formulae  quibus  fatisfierl 
oportet ,  continuo  magis  iiunt  complicatae ;  quare 
fi  loco  lentis  obie<5tiuae  fimplicis ,  (lue  duplicata 
fiue  etiam  triplicata  adliibere  veiimus,  numerus  lit« 
terarum  omnium,  quae  ob  fingulas  lentes  in  calcu- 
lum    ingrediuntur ,  ita  increfcit ,  vt  moleftum  fit 
oninibus  coiiditionibus  quae  ad  perfeAionem  telefco- 
pioruxxi  requiruntur  ,  fatisfacere. 

4,  ft.  Vt  igitur  huic  incommodo  occurramus , 
maximc  eft  optandum,  vt  loco  lentis  iiue  duplicatae 
triplicatae ,  vna  lens  tantum  fimplex  in  calculum 
ioduci  pofiit ,  quae  omni  refpeAu  illius  vicem  ge- 
raty  atque  eundem  plane  efiedum  producat;  facile 

autem 
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aiitem  intelligitur  talem  lentem  fimplicem  per  fe 
femper  efle  impoffibilem ,  quandoquidem  fi  talem 
lentem  confiruere  liceret  ,  non  opus  foret  ad  leDtes 
compofitas  confugere.  Verum  nihil  impedit ,  quo 
xninus  lente  adto  imaginaria  in  calculo  vtamDi, 
dummodo  easdem  proprietates  inuoluat,  qaa  leotet 
compofitae  funt  afiedae  ,  quandoquidem  ,  caicDio  ab- 
fi}Iuto ,  id  quod  erat  imaginarium ,  iteram  iode 
eliditur  :  Hunc  infinem  fequens  Problema  refoluen^ 
dum  fufcipio. 

Problema. 

$.  3.  Propofita  knte  obie^iua ,  /we  dupJicMta  fi» 
triplh  ata  ,  inuenire  kntem  fimpHcem  etfi  imagi/iariam , 
tx  data  vitri  fpecie  confe£tam  ,  quae  omni  refpeSu  in 
eomp^tipne  telefcopii  eundem  plane  effe^um  ejjet  protS- 
tura ,  et  quam  idcirco  tanquam  Untem  vicarim  fpeQa- 
re  Sceaf, 

§.  4.  Primo  igitur  lentem  triplicatam  qffit  Tti 
Toluerimus ,  fecundum  omnes  circumfiantias  accu* 
rate  defcribamus ,  quae  ergo  compofita  fit  ex  tri- 
.Tab.  IV,  bus  lentibus  P  P,  Q^Q,  RR,  quarunn  prima  PP 
et  tertia  R  R  ex  yitro  coronario ,  media  "tao  QQ 
ex  vitiro  cryftallino  fit  parata ,  et  quac  ,  obicfiorom 
infinite  quafi  remotorum  imaginem ,  inuerfiiml>l 
repraefentet ;  vocemus  igitur  difiantiam  huius  iroa- 
ginis  f  Imll,  quae  ergo  cft  diflantia  fbcalis  ipfin' 
lchtis  triplicatae  ,  tum  vero  fit  primae  P  P 
tia  focalis  p ,  fecundae  lentis  Q.Q.=  4 
RR=:r;  praeterea  Tero  fint  interualUi,  quibosceo* 

tst 
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(ra  harnm  lentium  a  fe  ineicem"  fiint  remou 
ab—,b4;  —  ^y  quod  interuallum   fupra  flatuimns 

—  Ti^;  tuni  vero  fit  femidiameter  aperturae  primac 
harum  ylentium  a  x  —  x  ^  fitque  E  x  radius  a  ccn- 
iro  obiefti  per  extremitatem  lentium  tranfiens ,  qui 
crgo  poft  triplicem  refracflionem  in  centrum  imagi-* 
nis  1  pertingat ,  poflquam  fecundam  lentem  in  x^^ 
tertiam  autcm  in  x^f  traiecerat  |  ponamus  autem  fe- 
midiaWetrum  aperturae  fecundae  lentis  bx^  —  x^  ter-* 
tiae  V€ro  c  x"  zi:  x'^ ;  quod  autem  ad  figuram  fingu- 
Jarum  lentium  attinet^  eam  deinceps  ita  aiTumemuS) 
quemadmodum  pro  qoauis  fpecie  in  precedeniibm 
difilrtationibu;  determiuauimufe 

§.  5.  Praeterea  ^ero  meminiffe  oportet  >  fi^ 
▼ti  in  Dioptrica  eft  fatftum  ,  diftantiac  dcterminatri- 
ces  harum  lentium  vocentur  a  et  a  pro  prima 
lente  PP,  pro  fecunda  lente  b  tt  ^  et  pro  tertia 
lentc  et  y ,  tiim  fore  a  —00  et  y  n  11 ,  atqoe 
notentiir  (equentes  aequationes , 

tum  vero  ob  interualla  data 

ctJam  confiderentur  iftae  quantitates  deriuatae 

P  11:^     et  Qzz  -  I  porro  J-  — B  et  V  =  ^ 
tode  formatac  funt  iftac 

Tom.XVIli.Nou.Coaim.        Ggg  «x 
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ex  quibas  deduximas 

$  6.  Sit  nunc  nn  lens  illa  fimplex  vicaria^ 
ad  rpeciem  vitri  con  nanarn  referenda  ,  quae  omni 
reljpedu  eundem  effcdum  producat  atque  illa  ient 
tnplicata ,  aC   primo  quidem  ftatuamus  idius  lentis 

TjjJ,.  IV.  diftantia  n  focalem  elzzO^  eique  tribuanius  aper- 
Fig.  2.  turam  cuius  femidiameter  eXzzX^  ita,  vt  radiusa 
centro  c  biedi  emanans  E  X  ,  per  extremitatem  hu- 
itts  lentis  tranfiens  ^  .cum  axe  concurrat  in  ipfo 
pundo  1  {  tum  vero  pto  indole  huius  kntis  iit 
numerus  arbitrarius  ,  ex  quo  haec  lens  fbrmari  de-^ 
bcret  =:  A  ,  qui  cum  aequalis  fit  o,  vei  adeo  va^ 
lorem  habeat  negat  uum,  in  caufa  eft  cur  haec  lens 
fit  imaginaria:  quandoquidem  talem  lentem  adu 
efficere  non  iicet>  nifi  hic  numerui  arbitrariub  fit 
pofitiuus  y  et  vnitate  maion  .  At  vero  pio  fingulis 
lentibus  lentis  triplicatae ,  fint  fimiles  numeri  ar-^ 
bitrarii  X,  X'  et  X",  quos  vtique  vnitatem  fiiperare 
oportet ;  cum  iam  haec  lens  vicaria  iftis  tribus  ele^ 
mentis  ,  primo  diflantia  focali  O  ,  fccnndo  femidia- 
metro  X  et  tertio  numero  arbitrario  A  penitus  dc- 
terminetur  ^  noftra  quaeftio  huc  reducitur  ;  quemad— 
modum  haec  tria  elementa  X  et  A  ex  fu- 
perioribus  elcmentis ,  quibus  Jens  triplicata  defini- 
tur  y  determinari  opporteat  *  vt  in  comporitione 
cum   rtliquis   lentibus,   guodcunque  etiam  adiun^e- 

I  ^       re   vifum   fiierit  \    eundem   plane  effedum  eflet 
praefiatura. 
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7.  Hiinc  in  fioein  ante  oncioia  requiri:  m»? 
oifeftum  eft ,  vt  imago  I  >) ,  per  lentem  vicariam 
reprefentata ,  candem  prorrus  babeat  mag«itudinem  j 
quam  jmago  per  lentenf  triplicatani  reprefcntata ;  at 
fi  (cmidiametrum  apparentem  obieAi  vocemus  zz  (pt 
femidiarreter  imaginis  pery  lentem  vicariam  repre-* 
fentatae  crit  ly^  —  QXp.  Verum  femidiameter  imt- 
ginis  per  lentem  tripiicatam  exiiibita  ^erit 

Qttia  ergo  eft  • 

haec  quantitas  erit  PQn^^,  cui  crgo  iila  O  4)  de- 
bet  clle  aequalis,  vnde  coUigimus  tfle  debere  On:  PQII^ 
quae  efi  prima  conditio  pro  knte  vicaria  requifiea  , 
v^de  patet:  lentem  vicariam  non  in  ipfum.  locum  lcn- 
tis  triplicatae  (ubllitui  pofle ,  fed  cum  Jocus ,  primae 
imaginis  1    refpedtu  fequentium  lentium  fuerit  de- 
fioitus,  lentem  vicariam  ante  banc  imaginem ,  ad 
diflantiam  ^l  zrllQP  conflitui  concipiendum  efl. 

8.  Prima  hac  conditione  expedita  porro  ef- 
fieieadum  efl ,  vt  vtroque  cafu  extremi  radii  pec 
lenres  trasmifli  cum  axe  in  I  eundcm  angulumcotH 
AltU9nt ,  quandoquidei»  per  hunc  aogulum  apertura 
ftquentium  lentinm ,  atque  adeo  campus  apparens 
determiiiatar.  Cum  iginir  pro  lente  iriplicata,  tan-» 
geos  huius  anguli  Clx"  fit-=:^'  pro  lente  autem 

vfcaria  huius^  anguli  tangens  fit  =  i-  =  ffn 

Ggg  2  eft 
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eft  Tt  fial  X z P Q.  Oim  ig^icur anbzz^  ttit 
primo 

*  -r-  ff^  =  jr  (  I  -  l^), 
(lincque  poi-ro  {imili  modq 

quatn  ob  rem  habebimus 

*"=*^'-n)('-o)='C«-?(i+{)-H.-£fJ 

▼nde  per  formulas  fupra  datas  colligitur 

pofito  pzz  —  itq  quia  fcjlicet  q  eft  quantitas  oegt' 
tiua,  ccnfequenter  pro  leme  vicaria  habebimus 

haecque  eft  fecunda  cooditio  pro  determinatione  lcn- 
tis  Ticariae. 

f.  9.  Praecipua  autem  conditio  adimpleada  in 
hoc  confidit ,  vt   lens  vicaria   in>  calculo  confut 
fionis    eundem    plane    obtineat   valorem  ,  quem 
pro  lente  tripjicata  inuenimus ;    fupra  qutdem  tan* 
tum  formulis  vfi  fumus  quibus  liaec  confufip  erat 
pfoportidnalis  ,    quia  hoc  ad .  propontum  nofiFuai 
fufficiebat  ;  nonc  autem    veram  expreflionem  pt« 
femidiametro   confufionis  confiderare   debemus.  In 
dtoptrica    autem     pro    femidiame(ro  G0j9.ftifipais 
quatenus    ad    noftram    Jentem    triplicafiL^  re|eF^ 
m,   dum   ai   fnultiplvcatiooeni  m  p^p4ttcendai]9 

adhi- 
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adhibetur ,  femidiametQr.  «oqfufionis  repejritur  ex« 
preflus- 

quae  fbrmula  Ci  ad  noflram  lentem  referatur  dabit  (er 
midiJimetrurt^  confufionis 

<)uare  \t  coofiifio  vtriaque  fiat  eadeoi ,  necelb  eft' 
Tt  fit 

A  =  ^(X-etc.) 

ifai  finiul^  adiungendi  funt  tcrmiai  %'  et  >i  ianoln; 
^tes:  quod  fi  ergo  loco  <I>  et  X  valorei  iaueotoe' 
fabfiicuaqius,  ceperiemus  ~ 

in  hac  ergo  formula  etiam  tertia  condkio  conttao^ 
tur  9   qua  lens  nodra  \icaria  penitus  detprHiinatur» 
atque  pro  quouis  teleCcopiorum  geoere  loco  lenjtii 
triplicatae  in  calculum  introduci  poteft,  Tnde  ad ' 
fequens  Protjema  principale  progredimur* 

Problem^. 

§.  10.  Pro  quouis  ttkfcopiorum  gtaere,  lemm 
tripUciuam  loco  obieCtiuae  adhibendam ,  ita  dei^rmimret . 
vt  omnis  plane  confufio  a  idnfim  ^psrtura^iigu^  pf^t^" 

fus  dq^rjmo^  ' 


^oUtlo. 
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Solutio. 

§.  XI.  Loco  lentis  obiediuae  triplicatae,  in 
computam  iatroducatur  lens  cA^iediua  fimplex  Tica- 
ria  modo  determinaca ,  quafi  ex  Titro  coronario  ef- 
fet  parata ,  et  tum  ex  data  multiplicatione  zzm  et 
clementis  tiuius  leatis  vicariae  ,  quae  funt  0  X  ec 
A,  fecundum  praecepta  in  Dioptriea  data ,  colligan- 
tur  (equeatium  lentium  omnium  confiilioaes.,  Tode 
prodeat  lemidiameter  confufionis  totalis 

ica  ¥t  XI  contineat  formnlas  pro  reliquis  lentibut. 
confufionem  exhibentes;  quo  6do  omnis  confofio 
penitus  tolletur ,  fi  fiat  A  +  ^  =  o  cum  igitur  fit 

A=^'(,i!I!..^p-(>^->']-4-M) 

tbt  fcilicet  loco  terminorum 

(gr  +       "  rrQ,% ei) 
ioribamus  fimpliciter 

[Xl   et  [X«J 
tum  vero  fit  etiam  breuitatis  gratia 

ir  

Y^^habeamuii  . 

•  A^Ai^^-M-f-LX"]) 

ficque  habeb^mus  hanc  acquationem  adimpkndam 

A(X  -[X']H-[X"])-+-il  =  o  fi"c 

•  X-^xO-hM-hg^o.  Sopra 
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Snpra  autem,  vbi  lentes  triplicatas  tradaaimut ,  (up^ 
pofuimus  confufioaem  a  reliquis  lentibns  nriundao^ 
eflfe  =  O  ita  vt  fatisfieri  opbrteret  huic  aequationi 

•  X-:X'H-[X"]-HO=:..o 
qua  aequatione  cum  illa  comparata  intelligimus  eflc 
0  =  f ;  cum  igitur  quantitas   Sl   per  praecepta 
dioptricae  fuerit  definita  ,  detern.inationem  lentis 
triplicatae  obtinebimus  per  hanc  formulam 

quo  faAo  lcDtem  tripltcdtam  ante  locum  primae 
iinaginis  aJ  diftantiam.  =i  n  coUocare  opponebit. 

$.12.  Quae  igitur  badenus  in  genere  expofui- 
mus ,  ea  tam  ad  lentes  lUas  triphcatas  ,  quas  in  lu<- 
periore  diflQrtatione  defcripfimus ,   quatn  ad  lentem 
dupl  catam  in  appendice  defcriptam  accommodemus ; 
in  ipfa  autem  illa  diflcrtatioHe  binas  lentes  triplica» 
tas  dedimus  ,  alteram  ex  hypothefi  3-  =  || ,  aheram 
vero  ex  hypothefi  5  —  |  dedudam  ,   vnde  tres  ca-» 
fus  nobis  erunt  euoluendi ,  quos  ordine  inuerfo  per-* 
tra(S^emus,  et  quomodo  omnis  generis  telefcopia  ope 
talium  lentium  obiediuarum  ad  fummum  perfeiSlio- 
nis  gradum  perduci  queant ,  oflendamus. 

I.  D£  TELESCOPIIS 
Lente  obie£liua  duplicata  inftruendis. 

$.  13.  Pofita  huim  lentis  duplicatae  diflantia 
ibcali  n  >  prioris  lentts  quae  ex  vitro  coronario 
eft  paranda  diftantia  focalis  iaaenta  eft 


x^uik  dltfl  iltbeflt  vtritiqae  aequaliter  con«ext$ 
fadiUB  vtria^i3  ftciei  eriit 

•i±  'a,  i  1623  li  » 
pofterioris  rero  leotis  cryftallinae  diftantia  fdcalis 
negatioa  &ffigDflta  eft 

i>ro  ciritls  cdnftruAionc,  fi  niimerus  Srbitrarius  tb 
pcjtinens  ibuentus  fuerit  —X',  ladium  faciei  anie-« 
rioris  cfte  opportet 

:   f-.  tf,  44*4  n  _ j  ir-     — O,5o<4og    ■  . 

_  O,  ^49^  -f- 'T'  V'X  — •   O,  5IJOI  -f- VX'  —  » 

iaciei  autem  pofterioris 

  ^  O-,  4444.11:  —    "«  SOg4p  g  . 

~~  3i  »m  —  T'  V  V  —  I       J»  5II6,  —  y  X'  —  I 

diftantia  autem  inter  Iias  binas  lentes  conftituta  eft 
o,  0x^53  IIv  Quod  fi  iam  hac  lente  \ti  vclimus 
fld  roultiplicatioaem  zz  m  produeendam ,  cam  ad 
tftntam  aperturam  recipiendam  parari  opportet ,  cu- 
ius  feratdiameter  in  (acie  anteriore  ftt  ,r  =  ^9  digitor. 
tnm  vero  obleruauimus ,  diftantiam  focalem  capi 
fofft  rr.  H     i  M  dig. 

f»  .  i%i  Pro  hac  vero  lente  duplrcata  crat 
Prr^/r,  qui  Valor  fufficit^  dum  duae  tantum  ha- 
beantur  lentes  ,  et  hoc  valore  loco  P  vti  conue- 
niet.  Tum  vero  pfo  femidiametro  aperturac  fecua- 
dae  kntis  cryftaliinae  erit 

Ita  vt  iam  loco  formulae  '^-^Al  hic  'tantuin  {5 

1*4  p 

fcribi  oporteat^  pneterea  Vero  pro  cdofafione  huius 

kntis 
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lentis  obiedliuae ,  quam  in  praeceptis  ante  traditii 
hac  fQrrouJa  X  —         [>J']  defigaattimus ,  nunc  ha- 

bebimus  IQum  Yalorem^ 

1,(5(5429  -0,77$88X'.  , 

$.  15.  His  de  noftra  lente  dUplicata  defifiitis, 
In  calculom  pro  teleTcopiis  cuiusque  generis  loco  iftius 
leatis  dupliatae ,  introducamus  lentem  fimplicem  ex 
T  tro  coronario  fadam  ,  cuius  difiantia  focalis  fit  O 
et  femidiameter  apeiturae  =  X  ,  atque  cx  ils  quae 
ante  Qint  demonfirata  babebimus 

0  =  p  n  =    n  =  o,  6^^6  n 

tum  yero 

X  r:     IIxz=lUxz=o,  5909  x  .  \ 

denique  hac  lente  obiediua  fimplici  in  calcuiuni 
introduda  colligantnr  fingularum  lentjum  reliqua- 
rmn  confufipnes,  fecundum  formulas  in  dioptrica 
rraditas ,  fitqne  earu.m  coofufio  zz£l  tt  cnm  debeac 
eflc 

H' 

X-M  +  Ml^b  ob  A=^77^  crit 
vnde.  fit 

/  A  i=  2,  2210^92  hincqnc      =  7, 77S9308 

ergo 

1  =Z  Of  oo^ot 

ficque  jicquatio  pro  confufiooe  tollenda  erit 

I,  <S:<^42p  -  o,  775  83    4- o ,  co(Joi  iX  =:  o 
..Toin.XVIIl.Nou.Comna.        Hhh  Tnde 
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tndc  reperlttir 

V  _  if«g««« -4- tt—-,y:t^«f  20      o,  00775  XI. 

Nunc-  igitnr  ex  hoc  ^alQrie  V  ,  leoS  pofterior  cry- 
ftallitia  conftruaiur,  quo  1fa<a6  lens  ifta  duplicata 
ante  imagiuem  coUocetur  ad  diftahtiam  zz  H  ,  ma- 
nentibus  reliquis  lentibus  vti  fucrint  detcrmiDatae , 
et  tfclefcopiiitn  erit  perfeftum.. 

IL  DE  TELESCOPIIS 

•  Lente  triplioita  obieftiua  pofteriore 
.  inftruendL. 

$.  z6.  Pofita  huius  lentis  triph'catag  diflantit 
fbcali  n ,  primae  lentis  ex  vitro  coronario  pa- 
randae  diftantia  focalis  affignata  eft 

cuius  fi  Qumerus  arbitrarius  fit  =:X,  conftrodio  itt 
fe  habet         *  * 

Radius  faciei  antenoris      ,^  _y 

Radius  faaei  pofterioris  =:    „,„^y  x-^* 
Lens  vero  fecunda  cryftalUua   diftaadam  fyakm 
liabet 

q  ±z  —  o,  27109  n , 
quae  cum  cfle  debeat  \trinquc  aequaliter  coDcam , 
Ttriusque  facici  radius  erit  rr  -  o,  ^14.4^  11;  tertiae 
dcnique  lentis  it^rum  coronariae  diftantia  focalis  cnt 
-1:0,4855711,  quae  cum  fit  etiam  Ytrinque  aeqi»- 
liter  coQuexa,  radius  Vtriusquefaciei  erit  0,5x4.8311; 
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« 

cnm  Tero  diftantia  ,  tam  i  pfima  leot^  •  ad  *  fecun- 
dam  ,  quam  a  lecunda  ad  tertiam  cotiftituta  eft 
:=0)  0226011,'  quod  fi  iam.  baec  lens  adhiberi  de- 
beat  ad  multiplicationem  =  m  produeendam,  femidia- 
meter  aperturae  in  prima  lente  defbet  eifexrr^^dig. 
tum  vero  ca^i  poterit  diftantia  focalis  11     ^  dig. 

$.  17.  Pro  hac  porro  lente  triplicata  iaueai«- 
mus  fore 

P  q  =:  |;|  et  /  P  Qrr  o,  oj43o75  ' 
deiode  pro  calculo 'lequente  notetur  efle 
/Hn  o,  3908021  , 

tum  Yero  /pro  formula 

«  reperitur  ^  =  -  o,  ii5T4  , 

vnde  fit 

Cum  porro  fic 

hinc     •  ' 

/  A  =  I,  2X533»»  et         8,  7845579  ergo 
^n;©,  o<5o9i, 

§.  18.  ^n  calculo  igitur,  pro  telefcopii» -cuius- 
quo  generis ,  loco  lentis  nodrae   triplicatae  ,  me  te 
faltem  fubftituatur  lens  fimpleit  coronaria  ,  cuius  di- 
ilancia  focalis  fu  (D,  et  femidiametei  aperturae  = 
ecitque  vti  fupra  od^dimus 

<I>  =  P  Q,n  z=  X,  03349  n  et  X  =:  o,  $9999 

Hhh  z  Uinc 
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Hinc  pro  rcKquis  katibus  compntctttur  confiifioBC^ 
quarum  fumma  fit      Cl ,  ct  quia  coofafi<>  ex  knic 
triplicata  oriuoda  inuenta  cft  X  — a,  aipi,  \i  omois 
confufio  tollatur  buic  aequationi  efl  (atisfacieadam 
X  —  2,  a  1 9f o,  0^091  iX  n  o  , 

Tode  reperitur 

X  zi:  2,  2191  —  o>  oiJopr  il  , 

quo  valore  inuento  priraa  ien$  erit  perfede  dcter- 
ininatai  tantum  igitur  liipereft  ,  Tt  tota  leos  tripli- 
cata  ante  primam  imaginem  ad  diftantiam  =:  n 
conftituatur. 

ilL  DE  TELESCOPIIS 
Lente  obieftiua  mplicata  priori  inftraehdis; 

f.  18.  Primae  lentis  cx  vitro   cofonario  p*- 
xandae  difiantia  focalis  eft 

p=:o,+455onv 
cni  fi  co^iuentat  numervs 'albitrarius  X- 

Radius  faciei  anterioris  cl!o  =:  — —  "t/^^ — -  ct 

Radius  faciei  pofterioris  — ^~Tf=^i 

fecundae   autem    lentis   difiantia'  fbcali«.'  deb«t  efle 
^——0,27184,  quae  cum  effici  debeat  vtrMiquc  ac- 
qualiter  concaua,  radius  'Vtriusquc  faciei  capiatuc 
=  -0,  3153*11. 

Tertiae  autem  Icntis  fterum  coronafriac  atqtie  «rcqmr- 
liter  vtrinque  conuexae  difiaicia  focdis  afllgnata  eft 

r=o,  4404*nr 

ct 
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ct  radhis  Ytriqsque  faciei 
rr  o,  46(J&4  n  ; 

tum  \ero  interualla  inter  bina  harum  lentium  cuak 
flituta  fiint 

zz:  o,  022^5  II , 

qnae  fcilicet  interualla  a  pundlo  medio  feu  centro 
cuiusque  Jentls  funt  fumenda.  Quod  ,fi  iam  haec 
lens  ad  multlplicationem  =  »7  .producendam  adbibe^* 
tur,  cius  apertune  fem1diameiercritA'zr:^dfg.,  di-^ 
flantia  autem  •  cius  focalis  fumi  potcrit  f  digitor ; 
Confufio  vero  huic  leuti  tripUcatae  comienieas  rcr 
perta  eft      ^  ,       '  ^ 

X  —  2,  5o8<r2. 

%f  fp.  Fro  hac  porro  lente  erat 
/PQn  o»oopp27a 

deiade  vero  colligitur  "  • 

<  — -o,  ro"5p$ 

Tnde  fit  fbrmiila 

S =:  o,  97740  i 
cnm  poftea  fit  n 

=:  o,  aS«x3a8  et  / f  A  =: 0,3^10^05 

idcoqac 

/Azrr,o8$x8i5,/i=:8,<>itf8x85  et  1^=0,08257. 

H  h  h  3  $.40. 
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r 

»0.  !am  in  calculo  cele(copioruin,  focohtt- 
ius  lentis  triplicatae ,  mente  faltem  fubflituatur  lens 
coroni^ria  fimplex,  cuius  diflaatia  focalis  fit  -zzO  et 
femidiamcter  aperturae  =  X ,  eritque  vti  iupra  de« 
inonflrauimus 

<S>  ='PQ.n  zr  x,oa3ii  n  ct  X=  i,  oooo  x 

ita  Tt  (it  X  =:  xi  quo  ^do  reliquarum  lentiun^  con> 
^      fufiones  culligantur  ,    quarum  fumma  fi  ponatur 
zzSli  tota  confufio  cenfenda  erit 

2,  5o86a-f- o,  08257  il , 

fuae^ergo  penitus  defiruetur  fi  capiatur 
X  ==  2,  5o8tfa  —  o,  08257  . 

Tnde  prima  lens  iam  penitys  erit  determinati  ct 
coaftrui  poteric^ 

$.  21.  Coetcrura  quia  in  Dioptrica  fcrriiulae  . 
prO  confufiotie  lentium  variis  modis  funt  reprefea- 
tatae ,  dum  h&LOx  communis  alio  atque  alio  modo 
afiumitur ,  hic  iis  formulis  erit  vtendum  quae  hac 
Ibrma  funt  exhibitae 

cuius  fcilicet  primum  membrum  eft  firopliciter  nu- 
merut  X ,  primae  lentt  obiisAiuae  lefpondens.  Bene- 
ficio  igitur  horum  praeceptorum ,  omnia  telcicopio- 
rum  genera  in  Dioptrica  pertradtata  ,  ad  fiimmum 
perfedionis  grndum  reduci  poterunt.  Hunc  in 
nern  autem  eas  tantuoa  fpecies  adbiberi  coDueoiec, 

ia 
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ia  qaibus  lens  obiedtiua  iimplex  ed  Tfurpata^  quan- 
doquidem  hic  lentes  compofitas  ad  fimplicem  vica- 
liam  reducere  docuimus.  Dcnique  circuml^aiuia  hic. 
fe  ofl&rt  notatu  maxime  digna  :«quod  conruricr  a  rc' 
quis  lentibus  nata  -XX,  in  noftris  fbrmulis  valde  exi' 
guum  obtinuerit  coefHfientem  ,  vnde  intelligitur  ,  ob 
lentes*(^quentes ,  confltuclionem  Itntis  obie<^iuae  iiue 
duplicatae  liue  triplicatae  jpariim  immutarl.  * 


DE  . 

PERFECTIONE 

TELESCOPIORVM  PRIMI  GENBRIS 
NVLLAM  IMAGmEM  REALEM 
CONTINEI^TIVM. 

An  ctore 
L.    EV  VE  KO,  . 

§.  I. 

Hic  igltur  cotxtemplemut-fiinpliciflimaiil  /pcciem 
horum  tejiefcopiorum  ,  in  Dioptricae  tomo  fc- 
cundo,  pagina  73*  defcriptam^  quae  taQium  duabus 
lentibus  conftat ,  priore  obieftiua  ,  cuius  diftantii 
focalis  ibi  ponitur  =.p,  altera  oculari  concaua  cuios 
diftantia  fbcalis  eft  y ,  vbi  pro  data  rfiultiplicatio- 
ne  rz  m  debet  effe  ^  —  —  ^  ,  diflaritia  autcm  ba- 
rum  Jentium  zzC5~L>p;  Tum  yero  oculum  Unii 
oculari  immediate  applicari  oppoKtet ,  vt  aiaximum 
campum  apparentem  contucatur ,  cuius  femidiaraeter 
crit  — .  |. ,  denotante  w  femidiametrum  ptt- 
pillac,  qni  ctj.m  aefliirari  foleat  z=:  5*5  dlg^,  diftiii- 
tiam  focalem  lentis  ocularis  minorem  ftatui  non  li- 
cet  quam  \  dig.  vel  ad  fummum  f  dig. 

f  a.  Hic"  igitur  lens  obieaiua  vti  cft  fimplei, 
nobis  vicem  gerat  lemis  pcrfe^flac ,  fiuc  duplicatae, 

•  :  .     .  i» 
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fine  triplicatae  ,  quales  fupra  defcripfinius ;  ficque  p 
deoomt  id ,  quod  ibi  Tocauimus  ^  quemadmodum 
X  defignat  femidiametrum  aperturae  ifiius  lentisoV 
iediuae  vicariae ,  pro.  qua  fupra  numerum  '  arbitra* 
riuxn  pofliimus  =:  A  ,  quo  auten»  non  amplius  opus 
erit ,  quando  eius  loco  lentem  fiue  dpplicatam  fiue 
triplicatam  fubilituemus.  His  igitur  praenotatis^ 
Ytramque  lentem  tanquam  ex  eadem  Titri  fpecie 
paratam  fpcftamus ,  quae  fit  coronaria. 

3.  Sit  iam  numerus  arbitrarlus  lenti  octf- 
lari  refpondeos  et  quia  hanc  lentem  vtrinque 

aequaliter  concauam  fieri  conueni( ,  yt  maximaqi 
aperturam  admittar,  erit  V  X'  —  i  —  (0  >  '^^^ 
colligitur  numerus  z=:  i,  60024.  Hinc  autem  ob 
fji^-[x  formula  pro coofufione  inuenta  eft  —^^'(-A^-'^)^ 
vnde  cum  fupra  ad  confufionem,  ex  omnibus  lenti- 
bus  natam  ,  defignandam ,  exhibuerimus  hanc  forma- 
lam  A  -4-  XI erit  noftro  cafu 

vnde  prout  ah'a  atque  alia  lens  obieAiua  compofita 
in  vfum' \ocatur ,  conftriidio  totius  telefcopii  omni* 
no  detcrminatur  ,  durpmodo  fcn.idiameter  aperturae 
X  fiue  X  i  vna  cum  diftantia  focaU  n  ,  ita  accipia- 
tur,  vti  multipjicatio  m  poftulat.  Pro  ternis  igitui;; 
l/^ntibus  perfciftis,  quae  fupra  funt  delcriptae,  tres  calus 
cuoluamus;  . 


Tfom.XVIILNou.Comn:u  •    lii  Caft 
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CASVS  PRIMVS 

quo  pro  lcnte  obie£tiua  accipitur  lens  duplb 
cata  fupra  defcnpta. 

f  4.  Pro  4fica  igitur  multiplicacione  m  prt- 
mo  accipiatur 

.V  —    dig.    cc  11  =  1«  dig.  ^ 

quibu»  valoribus  conftitutis  erit 

Tude  colirgitur 

tum  vero  quia  im^go  realis  poft  lentem  hanc  obie* 
dliuam  cadit)  ad  diflantiam  —11,  leas  ocularis  au-- 
tem  ad  diftantiam 
=  0,  <y44<5  5, 

erit  didantia  inter  lentem  obiediuam  et  ocularem 
quae  erit  longitudo  telefcopii ;  deinde  Tero  ob 

£1  —  —  '  > 

m  • 

pro  condrudione  lentis  cryflallinae  habebimus  na» 
mcrum  arbitrarium 

Praeterea  vcro  etiam  notctur  eflTe  X  rr  o,  5909  x. 

$.  5.   Nunc  igitur  condrudlio  lentis  obie<^inae 
duplicatJe  ita  fe  fiabebit. 

I*.  Prior 
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1*.  Prior  eius  lens  ex  vitro  coronario  paranda,di-^ 
ftantiam '^Rxralem  habeat  r=o,  19835  11,  radium  Tcro 
\crhisque  feciei  conuexae  —0,2102311. 

2^  A  medio  liuius  lentis  ad  lentem  fequentcM 
•   ftatuatur  interuallum  —  o,  okJssII. 

3°.  Lentis  porro  cryflaliinae  concauae ,  didantia  fo- 
calis  afiignata  eft  =  —  o,  +4'+4  II  et  pro  eiui  coa- 
ftru^lione  .  > 

'      Radius  ficiei  anterioris 

Radius  faciei  pofterions  —  :  !;ir=. 

Exiftente  X'  iz:  a,  14.520  -  22^». 

4°.  Poft  Iianc  kntem,  ad  diftantiam  n(i  -  iiiitlV 
flatuatur  lens.  ocularis^coronaria  concaua ,  cuius  di^ 
ftaatia  focalis  — -  o,  6445  5  et  radius  vtriusque  ft- 
ciei  rr:— 0,68335,  cui  oeulum  immediate  applica-: 
ri  oportet. 

5**.  Tum  vero  pro  femidiametro  caitipi  apparen- 
tis  erit  (bzz-^  vbi  u  eft  circiter  si  dig.- 

qaae  expreftlo,  cum  ad  radium  referatur,  multiplicari 
debet  per  numerum  3437  ,  Yt  repcriantur  minuta 
prima. 

5°.  Quod  ad  aperturas  attinet ,  lenti  oculari  qui- 
dem  maxima  tribuitur,  quam  capere  potcft.  ^  At  pro 
lentc  obiediua  dubium  nafci  poteft  ,  vtrum  capi  de- 
beat  x=:%dig.  an  X^zrr^jdig.  quia  inter  X  et  x 
tam  infigne  difcrimen  intercedit,  viique  autem  prae- 
flabit  CumtSk  X  =r    -vnde  fit  ^  z=  Tum. 

*  I  i  i  A  autem 
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I 

ftotem  qaintius  n  in  eadem  ratione  3  :  $  eric  au- 
gcnda  ,  ita  vt  fiat  n  I « ;  hoc  enim  modo  certo 
maior  claritatis  gradus  obtinebitur.  Hine  igitur  voi- 
cum  exemplum  computemus. 

Exefnplnm. 

m 

Sit  primo  roultipUcatio  «=5»  capl^tnr 
ergo  X  n  \  dig.  et  n  =:  V,  feu  proxime  II  =  3 
tum  erit  X'=:2, 14274  hinc 

X'  —  I  m,  14-272  et  Vx/  —  I  =:  i,  otfj^ 
■vnde  condriiAio  huins  telefcopii  fequenti  modo  f9 
habebit.  1/^ 

i*.  Prior  ciu»  lens  ex  vitro  corflnano  piranda  dt- 
ftantiam  fbcaiem  habeat  =:  o,  dig.  radium  vtrias- 
que  ficiei  =:o,tf3idig.  et  lemidiamcttum  spertura» 
=  idis. 

2*1  A  medio  huius  lentis  vsque  ad  me<Uum  fe^ 
qnentis  ^  fistuatur  Interualkim  =:  o,  059  digit. 

3*.  Lentis  porro  cryft^Ilinae  concauae,diftantia  fo- 
calis  alfignata  eft  zz  —  i,  3333  dig. 

Radius  feciei  antcriori»  rz~iiii^zr-2,7a7<%- 
Radius  ficiet  pofterioris  —  —  ^ijg— —  i,o37fliSr 

4*.  Poft  hauc  Ientem„  ad-  diftantiam  a,  <fi3  dig» 
ilatuatur  lens  ocularis  corooaria  coocaua,cuiusdi(Iaa« 
tia  Ibcalis  ~— o,  387dig.  et  radius  Ttriusque  fe- 
ciei  ==  —  o,  410  digit»  cui  oculum  immediate.  ap- 
plicari  oportet 


I 
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5*.  Tum  Yero  pro  femidiametro  campi  adparea* 
tis  erit  <I>=:*-ii2i=:  III  minut.  ^ 

CASyS  SECVNDVS 

quo  pro  lente  obiediua  accipitur  lens  tri- 
plicata ,  priore  ioco  defcripta. 

$.  7*  Pro  dau  igitor  multiplicatione  m ,  acd*  . 

piatur 

*  =  ?5  et  n=:?dig. 
quibus  valoribus  conftitutis  erit 

',0334^n— etX=i,oo.jr,fiueX=:Jif 
forro  «oiJigftnr 

*=-^o3349j 

Tiide  diHantia  inter  leotem  obietftiuam  et  ocularem 
crit 

—  n  Ci  -  '-i^Of  deinde  ob  11  =  - erit 
^=:2,aipx+2i21£tJ2±J«  fiue  Xz^i^zj^t^^i^ 

8*^  Nunc  igitur  conftruAio ,  tam  lenti»  6b-^ 
ieftiuae,  triplicatae,  quam  totius  teiefcopii  ita  fe  bi«'' 
bebit.  : 

1  *  Primae  lenti»  ex  vltro  eoroBarfo  parandae,  di- 
fiaotia  focalis  debet  effe  zz  o,  40663  n,  et  ex  numfr- 
ro  \  modo  inuento  itz  formari  debet  ifta  lens,  vt  ilt 

Kadhi»  fecici  antcrioris  =— ^'"2^== 

Kadius  aciei  pofterioris  -  — ^*^^— 


I  i  i  3  2*.  A 
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a*.  A  medio  huius  lentis  vsque  ad  tnedlum  fe- 
cundae  ,  ilatuatur  interuaUum  =  o,  02a5o  11« 

3*.  Secundum  locum  obttnet  lens  cryftallina , 
y^rinque  aeque  concaua,  cuius  .  diftantia  Ibcalis  eft 
r=  —  o,  4711  II  et 

Radius  Ytriusque  faciei  —  —  o,  3X4+<^  H. 

4^  Ab  huius  medio  vsque  ad  medium  tertiae, 
iternm  (latuatur  interuallum  ~o,  02260  n, 

5*.  Tertiae  vero  lentis  ex  vitro  coronario,  et  vtrin- 
que  aeque  conuexe  parandae  diAantia  focalis  debet  efle 
=  o,  +85^7  n  et 

•  .Radius  vtriusque  &ciei      o,  514.83  n. 

6*.  Ab  hac  lente  vsque  ad  lentem  ocularem  Aa- 
tuatur  intcruallum'  =:  n  (i  —  '*°"*»). 

7*'  At  lens  haec  ocularis ,  ex  vitro  coronario  >  ct 
aequaliter  vtrinque  concaua  paranda  ,  habeat -diftan- 
tiam  focalem  =z— 1,0335  Jet  radium  vtriusque 
ficiei  n  —  I,  113(5  5. 

8  .  Tum  vero  pro  femidiametro  campi  adparentis 
««•'t  ^  =  ^-^^~n)  exi«ente  (o  circiter  =,',dig. 
qui  ,  funito  igitur  la  —  ,'5  et  11  —  ^  dig.  in  mi- 
nutis  primis^  ita  exprimitur ,  vt  fit  i  —  min. 
Tnde  fequcntia  exempla  euoluamus. 

Exemplum  primum. 

§•  8.  Incipiamus  a  multiplicatione  «r  —  10, 
«t  fumto  femidiametro  aperturae  in  lent©  obie^aiua 
dig.  =:  o,  loo  dig, 

et 
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et  didaatia  focali 

n  =:  ?  i::  2,  $00  dig.  erft  X  z=  a,  aa88 
et  V  X  —  I  n:  I,  loS 
Tnde  cooftruftio  telefcopii  ita  fe  habebit. 

1*.  Primae  lentis  ex  vitro  coronario  parandae,  di- 
ftantia  fbcalis  debet  efle  —  i,oi(ydig.  tuin  vero 
IRadius  fiiciei  aaterioris  —~^z=:  1^603  dis- 

Radius  ficiei  pofterioris  zz       zz  o,  8 1 5  dig. 

a*.  A  medio  huius  ientis  vsque  ad  medium  fc- 
cundae,  ftatuatur  interuailum  =:o,  os^dig. 
.  3*.  Secundum  locum  tenct  lcns  cryftallioa,  Ytrin;jue 
acque  coocaua,cuius  diftaatia  fbcalis  eft  =-0,^78  dig.  et 

Radius  vtriusque  feciei  ^iz -- o,  785  dlgit. 

4/*.  Ab  huius  lentis  medio,  ad  medium  tertiae  fti- 
tuatur  iteram  iuteruallum*  zi:  o,  ojK?  digit. 

5*.  Tertiae  vero  lcntis  ex  vitro  coronario,  ct  vtrin- 
qae  acque  conuexe  parandae,  diftaatia  tolis  debec 
efiie  =  X,  ai4t  dig.  et 

Radins  vtriusque  feciei  —  i,a87dig. 

<S".  Ab  hac  lente  vsque  ad  lentem  ocularem>  fta- 
tuacur  interuaUum      2,  24.2  dig. 

7*.  Haec  lcns  ocularis  ex  vitro  coronario  et  ae- 
qualicer  vtrinqiie  concaua  parari  debet,.  ita  vt  fic  di- 
ftantia  fbcalis  zi:  —  o,  25  S  dig.  et 

Radius  vtriusque  faciei  — o,  278  dig. 

t*.   Tum  vero   femidiamecer    campi  apparen- 

tis 
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ti«  r=  661  tnw,  coetcrum  campus  apparcns  mazime 
eft  ioccrtas,  ob  v«riationem  pupillac. 

Exmplum  fecuniunL 

$.  p.  Sit  iam  muldplicatio  <»=rso,  et  ramto 
iemidiametro  aperturae  ia,iente  obiediua 

fozz  0,400  dig. 

Ai 

et  difiantia  focali  II  ==  5  digit.  erit 

X     2,  8240  ergo       —  i  —  x,  jotf^ 
Tnde  conftrudio  tclcfcopii  ita  fe  habebit. 

1*.  Primae  lentis  ex  -vitro  coroqario  parandae,  di- 
flantia  focalis  debet  efle  r=  2,  033  digit. ,  tu/n  yero 
Radius  faciei  anterioris     ^iigf  dig.     3, 193  dig. 
Radius  feciei  pofterioris  rr  2ii»if  dig.  —  i ,  2tf  dig. 

A  medio  tiuius  lentis  Tsque  ad  medium  it- 
cundae  ,  ftatuatur  interuallum      o,  113  digft. 

3'.  Secundum  locftm  obtinct  lcns  cryftallina, 
Ttrinqae  aeque  concaua,  cuius  diftantia  focalis  eft 
=  -  I,  355  dig.  et 

Radius  vtriusque  ficiei        i,  572  digit. 

4*.  Ab  huius  mWio,  vsque  a^  medium  tcrtiae,  fta- 
tnatur  interuaHum  —  o,  1 1 3  digit. 

5*.  Tertiae  vcro  lentis  ex  vitro  coronario  paran- 
dae  et  vtrinqqe  acque  conuexae,  diftantisl  focalis  dc- 
bet  efle  =z  2,428  dig.  ix. 

Radius  vtriusque  facici  =.2,  574*. 

6\  Ab 
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€\  Ab  liac  Jeoee,  Tsque  «d  lcotem  ocularein  Stit* 
toatiir  ioterodliim  =:  4.,  742  dlg. 

7*.  Quae  lens  ocularis  cx  Titro  coronsrlo  tt 
qualiter  ytrioqne  concaua  parari  debet,  ita  Tt  diflto^ 
tia  focalis     — o,  a^Sdig.  ei 

Radius  .TtriYsquc  feciei  n:^  o,  »78  dig. 

«*•  Tom  vero  lemidiameter  campi  «dptreotis  eiift 
35  raio. 

EVOLVnO  GENERALB 
pro  multiplicationibus  maioribus. 

§.10.  Pro  multiplicatione  quacuniioe  =  1»,  ci^' 
piatur  femidiameter  aperturae  x  =zf<„,  et  diftaotia  Ib- 
calis  leotis.  triplicatae  n=:^dig.  tum  Tero  cam 
fii  .  . 

A  =:  a,  aipi  +  ^t^*  erit 

liincqne 

-  I  =  »,  1041  (i  +  ^     I,  X041  4-  i»^» 

lilnc  pro  primae  lentis  ficie  aoteriore  erit  deoomi- 
nator 

=  o,  dpo3  -       =  o,  ffpos  (i  -s^)r 

▼nde  cum  oumerator  fit  o,  10987  m,  erit  radius  &• 
ciei  flnterioris 

=  =  o,  I59i<?3       0,  010 ; 

fimili  moio  pro  facie  poderiore  erit  deoomioator 

3490+2^=  1,  3490  {»  +^) 
Toin.XVIIL  Noo.Comflu        ILlk  hinc 
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hinc  crgo  radius  faciei  pofterioris  crit 

quac  particuiae  extremae  lubiundae  tam  (unt  paruae 
vt  in  praxi  prorlus  (entiri  nequeunt. 

CpNSTRVCTIO  TELESCOPIORVM 
pro  multiplicatioiie  quacunque  —m. 

§.  II.  Cuoi  igitur  hic  xzl%  etllziTi 
conftrudio  ita  eft  exlequenda. 

Primae  lentis  ex  vitro  coronario  parandac,di- 
ftantia  fbcalis  dcbet  cfle  —  o,  10166  i»  dig.  ct 

/  '  ^  .  .  Santerioris  nO,  1591^3.^+0, oiodi?. 

Radius  faciei  s    a.  •  u      \c  ^ 

(pofterions  r  o,  o  8 1 4.4.5,     o,  00  3  dig. 

,  ft^  A  medio  huius  lenris  vsque  ad  mediomfccua- 
dae,  ftatuaiur  inreruallum      o>  00565.  w  dig. 

3^  Secundum  locum  tcnet  lcns  cryftallina,  \tnV 
que  aequaliter  concaua  >  cuius  diftaQtia  focalis  debet 
ci^-  —  —  o,  0678.  «I  et  . 

Radius  vtriusque  faciei  zr  —  o,  07861.  dig. 

4^  Itcrum  ftatuatur  dift^vntia  inter  hanc  leDtem 
et  fequeiuem  zi:  o,  005.65.  fw.dig. 

5^  Tertiae  Icntis  ex  vitro  coronario,  et  vtrin* 
que  aeqiialiter  conucxe  parandae,  diftantia  focalis  eflc 
debet  z=  o,  12142  m.  dig.  et 

'^Radius  vtriusquc  faciei  11:0,12871  w  dtg. 

6*.  Ab  huius  lentis  mcdio>  vsque  ad  lentcm  ocih 
larem  ftatuatur  interuallum 


m 
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•7*.  At  liaec  leris  ocularis ,  ex  \itro  corbftjirio  ct 
aequaliter  vtrinque  concaua  paranda^  habeat  diltantiam 
focalem  —  —  o,  258  dig,  et 

Radium  vtriusque  faciei  — —  0,278  dig. 

S**  Tum  vero  erit  fcmidiameter  campi  vifi  z~f;mia 

E X  €  mplum 

pro  multip^icatione  m  200. 

$   12.  Cum  fit     ir  4  dig.  ct  11  =  50  dig. 
haec  conftrudid  obtinetur. 

I  .  Pro  prima.lente  ,  ex  vitro  coronaHo  paranda 
debet  efle  dilhntia  fbcalis  ir  so,  332  dig. 

Radius  faciei  <    ^   .   .  J 

(poftcrioris  ~\6^  293  dig. 

fl*.  A  mcdio  huius  lentis  vsque  ad  medium  fe-- 
ciindae  flatuatur  intcruallum  rii,  isodig, 

3*.  Secundum  locum  tenet  lens  cryftalllna  vtrin- 
que  aequalit^r  concaua,  cuius  didantia  focalis  efla 
dcbet  n  —  12,  5<So  dig.  et 

Radius  vtriusque  faciei  rr— 15,  722. 

j^.  Statuatur  irerum  ,  diftapjia  inter  "hanc  lentem 
ct  lequeniem       1,  i3o<iig; 

5^  Tertiae  lentis  vitro  toronarib  et  vtrinquc 
aequaliter  conucxe  parandae^  diUantia  focalis  efle  dc^ 
bei       24,  284  dig. 

-.Radius  vtriusque  faciei  zz:  ^5, 742  dig.  ^ 

Kkia  6\ 
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6*.  Ab  hac  teote  Tsqae  adocaluem,  iateraallani 

*f  At  haec  lens  ocularis  ^  ex  vitro  coronstrta  ct 
seqaaliter  Ttrinque  concaua  pawndst»  habeat  diftaa» 
tisnL  fccaicmi  =i— o-^  a$^dig^  et 

Radiam  vtriusquc  ftciei  ::r— o,,a7*- 

Tuia  icta  fcnridrameter  c^gi  appaceatik 

CASVSTERTIVS 

qod  pra  lente  obie6Htia  acc^iatur  lcns  td* 
pticata  tertia  loca>  defcripta^ 

%  19,  Pctt  datai  ntultipticatione:  a  accipiatat 
ar=ygi  et  ir  =  ^dig.  quibus  Taloribus  coQftitati&  erit 
0=r  1»  oaari  Hrr^  et  X  :=  af 

forro  colligitur- 

e=-x»oaaii5 

'VDde  didantii:  imec  lentem:  Qbiiedtaafli  et  ocoluKin 
,ciit 

ddnde  ob 

a=::-'-i^  eriit  X==»,.soM4t4'2^22ttJ!ifis? 

foe  X=:ftfc5.oS^Hr?^* 

Qponianit  ailten»  in  cafii  pcecedente  vidinnxa,.  cib.hanc 
parcenk  pofteriorem»  coolhttfiionenE  lenti»  vix  THam 

nintt- 
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miitfltronein  fnhire ,  qQaequrdem  in;  prazt  obferoari 
^peAtf,  hic  eam  {l9tim  oe^Iigamusy  yt  &t 

Xrz^i^jogtfi  idcoque 
X  —  r  =:  r,,  $oSSz  er  V X  —  i  =  r,  aagat 
TDd&  pra  pritna  leace  babebimo& 

Radtum  f^cier  amenori»  =i:?ci5^2ff  —  o,  8T04S  11 

Kadiom  ftciet  polfcribria  =2s;i!^^=:o,5a<^8^IL 
Xentis  (econdae  crydalTin^  concauae^  dilEantia  fixalis. 

=  o,  »7184  n  ct 

Eadiu&  TttrusqTie  ficiei  =r  —  o,  jrSSftlT;: 

leotis  Tero  tertiiae  coronarrae  vtnnqoe  aeque  con* 
irezae,  diflantia  fbc7ri8>  eft  =10^44042  n  et 

&adiii&  -vtria5<|ae  fociei  =  o*,  4<^(r84  H;  ' 

drtfTanfTae  aotem  inrer  binas^  baFumii  fentinnt  (imr 
r=:  oc,,  02265  Il  f  tom  Tera  etic  iemidiameter  campi 
adparentis  zz^j^.j^^  tt  fmato  <*~^dig;  et 
ir~  "  crit  iSj,  ia  ^inuiis.  pnffii&expceflua 
—  tfy^ytlniiflL. 

coNSTRycrro  genekalis 

borum  Tdercopionmi  pro  qiisrciuiqae  muL- 
tiplicatione  z=m^ 

§i  14.  Tcibuatur  %Ctur  kntt  oGaediaaer  aper* 
tnra,  cainklemtdiainereFzrrfo  dis,  etfumatHr  n=:f  dig* 
ton»  Tero>  pro>  priuEia  knte.  adionganrur  particulac 
Viniixiae;  abfQluue,.  pro  precedenti  cafo  iQuentae. 
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Primae  lentis  coionariae  ,  cuius  diftantifl  focalis 
=  o,  1113S  m  dig.  ; 

^  .  .  Canterioris  -6,2i262i»  +  o,oib dig. 
Radius  faciei  i   n  •  r  ^  . 

A  medio  huius  lentis ,  vsque  ad  medium  fe- 
ciiadae  (latuaiuT  intcruallum.  z=:  Oy  oo$6^  m  dig« 

3^  Secundae  lcntis  cryflullinae,  vtrinque  aeqoe  con- 
cauae,  diftantia  focalis  rz  —  o,  o679<^ dig.  et 

Radius  vtriusque  faciei  — —  0,07^83  w,^ 

4^  A  meJio  huius  Jentis  y  ad  medium  fcquentis 
interuallum  —  o,  00564.  w  dig. 

5*.  Tertiae  lentis  coronariae,  vtrinqoe  aeque  crn- 
Texae  diftantia  fijcalis  de.bet  elfe  no,  iioii  wdig,  ct 

Radius  .Ytriu>que  faciei  —  o,  11671  tn  dig. 

6^  Hinc  vsque  ad  lentem  ocularem  (latuator  ia« 
teruailum  =  o,  a 50  w-*o,  256  dig. 

7^  Lentis  autem  ociilaris,  vtrinque  sequae  coiica- 
Tae  diftantia  focalis  —  —  o,  256  et 

Radius  vtriusque  faciei  z::^  Oy,2^i  dig. 

i^.  Semidiamcter  canripi  adparentis  =  min. 

§•  i5«  In  his  autein  telefcoplis  primi  generis 
non  licisit  marginem  colorntum  peuitus  dflirucre; 
quanquam  enim  lens  obicdiua  eft  perfcda  ,  idcoque 
tiullam  confufioncm,  ob  dimrlam  radiorum  refrGtfiio^ 
nem  proclucit,  tamen  lens  oculaiis  cxiguam  quandam 

conftt- 


\ 
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coafufionem  huius  generis  generare  debet,  quac  au- 
tem  pkrumque  vix  percipi  .poterit ;  *  interim  tamea 
id  tele(copiorum  genos  hoc  defedu  etiam  hborat, 
quod  campus  apparens  muijo  «runor  fit.,  quam  it  fe- 
quentibus  generibus,  vnd^  .vix  confultum  videtur^  hu- 
iusmodi  telefcopia,  praecipue  pro  maioribus  multipli- 
cationibus  tonficere.  No(tnis  ergo  ientcs  obieftiuas 
triplicatas  ad  fequeutia  telelcepiorum  genera  acconi- 
niodemus. 


44»  Hl»i  ( 

DE 

PERF  EC  TION  E 

TELESCOPIORVM  SfeCVNDI  O^NERIS  SEV 
ASTRONOMICX)RVM,VNlCAM  XMAGINEM 
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em  vaicft  lcns  ocularis  non  fufficist,  ,Tt  mtx^ 
cotoratus  tolli  poffit ,  fiatlm  duas  leotes  ocuk- 
res  introdacamiis,  ita ,  vt  cnm  leate  obie^iitua  vict- 
ria  tres  iubeamas  leates,  ex  «adem  vitri  fpecie^  puta. 
coronacia  ferroatas  ^  quarum  difiantiae  focales  fiot 
^  f  €t  r,  ideoqoe  p  zz^     femidiameter  apefturae 
priixiae  lentts  =  X,  at  femidiameter  aperturae  iecua- 
iSae  kntis  rrirf ,  tertiae  Tero  =:Vr;  Tbi  litterae 
■'K  et  V  denotant  denocaot  Ira&iones,  liue  pofitiuas, 
iiue  negaduas,  quadrantem  vnitatis  non  fuperaotes; 
irode  pro  campo  apparente  et  multiplicattone  =  m 
Hatim  babdiimusj  femidiametrum  camci  (pzz^TT  - 
Hinc  fliitem     \  denotet  maxirnam  fradioneiiH  qnam 
litcerae  «  et  iv'  babere  poflunt,  ponamus  ^itaitatis 
aatia        =r  M 

a.  Sint  iam  pro  noftris  tribus  lentibos,  di- 
ibntiae  determinatrices     «;     6j  et     y  cfitque^ 
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hincqne  fiet  - 

}~§4-|   et  *  =  »4-«,  fiue  rrrr  , 
hinc  autcm  porrb  feqiientcs  litterae  definiantur  ' 

P  =  -f-  etqzz-1 

vode  pfo  data  multiplicatione  —  m,  ob  fitum  inuer- 
funi  erit  Pq=-«r,  ita,  Tt  iitterarum  FetQ  ahc- 
ra  debeat  effe  pofiiioa,  altera  flegatiua;  praetcrea  ve«- 

Bzzf-    ct  C-f-oD  vnde  fit  - 

.    B       ^  —  rijic  —  ' » 
hinc  autem  Ticiffim  erit 

■  *=-!-.  6:? -V<'^-  +  ;-i=-V  - 

Iiincque  porro         •    .  , 

f  =93^=:-^  et  r=:€r  — -»« 

^  m  • 

ex  qaibus  valoribus  dcduciintur  internalla  lentiwn 
1 .  j  I  —  II: a  +  ^  zi:  a  (i  — et 

quae  ambo  neceffario  debent  cffe  pofitiua. 

3.  lam  confidcrcmus  campum  adparcntem 
qaem  vt  reddamus  maximum  flatim  fiim^mus    .  ■ 

-TT      I   et  Ti'  —  -  ^ 
vt  fiat  • 

4>  =:         idcoqnc  M  =r  _JL-  >y 
Toiii.XVIILNou.Comra.         Lll  qui 
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qui  valor  cum  iti  partibas  radi;  (it  exprefiuS)  ob 
radium  i  —  3437  min.  fumto  ^  zi  z  erit  Cp 
minutis  primisf  nunc  Yero,  pro  m^rgioe  colorato 
deftruendo  fatisfieri  opportet  hnic  aequationi 

ozz^- —  —  V fiue  4 -4-  —  —  o 
vnde  fit 

.   Q=-  1   et  P  =  « 
iuoc  flutem  dedudae  funt  aequationet 

?»p$=:-P  et  ^s!=^-±$-?(l  quae  ob  irzj^;  ithz-i 
et  (p  =  M  ^  abeuDt  in  has 

quae  pofierior,  ob  praebet  Mi=^^^  prox- 

fus  vt  ante;  ex  illa  vero  repefttui- 
=     -P)M  =  -2£^ 

vnde  fit 

denique  difiantia  oeuli  poft  vltiiDSiii  leotem  eft 

r        w  -4-  I 

11  m    ■     » m  ' 

§.  4.  Nunc  igitur  omnia  elementa,  quibas  coa- 
ilcudio  telefcopii  continetur,  penittts  fiint  detcrmina' 
ta,  quae  ita  fe  habebunt 

vnde  (tatim  prodeunt  interualla  lentium 

I  -  U  =  a  (I  -  U  i  II  -  lU  =  Ji^5 

diftui- 


*  X   ASTRONOMiaS. : . 
diflaDtke  deniqne  fccsMs  ttunt.' 

$.  5.  Formula  autem  pro  confufiope  tollenda 
qnae  ex  apertura  lentium  oritur,  £  X,  X'  et  X"  denotent 
nnmeros  arbitrarios,  iingulhs  ktuibus  refpondentcs ,  ita 
fe  habet 

vbi  eft  \ti  vidimus 

€  :=:  I  et  C  =2  «o  { 
Quibus  Taloribu^  Aibftitutls  prodit  ifla  formula 

X  -4-  '  A*(w»Tt-  ')*  _  v(i»t-4-  i)(»t»— .  r)    .    X**(»m— I )« 
^»»^(m_,)»  4 {m'r-  .)»        ^  i  m (m -ITp  . 

Hi^c  ergo  confufio  ex  fecunda  et  tertia  kntc  nata 
quam  littera  XI  fumus  complexi  erit  _ 

O  —  1  /V (m-t-jy  _  »(TO-4.i1(t  m—  i)\    .   "v*fjm-- ,)» 

Quia  autem  his  lentibus  roaximam  apertttram  tri« 
buimus,  cuius  fint  capaces.,  numeri  X'  et  X"  ex  hi$ 
fbfmulis  definiri  debent 

vbi  prb  vitro  coronario  eft 

1'-=^  zz  o.  1901924  et  />»  zzp,  341235^ 

inuento  autera  hoc  numero  il,  fupra  oPendimus, 
quemadmodum  lens  compofita  fiue  duplicata  fiue 
triplicata,  loco  leotis  primae  fubftituenda,  determinaii 
debeat  ;  quo  fado  telefcopium  omnibus  numeris  crit 

Lll  a  abfo- 
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abfolutum.  Qnia  autem  hic  ia  gcnere  nihil  defiaire 
lictt,  cafus  ahquot  pro  datis  multiplicationibus  eaol- 
vaaius. 

« 

Exemphim  primum, 

f  6,  Sit  multiplitatio  m  —  50  »  prirao 
litterae 

P=:50i  q=:-  ij  S5  =  r-S-,  et  B  =  -^ 
hiacqae 

/?B  =  (-) o,  ^8565 59  W  B  =  9,  8« H 
hiac  igitur  erunt  diftantiae  determinatrices 

a  =  0;^=:  —  5"  =  — 0,020.  <t»  6zr 0,013 itf.  a; 

^  mo,  01316  a 

Ynde  tnterualla  lentium  colliguntnr 

I  -  II  =  o,  980.  a  et  II  -  III  =:  o,  02630. « 
diftantiae  denique  focales 

pz=.(fy  ^rro,  03843.  a  et  r  =  0|  013x6'. 

Qaia  igitur  binae  lentes  poderiores  Ytrinque  fant  fte- 
que  conuexae ,  erit  radius  ytriusque  l&ciei  fecaadae  ' 
lentis 

ir:  1,  06  ^  r:  o,  0407 1  a 
et  tertiae  lentis 

1 , 06  r  —  o,  0,1 3P4.  <t , 
tt  locus  oculi  pofl;  lentem  tertiam 

z::  o,  00671.  a  , 
deaique  iemidiameter  campi  adparentis  =  33'.  41'. 

.  1 ; .  $  n. 
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§.7.  Nunc  igitur  quacrantut  numeri  X'  ct  X", 

ct  quia  efl; 

vndc .  calculus  ita  fe  habebit : 
fC'-—-f)  0,1901924 


/(23- 0:^0,3830971 


/>^X'-iz=o,573a895 


/a  =:o, 3010300 
/yX''-x=9,889X<ya4 


/(X«-  x)  =  9,77»3a4« 
hincque  X"=:  x,<^ooa4 


/(X'-i)=:i,i4<y579o 
hinc  X' 31  15,0x4-55  I 

quia  igitur  eft 

/f  =  8,  3010300  ; /SB*  rr  o,  »509577  (-) 
et  /Ba5=:o,xo  16957  tum  vcro /^rr8,  846980^ 

hinc  calculus  pro  liitera  il  ita  inftituatur 


8, 30x0300!/^    r:8, 3010300 
/X'  =:  1,17(551  ia|/i'  —9,3412366 


9>47754X2 
7  S5'  =  o,  8509677 


8,6265735 
Parsl  1^:0,04.232 


7,6422666 
IBf&—o,  1016957 


/X"  =0,204x851 

9>?5xi557 
PanIII=:o>xi25P 


7,5405709 
|ParsII=-o,oo347| 

¥nde  coUigitur  numerus  XI  =r  o,  15x35. 

§  8.  Adhibcamus  ftatim  lentcm  obie<fliuam 
tripiicatam  poftremam,  vtpote  perfcdiflimam  ,  cuia» 
diflantia  fbcalis  ftt  =:n,  ac  fupra  vidimus  ibre 
O      1,023x1  n  =  a 
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ct  X=:X{.  tum  Tcro  pro  pvima  lente  eritnomeri» 
arbitrarius 

X  rr  tt,  5of  tftt »-  o,  0S257  fl  r:  2,  49<^Z2, 
Tode  patet,  ob  confufionem  (■),  oumerum  X  tam  pi-y 
riMT  immutarl ,  vc  eflfedus  in  eonfljrudiofie  lentis 
prorfuseuadat  infenfibili»,  vnde  tuto  affumere  poterinius 
'  'K  —  2,  5o85a 

ita* -vt  huius  lentes  cbnfl:ru<Slio  futura  fit 

'  Radius  (aciei  ^anterioris'  =0,8504811  , 
'  Radius 'i^ciei  poAertoris  =  o,  32^89  11. 

Curt  igitur  hic  fit  « iz:  50,  fi  capiamus 

n  zz:  i2j  — :  12,  50  dig.  erit  a  —  la,  J8g  dig. 

hincque  deducitiir  feqnens. 

CONSTRVCTIO 
Tab.-iv:  Tubi  aflxonomici  pro  maltiplicatione  »—  50. 

3*      i\  Lens  igitur  obiediua  ert  triplicata  ,  diflantiam 
focalem  liabens  =  la^dig.   et  aperfurae  Iemi« 
'  .diametrum      i  dig.  '  .  ? 

1*.  Eius  prima  lens  coroDaria  diftantiam  fbca- 
lem  habet  =5,  5<J9  dig.  et  ita  conllruatur  Tt  fit 

■  Radius  feciei  5^"f  «^^'^  =  10,  631  dig. 

cpoftenoris  zz-  4,  0S6  dig, 

2*.  Ab  huius  Wdio  ,'ad  medium  fecundae  fta- 

tuatuf  interuallum  =:  o,  aSsdig. 

[t    '  •    .  . 

3*.  Secunda  lens  cryftallina  vtrinque  aeque  con- 
caua/diftantiam  focalem  habet  —  —  3,  39S  dig. 
ct  rJdium  \triusque  facici  --3,  p+i. 
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'4*.  Ab  huius  medio /vsque  ad  medilini  lentis 
tertiae  ftatuatur  iiueniaiiam 0,  283. 

5*.  Tertiae  lentis  Coronariae  diftantia  foc&lis  dl 

=  5,  505  dig.  et 
Radius  vtriusque  feciei      5,  83^  dig.       '  ; 

li,  Ab  hac  leote  \sque  ad  lentem  quartam  fea 
primam  ocularem  ioteruallum  eft       is,  244^ 

X*.  Iftius  leatis  corofiariae  Ttrinqup  aequaliter 
conuexae  diftantja  focalis  ^  0,491  dig.  t 

Radius  vtriusque  ^iei  =0,  saodig.  et 
femidiameter  aperturae  r=  o,  123  ^ig. 

A*.  Hinc  vs^ue  adlentem  vlt^mam  diftantia  =0,337 
digitor.  .  ^ 

III.  Haec  autem  lens  coronaria  vtrinque  ,  aeqde 
conuexa  diftantiam  habet  focalem  :=o,i<^8  dlg. 

Radium  vtriusque  faciei  =:o,  x7ftdig. 
'et  iemidiametrum  aperturae  =:o,  o42dig. 
'Ab  hac  lente  vsqne  ad  oculam  {diftantia  =:  o,  oS<5  dfg. 
Longitudo  totius  telefcopii  =13,  5i<^. 

Semidiameter  campi  adparentis  =  331',  qui  appareblt 
inftar  fpatii  circularis  in  coelo,  cuius  radius  iz:  26*.  3' 
ideoque  diameter  =52^6'.. 

$.  p.  Circa  tubum  autem  fequentia  funt  do> 
tanda:.  prfmo  quqd  lens  ocularis  prodierit  nimis  parr 
Ta,  id  quod  in  pra;xi  non  fatis  commodum  videtur  $ 
deinde  lens  penultima  nimis  videtur  propinqua  foco 
lentis  obie^iuae,  icilicet  vnius  tantum  quadrantis  di- 

giti 
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gUi;  Tnde  Teiendum  ell,  ne  macuUe  Tel  ftriae  huius 
kotis  cum  reprefeatatione  obieAi  mi&eantur.  Prae- 
cerea  rerO)  Tt  totus  campus  apparens  vbique  aeque 
lucidus  Tideatur ,  non  fufficit  vt  femidiameter  huins 
lentis  fit  zzivq,  fed  requiritur  Tt  is  fit  r:  tt  ^  + 
His  i;gitur  incommodis,  Tt  remedium,,a0^ratQr  de 
ampo  adparcnte  aliquid  eft  remittendum  quod ,  fic 
fi  loco  ir  non  Tabrem  maximum  ^  accipiamus,  fed 
cantum  eius  parteni  quandam,  Teluti  im « manen» 
Ce  7r'r:  — ?  ficque  eric 

A      *  ^  ,       HT  —  

f  lo.  Pofito  igitnr  n  —  l^  ct  ^'zr  — i^,  ac- 
quatio  pro  margine  colorato  toUendo  erjt 

o-zi^^-h  p-^,  Tnde  fit  Q=:  -  a  ergo  V  cz7 

deinde  reperitur 

J.  —  !!Ldt;  ideoque  »i2dtJJ  -  I  ideoque 

23  zr  — —  =  —f — , — r  hincque  B  —  

iequentes  igitur  habebimus  dcterminatipnes 

—      »  »      — m(im  — ♦)   »  "-"mfsm  — 4) 

difiantiae  fbcales 

D—-(ti  g  —  et  f  —  ft>— 

^  —  «*  »      —  mtm-»-  i)         '  —  m(*m  — ♦) 

hinc  autem,  etfi  fecundae  lenti  confQlitur,  tameb  lent 
ocularis  adhuc  fit  minor  qiiam  a^nte,  vndeliac  em6a* 
datione*fuperfedebimus.  ^ 

i  II. 
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^  $.  I  f .  Qaia  confufio  a  lentibus  ocuUribns  oriuo- 
da ,  vix  quicquam  in  lente  obie<9:iua  inimutar,  vel 
faltem  in  praxi  obferuari  nequit:  condrudionem 
borum  telefcopiorum  pro  omni  multiplicatione  in 
gienere  tradere  poterimus.  Vtamur  igitur  itcrum 
lente  triplicata  poftrema,  cui  tribuimus  flatim  didan- 
tiam  focalem  Uzz^,  et  femidiametrum  aperturae 
^3^dig*  vnde  colligimus 

0:zr  a  zr  o,  25578  w  dig. 

qal  numerns  cnm  in  f&quentibus  leotibns  Tbiqueoc« 
currit,  ponamu$  breuitatis  gratia 

S-=:o,a5578  vt  fit  a:=:^m  ct  /S-rrp^+o^Stftftf. 

Quia  igitur  e(l  |-=:^7  et  fecunda  lens  tanto  inter- 
vallo  ante  primam  imaginem  condituitur  ^  erit  di- 
flantia  a  lente  (^ie^tua  irsque  ad  primam  ocularem 
rr  "  — S  digitis;  -tum  vero  haec  lens  ocularis  habc- 
bit.  diilantiam  fqcalem  zz  quac  cxpreffio,  ob 

m  numerum  praegrandem,  reducltur  adbancsS-— ^ 
quae  in  x,o<;  dudia,  dabit  radium  vtriusque  '^ciei ; 
deinde  interuallum  ab  hac  lente  ad  ipfam  ocularem 
eric  —  *  a  -  tum  vero  dirtantia  fo- 

calis  vltimae  lentis'  —  ;  9-  —  *-t^,  quae  denuo  in  i,o<y 
dudtJ,  praebet  radium  faciei  huius  lentis,  poft  quam 
oculus  coUocari  debec  ad^iftantiam  zr  HL+J  r^zi^  4- -^. 
Cftmpi  autem  adparentis  femidiametei  eric  =  min* 
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CX)NSTRVCTIO  GENERALIS 

honim  telefcopioram  pro  multiplicatione 
quacunque  =  m. 

I.  Lens  obiediua  conftat  cx  tribus  lentibus ,  ha- 
bens  diftantiam  focalem  zz  ?  dig.  ct  apcrturatn 
fcmidiaraetri  '—fsOX^.  ttrnae  autcm  cius  Icntes 
ita  determiiiantur. 

Primac  lentis  coronariae  diftantiai  focalis  £ic 
=  o,  II 137  »1  dig. 

_  Santerioris  :zio,ftia<5a.W 

Tuni  vero  radius faciei  i^rt*,:^,:„     «  ^q,-«  « 

cpouerioris  zzo,oqx7V*P 

■ 

%\  A  mcdio  hoius  ientis  ad.  requcntfiin,  ft^tua- 
tur  interuallum  =  o,  005^^.  m. 

3*.  Secundae.  lentis  cryftallinac  concauae  diftantU 
focalis  eft     —  o,  o67g>6.  m  ct 

Radius  vtriusque  faciei     —  o,  07883. «  dig. 

4.*.  A  medio  huius  lentis  ad  tertiam,  interual- 

lum  efto  =z  o,  00565.  m  dig. 
5%  Tertiac  lentis  coronariae  conuexae  diftaotia 

focalis  ~  o,  X  loio.  m  dig.  et 

Radius  vtriusque  ^ciei  =0,1 1671.  m  dig. 

II.  Ab  hac  lente  obiediua  vsque  ad  lentcm  qnar- 
tam ,  ftatuatur  interuallum  zr^^m  —  ^  dig. 

III.  Qiiartae  lentis  coronariae  conuexae  diftantia  fb* 
calis  eft      a  ^  -  li  ct 

Radius  vtriusque  faciei  zr  i,     (2  9-  —  tl). 


IV. 
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IV.  Hinc  Ysqoe  ad  lentem  Tltimam  eft'  iofeeFU|lt 

V.  Vltimae  lentis  coronariae  conuezae  diftaptia  lb«* 
calis  eft  s=  |  S-  —  ^  et  radius  Ttriusque  ^ciei 

=  .,o5(ia-;-i). 

VI.  Ab  hac  lente  ad  oculom  diftantia  r=4d-4--%* 
'  Vir.  Semidiameter  campi  apparentis  zz  mio« 

VIII.  Longitudo  tubi  =:  i  jw  +      - i|  dlg. 

'§.  12.  Quoniam  in  condrudione  lentis  obiec-* 
tioae  tripiicatae  menfiiras  praefcriptas  exadiflime 
exfequi  vix  licet,  imprimis  autem  jnterualla  htf- 
rum  lentium  accuratilQme  in  prazi  definiri  ne- 
queant>  maxime  conrultum  erit:  has  ternas  lentes 
ica  capfulae  idoncae  includere ,  vt ,  ope  cochlearum 
tantillum  prompueri ,  vel  a  fe  inuicem  remoueri 
queant,  donec  reprefentatio  diftindifljma  obtineatur. 
Caeterum  per.  fe  intelligitur.,  etiam  vliimam  Ien« 
tem  mobilem  relinqui  debere,  vt  ad  indolem .  cniuS' 
que  dcoU  adcommcdafi  poflir. 

D£  VLTERIORI 

homm  telefcopiorum  pei*fe£lione ,  vnica  in* 
fuper  lente  oculari  adiidendo. 
13.  Praeter  primam  igitur  lentem  Tica- 
rianif-cuius  diftaotia  focalis  0=p  =  a^  tres  habe^ 
bimus  lentes,  quarum  diftantiae  focales  fint  r  et  /, 
quibns  refpondeant  diftantiae  determinatrices 

k».  S>  Cy  y  tt  d,  i\  vbi  ^  o» 

M  m  m  a  ita 
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in  Tt  fit 

A=^-*-^  et  f  =  5  fiae  x  =  i 
tom  Tcro  ponatur 

P  =  -f.iq=-l.   e.R  =  -}. 

atque  ob  mukiplicationetn  datam  =ffir,  debebtt  eflfe 
P  =  —  «,  ficque  litterarum  P,  ec  K  Toa  de- 
,bet  efle  ocgattua;  praeterca  pooatur 

'SzzBb;  Y  =  Ctf 
iiiocque  porro 

f&=^   et€  =  .^ 
iu  vt  fit 

^  =  Si;rz=€^et/  =  i/ 
«I  his  autem  litteris  vicifiim  erit 

*=-f5  ^=|ii  rf=-;js 

e  =  -SS!5  Y^^^i  *  =  ~ 
vnde.  interualla  lentium  erunc 

I-lI  =  a(x-J);  Il-iri  =  -V5(i-U5 

lII-lV  =  ^(x-i>. 

14.  Quod  fi  iam  (emidiametri  aperturarttni 
ternarum  ientium  fiatuantur: 

Tt  ^  ;  Tt'  r    et  71"  /  erit  \ 
fcmidiameter  caropi  adparentis  <p  =  ^yr*  ' 

tum  ircro  erit 
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ex  quibus  valoribus  Ticiifnm  colligimus 

B=^;  C--^^;  Dzz^=co,obS)=x  ficquc 

omnia  elemeota  per  litteras  P,  Q  et  R  erunt  ex- 
prefla;  ybi  aute  oninia  requiritur  Tt .  interttaila  lea- 
tium  prodeant  pbfitiua. 

$.  15.  lam  fi.^  fuerit  maximus  Talor,  quem 
litteris'  t,  ti'  et  ir"  tribuere  licet ,  pro  quo  aOumi 
poteft  ^  =:  \;  vt  maximum  campum  adparentem  ob- 
tioeamus,  ftatuamus 

ir  r:      tt' -  ?  ct      = +^ 

vt  prodeat 

0  =  ~ii-  Tndc  fit  M=-— i-  et  OzzM^ 

hinc  igitur  fumendo  ^  =    in  minatis  primis  fict 
CP  =  min.  =  min. 

£x  his  igitur  Taloribus  nancifcimur 

.a3z=:(i-P)M;  €=M(i -PQ.)- x;  ©=M(«+x)-«=x 

Tti  primac  conditiones  requicunt. 

i-  j6,  Pro  margine  autem  colorato  toUcndo 
huic  aequationi  fati&fieri  opportet 

^Dae  cKgo  abit  in  hanc 

i-4-y^-t-F^  =  o  fiuc  inhanc  x+^+^=:o 

M  m  m  3  cum 
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cum  nunc  litteinrafti  P,  Q,  ec  R  Toa  :debeat  efl^  &6« 
ptiiiA^  fit 

Q—  —  jb,  eritque  i  —  J  —    =  o 

Tnde  reperitur 

R=:^;  ficque  fiet PQRzz-jjii^jZr*-!» 

ideoque  P~2i*yrLL),  vbi  notandum,  vt  R  fiatpofiti- 
Tum  efle  debere  i;  qua  conditiooe  etiam  Ittteni 
P  fiet  pofitiua;  liinc  igitur  nanciftiinur 

efk  —  •M'/t  ^  «ft—  i) —  «*  — »  mft— t) 

€  =  M  (l  +  )»  (  ik-l))  -  I  =  L±^i£Jb^. 

$.  17.  Hic  primo  patet ,  litteram  ^  efie  ne^ 
gatiuam»  vnde  etiam  B  erit  numerus  negatiuus;  deiU' 
de  etiam  numcrus  €  erit  pdfitiuus,  dunimodo  wa 
fiierit.  3  jfe  <J  4 ,  hincque  erit  • 

^  —  »  -4-  mj?  » 

qui  mimerus  eft  pofitiuus  fi  fuerit  3  ik  •<  5 ,  fiue 
^  I  attamen  k  >  fl^  autem^flet  ife  <  i ,  numera- 
tor  foret  negatiuus,  et  clenominator  maneret  pofiti- 
Tus,  ideoque  hoc  cafu  C  fieret  negatiuumj  hinc  in- 
•  ierualla  lentium  ita  fe  habebunt 
I  -  11  =  a  (I  - ->iL_) 

quod  certe  eft  pofitiuum  ob  ky^  i 
II-III  =  - -iJl«-(i 

m(ik->  1)  ^ 

quod  vt  fiat  pofitiuum,  litte^  B  d«b<t  ^  negatinfli 
/quod  fit  fi  fuerit  jb  >>  J 


qnia  nnnc  —  B  eft  quaiHiitas  pQfi|:i,ua ,  ^^inqi^Uur  vt 
fic  G(2  — j^)  ■pQfitiHttm,  vnde  patet  fuerit  ib,<^  2 
tum  C  debere  cfTe  pofitiunm;  fin  autem  efkt  k^a 
tum^  C  efle  debere  negatiuum,  id  quod  fponte  accidit. 

Cafus  7.  $.  1 8.  Hic  er^o  duo  cafus  pccurrunr, 
prout  k  fuerit  vcl     2  tel  >  2;  fit  igitur  primo  k'-^  a 
atque  Tt  C  fiat  pofitiuum ,  efie  dpbebit 
k>*,   et  k^l, 

Cafus  11.  At  fi  jfe  >►  2,  tum  C  fiat  negatiuum. 
Operae  igitur  pretium  erit  hos  cafus  exeoipb  illtt- 
ftraOe. 

Cafus  prior 

quo  it  >  {  et  -<  |. 

$.  ip.  ^umamus  igitur  Jb=:|  erit  PrrVflr; 
Qzr  —  5  et  R     2  j  porro 

^  —  *— ^  --i^ («»—«)  et  Bzr  » —  *"  €11: 


m.^*  «»— »a  »(111^1) 

ctCsi^ 
bioc  autem  interualla  lentium  prodeunt: 
I-  llHbad-ij) 

IIT— IV  —   fryt  — ?)rw-4-4)  ^ 

quae  ergo  omnia  ftint  pofitiua ;  deinde  rero  hab0-* 
binous 

^  (m>— 3)(tyt-4*4,>g  .  ^  —  ^  (m  —  ♦)  • 

#  ^  m  (m  —  I J  (m  —  a)  •     ~"      a  m  (m  —  Tj(m  —  aj 

fainc- 
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hincque  coUigaQtnr  diftantiae  focales 

»  —  mOM-O     '      —  tJiKm— tXoH-») '  «in(iii— iXn»— i) 

ficque  Tltima  lens  fieret  concaua,  vnde  diftaotia  oculi 
etiam  prodiret  negatiua,  ita,  vt  campumadpareotein 
nequidera  tueri  liceret. 

Cafus  pofterior 

quo  ik  >  a. 

§.  ao.  Sit  igitur  k  =  S  erit  P='-f ;  Q.=  -l 
ct  R  — I  porro  fit 

«*  15-— £tn  £«.  Ti—  t£— •jm_  .  ff— trtZi?*  C-"  'f 

deindcvero 

—      «m»      — m(i*m  — lo)*»  *  —  mArm  — s)  ' 
—        (Tm  — j)(ym-».4)  I     «(Tm  — 5)(y  m-4-*)  ^ 

/. —      m(7m  — 5)(j  m-+.»l*»  m (7  m- 5)V«  «-<-«) 

hinc  interualla  lentium 

I-Il  =  «(.-i).}  II-IlI  =  |||i-3«i,«5 

TIT  ^  IV  —  (  m  — 5)(rm-H4)  ^ 
AiX  —  aj^m-sXsmH-^)* 

denique  difiantiae  focales 

- —  »w— 5)  „.  - — Jfm^yism—s)  f—  «f.w— »Xy*M^)  ^ 
"  —  ro(m+.i)    »  '  — »m(m^i)(7in — "^» m(fm— «Xsm-hO 

§.  ai.  Quoniam  igitur  hic  cafus  ad  praxin 
videtur  accommodatus,  fumamus  quoque  kzz  3  critqwc 
p  —  »J!L ;  (iz=:  -  3  et  R  —  i  hinc 

fltt  »  —  »  m  .  •n_»-^»m..      — »-*-«<«.  /^  — —  (»  -f-*^ 


poito 


AStkONOlV^lClS.  4«^ 
porro  Tcro 

ff  ibt&Oi\h  lentiaoi 

I-II  =  «(l-^)}  II-in  =  J^lJ!Lr^«; 

lll  -  IV  ZH  ■ii^^SlSLHLrLSL  m 

tt  diftatitiae  fbcaks  eriint 

jiJltrSLflf  r —  f*-f-5mX«m--t)        # — (fm-nX»">— 0(» 
'"^ito(«-+-«)  •     '^«m(m-f.ix»m-*»)  '  »(«m^iX>m-x) 

$.28.  Huic  autem  cafui  poftr6Aio,  precedeiis 
qao  kt=i  merito  antefertur ;  quia  prd  Tltlma  lentb 
maioitm  priiebet  difiantiam  focalem ,  jo^  jopera^ 
MctiuQi  erit  tum  a4  prazin  accommodare;  id  quod 
racile  Tt  lupra  in  genere  praeftabitur:  dum  loco  len« 
tis  obiediuae  lens  iila  triplicata  perfediffima  praefi- 
gitur.  Sumta  fcilicet  diftantia  focall  H  =    dig.  et 
x:=z%dis,  tnm  vero  poiko  vt  ance  3"  =  0,25571 
capi  debet  a=:5i»dig.  exiftente. /2!>  ==  9,  ^o^Stftfd; 
quia  ,autem  et  ternis  lenti&us  poflerioribus  maior 
tonfiifio  nafci  poteft,  prima  lens  x]uadam  corrediooe 
egebic,  ynde  pro  eius  connrudione  Hatuamus 

Tbi  quantitatet  f-et  t  cx  voico  exempb  ^t&aiH  ^ 
cehit. 

as.  Sttmamns  igitur  multiplicationem  «rr  50, 
iodeqae  computentur  iequentes  Talores  nnmerici 
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P    =  30 

—  ?5 


/P  +•77"  13 

/PQ=^(-)i,8750<Si3 
/PQR=(-)  1,5989706 

m  =Ho,2  31949' 

/B  =:(-)9>799<^4oa 
/Bg5r:(+)o,03i5893 
I€    =:(+)o,540+03 1 

/C  =(-)o,i47<Jo27 
/€  C=(-)o,688b058 

§.24.  lam  pro  tribus  lentibus  poftremis ,  quia 
.ytrinque  (jebenf  efle  aeqne  coauexae ,  quaerantur 
iiumeri  lefpopdentes  X'}  X"  et  X'"  ex  ibrmulis 


[/»|=::(-)o,<Kj)5  84-73 
/  B'=:.(— )p,3.98920ff 

/€'=:  (4-)i,<52ia093 
/C'=H  0,44^8081 


qula  igitur 


ct  yV*-x=;^i=i>V, 


inde  ealcultis  ita  (e  habebit 


/  (i^)  =0,1 90 1.924 
/75  1,8750513 


2,0^52537 
i»5;S«4789 


/34 


/yx'-j=:a,53  37748 


/  lox      =  2,00432  ijAt  pro  Vltima,lcn- 
- — '-^- — '■ — I  te  erit  Tt  anre 

.2,»945i38|x/rfi::,,^ooa4 
/-34  -     =:i,.'53i4789L  . 
  .    ti-f  >  - 

/yx"  - 1  'z=  o', «530349 

/  (X*—  1)  =  1, 335059 


91 

/(X'-i)=  1,0575495  j/(X*'-  1)  =  i,325o59J 
hinc  X'=:xa,58290  J  hipc  X"=:^»>  18700  l 


fif 


ti  : 


I  ■ 


ASTROKtoMlOS.    '  ^ 


♦5t 


f.  ajl.  Nunc  autlsm  pro  calculo  confuiionii 
pOQjinius  breuitaiis  graiia  -  - 

▼t  fiat"  i 

a  =r  -      +      +  M  (l^  4- c^)  4- N  X^. 
tblergo  erit  * 

/^=8,5228787;  /M=8,7a6ox8x;  /N=8,+5p30i|' 
Tode  calculus  ka  fe  Iiabebit 

/M=  8,7160181 
1,3+50986 


/^  =(-)  8,5228787 
/V.=:  1,1032x86 


'  ,  (-)P, 6260973 
/IBrr=<-)  0,695  8473 

(+)  8,9.302500 


I 


^  ^  0,07x1x67 
/€*=rx,  62 12093 


8,4+99074 


«rgo  +.0,08516 

•    .      /-f  =H8, 5228787 
Iv  =:(+)9»34i2366 

H7,864xi53| 


/N=:8,45P30I8 
/X'*=:o,  204x851 


8,<6  34864 
ideoque  0,o46oS 


ergo  +0,028x8 

/M  =  8,7260181' 
/V  '  =r  9,34^236^ 


.^,  0672547 

.  /B©=:(+) o, 03 1 5 893  '/C €  =:  (-) 0,6880^5* 


(-)  7, 8325260, 
ergo  (-)  0,00680 


(-)  7, 3792489 
ideoquezr  (—. )o,oo235j 


hinc  igitur  «rit  XI  =:  o,  15023.  .  .  i 

26.  Hoc  igitur  Talore  inuento  erit  pro. 
prima  ternarutn  lcntium  obie^liuarum 

X=:  2,50862  -  0,08257 fiue  X=r  2,49622 

N  n  n  2  binc 
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quocirca  pro  radio  fcciei  «iterioris  iftins  kmii  erit 
denomiaator  =o,  57xaft;  oomentor  autem  erat  , 

=:;o,4M5*n=::<?,ot90 
Tode  raditts  liuius&ciei  fit  r:  lo,  5371^911«« fjipfli 
fiippornimQS 

—  o,  ftxatfa.  »  +  f  =  «0,^31+1 
▼nde  condndimus  f    —  o,  094  dii;. 

§, ,  27.  Sinnili  niodo  pro  ficie  peflcriore  erit 
deoominator  1,4^812;  numerator.Yero  mabet  vtante 
^6,0x90,  vnde  ipfe  radiua  coUigitur  =4,09$$  4^ 
quem  fuppofuimjis  ance 

=  o,  08 174. « •+-'0  =  4. 

Tode  concluditur  fore  $  =  0,0x38.  Nunc  igitnr 
demum  certi  fiimus,  baac  .forredione^  |am  efle 
^uam,  Tt  omnem  indMftriaB)  axtt^is..effiigjat. 

4.  ft8.  Prolequamnr  igitttr  .  condrudionem  bn- 
iliis  tek^pii,  qnod  omnihus .  oumeris  ;abft>Itttiim  Ti' 
deri  poteft^  et^^m  lit  ee=3-mj  exiftent^  5=0,25578$ 
ibcunda  kns  ante  imaginem  lentis  d>i^juae  ftatai 
cldMt  interuallo  =  — ^  =  y  3-dig.  ideoque  poft  lea« 
teixi  obiediuam  tripii(5ie>iQ[leounda  len«^(Hlocari^e^ 
bet  ad .  diftantiam .  nr  —  df inde  idifta^ti»  huliis 
fecnndae  lentis  a  tertia  erir 
~~  y  xviit  —  5)     *  ^  ^  'iS 

tc 


It    Attitif  terti|ie .  leQtis .  gd .  qnArtam 


/fevo  erit  fecimdiis.  lenti«  diftantil  ftcalif  . 
tertiae  autem  lentis  diflantia  focalis 

s(m-t.  ■)(/  »— *)     — *      -  ,»♦«1- 

Tltioiae  deniqpe  lentis  diftantia  ^calis.  eft 

—  »(r«»  —  s)(j  «-+•»)  — "'^'"iTJii»^ 
.deoiqve  diftaqtia  oculi 

ec  femidiameter  tampi  adparentis  r:  qai  ap* 
parebit  tnftar  fpatii  circulsris  in  coelo ,  cuius  ftmi- 
diameter  eft  3^'.  33'  ideoque  diameter  n:  73*.  6^. 

CONSTRVCnO  GENER AUS 

Tdborum  Aflxonomicoram,  peiiedtiflimoiiim, 
(ex  lentibus  in(faxi£lonim,  pro  multipttca- 
.       tione  quacunque  m» 

I.  tens  obie^iua  conftat  .  ex  tribus  lentibus,  ha-*^^ 
bens  diftantiam  focateHi  =:  ^  dig.  et  ^perturam 
'  .  ,  ies)idij(tDetxi  t=g.dig.'teKnae  :aute9^  ita 
determinantur. 

;  ■       :Primae:le9(is.coropriae  :di(bmtid  IbdUi^  fit 
,  .~to,.in37*,,««di|;. 

anteriflri» ,  o,  a  x  ^  62,m — o,  094  dig. 
pdfteriofis  ziOyOSi^a.fli+c^fOx^dig* 
N  n  II  3 


Tam-^ero  radius  £iciei-|' 


«^»         DB  <TBLESCOtIIS. 

2*.  A  medio  huius  lends  Tsqtfd  'U'  mediom 
(equentn,  (htuatar  interuallum  =:^,ooS^tf.w; 

3*.  S^Cfiwi»^  l^tis  cryOttlimB  .  diibntit  fonlii 

—  —  o,o579(f;     Ct.  - 
Radius  vtriusque  fiiciei  zz  —  o,  07.883.  m  dig. 

4^  A  medio  huius ,  ad  fequeotera  iatcroaliam 

o,  003^6  m.  ' 

s\    Tertiae  lentis  coropariae  diljbinti^  ibcalif 
=:o,  iioiow  et    -  '  ... 

Radius  Ttriusque  faciei  efib  rr+o,i&<S7ti»d{git. 

II.  Ab  hac  lente  obiediua  ysque  ad  leotem  quar^ 
tam,  (iatuatur  fpteruallum  ^  «1  ~  o,  4.9^  d^i^ 

III.  Quanae  lentis  colrooariae .  conaexaA  diQaotta 
fbcalis  cft  zz  o,7$7.— ^dig-  ct  t»liu9.  vtrius- 
que  faciei  —  o,  8 1 3  —  dig. 

,  IV.  Hiac  Ysque  ad  quintam  ,  ioteraallum  eOo 
=  0,383  -"Js^idig. 

V.  Huius  I^otis  coroDaciae  C0oo<9ae  diflaotia  foca- 
lis  eft  =:  0,383  -  dig.  et  radius  Ttriusqae 
feciei'  ^  o,  4.otf  -  dig. 

VI.  HinC)  ad  Ieotemv^imaminiierafl]Ianirro>o75 

'  VIL  Vltimae  leotis  coronariae  conuexae  '^ftaptia 
focalis  r=  o,  »30  -      dig."  fet  rftdiiis  Ttriosqae 

ficiei  =  0,  »44.  -  2ii!i  dig. 

•  <  ••     .  < 

:       \  VUI. 


VIII.  HinCy  TSque  adroctflum  intcruallum  flatua- 
.  furv;i-95p7f-rf^^   'l    rj    ^      r  rx  • 

}C.  Semidiamcter  campi  adpa^entis,—  if^jtjji^ 

•"^  '  qili  iiiftar^fpatii  cfrcularis  in  ccjelo^ccraet.ur,  cuius 
diameter  ::r73°.     rain.  ^  i 

Caeterum  tribus  lehtibus  poftremis  tanta  tribuatur 
apertura,  qoantam  per  figuram  admittunt,  cuius  fe^ 
inidiameter  circiter  §ff  ^atri  qArta  didantiae  focalis 
cniosque  lentis,  ,De|:iiq^e,  quia,  hic.binae  lentes  po» 
ilremae  reuera  Ticeni  gerunt  let^tis  ocularis:  confuU 
tum  erit,  eas  ambas  eidem  caprulae  mobili  indudere 
qaae  ad  indolem  coiusqO^  ocBli  adcommodari  poffit. 


Dfi 


♦7* 


DE 

P  E  R  F  E  C  T  I  O  NE 

tELESCOPlORVM  TERTli  GENERiS, 
DVAS  IMaGINES  &EALES 
CONTINENflVM. 

Aactor« 
L   E  F  L  E  RO. 

Qaifl  pro  hoc  genere  tres  lentes  ooo  rofficiont, 
natim  confiderenius  quatuors  quarQm  difiaotiae 
focalcs  fint         r,  /  ct  ex  carom  diftaotiis  dcict- 
miaatricibns  vt  aate  fbrmemus  has  quantitates : 
P=-|.;q=~|  ctR:i:-2. 

qnariim  prodadom  PQR  aequetur  multipliatioid 
m  pofitiue  fumtae,  quia  reprefentatio  debet  efie 
creda,  ita  Tt  fit  PQRzi«i  et  quia  doae  inu^ii» 
feqniroiitur  reales,  Httentroih  ?,  Q  et  R,da«iicgi' 
duas  cfle  opportet.  Porro  autem  flatuamus  Tt  ute 
BrrfiCzz  J.  ei  D  =  J.=:w,  ob  J=:c» 
liiocqiie  fiat 

cx  qnibni  coUiguntiir  Yicifiiiii  diflantiae  detenDioi' 
ttidi 
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*  —  —  «L  •    «:  — "1*  •    ^  — "  —  *£*  —  ^  *£« 

p'         —  PQ.'  PQ.R  « 

'  —     p^r  —  pQ.»  — 
Tode  colligubtur  interualk  lentium 

n-iii  =  e  +  r=:-V(*  -l) 

I1I-IY  =  Y+ 
quae  onnnia  debent  efle  pofitiua  > 
denique  di(lantia&  fbc^lles  fainc  ita  definiontur 

prra;  qzzSdbi  rzzMc  tt  szzd. 

§.  2.  Cum  nunc  primae  kmis  remidiameter 
apertnrae  *  fit  =  X  ,  ponatur  femidiameter  aperturat 
fecundae  lentis  zz  m  q,  tertiae  lentis  -zz  m^r;  ct  qnar^ 
tae  leoti»  it"  x ;  vbi  litterae  «jr,  71'  «t  denotant 
fr^cliones,  quartam  partem  vpitatis  non  fuperantes, 
fiue  pofitiuas  (iue  negatiuasl  hincque  femidiameter 
campi  apparentis  (p  flatim  ita  determinatur  ,  vt  fit 
(p  ^-zzJL^T^l!!!-  v!b  his  autem  porro  "viciffim  fupc- 
viores  litterae  ita  pendent  vt  fit 

^tf—^-^-f  —  p O  hinc  €  —  ^f^^ --'>-♦-'» 
p!lj=r^^j=L^  =  -  P  qR  =:  -  <»  vnde  fit 

—  (P(i  — in)~-fr^it* 

quia  igitur  ^  =:  -f  x  hinc  (equitur 

Toin.  XVIII.  Noa.Cbmm.        Ooo  vti 
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Tti  opportet:  vt  aatem  repraefentatio  ab  omni  mar- 
gine  coloraco  liberetur  ,  iatisEeri  opportet  haic  ae- 
quationi 

f  3.  Statim  nunc  videamus,  an  campo  appa- 
renti  maximum  valorem  conciliare  liceat ,  id  quod 
praeftaretur,  fi  denotaute  ^  maxtmum  valorem,  quem 
.litterae  tt,  ti'  et  m"  recipere  poflunt,  ponerctur 

-TT  =:  -  ?  ,  11'  —  +  ^  et  k"  —  -^ 
tnm  enim  prodirec 

0  =:  +  -i^-     M  ^  fumto  M  =  -2— 

•  in  —  I  ^  m— f 

ex  quo  valore  determinacur  diftaniia  oculi'  pofl  vl- 
timam  iencem  =r  ^  ,  quam  ergo  pariter  pofitiiiam 
efie  necelTtf  eft,  quia  alioquin  campus  ai&gnatus  ab 
oculo  confpici  non .  pofTet ;  His  igitur  pofitis  de- 
(Irudio  marginis  colorati  hanc  exigit  aequationem 
2 — I — i_  —  o  fiue  1  -4- I. -f-  JL  —  o. 

§.  4.  Quia  litterarum  P,  Q  et  R  binae  dc- 
bent  efle  negaciuae ,  fumamus  primo  licteram  P  efie 
poptiuam  ,  vnde  tam  quam  R  negatiuas  efle  op^ 
porcetj  quocirca  ponamus  Q^zz  —  k  atque  reperietui: 
R  =z  i~  ,  ficque  debet  eflc.  k-<i  z  vt  fiat 

R  =        ideoque  P  Q.R  =       =  « 

confequentcr  P  n:  !lLiipAJ  •  quia  igitur 

P  =: «  ec  P  Q=:  -  (i  -  ifej /w  ob 

w  =  -S,  it'=:  +  $,  7r"=:-$  et  (I)=:M^; 

•  repe- 


TERRESTRIBVS.  47$ 

•  - 

repcricmns 

-  B  — L^li^lTL!»  deinde 

€=:-M((i-Jk)jw+i)-x=:-  "^*^!*^"' 

.     w  (♦  —  »>)—- 1 
*  w(s-»«-f-i* 

$..5.  Nunt  igitur  internalla  lentium  re- 
fpiciamus,  ac  primum  quidem  crit  —  «<i  —  — ^^)) 
quod  femper  eft  pofitiuum  ob  k<^  x,  fecundum  au- 
tem  crit  —  ~^(i-i-J),  quod  pofitiuum  eflc  nc- 
quit  nifi  B  fit  numerus  negatiuus.  Cum  igitur  nu- 
merator  ipfius  B  fit  pofitiuus ,  denominator  nega- 
tiuus  eflc  opportet,  vndc  fequltur  4  ife  <C  3  et  jk  <^  |, 
tertium  autem  interualium  eft  (a— Jk)  yn- 

de  patetVB  C  efle  dcbere  negatiuum ;  quia  igitur  B 
iam  eft  negatiuum  ,  opportet  eflc  C  pofitiuum,*  ob 
numcratorem^Tcro  ipfius  C  negatiuum,  videamus  an 
denominator  etiam  negatiuus  reddi  pofiTit :  quod  cum 
£eri  ncqueat  ,  patet  iiunc  cafum  locum  habere.noa 
pofife  ,  quo  erat  P  >>  o. 

§.6.  Tribuamus  igitur  litterae  P  valorem  nc- C»fu«  quo 
gatiuum  ,  et  nunc  vel  Q  vel  R  debct  efle  negati-  ** 
Tuin.   Sit  prirao.Q  ncgatiuum  et  ponamus  Q  — —  i  ^  * 
crit  I  —  I  ~     =  o ,  vnde  fit  R  zr  j-^^  ficquc  R 
debet  efle  pofitiuum ;  erit  igitur 

PQLR  =  -|^=4-«» 
ideoque 

p__.„ii|(*pO  et  PQ=:  +  »»(Jb- 1) 

O  0  o  &  ynde 
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Tnde  colligimus 

25  =  -  w  11  +  — Tr^  ^  .1 — 

«       w*r-il=Z*  dcinde 

§.  7»  Examiflcmus  nuoc  pariter  fingula  inter- 
Talla,  ac  primum  quidem  a(x  -~^)  certe  e(l  pofittr 
vum  ,  fecuadum  -  ?^  (x  +  ^bi  ob  P  ncg^tiuum  & 
debet  ede  pofitidum,  cuiufr  numerator  cum  fit  nega- 
tiuus  etiam  denominator  debet  effe  negatiuus ,  quod 
autem  fieri  nequitt  vnde  etiam  hic  cafus  P  <^  o  et 
Q,<C  o  locum  habere  nequit ,  qqare  tertium'  cafuni 
euoluamus  quo  P  <  o  et  R  <  cu 

CaTus  quo  Hic  igitur  nil  aliud  opus  ed  nifi.  Tt 

P  <  o  efcloco  k  fcribamus  —  k  eritque 

R<<"      p-;;_!iii^^).  +     et  K  =  i^,  hincquft 

PQ=-w(ib-t-i) 

ex  his  porro  colligitur 

ml  , —  — i  wO-t- i)~»fc  .  ■D  —  —  T  m  (fc      0  —  I  fc- 
STm— •)  —  m u  fc1|. ») H-»  *. 

^   .  —  W      fe  -4-  «  .    Q-  _  — m  (ifc-f.  4  fc)-^  z- 

^    '         m  —  I  *  "~~m(j-+-ifco-j-i. 

iam  quia  primum  interiiallum  nulla  Liborat  difS<- 
cultate;;  lecundum  int£ruallum  eA  —        — vbi 

duo.  cafus  occurrunt  prout  futrit  ik^  t  vel  ik<i.  Sit 

r.  ib  >  I  et  quia  P  eft  ncgatiuum  necefie  elk  vt 
fit  B  >>  o  quod  autem  fieri  nequit. 
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11*.  Sit  igitiir  ib  ^  I  et  fieri  debet  B  negatluum 
qnod  fponte*  en&nit ;  tertium  autem  interuallum  eft 
=rJiiVr)  (*  Tnde  patet  C  efle  debere  politi- 
vum  »  cuius  numerator  cum  fit  maniftfto  negatiuus 
denominator  Tero  pofitiuus,  etiam  hic  cafu9  locum 
babitte  necjuit:  quocirca  nunc  quidem  certum  eft*,  in 
hoc  genere  per  quaternas  lentes  campum  appareO'» 
tem  (p  =.        obtincti  tioa  pofle» 

^  5^  Hinc  igitur  inteltigimus  omnes  tres  !eQ<» 
te&  fimul  ^dhiberl  non  pofle  ad  campum  apparea^ 
tem  augendum ,  quocirca  aiQTumamus  efle 

«  =  +  i  ^  et  Tt^  =:  +  $  et  it«  =  -  ^ 

eritque  pro  campo  apparente 

«im  verc»  erit 

jtequatio  autem  pro>  noargine  colbrata  eri(  * 

■«bi  notandum  ,  trium  littcrarum  P,  Q  et  II  dnat 
cfl^  debere  negatiuas;.  ponamus  primo  P  et  R  efle 
Hegatiuas.  et  fit  Q^zr  +  il  ^ritque  x^j-— j^— a 
'vnde:  rcperitur  R  — 

biac  patet  efie  itX    vnde  erit  .  Cafus 

F(iR=:-f~;t=«  ideoqae  P=-?i^*>  etP  oet 


Ooo  a 
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cx  |iis  iam  valoribns  habebimus 

<tt  —  t(ik^m(t  —  k)) .    gr  —  nUk  —  *)  —  $ 

vnde  fequitur. 

n         I  (2 1  -4-  w (t     fc^)  —  in  fi  fc  —  0— 't 

—  SnTT— 6)— .X       ^ -r- m  (.  —  **)-»- 4* 

$.  10.  Quod  ad  interualla  attioet ,  primum 
per  fe  cft  pofitiuum     '  * 

fccundum  autem  interuaHum  —  ^(i  —  {)  tW  dno 
cafus  confiderandi  \eniunt  prout  fuerit  irel  ib  >■  i 
Tel  k  <^  1.  ' 

1*.  Primo  fit  ife  >  I,  idcoque  i  —  ^  >  o,  quh  P  eft 
negatiuum  ,  B  tlebet  efte  pofitiuum,  qaod  rt  eueaiatf 
cfie  debet  ib     !  attamen  k  <i  2, 

II.  Sin  autem  fit  k<ii;  B  debet  eife  negatluum, 
cuius  numerator  cum  fic  pofitiuus,  deberet  cfleib<C; 
^uod  per  fe  euenlt. 

1 1.  Teriium  interuallum  erat  i|?  ; 
Tnde  patet  ob  PQ  negatiuum  etiam  BC  negatiuum  efle 
debere;  quare  binos  cafus  praecedeutes  percurramos. 

I.  Priore  cafu  i  >  J  quo  B  pofitiuum,  debct  efle  C 
negatiuum,  cuius  denominator  cum  fit  per  fe  pofi- 
tiuus,  numerator  debet  elTe  negatiuus  quod  fit  fi  fit 
l  <  $  ,  vnde  hos  duos  limites  habcmus  ik  -<  |  ct 
t  >>  f.  Praeterea  ertt  x  =:  —  5£«  ideoquc  ob  B  >o 
«t  C    o  Yti  requiritur. 

§.  if. 
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> 

^^.  12.   Examifiemus  -quoque  alterum  .  cafum 
▼hi  ob  *  •<  I  et  B  negatiuom,  debet  eae  C  pofitiiiuni 
cuius  deQomioator  cum  per  fe  fit  pofitiuus  debet  . 
cfle  t  >  5 ;  quod  quia  ficri  nequit  hfc  cafus,  fecua* 
das  locum  habere  nequit.  ' 

Euolutio  cafus  prioris. 

quo  ik  >  I  ct  ib  << 

%'  13.  Sumamus  igitur  Jkzr:|  ct  fequcntcJ 
nancifcemur  determinationes : 

Ynde  elcmenta  deriuantur 

^  ~  —  •     g  —  io(sTO-4-  10)     .     ^  _  •  far  m  -4-  10)  ^  .. 

sm'        —  m(m  —  40!      '  m(m-.4o)^ 

•  m(m— .♦o)(i7m-+-i6)   '     — m(m— ♦•)(i7  m  ^16)* 

hinc  interualla  lentium 

■  w»  (m  —  40) 

III  —  IV  —  V  +  d —  M(iTO-4-'°)(m^-n) 
*  «(w  —  ♦oJC«7.m-+.i«) 

diflantiae  focales 

-V  j  ~  »     "»  ^  1°)  (wi  -f.  s»)  j 

'  ^  ifi  (•»     40)  (.7        ,6}  *" 

diftantia  autem  oculi  ;r:  llIliLrjJct  fcmidiamctcr  cam- 

3  m 

pi  apparcntis 

<b  —  -T^—  rz:  -iii^  min, 

f  «4» 
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f'  X4.  Haec  igttur  fpccies  locoin  Inbere  ne- 
^ic  oifi  mulciplicatiq  m  muito  (tt  nriaior  quaoi  ^a, 
tum  autem  vt  iupra  loco  ieotis  obieAiuae  lubftitadi^ 
tvr  letis  .nodrjL  triplicitta  perfe&a  Jam  aliquotit»  de-* 
fcripta  ,  furrendo  TI  i::  ?  dig.  et  a  n  o,  «5578.  m. 
Interuallum  autem  inter  lianc  lentem  obiedujm  et 
lentem  q  debec  efle  =im-f-^i  reltquae  determina' 
tiones  hinc  facile  deducuntnr ,  <]uand(K]uidem  ob  con- 
fufionem  fequentium  lentium  conftrudio  lentis  ob- 
leAiuae  vix  quicquam  immutatur. 

Euolutio  cafiis 

quo  P  >  o  ideoque  Q  et  R.  negatioae. 

$.  X  $.  Quia  igitur  Q  negatiuura  loco  k  lcri- 
bamus     k  eritque 

r  — -J--77J — ^  R  — ,-:j;t5 

exiftente  Qrr  — Jk 

Tnde  erit  vt  ante  ^  =.i7ilr^>  po"<> 

m  —  —  »  w(« >  .  R  «—  ~tin(»-f. 

—       «llr(in-i)        '  m  (s .ik 

€ — — -m(>  llr-4.4)  — t  .     n  ^■^mitk-t-  '>—■* 

$.  16.  Nuoc  igitur  fecondum  interuallam  eriC 
ob  P  pofitiuom  hoc  interuallum  po- 
ftulac  Tt  B  fit  negattuum,  quod  fponte  euenit,  ter- 
tium  flutem  interoaUam  ^  i*^-)  >  vnde  C  debet 
efle  pofitiuum,  quod  plaoe  fieri  oeqoit. 


EVO* 
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.  EVOLVTIO  TELESCOPIORVM 

•  pro  cafu  in  tomo  fecundo  Dioptricae 

pag..  393.  expofito. 

§.  17.  Haec  telefcopiorum  fpecies  imprimii 
memor^bilis  fequenti  modu  e(l  determinata  :  propo- 
lita  multiprcfltione  quacunque  m  quaeratur  nume* 

rus  kzz  —  m-^rVfimitn^i)  ct  diftantiae  focale» 
IwQtium  ita  det^rminabuntur 

p  =  a,  ,  =  ii  r  =  »?  et/-V 

vbi  numerum  d-  pro  arbitrio  aflrulherd  licet ; .  tum 
Tero  interualia  lentium  ita  fe  habebuot 

i -II  =i:p +  ?  =  +0 

II  -  III  =  tl  a  =  « 

•  III  -IV  n^r  4-/ =z.^afj 

oculi  autcm  diftantia  cft  zz 

f  18^  Nunc  igitur.ad  perfedionem  huiut 
fpeciei  telefcopinrum  nihtl  aliud  re^uiritur  nifi  Tt 
loco  lentis  obic<ftiuae  P  noftra  lens  triplicata  iubfti- 
tujtur  fumendo  11  zz  ?  digit.  eamque  antc  lentem  fe- 
cundam  ftacuenv-o  aJ  diftantiam  i  «  -f-  y  ,  tum  vero 
erit  «  —  0,255781».  Praeterea  ,  vt  lcntes  oculares 
inaximam  aperturam  admittant  cas  vtrinque  aequa.- 
Jiter  conuexas  pjrnri  conuenit,  ex  quo  radius  vtriusr> 
quc  faciei  pro  lente  ^  trit  i,otfy,  pro  Ien«-e 
r  ^  iyo6,ret  pro  lenie  i  1, 0«  x.  Denique  cam- 
pi  apparentis  lcmidiameter  in  minutis  primis  crit 

Tom.XVIii.Noa.Comm.        Ppp         $•  xp* 
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19.  Quo  autem  facilius  haec  fbrmalae  ad 
calculum  reuocari  poffint ,  fequentem  tabulam  fab- 


iuDgamus : 

m 

3,416 

0,37*4+1, 1497. 

7,568 

0,  X495  +0}43i3.|S' 

30 

ix,7J3 

0,0927  +  0,3040.5^ 

40 

55,857 

15,857 

0,0670+0,  222 1.iS 

50 

70,000 

2O)OO0 

0,0525  +o,i75o.i^ 

75 

«05,357 

30,357 

0,0340  +0,1143. 

100 

140,712 

40,712 

0,0252  +0,0849.15 

150 

21 1, 414.- 

61,424 

0,0165+0,0560.^5 

200 

282,1.35 

8a,i35 

0,0123+0,0418. 

300 

443, 55<^ 

I23,55<5 

0,0081  +  0, 0277. |S- 

400 

5<J4,978 

164,978 

0,0061  +o,o207.i9- 

APPLICATIO 

ad  eam  telefcopiorum  (peciem ,  quae 
in  Dioptricae  tomo  2^  pag,  448. 
eft  expofita. 

$.  20.  Haec  fpecies  prae  caeteris  omni  attentio- 
ne  digna  videtnr,  quia  campus  apparens  pro  lubitu 
augcri  poteft,  ita  Yt  eius  femidiameter  fiat  Cpr::— 
quia  autem  ibi  lens  obiediua  aftumta  eft  duplicaca 
hic  pro  inftituto  noftro  lente  fimplici  \icaria  "vta- 
mur ,  -vnde  litterae  P,  B  et  C  peoitus  ex  formulis 
ibi  datis  funt  excladeadae  ,  fequeates  Tero  yoo  gra- 
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du  rcmouendae ;  hinc  igitur  ex  loco  citato  fequentcs 
habebimus  \alores 

Vzzii^i  VkzzVm;  Tkk'=:imi  ?kk'S=ii^; 
?kk'ST=zi:i;  ?kk'STV  —  *-^  ctc. 

ita  vt  horom  preduAorum  vltimum  fit  —*-f-=.m 
ficque  omnium  Jentium  numerus  erit  z=  /  -I-  3. 


21.  Praeterea  habebimus  fequentes  numcros 


i(i  -H  /y 


S3  —  —  a  f  V  TO       <  -t-  I 

€  ; 

  «(1-+.VTO)  ' 

^  —  5(1  -4- Vm) 

^    ?(4-^f  V  Wl)  ^  ^ 

—  4  (i  -h  V  ni)  ^ 

etc.  |{ 


(1      I  1;  V  in 

D  —  ^(i-+.tfvw)  - 

—  (i—  .)(•  -*.(»-♦- ■)Vm) 

E  —  0  -f-(»«  —  t.  a)  V  m) 

"    («  — 5)  (»-♦-(»  «)Vto) 
p   — (i (t—  »)-4-(i  i^i.  5)Vm) 

—  '    (7^»)U      «      s)V  T»I) 
G  " —  ^    (i  —  »)  -4-  (« « —  ».  ♦)  Vj» 

U  — 4)(*^(i-+-*)Vm) 

etc. 


Fro  priori  columna  littera  penultima  erit 
(i-.i)(..»-vS) —  *ero  _  i. 

§.  aa.  Ex  his  litteris  diftantiae  detcj-miaatri- 
ccs  fingularum  lentium  fcquentibus  formulis  cxpri- 
mentur 


4H 
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b: 

d 
e 
f 


~  5. 
p 

P  * 

•  JL,  B  CDjt 

■  —  BC  DE  g 
P        :>  T 
BCDE  P« 
P  *VSTU 


ecc. 


BJK 
P 

BC«  . 

pT 

BCPg 

Pfcli' 
B  CDjgg 
P*.i^S 
BCPEFg 
Pfefe'ST 
B  C  P  E  P  G  « 
Pfcfe^STU 


CtC. 


ag.  Hinc  porro  diflantiae  focales  fingukrum 
lcnt'um  ita  definientur 

quarum  vliima  fi  vocetur  =  «  poft  eam  oculus  tc- 
ncri  debet.  ad  diftantiara 

\nde  tantus  campus  confpicietur  cuiui  femidiameter 
in  minutis  primis  erit  5^^— 

caeterum  littera  3^  quae  hic  eft  introduda  penltus 
arbicrio  noftra  relmquitur  ,  eamqne  ita  alfumi  con- 
Tcnit  vt  diftantiae  focalcs  vltimarum  lentium  fatis  mo* 
dicae  magnitudinis  euadant,  fcilicet  nc  minoics  fiaat 
^am  vnus  digitus  vel  ad  fummum  gdtgit. 

§.   24.    Deniquc  fi   X,  X',  X'''  etc 

denotent  ordine  numeros  arbitrarios  ad  format  onem 
fingularum  lentium  pertinentes,  contufio  illa  II  ex 
qua  lentem  obieAiuam  fiue  duplicatam  fiue  tripli- 
catam  determinari  opportet  fequenti  roodo  ezprefla 
prodibic 


vbi  pro  fecunda  lente  iumt  poteft  X'  — .  a  et  X"  —  i 
reliquae  a^teoi  ii^  ^ebentelfe  comparatae^  vt  Hngulao 
lences  pro4eant  Ttrinqoe  aeqnMiter  conuex^e.  Caev^ 
terum  hi  termini  valorem  £1  praebentes  plerumquer 
tam  eruQt  exigui  Tt  inde  in  conftrudioncm  kntis 
obiediuae  multiplicatae  vix  vlla  mutatio  fenfibilis 
jngrediatur  ,  ob  quam  caulaqi  etiam  parum  referet» 
vtrum  Itntes  (ecanda  et  tertia  eti^^n  p^rentur  ^e- 
qualiter  conuexae  nec  ne. 

$.  24.  Quod  denique  ad  aperturas  lentium  at- 

tinet,  ii  primae  obie(5^!uae.  femidjamcter  apertursf* 

fuerit  nX,  fecundae  letnidiameter  debet  elfe 

—  J_  2-4.  ^''-*-'2  :  tertiae      o.  f  -f  ; 
ym*  —  »iy«  '  *  ■ —  ym' 

quartae        -j-        quintae  ±,fii 
fextac  z=  "  -+-  fl  etc. 

vbi  notandum  eft  :  partcs  pofieriores  nihit  ad  catfi* 
pum  augendum  conferre,  fed  ideo  tantum  vfie  adie^s, 
Tt  acquabilis  claritas  per  totum  campum  obtinea-* 
tur,  quam  conditionem.non  adeo  neceife  edadimple-» 
ri.  Hiiic  igitur  pro  variis  valoribus  littcrae  i  &" 
qocntcs  caius  ettoluamus. 


Ppp  3  CASVS 
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CASVS  I. 
quo  /:=  I,  numerus  lentivim  =4  et  femidia- 
meter  campi  <P  =;=  ^riJfVs 
f  «5,  Pro  hoc  igitur  cafu  habebimus  iequen* 
tes  Talores  principales,  ex  qiiibus  omaes  determina- 
tiones  &cile  deducuntur : 

CASVS  11 

quo  i    ft  j  numerus  lentium  =z$  ct  femidia- 
meter  campi  0  =  min. 


-  V  m 


$.        Fro   hoc  igitur  cafu  noftrae  litterae' 
principale»  feqnentes  accipiunt  valores 
P  —  ♦Vj? 

Tkkf—im 
Tkk'Sz=m  „ 

CASVS  IH. 
Quo  I:::  3,  numerus  lentium  6  et  femidia.- 
nieter  campi  ^^s-*"' 


—  4  V  tn  -4-  s 

B  — 

d  = 

t     «  V  m) 
I     y  nT 

C=z 

D  = 

1       X  V  w 

En: 

■  y  ra 


mm. 


$.  27.  Pro  hoc  igitur  cafu  nodrae  litterae 
principales  fequentes  accipiunt  valores 

V 

P  = 
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93  = 

—  3  Vlfl  ^  a 

"B 

Fkz=Vm 

a  Ci  -H  V 

C 

s  V»a 

9  Vm-{-  X 

D 

  p  V  t»  —  T 

Vkk'S—i^ 

2 

e  =: 

7VH-4-  ♦ 
i(i_l-Vm) 

E 

—  ^  V  fn  — ^  4. 
t  -^s  Vm 

Pikib'ST=/» 

5  = 

X 

F 

CASVS  IV. 

Quo  i=:4,  numerus  lentium  7  et  campi  fe-: 
midiameter  =  -i^^V-  min. 

f  aS.  Pro  hoc  igitur  cafu  fequentes  cjnfequi- 
mur.  valores  principalcs 


P  —  •  v^ 

—  t  Vt«-4-4 

6 

^t 

s((  -H  V  m) 

13  Vm 

VkznVm 

€ 

C 

Vkk':=:^m 

16  V  m  ^  4> 

D 

— 16  V  m  —  4 

1  ^  Vni 

3  (1     s  V  m) 

Pkk'S^2m 

7  V  m  -1-  1 

£ 

—  7  V  m—  t 

2  ^  6  V 

PU'ST=z*-^ 

16  V^-H^ 
r(i  -4- V 

F 

—  lo  y  m  — * 
J-4-7V1» 

Pkk'STV—m 

6 

I 

G 

§.  29.  In  hoc  telefcopiorum  genere  tcrtiajens 
fiagularia  fuppeditat  phaenomemi;  cum  enim  pri- 
mo  quam  miniraam  requirat  ap;rturtm,  ea  commo- 
diaiine  viccm  geret  diaphragmatis ,  quo  radii  pcre- 
grini  ab  introitu  in  lentes  feqaentcs  arcentur;  deinde 
Tcro  quia  portio  confiifionis  es:  hac  iente  nita^  eft 

— -i^TS^-T^  1-— ir-; 


aon 
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oon  (blum  ob  ^-^^  numeruin  fatis  notabilem  ac  Tiii* 
tate  (emper  mau  rem  haec  quantitas  -vnitatem  noa 
mediocriter  (uperabit  etiamfi  capiatur  X''n  i>  tdtt- 
iam  quia  ^  fit  numerus  plerumque  latis  magout»; 
cum  enim  priroo  ca(u  quo  i=i  iit 

Cafu  auttm  fecundo  quo  i  ~  2  eft 

tertio  veni  cafu  quo  eft 

Qaarto  denique  cafu  ob 

l)inc  igitor  littera  noftra  XI  tantum  accipere  pote* 
rit  augmentum,  yt  lens  obiidiua  triplicata  latis  110- 
tabilem  mutationem  (ubire  queat,  quam  in  praxi  oe- 
gligere  nequaquam  licebit ,  id  quod  Tnico  ex-mplo 
oitendifle  (ufticict. 

EXEMPLVM  TELESCOPn  / 

ex  fex  lentibus  compofiti  quod  cbie£hi 
centies  multiplicet. 

f.  30.  Hic  igitur  erit  f  =r  3 ,  vnde  ^alores  cx 
cafti  tertio  depromere  cpportet;  tum  vero  (tmidia- 
.meter  campi  erit  (J)  zz  aSi  min.  ideoque  inftar  Jpa- 
tii  circularis  in  coelo  fpedabitur  cu'us  (tmidiamcter 
crit  =13^^  10'  ideoqtle  diameter  6i*.2o'i  tum  Te« 

ro 
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ro  aflutnamus  S-iz  s  ,  vnde  fequentes  pfodibant  va* 
Jores  j 

5  = 

horum  igitur  numerorum  log^rithmos  in  fubfidium 
calculi  adponamus 


Vk—  ■  10 

P)kil'Szz  150 
?kk'STz=:ioo 


logar.  Pn  1,17(5091 3 
io^ar.  r^  —  »,Qoooooo| 
log.P/t^'— 2,4771213 
'Pife/t'  S— 2,1750913 
'Pkk'S  T= 2,0000000 


/^— (-)o,  1047358 
/S:^(+)9,8750<ri5 
/JD=(+)o, 9270902 
/.S  — (+)o,52<58o90 
1%  —  (+)o,coooooo 


/C=:(+)o, 4771213 
/  Dr±  (~)  o,  05  4^690 
|/E::r(-}o,  15  332  84 
[/  F  =  <v. 


$.  31.  Ex  his  igitur  valoribus  definiamus  fin- 
gularum  lentiura  dillantias  deterreinatrices,^  quas  cum 
fuis  lo^arithmis  fijigulas  hic  apponamus  ' 

/^r:(-)  8, 8239087 
/r:^(+)8.748i883 
/fc(+)7,748i883 
/e^i^^^S.xo^SS-fs 
/=+ 0,0271  a|//ir(+)  8,4332070 

'    /       (+)  8,  5720970 
'  /Yrn  (+)  9,2  2  5-309<J 
/^zi(-)  7,  8028573 

/"e  =(-)8,  2571157 

/^ZICO  .... 


b——  o,o666a 
^  —+0,05.60« 
</=:  +  o,oo5<5a 
e  zr+o,o« 27a 


e  I=+O,o373'« 

$  — ~o,ootf3.flt 
€  — 0,0181. «. 
^z=:   o»  '.  .  . 
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$.  32.  Ex  his  porro  Taloribas  deriuemus  in- 
terualla  lentium ,  tum  Tero  etiam  dillantias  focales 
cum  fuis  logarithmis : 


I  —  II     a  +  ^zro,9333.ce 

II  — IIIzi  6 +i"Er:o,o933.a 

III —  1 V  n:  Y  +  </z=rc»  1 7  3  5.  a 

IV—  Vmi^  o,oo<54.a 

V—  VI=  e         0,0090.  a 


y=0,o848.a 
rrzo,042o.a 
/zr  0,0473.« 
f  =zo,o427-« 
«— 0,^271. tt 


/?zi:8,9a8544J 
Irzz  8,5232495 
/xrr  8,575278$ 
//—8,5305953 
/«=:  8, 4332070 


diftantia  ociili  ab  vltlma  lente  '^"^=0,010«. 

§.  33.  Nunp  igitur  videamus  quanta  confofio 
ex  tertia  lente  oriaiur  ,  quae ,  vt  tamjjparua  oriatur 
quam  fieri  poteft  rumamus  X"=  t,  et  cum  fit 

^-BiT*==i^» '7554351  erit  jj^l.- —  i,  3497 

Tnde  ,  fi  pro  reliquis  lentibus  circiter  vnam  partem 
quaitam  vnitatis  computemus,  fiet  Sl-zz  i,5o;  hinc 
igitur ,  pro  confiruAioQe  lentis  triplicatae  quam  ftt- 
pra  tertio  loco  defcripfimus  ,  habebimus 

X=  2,  37  hinc  X—  X  —  I,  37  et  VX- 1=1 1,17 

quocirca  pro  lente  obie<5):iua  compofita  lentis  primae 
coronariae 

radius  ficiei  anterioris  erit  et  poiterloris 

Oj  62  * 

—  ^J^i  hinc  igitur  fi  fumamns  nzrj".  =  pio 
hac  lente  reperietur  ^ 


Radiftt 
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Rjdiu.  ficiei  5  -"j?^-  ' 

C  pofierioris  =  Ssdig* 

binae  reliquae  lentes  ad-obieAiuam  pertinentes  tna- 
neni  vti  fupra  funt  affignatae,  fumto  II=r?zra5  dig. 
Tum  vero  vt  reliquae  iente^  cum  hac  obiediua  de- 
blte  iungantur,' fumi  debet 

«  =  0,  2558        25»  58  dig. 

et  l&hs  obiediua  ante  noftram  (equentem  lentem  ^ 
conftitui  debet  ad  difiantiam 

n  +  ^=:?«»  —  o,  066  a  r=  «3,  31  digit. 

§.  34.  'Cam  igitur  fit  <t  z=:  a5,  58  digit.  crit 
/«=1,4.0790  vn^e  coUigimus  diftantias  focales  fe« 
quentium  lentium  in  digitis 

^=a,i7odig.i  r=x,o74dig.i  x^:  i,  211  dig.; 

r     1, 092  dig. ;  tf  =;  o,  693 

tam  vero  interualla  harufn  lentiuin  omiflb  primo 
quippe  quod  iam  ell  aiHgnatum  erudt 

II  -  III  =  2,  39  dig. ;  III  -  IV  =  4,  45  dig. ; 
lV-Vz;:o,  i(5dig.;  ,V  -  VI     o,  23  dig. 

qaibus  acpedit  didantia  oculi  ab  vltima  lente  =0, 23  digs 
interim  tamen  eciam.  primum  idteruallum  quod  hic 
erat  <}  +  ^=:  23,  91^  ideo,  notari  meretur:  quoniam, 
{i  in  hoc  loco  obieAum  conftituatur,  eius  imago  per 
fecundum  lentem  q  prbieda  in  locum  tertiae  lentis 
cadere  debet. 


qqq  a 
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$  35.  Reftat  igitur  vt  adhuc  conftruaioncra 
fcquentium  lemiiim  doceamu^    Pro  fecuhda  quidem 
letite  q  fupra  aotauimus  fumi  poffe  X'  r:  i ;  vt  au- 
tem  haec  lens  etiam  alteram  partem  aperturae  a  li- 
tera  X  peodentem  recipere  poflit  ,  ftatuamus 
et  eius  cohftruftio  ita  fi  habebit 
Radius  feciei  anterioris^  =i=sr(r=^=^'^* "  "'^^ 
Rgdius  faciei  poftcrioris  1=^:^^-^=         8>J9,7i d. 

■vbi  eft  S3(<r-g)  =  -  I»  1264. 

Patet  ergo  hanc  lentem  conuexo-planam  confidpof- 

fc,  dummodo  diftantiam  focalem;  aflignatam  obtineat : 

tanto  maiorem  autem  induftriam  adhibere  opportet 

in  formatione  tertiae  lentis  pro  qua  fnmfimus  X"=i 

Ynde  hinc  erit  pro  ifta  lentc 

Radiu»  lacici  anteribris  iS3<Sdig. 

Radius  faciei  p6fterioris^=:^::^j  =  ,^=o,Sa5  dig, 

Ylji  cft  €  (<r  -  e)  =  I,  075 ao. 

Rdiquae  ires  lente»  debent  efle  aequaliter  coaatiM 

■vndc  crit 

Radius  vtriusque  factei 
Fro  lente  quarta  x  =  x,  283  dig. 
Pro  lente  quinta  J  =  x,  i57  dig. 
Pro  lente  fexta  «  =  o,734dig. 
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COJNSTRVCTIO  TELESCOPn 
pro  multiplicatione  «  =  loo. 

$**3<^.  Condabit  igitur  hoc  telvicopium  ex(ex 
lentibus  ,  quarura  prima  autem  eQ  triplicata ;  cod~ 
flru(ftio  fequentibus  articulis  cOotinetur. 

r.  Lentis  obieftiuae  diftantia  focatis  eii  zz  dig. 
et  femidiameter  aperturae  =  s  dig. 

X*.  Eius  primae  leotis  corooariae  conuexaedi-^ 
'  flantia  ibcalis  eft  =  xi,  137  dig.  ct 

o  j-  -       •  S^oferioris  —  loi  dig. 
Radius  Faciei  <   ^      •        «  .  j- 
^pollerioris  :=  Sidig. 

2".  A  medio  buiu.s  lentis  ad  medium  ftquoa- 
tis,  interuallum  eft'  ==;  o,  $66  dig. 

3*.  Secundae  lentis  conuexae   et  ex  Titro 
cryftallioo   parandae    diftantia    focalis  cll 
5,296  dig.  et 
Rfldius  vcriusque  fociei  =— 7)S83digf. 

4*.  A  medio  huius  ad  medium  tertiae,  inter' 
vallum  efto  =0,  $66  dig. 

5*.  Tertiae  lentis  corona*riae  diftantia  focalii 
eft  =:  «X,  010  digit.  et 

Radius  vtrmsque  ^ciei  =:  11,57 1. 

II.  A  lente  dbiediua  vsque*  ad  fecundam  lentem 

flatuatur  diftantia  =:  23,  31. 
UI.  Secundae  lentis  ex  vitro  corooario  jxinindae 

diflantia  Ibcalis  =r    170  dig.  et 

(2^9  3  Radittf 
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^pouerioiis  z=:  809,  710  aig« 
Jam  Ycro  cius  fcmidiameter  aperturac  =:  o,  i5^-f^  dig. 

IV.  Ab  hac  leate  Tsque  ad  tertiam  fiatuatur  ia^ 
teruallum  =:  2,  39  dig. 

V.  T«rtiae  leotis  itidem  coroDari&e  difiantia  Gjcz' 
lis  cft  =:  X,  07+dig. 

o  j-        -  •  Santerioris  rr  i,835dig. 
Radius  feciei  i   -  .  .       J  « ^ 

Cpoitenoris  =  o,  Sa^  dig. 

£t  femidiameter  aperturae  ==  o,  «f- }  dig. 

VI.  A  lente  tertia  Tsque  ad  quartam  fiatua^uria- 
teruallum  =  4,  45  dig. 

'  VII.  Quartae  lentis  coronariae  diftaotia  fbcalis 
=:  I,  211  dig. 

Radius  Ttriusque  ^ciei  =1,253  dig. 

£t  femidianneter  aperturae  =  0,  303  +  n«  dig. 

VIII.  Ab  hac  lente  Tsque  ad  quiotam  iottrual- 
lura  =  o,  dig. 

IX.  Quintae  lentis  corooariae   difiantia  fbcalis 
~  I,  092  dig.  ' 

Radius  Ttriusque  ^ciei  =  j,  15:7  dig.  et 

Semidiametec  aperturae  =  o,  273  +  j\  digtt. 

X  Ab  hac  lente  ad  Tltimam  fiatuatur  iateruai' 
Jum  =  o,  23  dig. 

XI.  Vltimae  lentis  difiantia  focalis  efi  =0,^93 
Radius  Ttriusque  &ciei  =0,734  et 

SemU 
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Semidiamcter  aperturae  =     173  4-  hj^^S* 
X(I.  Ab  hac  lente  -vsque  ad  oculum  diftantia  fit 
=:  o,  23  dig. 

XIII.  Tum  vero  femidiameter  campi  apparentis 
erit  ==  &3f  min.  qui  inHar  fpatii  circularis  in  coeio 
fpe<%abitur  cuius  femidiameter  eft  =  34  gr.  10  mia. 

XIV.  'Tandem  lon^itudo  totins.  jubi  erit  3**47  dig. 

-  *Quia  tres  lentes  vlcimae  prdprie  lentem  ocur 
larem  conflituunt,  eae  fimul  capfulae  mobili  inferan- 
tur ,  Tt  pro  indole  oculi  paulifjper  vel  admoueri  vel 
rertipueri  poffint,' 


ADDI- 


ADDITAMENTVM. 


Podquam  haec  iam  fcripfi^em  9  in  nianas  iocui: 
souiflimuiYi  \olumedi  Commenc.  Acad.  heg.  hni 
in  quo  fijtis  ampla  defcriptio  lentium  obicclitiarijm 
compofitarum  reperitur,  a  Dno.  Jeaurat  tLtoa, 
Vbi  autem  tantum  confufioni  a  diuer(ii  rauiorum  rc- 
fradtionc  oriundae  occurritur  ,  altcra  confuliuae  aj 
«pertura  oriunda  penitus  negleda  ,  vnde"ab  his  len- 
tibus  obiediuis  neutiquam  frudus  {pvratus  exfpe&iri 
poteft.  .  • 

§•  a.  Egrcgia  autero  experime^M  aflert,  qnl- 
'bus  tam  refradionem  quam  difpeifioncm  ladiorum 
pro  vtraque  vitri  fpecie  ,  coronaria  (cilicct,  cui  \i- 
trum*  venetum  aequiualere  cenfet  ,  et  cryftaWo  an- 
glica  feu  Flintglaff  determinat.  Inuenit  a.item  pro 
hac  poftrema  fpecie  refradlionem  mediam  vt  160; /oo, 
difperfionem  autem  vitri  veneii  aii  cryftallum  n 
2  8  :3f.  quae  determinationes,  fiue  omni  \itrohuxs 
fpeciei  coniieniant  fiuc  (ecu^,  omnino  mercntur  n 
meos  calculos  circa  conftrudionem  lentium  triplca- 
tarum  etiam  ad  hanc  vitri  fpeciem  accomniaieiru 
Nunc  crgo  erit 

et  ratio  ^  :       fiue       :  —^— 100:153 

§•  3.  Introducamus  igitur  has  dererinioatioaes 
in  hypothefin  quintam  ,  qua  aflumfimus  3*  — 
omues  vaiores  udem  maaent  y  vsque  ad  Talorem 

w» 
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tecaer.  /  vbi  locQ.fta^Jipnis  J  fcribi  dcbet  i,  53  ita 
Vt  fit  .  * 


f —  HH  

I,  s  j  »  G  G  —  P  H  H 

/=  1,33+2 


g  =r  —  2,  1867  hinc 
h-=.  1,7583 

hincque 

-  pz=:  0,7495.  n 

^  =  -  o,  ^573.  n 
r-=z    0,5587.  n 

pcaeterea  vero  crit 
../Pz;:  o,  o2  2tf<J40  j 

58= 


Tndei  .rcperitur 

//zz:      o,  i25232.<f 
/gzr:(-)  0,3397821 
o,.24'50930 

Ip-rz  p,8747<574 
Ir—     p,  7549070 


9 

1 

9 

1? 


C=Lb'X 


/B  =10,2552745 
/^  =9,8081145 
/BS5r::o,otf3387o 
/C  =9,9798411 
/€  =9,5347431 
/CC=9,5i45892 


et  /P  Q=  o,  0099272. 

/B'=o,  7<^58i75 
/»'  =  9,4243435 


/€'  =  9,5395233 
/€'  =  8,9042443 


=0,4313 
tandem 

/M  =  9,  9035003  ct  /N  =  9,  2242553 

hic  coitW  pro  refradione  »*=  i,5o  fcqnentes  habcn- 
tur  Talores 

ix'  =  0,8333 

=  o,  255iy  ... 
^  =,  o,  i  I XI 

0^=  1,  5555 
t'  =  o,  85o7. 
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f  4.  Hinc  Jgitur,  qnia  lcn»  cryllsUiiit  al&ilil- 
tur  vtrinque  aequc  concaua:  crit  pro  ea 

deinde,  qnia  ctiam  tcrtia  lens  eft  TtrioqDeaeqoeCoa* 
yexa:  pro  ea  crit 

vnde  numeri  X'  et  X"  ob 

©-•-i;  €-;=:- 0,0(^87, 
fequenti  modo  determioantur 


a  /(?^)  =  o,2a4S357 
fubtr./7  =  0,8450980 


ad  /(^=1-^  =0,1901914^+) 
add.  /(€  -       8,  S3tfp5£7(-) 

/yxJ^=:9> 3797377  /VX«~=  PjO^T+P» l-) 
hinc/^X''-!)^ 8,759+75+  hinc /(X''- i)=:8,o54.a98aC+) 
ideoquc  X'  =  i,0575      l|ideoque   X"     i,  OHS 

*"<juibus  inuentis  calculus  pro  confufione  ita  iDfiituatiir. 


Pro  parte  pritna 
/M  =:9,903<Joo3 
/  X'       =  o,  6242  804  • 


9,9278807 
/»'      ==  9,4a4-34-35 


log.  p.  I  =  0,5035372 
ideoque  pars  1^-3,1881 


Pro  fecunda  parie 
/  M     =9,  903^003 
/  »^      =  9,4258601 


9,  3294604 
/B»  =:  0,0633870 


l.p.II.=:  9.2660734 
ideoque.  pars  il  z-^o»!  84S 


1 


Pro 


\ 


A  D,  D I T  A  M  E  N  T  V  M;  f^» 


Pn>  pqru  ffrtia, 
/  =0,0048800 


P,aa9i353 


I  Pfc  p^rie  q^arta. 
|/N  =0,4442553 

=9, 34»  23^^ 


8,  5654919 
/C€=p,  514589« 


I.  p.  IV  p,  0509047 
hinc  pars  I V = o,  x  1 24 


1.  p.  111=0,3248910 
hincque  pars  III = 2,  x  1 30 

confufio  igicur  a  lente  triplicata  nata  eritX— x,x47ft 
yndc  ^  cpnfufio  a  reliquis  ^entibus  nata  fuerit  =  O 
tpip  capi  dcbet  X  =  x,  1472  —  O,  hincque  patetj  con- 
f^liOu«ai  uiaiorem  toUi  uon  poflc  quam  0=0, 1472. 

f;  S*  Oefinito  autem  numero  X  confirudia 
fliitait  lentis  coronariae  ita  fe  habebit 

Radi.»  ficiei  aoteriotis  =.-=fe=:7^"^et 

Ibdia.  ficiei  polteriori,  = 

qvocirca  -fi  confnfio  a  jreliquis  lentibus  nata  pro  ni? 
hilo  reputari  poflit,  Tt  fit  X=  x,  1^72,  erit 

,VX— I  =  o,  3837 

^ccipe  pro  prima  lente  habebimos 

ndiam  ftdei  •  =  °' "f- 5 

^pofierioris  =  x,  2887.  II 

cnius  lentis  confirudio  eo  tutius  fucccdit,  quod  Talot 
ipfius  X  vnitatem  parum  fuperat. 

$.  6,  Qnia  fecnnda  lens  cryfiallina,  cuius  di^ 
liaiitla  fbcalis  feperta  eft  9  =  ^0,457311  Ttrinque 

R  r  r  a  debtc 


N 


A'ni>iTAMt  ntvm: 


debet  efle  aeque  cbdcaua  j  radiris  tttinsque  faciei  erit 
rr  I,  20.  ^  zr  —  o,  5488  11.'  :  Tertiae  denique  kntis 
coronariae  cuius  diftantia  focalis  eft  r  r=:  o,  5^87  II 
quia  etiam  vtrinque  ponitur  aeque  cdnuexa ,  radius 
vtriusque  -  faciei  debet  cfle  i ,  otf.  r  nr.o,  602S  U  • 
Interuallum  tandem  lentis  mediae  ab  vtraque  extreoaa 
fumatur  =:  is  y  =  o,  0381  n. 

$.  7.  Quia  lentjs  cryflallinae  radius  ytriusqne 
faciei  eft  =0,548811,  eius  pars  quarta  femidiame-' 
trum  dabit  aperturae  3^0,1372. 11  vnde  talis  lens' 
compofita  ad  multiplicationem  =:  m  producendam  ad* 
hiberi  poterit  lumendo  o,  1372  II  ^  ▼nde  fit 
11=:-^;  quae  circumftantia  fummum  lucrom  af- 
fert  in  telefcopiis  contrabendis.  Si.cnim  ex.  ^« 
multiplicatio  1»  =  100  defideretur,  hoc  praeftari  poie- 
rit  ope  talis  lentis,  cuius  diftantiatocaHs  11=  14, 58  dig. 
liue  nondum  i^dig.  cum  ante  requirerentur  25  dig, 
Quod  fi  autem  etiam  in  his  lentibua  fumere  ireli- 
mus  11=:"  ct  feroidiametrum .  aperturae  =  %  dig. 
iftae  ientes  feiiciifimo  cum  fucceflu  loco  praccedea- 
tium  fubftitui  poterunt,  quandoquidem  laeues  aberra* 
tiones  a  menfuris  praefcriptis  hic  multo.  ndnus  ftlat 
pertlmelcendae. 
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DESCRIPTIO 

PKCIS,  E  COREGONORVM 

GENERfi, 

KVSSICE  RIAPVCHA  DlCtl^  HISTO- 
&1CO-A.NATOM1CA. 


^oAd^  (Albula)  maxiJlif  eitfauUr ;  hferiore  hngimr, 
Btu  Suec.  353« 

Coregonut  edentulut ,  maxiSd  ifferiore  bnglon» 
Art.  gen  9.  iSVfr.  x8.  iS^ptfr.  40. 

Albula  minima  GESH,  pijc,  34»  Aldrdv»  kbtb, 
660  lonft,  pifc.  173.  t,  30.  /.  7.  CbarU 
mm*  1^4.  WILL.  icUb.  1^6.  Rqj.  pifc.6j, 

CorpDs  totimt  eathetoplateirm.  Capiit  ex%aQm, 
ac  ,  a  Idtere  tadfpedum  ^feie  titimgufaire^s 
angulo  antico,.  ad  os  fc.  ceteris  acutiorb 
Ab  maxtUae  fuperioris  ora  angulus  eniaenSi 
laticr,  ad  verticeni  anguhior  pauUo ,  in  medinm 
caput  excorrebat ,  ab'  alio  traasuerlb ,  mious  notabili^ 
ID  vniua,  circiter  Uaeae  diOantia  .a  dorli  ^principio.f 
exceptus.  DuAus  eflbi «  cauerapfi  mncijerirjin  vtro* 
que  capitis  latere  vaKii.  Ore  •cUofo  >  laaxilla^  'mft^ 

rigc 


rior  fuperiore  psulk)  longior tfpereoL  autcm  fuper 
c^ndep  oot^biltcer  czporreda.  Ociili ,  pro  fnagai- 
tndine  -^jifcis-,  -  inpThnis  Tero  capiris  raaone^, .  grao-. 
des.  Iris  argentei  .colpris.  'Opei-cylum  branchiarain 
tribns  conftare  mihi  videbatur  lanninis ,  quarum  fa- 
perior  maxima,  fuperne  rotundata,  inferne- fufcaco- 
ta  ,  media  minor  ,  acinkiklriitls-'f.''ctiltkiata  ,  infima 
Tero  minima ,  auiimdiin^uc  awuuiiuata.  Margo  in* 
fuper  operculi  branchiaruit) ,  ad -aperturalki  firmius 
claudendam  ,  membrana  auAus.  Officula  membra- 
nae  branchiodegae  feptem.  Hiatus^^^BrancHIarnm  , 
c^rculo  didu^o ,  aiiipli|3iqius^    .  ..  , 

.  t  Dorfiim  fviboonuexum ,  anie  pinoam.  dorfua- 
lem  yero  in  acumen  elatiu3.  definettf.  Abdomen 
circa  pinnas  peAorales  conuexum ,  ad  pinnas  Tentra- 
les  iere  planum ,  circa  anum  iterum  conuexum ,  in- 
tcr .  pinnae.  ani  finem  et  caudae  princip|um  Yero 
pianiurculum.  ... 

^  .  Prona  ccrporis  facies  e  \iridercenti  fufi:a,eius- 
que  latera  argentei  fplendoris* 

r  '  Sqnamae'  tenues , '  fubrQtundae ,  iot^grae  j'  fat 
ieaii  conftipatae ,  a  .corpore  .  tameo  &cile  fepara- 

'  •  Linea  lorigitudmatis  j  ab  ortu  fuo*  ad  aliquot 
liilisartiiii  tiiftafitiam  leulter  tantum  '  deorfum  flexa  *, 
vedo  al)hinc  tramite  in  eaadam  irsque  excurrebat , 
ddrfo ,  t]uam  -ventri' ,  vndique  propior.  >  PaaAorain 
V^r  tiAAil6rtt^''Iinearium  ,  litieam  hkat  conftitiieo-- 
titim     "••«lernH  rirciter  LXX  ad  LXXX. 
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Pinna  dorfi  prima  radiornm  daodecim ;  qno< 
lum  tres  primi  limplices,  ceteri  Tero  omnes  ramo« 
ii.  Longitudo- primt ,  (ecundo  arde  adpreffi  ,  ^i"  >. 
fecundi  6"',  tertii ,  omnium  longiifimi ,  xx'"j  fe^- 
qnentes  ex  ordine  iterum  breuiores. 

Pinna ,  dorfi  fecunda  ,  adipof^  ,  fubfilcatt  ,  t 
principio  fixo  ad  finem  ipfius  libernm  5^'^  looga « 
ct  a"'  cirdter  lata. 

Finnae  pedorales  radiorum  quindecim ,  quo« 
rum  primus  loogior  reliquis  ,  fortiorque. 

Pinnae  Tentrales  radiorum  Tndecim ,  quornm 
primus  omninm  fortifiimus  ac  fimplex ,  fecundus 
ifio  parum  longior ,  fnbramofus  omoiumque  longis- 
fimus ,  reliqui  ex  ordine  iterum  breuiores  ac  ramofij 
Tltimo  excepto ,  fimplici. 

Finna  ani  radiorum  quiodccim ,  quorum  pri- 
mus  onwium  breuiffimusi 

Finofl  caudae  radiornfti  circiter  XEXtxr. 

Pinnae  dorfi  ac  caudae  ,  itidemque  fquamae , 
lineae  longitudinali  proximae ,  puodis  nigricantibus 
pluribus  confperfae  $  ceteiae  pinnae  paUidae ,  albelcen<- 
les ,  puo&isque  tantum  rarioribus  notatae. 

A  n  a  t  o  m  e. 

Abdomine  aperto ,  vifcfera  10  confpcAnm-^e- 
niebtnt  feqnentit.    Hepatis  pars  ia  bypocboodrio  fi- 
iiiftro ,  longitttdine  fex  lioearom  ,  veriu»  iuperiora 
Tom.XVllI.Nou.Conam.       S»»  la"or 
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latior  et  cra(fior,  ioferiora  verrus  tenaior  ac  ango- 
ilior.  In  h ypochondrio  dextro  appendices  pylori , 
quarum  plurimae  non  folum  totam  Tentricuit  fum- 
initatem  obtegebant ,  fed  etiam  ad  latus  eius  fini- 
llrum  defledebantur.  Maximus  tamen  earum  nU' 
merus  dextrum  ventriculi  latus  occupabat cx  abdo- 
minis  imo  antrorfum  ac  oblique  deorfum  flexarum , 
inqae*fitu  oaturali  apicibus  tantum  caecis  promi- 
oentium.  Appendicum  harum ,  maxime  interiorum 
extremitates  in  decimae  vel  vndecimae  coflarum  vi- 
cinia  ,  ad  ventriculi  bafin  confpiciendae.  Latus  an" 
tem  ventriculi  anticum  et ,  quoad  maximam  par* 
tem  quoqne  finiftrum  ,  nudum  apparebat.  lp(e  ven* 
triculus  ia  medio  abdomine  j&tus«r 

Infra  tiulus  bafin  fublXaatia  quaedam  e  fufco 
rubens ,  lien  (c.  eminebat ,  cuiua  interno  lateri  tra* 
Au&  pinguedineus  ,  re£ta  fliper  veficam  aeream  ex- 
tenfus  ^  contiguus  erat.  In  hypochondrio  fioiftio 
Ia<9:es  eiuadeo»  lateri» »  Mo.  lobo  hepatis  fupra  de- 
fcripto  primo  in  confpedtum  veniebant ,  initio  qni^ 
jdem  craflae »  fenfim  vero  fenfimque  attdQoatae ,  ite- 
xumque  tandem' mole 'increfcentes  ^  forma  quodam- 
modo  triangulareSk  Ladium  dextrarum  mioima 
tantum  pars  vifui  patebat ,  earumque  lateri  interno 
tntefiinum  reda  deorfum  extenfum  parallelo  fub  (i« 
ta  proxime  adiacebat.  Haecque  fuot,  quae  de  vilce- 
..libus  in  fitu  oaturaii  reli(Ais  dicenda  habeo.. 

Vifceribus  exemtis ,  iiogulisqae  ieorfim  coofi- 
deiatis^  hepar  priiiao  ia  daas  partes,  dextraoi  fc. 
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niinorem  >  fioiftramque  *  paullo  roaiorem  .  diuifum  , 
ct  quafi  cordatum  erat.  Concaua  ipfius  facies , 
membranae  ope  ,  radicibus  appendicum  primarum  , 
quae  pyloro  proxime  adftant ,  annexa. 

Vcficula  fellis  valde  oblonga.  Dudlus  cholc- 
dochus  fatis  amplus,  finiftrae  hepatis  portioni  ar- 
diffi  ne  adhaerens  ,  ac  inter  appendices  pylori  fupe-' 
riores  deflexus  ,  duodennm  ,  in  didantia  Tnius  circi' 
ter  lineae  ab  eius  principio ,  intraba.t. 

Ofifophagus  fub  diapbragmate  10'*  longus , 
il'"  latus,  ac  inferius,  fub  ingreflii  fuo  ia  ventri- 
culum  ,  incuruatus. 

Ventriculus  fubftantiae  firmioris  ac  rubicun-, 
dioris ,  75'"  longus  ac  a,"'  latus ,  diaphragma  ver- 
fus  refledebatur ,  oefophagoque  incumbebat.  Sum- 
mitas  ipfius  circa  pylorum  obtufa  et  coaritatis. 
Vtriuique  ,  tam  oefophagi ,  quam  ventricuU  fupcr- 
ficics  interior  rugis  qninque  longitudinahbus  diftin- 
Aa  f  quac ,  muco  tenaci ,  quo  bbtedae  erant ,  ab- 
ftcrfo,  bpttmae  confpicicbantur.  Principium  pylori 
ruga  e  contrario  transucrfa  munitatia. 

Appendices  pylori  LXXI,  longitudine  ft  -  3'"; 
harum  tnginta  circiter  illi  ipfi  circumfitac  ,  ceterae- 
vero  omnes  ad  fex  lineas  vsque  duodeni  fummitsiti 
a  latere  appenfae. 

Duodenum  circa  initium  amplius,  inde  vero 
fenfim  fenfimque  anguftius,  pone  pofticam  ventri- 
culi  &ciem  paululumquc  dextrorfum  flexum  ,  redo 
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dein  tramite ,  fub  irlteriori  tiados  inteftinalis'  fpecie  > 
ad  aoam  Tsqoe  excarrebat. 

Lien  tam  fundo  ventriculi  ac  dnodeno ,  quam 
tradtai  pinguedineo  ,  membranaram  Tafornmque  fati« 
guineorum  ope,  connexus. 

Lades  vtriusque  lateris,  fupra  mediam  ipfi- 
rom  partem ,  craffiores  varioque  modo  (inuo&e » 
ctei  ventricttli  poflicae ,  aereaeque  veficae  rummitatt 
cohaerebant :  dextrae  fmidris  latiores  ac  craffiores , 
ilauoque  colore ,  ob  veficulae  felleae  viciniam ,  tin- 
Aae.  Ita  (c.  erant  conformatae  menfe  Nouembri» 
quo  aoatomen  hanc  fufceperam. 

Vefica  aerea  fimplex ,  vtramqne  extremitategi 
Terfiis  angufiior.  Dudus  aereus  tres  clrciter  qua'- 
tuorue  lineas  longus ,  vix  vltra  quartam  lineae  par* 
tem  latus,  oefophagum  ,  in  diflantia  61"'  ab  eius- 
dem  fioe ,  intrabat ;  fub  ipfo  ingrefiii  notabiliter 
confiri^us. 

• 

Renes  fecundum  totam  abdomiois  loogitndi- 
oem  extenfi ,  a  fumma  ad  imam  vsqae  partem  fcu" 
fim  decrefceotes ,  ac  a  fpina  dorfi  iir'daos  qoafi. 
difiindos  diuifi  ,  extremitate  inferiore  in  vretfaram 
ieu  duAum  vrinarium  commuoem ,  orificio  foo  po» 
oe  veficularum  femioalium  ofiinm   patentem ,  deli- 
oebant.    Vefica  vrinaria ,  qua  vere  caret  pifcis ,  im- 
proprie  ifie  diceretur ,  cam  valde  aogirihis  >  ntc  'tU 
la  parte  liber  fit 


Pcrt- 
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Peritonenm  «rgeotei  ^lendoris ,  pun(Jtis  nigri- 
mtibos,  minoribtts  rarius  adrperruro ,  leuii&aiiqae 
cum  leanm  fubftantia  nezus. 

Coftae  Tiginti  nouem »  in  Ttroque  latere. 

.  In  Pifce  Foeminaj  7"»  a'"  longo,  indiuiduo 
ic.  hnius  fpeciei  fiicile  omoium  maximo ,  .  Decembris 
initio  ouarium  mazimum ,  iimplex  fiue  Tnicum , 
tocum  iere  abdominis  cauum  repiens.  Ouula  innu- 
mera ,  e  rufo  fiauefccntia ,  diametri  l'" ,  tIz  am- 
plius  inter  fe  coliaerentia ,  adeoque  maturitati  ac 
emifijoni  prozima.  Lien  ouato  -  lanceolatus  ,  ez 
atro  rubens,  4^'^'  longus»  fuperae  i,'''  lacus,  cum 
Tentriculi  fundo,  deztri  lateris  appendicibus  ouario- 
que  lacertulorum  carneorum  Tel  Tafornm  fanguineo- 
rum  ope  coniunAus.  OuiduAus  pcfi  annm »  Tre- 
thrae  Tero  orificium  pone  ouidudum  confpiciendum. 

Obferu..  Tunica  Tentrlculi  ezterior  in  Tno  al- 
teroue  Iiarum  pifcium  indiuiduo  hinc  in^e  in  tuber- 
cula  aliquoc  lentiformia ,  duriufcuia  ac  fubrubella 
erat  eleuata ,  quibus  caute  difledis ,  comparuir ,  fin* 
gulum  eorundem  tiabitaculum  fiiifle  Tcrmis  Gordii 
marm  Tel  lacuftrts  ^  (vtrumque  enim  Tnttm  eun- 
demque  efle  ,  nullus  dubito ; )  in  fpiram  conuoiuti. 
IJCNK.  Syft.  Nat.  ed.  12.  p.  107^.  n°.  4  et  5.  Se- 
mel  atque-^terum  etiam  eiusmodi  tubercula  ,  Gor^ 
dium  indudeotia  »  radiis  brancbiarum  Tafculofis  ja- 
nata  yidi. 
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MtBfirra. 


PoHXirf. 
Paris. 


Longitudo  tota,  fc.  ab  oris  extremo  ad  apiccs 

pinnae  caudae  longior    -    -  - 
Ab  oris  cxtremo  ad  oculi  raediunn    -  * 

 ad  margincm  optrc.  branclt. 

'  pofticum 

i  I —    ad  pirinas  peAorales    -  - 

 .    ad  pinnam  Jorfi  primam' 

 '         ad  pinnam  dorfi  fecundam 

 s-   ad  pinnas  Tentrales 

ad-  piiinae  ani  princfpitim 


l 


Longitudo  pinnaium' peftorallum  -  -  - 
•.i-^— — »—  pihnae  dbrfi  primae,  ad  bafin 

\   i — •  — ^  fecundae  ad  bafin  - 

 :          pinhiirura  tentralium    -    -  " 

 —  pinnae  anj  ,  ad  bafia    -    -  -' 

pinnae  caudae',  tota    -    -  " 


I 

i 
s 

4 

3 

3 


A  fine  fixo  pinnae  dorf.  primae"  ad  pinnaej 
dorC  fecundae  priiicipiunfi    -   -.  i 

,  pinnae  dorfi  fecundae  ad  pinnae 

caudae  principium    -    -    -  — 
A  principio  pinnarum  pe<floralium  ad  prin- 

cipium  pinnarum  Ventralitim  -  i 

 pinnarum  ventralium  ad  pinnac 

ani  principium    -    -    -    -    I  x 
A  finc  fixo  pinnae  ani  ad  pinnac  caudac 

priacipium  «   -   -    -   '    'j " 


2 

t 

1  ' 

4i 
3,- 
5^ 
•8 

X  I 

3 

lo; 

9 
3 

4J 

5^ 
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DkiiiKter  oculi  perpendiculat.  >- 

 ^hbriiionjalis    -      .  -    -  - 

Latitudo  horizontalis  per  oculorum  axes  * 

 :  ad  dorfi  initiuni  - 

^  fex  lin.  ante  pinn.  dorf. 

primam    -   ~   -    -   -  - 
 — ,  ad  pinn.  dorf.  fccundae 


PoII.Lin. 
paris. , 

3- 

3^ 
$\ 


principium    -    -    -    -  - 
 ad  pinnae  caudae  prin- 


cipium 

Lfltitudo  perpendicularii  per  oculi  medium 

'  — : — '■ —  '■■  iuxta  dorfi  initium 

 — — -  — — :    pter  pinwic  dorf.  pri- 

taae  principium  - 


pium 


—  finem 
per  pinnae  ani  princi- 


pium 


 fioem  fixum  - 

pinnae  caudae  princi< 


z 
z 


6\ 
3; 
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DESCRIPTIO 

PISCIS,  E  GADORVM 

GENERE, 

RVSSIS  SAIDA  DICTL 
A  u  c  to  re 
I.  LEPECHIN, 

Mdre  a.bura ,  cuias  ambUum  mibi  pcrluftrare' 
licuit  »    varia    animaotium  et  vegeHibilium 
mariuorum  genera  confpicienda  et  colligenda  prae- 
buit ,  ex  quorum  penu  nuoc  dups  pi(ciculos  in  me* 
dium  proferre  placct.    Pjrimus  eorum  efto. 

Defcrip-  Gadus  fafJa* 

tio. 

Tab.  V.  ..Ratione  truoci  et  formae  extcrnae  plurimum 
conueoit  cum  gsido  Nauaga  Koclreuteri  (*).  Ca- 
pitis  pars  anterior  a  roftro  ad  oculoe  non  nihil  cooi- 
prefla    poikriof:  magis-rotuadata  et  cathetoplatea. 

JVlazilla 


Vid.  Nov.  Comment.  Acad.  Scientiar.  Petropol.  T.  XIV. 
S:  484,..Dedita  opert  citauj  Clariff.  KoEi-RETTKm.  ad 
nomeii  ruthenum  j  noa  confbndcndus  enim  eft  ipfius  ga- 
dos  cum  ^odb  ra//0rM  Illaftr.  Linmaei,  licet  Clariit 
diflertationis  AuAor  eundem  efle  putet.  Cattariat  Ccld». 
LiNN.  dicitur  arratos  et  eft  idem  ,  qoero  Clarifl'.  Kleim 
in  hiftoria  pifcium  mifl^  V.  p.  6.  n.  s.  fub  nomine  eat" 
Imiat  barbati  Utvrit  matvUsfiu  fufcU  varU,*g»b  vntr^»» 
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Maxilla  infedor  acutiufcula  paululum  lon- 
gior  fupcriore;  in  medio  ipfius  cxiguus  vixquc 
confpicuus  reperitur  cirrus,  Maxilla  luperior  magis 
obtufa  ct  rotundata  ,  vtraque  pcr  totum  margincni 
inQruda  dcnticalis  plurimis  ,  acutis  ,  (etaceis  ^  re« 
trorfum  hamatis ;  horum  duplex  quoque  obferuatur 
ordo  in  cartilaglne  paiatina  arcum  rcferente.  Ad  ia^ 
troitum  feucium  ,  vbi  finis  fuperior  tranchiarum 

implan- 


albicantibur  iride  Jlauicante  nigro  mixta  <icfcripfit  ct  lco- 
ne  T.  I.  f.  2^  /at  benc  cxprcfTit.  Quamuis  non  eftijifi* 
ciendum  gadum  Nauaga  itidem  cfTe  cirratum  ^  (ed  cirro 

.  minimo,  et  vix  vltra  liucam  longo ,  quod  et  Clariflf. 
K0E.L11ETTER  1.  c.  p.  4*  8.  ob/cruat.  In  mari  albo  prac- 
(ertim  fmu  ipHus  Candalakfcoy  (KaHAa/aKCKax  ry6a) 
capitur  gadi  fpccics  ,  cpae  fub  nomine  rutfaeno  MCAKaif 
inpecKa  (Morrhua  minor)  venit  ct  ratione  liturarum  ac 
conibrmationis  externac  cum  gado  Nauaga  haud  parum 
conuenit ,  ct  iconem  fuccinilam  quc  delcriptioncm  Cla- 
riflT.  Kleinii  cx  amuffim  rcferr.    Scd  fi  vtcrque  rcccns 

f  inter  /c  confertur  ptdis  «  magnum  omnino  occurrit  dis- 
cri«ien.  i)  Cirrus  mcntalis ,  vt  antca  didum  ,  in  Naua^ 
ga  exiguus ,  in  Morrhna  minori  fat  cuidens.  2)  Pon- 
dus  Morrhuae  minoris  non  raro  ad  libras  quinque  in- 
crcfcit,  Nauagae  vero  intra  vnam  fibram  confiftit.  3)  Co- 
lor  in  Morrhua  minori  magis  oliuaccus ,  in  Nauaga  ob- 
fcurior  vel  albidor.  4)  Pinna  caudac  ipfa  in  Morrhui 
minori  magis  abrupta  ,  in  Nanaga  auicm  rotundati. 
His  collaiis  nullus  infcrrc  dubito  ,  Morrhuam  iniporcm 
effe  gadum  Callariam  llluftr.  Linnaei,  Callariam  V. 
Clariff.  Kleinii;  Nauagam  i/fro  Clariff.  Koelrevteri, 
nouam,  aut  ccrtc  non  (ufficicntcr  ab  Aufloribus  deftriptam 
fpccicm  cenfcri  debere.  Dcfcriptio  Koeircutiana  optima, 
fed  icon  y  ratione  colorum^  mala. 
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imptadtatui' ,  ddfant  TtHd^ue  duo  corpufcula  dura  , 
lentirornii»^  de^ticuIU  af^ri.  Liugua  crafld  ^  oigrii 
jpuhAis  irrorata »  foluta  y  tiCtu^  ampIusL 

Vcrtex  capitts  glabcr,  (brdide  nigcr  ,  narei 
inico  fbramine  rotundo  peruiae »  ocglis  quam  rofiro 
propioreSa  Oculi  ampli ,  membrana  niditans  (emi- 
lunaris ,  irides  cuerukfcentes ,  pupilla  focdide  aJba. 

Opercula  branchi^um  tribus  confiant  lamini& 
oflibis  :  barum  bafia  conftituens  lunata  radios  ireni» 
.  branae  branchioQegae  refpicieus  cHiptica ;  ad  angu- 
Jhim  aperturae  fuperioreoi  fita  triangutarfs ,  bicifpi- 
data.  Omnes  funt  coloris  argentei  ,  pundulis  nigrit 
^dfperfae  »  tedac  cuti  fufca  in  medio  tiatiUum  coe- 
Tulefcente.  Merobrana  branchiofiega  alba  ^  radiis  fez 
«OQ  nihil  axcuatis  fuffuUa» 

Branchiae  vtrinque  qoatuor  ^  {upetius  sd  an» 
^utum  obturuoi  geniculatae,  inferius  tantillum  ar» 
coaeae;.  ln  parte  conuexa  oufwium.  repertuntur  p/u^ 
tnae  duplicis  ordinis  laxae ;  in  parte  concaos  maigo 
exterior  primae  fetis  longioribus  inftruitur  ,  tnterior 
lero  .,  Yt  et  reliquarum  pars  concaua  ,  faicicalis  bre- 
iU)US  per  intcrualla  dtfpo<iti&  adocnafitar. 

,  Dorfum:  noa  multuni  fupra  planitiieni  capitii 
cleuatum ,  conuexum  „  fere  in  linea  reda.  ad  cau-  i 
tlam  vsque  percucrens„  incer  caput  et  pinoaoi  dorfi 
anteriorem  leuitcr  tulcatnm.  Venrer  taide  arcaatDS, 
craflu8>  vsque  ad  anum  ^  inde  fcnGm  Tenfimque  ad 
{Mniumi  caudae  anguffattuc  Anu&  capiti  propicc 
qjaajn;  caudae.. 

LinBL 


I 


E  GADORVM  C&NEaE.  51^ 


Linea  lateralis  nda  propior  ^orfio.  Color 
pfcii  Tarius :  dorrum  vndique  lineam  Jateraleoi 
fordifum ,  puodls  aigncantlbus  inuicem  confluenti- 
bus  adlperfum ;  latera  Tentris  coerulefcunt  ,  cum 
fraorparente  ^ilbcdine,  imqs  Tenter ,  $nh.  et  reliquus 
truncus  albznt 

Pinnae  'dorfi  tres  malacopterygMe ,  triangp* 
lares  ,  fufcae  ,  radiis  albicaatibas, 

Pinna  prima  medio  ftre  Tentri  opponitur  ct 
conflat  radiis  xo  lu 

SecQnda  refpondet  pionae  tini  primae  et  ra- 
djlis  16  —  ij  luftentatnr,  quorum  vltimi  breuiffimi. 

Tertia  e  diametro  opponitur  pinnae  ani  fe- 
cuodae ,  liabet  que  30«  pdicula ;  eorum  quartun^ 
loogiflintum,  reliqua  fenfi,m  ttecreicnnt. 

Pinnae  anales  duae ,  quarum  bales  Terfus 
teriora  obfcure -coeroleae. 

Pinna  ani  prima  a  triangulari  oblonga,  ra-* 
diorum'  xS.  quinto  reliquis  lungiore. 

Secui^da  itidem  trigooa ,  ^i^Ita  radiis  29. 

Pinnae  Tentrales  ad  iugulum  fitae  ,  bafi  albi- 
canteS,  5  —  <^  radiis  fuftentatae,  eorum  lecundus  in 
let^iD  lat  longam  terminatur. 

Pinnae  peAorales  reliquis  concolores  radlorutn 
xtf.  horum  feptimus ,  nurocrando  a  fuperioribus  , 
longior  9  reliqui  fecundnm  ordinem  Ttrim]tie  de- 
crelcnot. 

Ttt  a  Finna 
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Pinna  caudalis  bifurca.  radiorum  24.  —  26. 

Ichthyo-  Pcritoneiim    tenue  ,  extus  argenteum ,  i^^tas 

tomia.  iriounncris  pundlis  -nigris  adfperfuni.  Cauitas  abdo- 
minis  repleta  crat  copiofa  pinguedine ,  ita  vt  omnia 
Tilccra  adipe  fepulta  viderentun  Gula  (^)an^plaj*" 
in  diametro  ,  icrminata  in  ventriculum  (p)  longura 
faccura  formantcm  ,  fecundum  abdominis  longitudi- 
nem  protenfum  ,  ct  tantuium^  ad  bypochondriun]  il- 
nidrum  incllnatum. 

Longitudo  ventriculi  a  draphragmate  ad  fua* 
dum  ii''  et  II*',  Latitudo  maxima  XFj  in  di- 
ftaotia  1''  et  VlF'  a  fundo  ventriculi  in  fuperficio 
,anteriori  prorumpit  canalis  arcuatus  V^.  loagus 
craffus  ,  qui  fada  infigni  plica  termioatur  ig  jnfc* 
ftinum  duodenum  ct  loco  pylori  inferuit.  Extrc* 
inum  ipfius  vndique  ambiunt  appendices  coecae, 
miformes  di<ftae ,  quarum  &umerus  inter  XXXV  et 
IL.  variare  folct.  Appendices  quaedacn  fimplices, 
quaedam  vero  coagmcntatac  ,  et  quafi  per  fefciculos 
difpofitae  videbantur.  In  piocefllbus  his  corpfcula 
innumera  ,  fubrotunda ,  fucco  vifcido  flauicanti  tur- 
gidula ,  ccrncire  licuit  (*).  : 

Intc- 


Ex  hac  (implici  vcntriculi  fabrica  magna  Natqrac  irduSrii 
in  tcmperancla  huius  geheris' pifcium  voractratc  appa:«. 
VeiJtricuIus  fimplcx  fcrc  ad  .  perpcndiculum  dcpendccs, 
non  fat^habet  virium  ad  rctincndos  djutius  cibosi 
duo  obftacula  cfBnxit  Natura  i)  exorium  canalis  lubis- 
gttlo  acutOy'  plica  rcclufum  2]  fincm  ipHus  hidem  la* 
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Inteftinum  duodenum  ,  ab  initio  largius ,  fur-i- 
fum  ad  diaphragma  ,  et  parum  ad  hypfKrhondrium 
dextrmiT  rnclinatum  per  V^'"  aflurgit ,  ibique  fafta 
plica  in  eoJem  hypochondrio  defcendft  lub  formk 
inieftinorum  tenuium.  Inde  interiiallo  IV'"  ab  anp 
Ibrlum  fleditur  et  in  rtiedio^  fere  abdofflrne  per«- 
currir  \sque  ad  appendices  coccas  inferiores,  tbi  vlti* 
ina  iofiexione  fada  iuxja  fundum  ventriculi  et  la* 
tus  finiftruiti  fma  petebat  ad  anum. 

Oefbphagi  interior  lunica  rugis  longitudinali- 
bus  et  transuer(anbus  quam  plurimis  obdta  erat , 
quae  io  Temriculum  defcendensi  naturam  fuam  noQ 
immutauir  quidem  ;  fed  rugarum  numerus  erat  im- 
minutus;  Pyforus  (tf)  modo  ofculis  ex  appcndicibus 
coecis  hiantibus  ,  et  quodammodo  protuberantibus 
crat  obfituSi  Reliquus^  inteftinorum  tradus  nihil 
praecipui  habebat ,  practer  orificium  dudus  cholido- 
chi ,  quod  tenui  membwnura  tegfebatur.'  Longitudp 
omnium  inteftinorifnfr  vna  cum  vcntriculo'1^ix  lon*- 
gitudinem  pifcis»  fuperabar.  :  . 

Hepar  magnam  abdominis  partem  adimplebat , 
diuifum  in  partes  duas ,  quarurh  altera  breuior  et 
mole  minor ,  finiftrum  occiipabat  byprchondrium  , 
altera  io  dextro  xrat  fita«    Huiust  extremitas^  infi- 

T  1 1  a  •  ,  rior 


tortuin  fortnauit  ne  cibi  cito*  clabi*  poflcnt.  ^apacitatem 
ipfius  adaiixit  proceflibus' vcrmifoniiibus ,  qvibus  er  fod- 
tes' liquDtis  rupopacei  aildidit^  vt  hic  qborum  natura 
in  fuccum  nutritiuum  muiarctur,  fic  breuitatcm  prima- 
rum  viarum  obftaculis  didis  fuppleuit. 


5ft      -  DESCRIPTIO 

fior  iterum  in  duos  fubJi«i(a  lobos ,  qccrQnr  fupB- 
ctor  multo  breuior  tnfcriore  <intror(u(n  rraosuerfim'' 
ique  iii  iihdomiiie  fltrxus,  ilmdrum  ventricuii  l.uiis 
Jeuiter  tatigeliat ,  inferjor  vero  tp(am  iiipsrficiem 
fK>(lieam  iubibat;  Media  ^jLquc  duterior  Jiejiatis  (or- 
«ta  iaciunbebat  ventriculi  liimfnjtati ,  «  iumjiio  «4 
itniKn  7'"  lottga ;  pofUca  "vero  <ra$no  fulco ,  ^4 
«i-tru(iiique  oetojibagi  latu^  rcperiuudo  immer(a  ,  co» 
haercbat  diaphragmati  per  iunuoiera  vaia  fangtiioea. 
V^ficiila  ftlka  ex  coeruleo  viridis  xielitefccbat  in  fo* 
vea  conrpicjunda  fub  dextra  ac  poRica  portioQe  be- 
patls.  SubAjntia  infignis  1iu1u<>  vMceris  (at  ernt  fir- 
ma  atque  tenax  ^  color  fubrubellus ,  circa  veficu- 
Jam  fellcam  autem  liuldiis.  Lien  itidciu  rubeilus, 
et  prouti  in  pifcibus  fempcr  dbfertiatur  ,  admodain 
^ongus  f  lobulo  triangulari  termiinatas. 

Ouaria  duo  ^  longa  ,  albida ,  ouis  turglda  ,  in 
^iiKipio  in.  vnam  corpus  coalita,  extremitatibos 
4«iluo.  ^iUid^tl.  Qiiodiijjct  corum.  proprio  orificio 
in  communem  ouidudum  p^tebat.  l^ades  mari^ 
Tariis  lobis  confpicuae  erant. 

Vefi^ii  acrea  ,  .limplex ,  longa  ,  alblda  ,  g/fl- 
tioofa  ^  moJUs ,  a^  ftimmitatem  bicornls. 

^Vifeus  reoate  ftnguinoleotttm  ,  fptoae  d9r0  .i 
'vetro  veficam  aeream  ^  ddlicierens ,  in  vnum  corpus 
coalitum  ,  mediante  tcla  celiiloia  Jigatnm.  .  Vrctcres 
.  variis  iuruili«  orti  ,  |id  fiues  rcouxn  con(pi€ui , 
fundum  vcficae  «rtnariae  .  aUique  patdbaot.  Ve- 
'  fica  vrinaria  ad  coniun^ionem  oaariomra  fitft  >  col- 

lo 
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lo  fuo  oftiom  horum  commune  ^  fiinda  rivo  abdt^ 
inims  fincm  rcfpichbau 

Cor  validum,  quadrifaterum  ,  angufis  obtufis 
iui  Tuperius  et  quodammodo  ad  latus  infidet  auricula 
Aigda^  ventricuTo  rTTuho  -dcbilitrr.    Acrta-^t  finntr, 
magna.    Squiimmae  funt  minuciffifi&ae     et>  vafdo- tt- 
j^aciter  corpori  adhaerenr. 

Gadorum  hiftoria  mahca  et  imperfefla  ,  bonls 
^uc  iconribus  vt  plurimum  deftiruta ,  fytionima  Au- 
^(TUrfi  ad  noftrum  gadum  pcrtintntia  ficco  pcde 
traririre  iubct.  Interim  pifccm  iioft:rum»'  fec^aenfibus- 
defi^niamus  verbis. 

Gadus  dorfo  trfpteryg^io ,  ore  cirro  minfm^  ^ 
cauda  biOirca  ,  radio  ventralium  (ecufldo  iq.  longajm) 
lccam  proJudo  y  linea  laterpli  reda*. 

Menfe  odlobrT  et  Noirembrf  garfus  Naua^a 
magna  in  copia  iirtora  mnris  albi  falutat:  et  hamo 
capitur.  Eius  tanta  dicflis  men^bus  vbiqi^c  cff  fit- 
quentia ,  vt  "communem  quotrdianum  que  fncola- 
cum  conftituat  cibura ,  et  vilfori  prcrto-;  pfae  reli- 
quis  pifcium  generibus ,  venit.  .  Inter  aceruos  Nd-^ 
vagae  ct  noftefapportatur  gadus,  qui  alias  fcdulo' 
perquijritur  ct  reiicitun  Caro  ipfius  fiaccida  y  ma-* 
cileata.,  et  exfucca ,  minus  pafato  arridct,  et  obco- 
loFem  tetrum  luridumque  faida  ab  omnibus»  fj^<-^ 
nitur.. 


Lon 
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Dimenfio  Longitudo  ab  apice  rodri  ad  caudae  cxtre- 

fecundum  ^  *    _       .       _       .  . 

pedum 

PariGimm.  ad  inltium  P.  D.  vltim.  5  ■-  8 

'  P.  D.  fec.  3-8 

,  .  —  P.D.prini.  a  —  B 

LongituJo  ab  apice  mandibulae  jnferioris 

sid  P.  A.  (ec.  5  —  rf 

  ad  P.A.Prim.  3- 

.-^  rad     Ped.  a  -  - 

 *  ad,  P.  Abd.  I  -  8 

-  Ab  apice  rofiri  ad  canthum  <kuU  anceriorem  8 

     ad  nareS  -      -  J 

Latitudo  pinn.  I.  dcurfalis  ad  baGu     -    -    ^  —  - 

'  Longitudo  inaxima      -     -    '  -    -  7 

*  Latitudo  P.  D.  fecundae      -      -      -    -  1  —  - 

Longitud.     -      -      -     -      .      ..  5 

—  10 

Lo-gitiido      ^      -      7      -      -      -  -"-p 


>—          «rf          —  — 

A.  fecuad. 

-     -  I 

A.  prim. 

-       -  X 

Longitudo      -      -      -      -     -    -  5J 


2 


LongitucfD      -      -       -  -     -      -   ^ 

Latitudo  pinn.  abdom.     -  -      -    -      —  ^ 

Longitudo  fumma      -     -      -  9 

Circumfereu£ia  ridtus  -      -         '   i  ~ 

Cra{Tities  capitis  ad  oculos  -     -      -      3  —  * 

 in  medio  -      -      -  3—4- 

 ad  flucham      -     •    -    3  —  8 

CralU- 
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Craflities,  corporis  ad  P.  An.  primam  -  a"—  lo' 

—   ad  P.  An.  fecund.,  -  1—8 

 -•■^  ad  P.  Caud.      -  -  —10 

  ad  P.  D.  primam  -  3  — 

^   pone  P:  Ped.     -•  -  3—8 

Longitvdo  caudae  maxima     -     •     *  1—4 

r—        ad  bifurcatioaem  cattd«   -^"  *  •  —  4% 


t. 
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C  Y  C  L  O  P  T  E  R  V  S 
LINEATVS. 

Cyclopterorum  gens  numerofa  qnoqne  in  mtri 
albo  oWcruatur  ,  et  praecipuc  Cjclopteri  Lmfi , 
qui  incotis  Phiogor  (nHHoropb)  andit.  Vidi  etiam  et 
Cycbpterum  Liparem  circa  infulam  ab  ^rfb  denomina- 
ta  (M^Beaiiii  ocmp(»b) ;  his  addo  nouam  -minus'- 
que  cognitam  fpeciem  ,  quae  coloribus  lais  ad  pifcc» 
exoticos  accedit  >  quam  que  Cjcbpterum  LineatuiH 
'vocabo. 

^'vSa^v!'        Caput  plagioplateum  ,  decHue  ad  mandibulaf 
Fig,  2*3>  rotundatum  ,  obtufum  ,  corpore  paulo  latiuf.  Nares 
foraminulo  rotundo  protuberante  aperinntur.  OcuU 
medtam  capitis  partem  occupant  \  irides  pallide  coe-, 
rulcae,  pupilla  alba. 

Mandibula  fuperior  yltra  inferiorem  promioety 
labra  cuti  crafla  teda;  rldus  amplus ,  dentes  da- 
plici  ordine  per  vtramque  mandibulam  difpofiti, 
minimi ,  conferti  ,  acuti ;  lingua  parua  ,  foluta. 
Vtrumque  labrum  obfitum  eft  verrucis  cutaneis  par- 
vis ,  quae.  per  opercula  branchiarum  continuantur 
et  quidem  a  hbro  fuperiore  per  mediam  partem  9 
ab  infyriore  vero  per  marginem  inferiorem. 

Opercula  branchiarum  ad  angulum  fuperioreia 
terminantur  in  proceflum  vtcunqae  triangularem. 
*  Membrana  branchioflega  vndiqae  claufa ,  Toico  ra- 
dio  fufialta. 

Goi- 


CrCLOPTERVS  LINEATVS. 


Corpns  a  capite  ad  anum  teres  ferme  cum 
ventre  parum  prominente  ;  ad  pinnas  pedorales 
cra/liflimuro  ,  ab  ano  ad  extremum  caudae  e  lateribns 
comprcffum  et.  attenuatum.  Anus  capiti  propior 
^am  caudae, 

.  Dorfum  a  capite  ad  pinoam  dorfalem  eleuatum^ 
gibbum  ec  latum  eO. 

Pinnae  ^eAorales  maximae  radiorum  XXVI, 
homm  fex  anteriores  ad  medium  fere  foluti ,  in  fC" 
quentes  7,  8,  9  atque  1  o  ,  multo  funt  breuiores , 
reliqui  numero  XtV  feniim  (enfimque  iterum  longi- 
mdine  creftunt,  vnde  incifura  lunaris  ia  pinnis 
confpicitur. 

Finnae  ventrales  inter  bafes  pinnarum  pedo- 
ralium  fitae  funt «  et ,  prouti  huius  generis  pifcium 
conditio  fert ,  concrefcunt  in  orbiculum  fat  robufium 
et  carnofum  ,  marginibus  protu^b^rantem  ,  medio 
cauam.  Cauitas  exaratur  V.  rugis  transnerfalibus 
cum  incerfecante  vna  ruga  longitudinali.  JVlargo  ve^ 
xo  obfidetur  tubefculis  >  papillofis ,  rubicundis ;  quo« 
tam  auxiiio  pifcis  faxis  et  aliis  corporibus  duris  ad- 
haerere  fdec 

Pinna  dorfalis  vnica  i"  et  11*  longa  1'"  la- 
ta  (iiftentur  radiis  XXXVJ.  quorum  vltimi  breuio- 
res  ,  cum  radiis  pinnae  caudalis  confunduntur. 

Pihna  ani  ab  ipfo  ano  per  corpus  excurrens 
conftat  radiis  XXVIII ,  quorum  vltimi  itidem  bre- 
Yiores  cum  radiis  caudae  coniunguntur. 

V  Y  V  ft  Cauda 
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-  Gau^  roiaima  radws  et  Vlll,  naed^*i  lon- 
giotibus^  Squammae  nullac  9  fed  loi^cum  corpa» 
copiofo  muco  obducitur. 

I 

Color  totius  piTcis  caflancus ,  cxcepto  vcrtre 
cutn  vicina  gula  pallidioribus  ,  tuberculisque  labri  in- 
fcrioris  diiutc  rofeis.  Pet  caput  atque  latera  corpo- 
lis  ducuntur  lineae  longitudinales ,  fat  latae,  etpar- 
tm  re^tae ,  partim  vndulatae  ,  ad  <audam  conncr- 
gentes,  cxalbidae.  Harum  tria  paria  numeraatar: 
priroum  par  per  capitjs  vcJticem  ducitur,  et  iuxta 
pinnam  dorC  \trinque  decurrit^  fecundum  par  tranfit 
pcr  oculoi  et  roedium  corpus  cXQrnat  ;  tertium  at- 
que  vltimum  per  capitis  latera  et  tradum  pinnae 
analis  fequitur.  Pinna  analis  et  dorfalis  corpori  /unt 
concolores  ,  cum  tranfparentibus  hinc  it\de  fefcio/is 
transuerfalibus  pallidioribus.  Pinuarum  peaoiaUvitQ 
color  ad  colorem  ventris  accedit. 

Ad  oftium  maris  albi  drca  tres  lofulas  pifafl- 
d*s  fcrtulariis  aliis  que  corporibus  roariDis  iotcnt» 
defcriptum  pifciculum  obtinui.  Ruihenam  noiD« 
neque  mihi  ,  neque  incolis  conftat.  Non  poffomff' 
iam  praedicare  vtrum  perftdae  aeratis  vd  iowof 
pi&icalus  fit  captus.  lchthyotomiam.  itidem  «hi- 
bere  non  valeo  ob  vnicum  indiuiduunri ,  qood  pos- 
iideo  ,  fed  corooidis.  loco  dimeaiioocin  paruum  «: 
teroarum  addo. 


Longltudo  iotiWS  pifoiQuU   J  r  -1      H-    a''-  l"'  Dimeprio 

Ab  ^piif«  aie4ii  roUi;i.  ^ckoculos.,  ,  -  ^      -'^^.T  ~^r» 
-^  ^^  JL^  ad  >A^iflum^4ncifo^^  wT^  ^^^^^ 

j    ;  y    '  r       ,^  ^rfjiwfum  -  -  tf 

Inter  apcrturam  hari&m  et*  6cdlol  *   -  '  ^    —  t 

 ad  pinnam  dorfi    -    -    -   7 

 ad  ^nnas^^-pfeiS^raL     -    -    -  — <Ji 

A  mandibula  iqferiftre^ad^prbj^ulum  pinn.  ventr.  —  3i 

 ad'  pinnam^^Arti  *  -  -'^    -  -—9 

Diameter  orbiculi  pinnar.  ventraL     -     -  '"V* 
Latkudo  pinhar.'  pt(ft6rdl.  ad  bafin     -     -  '•'^'3« 
Longitudo  funrma'     -  '  -        •   -     -  ^***<S.- 
Cirdumfereirtia  ridus  bris      z      •     -    •        5  • 
0(nrfi  diftirnt  -  --i^  : 

Inter  foramina  narium      -      ^'^^-  ..^'^jull 
Cralfities  capitis  circulo  pcr  oculos  duAo      x  —  a 

 — —    per  nares     -  i  —  2I 

    — ^  ad  nucham   -    -    x  — 

T  Tf.  retro  prbicuL  pinar  pcdpraL  1—5 

 ^a.— — ad  anura    -        i  — 

Longitudo  capiii^      -      -      -      -  $  ^ 

Pifcicalus  nia?nitudine  naturali  Fig.  9»  nftitur 
pronus ,  Fi^.      ^exo  lupinus.  '    ,  . 
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DESCRIPTIONVM 
PLANTARVM  SIBIRICARVM 
CONTINVATIO, 

AuA  o  re 

jB.   L  dX  M  A  N  N, 

m 

10  deTcribendis  plantis  fibiricis  pergeos,  nonQQlliS 
iUai-am  tantum  auoc  botanicis  oferre  volui , 
qujBs  in  fummis  altaicorum  mootium  aetena  oiae 
teAorum  cacuminibus  legi,  quaeque  vciiiii  niaxiine 
fiogulares  vifiie  funt» 

I- 

Tab.     GENTIANA  gramliflora  corolla  quinquefida  ,  maxi« 
'*  ma  ,  foliis  radicaiibus ,  plurimis ,  knceolatis, 

compadis ,  lK)rikontalibu& 

DESR.  RADIX  fibrofa  ,  ioter  murcos  repeos ,  pe« 
rennis. 

EOLIA  radicalia,  plorima ,  lanceolata  ,  compadai 
glabra ,  margine  membraoacea ,  liorizootalia. 

CAVLIS  floreote  adbuc  plaota  nullus,,po(lAorercen- 
tiam  Tero  exfnrgens  pollicaris  ,  fttftentans 
]»jr  ^liorum  vaginantiom,  ere^omm,  mem« 
br»oula  albida  cin^toriun. 


FIOS 


DESCR.  PLANT.  SIBIR.  CONTINVAT.  5*7 

FLOS  e  medio  fotioram  exfurgens  ,  vnicu»,  crcdus, 
inter  congeneres  maii^imu». 

CALYCIS  periantbium  tubulatum ,  quinquangularet 
coroUa  dtmidio  breuius  ,  quinquefidum  ,  la' 
.  ciniis.   lanceolatis  - ,    integerrimis  mcmbrana 
cinAiSk  ' 

COROLLA  infundibullformis  puicherrimae  coerulea; 
ttAo  caljce  duplo  longiore  Terius  fiiucem  am- 
pliorci  iSfniAff- quinqneiida  ptanof  iadniis  oua- 
tis  integerrimis ;  fauce  plicata  plicarum  la« 
ciniis  laaceoiatis  adeo  magnis,  Yt  putes  ipfuai 
limbum  decemfidum  efle. 

H^itat  in  fummi  cacuminis  alpium  Maloi 
Altai  diAarum  planitie  mufcofa  prope  niuem.  Cii~ 
ca  fioem  lunii  floreatcm  inueni. 

IL 

SIBBALDIA  ahasca  foiiorum  radicaiium  apiciinis  Tab  V. 
tripartitis,  calycibus  quinquefidis  peulis  re-  ^ 
tufis. 

DESCR  RADIX  lignofa ,  in  rop<am  fifliiris  rt^ 
pens ,  fibrofa>  plurimos  cauliculos  ct  .amplum 
foiiorum  cefpitem  fundens. 

CAVLES  plures ,  pollicares ,  obliqoi ,  teretes  in  n- 
|Doi  fparfos  fe  diaidentesn 

FOLIA 


I 


518  .  mCRIPTlONVM  f^LAMTARVM 

FOLIA  radicaHtk  plurimfl  ,  vsque  ad  apicenv  Ihiea'» 
rid  i  apicibus  dilatati»  tripaTriti«;  laciniis  tri- 
bus  linearibus  integerrimis  ;  f<7tt//w  .plerunn- 
qiie  integra  ,  rarius  pWuula  incilura  notata, 

FLORES  folltarii ,  magni ,  t^rmimjates  rainos. 

CALYCIS  periantbium  cylindricum  ,  quitiqriefidum  , 
laciniis  lanceolatis  ,  ac!i|tis^ ,  integcrriiQis , 
tehtibus. 

COROLLAE  petala  quinque  ,  onata.  ,■  retura ,  paten- 
ti(fima  laetidime  pprpurea  ,  calycis  laciniis 
duplof  Ipogioou. 

STAMINVM  filamenta  quinqne  ,  breuia  ,  cj/indro 
•    pexiantliii  adnata  *  antherae  (implices  lineares 
ia  diuifuris  laciniarum; 

FISTILLI  Germina  quinque  ouata  glabra  in  fondo 
calylis  pappo  pilofo  repicto;  ftyH  et  ftigmata 
Tt  in  congeneribus. 

Tota  planta  exceptis  petalis  pilis  raris  \alidif 
sdfpeffa  cft. 

Hab>tat  in  finbris  orientalibus  ipqne  collibus 
gliireofis  altifiunqrum  rupium.  Floret  circa  iaitiucn 
lolii..-     .         i      ■•  ••!'•". 

'  '  N^.  Circa  gcnos  Sibbaldiae  ndtar^  1^1*^^ 
a  noftra  planta  Sibbaldia  protumbens  in  Florae 
daniae  Fate.  \.  Tab..  XXXII.  optime  delinea- 
ta  ,  foliis  .petlolatis.tcrnatis:,  foliolis -troncatis 
tr.dentatis ,  caole  iimpUci ,  floribus  in  capi' 
,  talum 


toloni  conge{^,  rdlfcibus  decfmfidit,  petalit 
.  }Qtei«.  SibbttUi9  aiuem  «rv^^^.quae  iam  ad 
Wojj^m  occnrfit ,  qnacqiM  a  STftLERO  Ir- 
•  CQtiae  leda ,  toto  coelo  dioeriji  ab  ilia  eft  , 
cuius  icoQem  Ammanni  Talx  XV.  cOQtipetf 
Haec  AmmaDniaoa  planta  io  transbaicaleDfibus 
tantam  regionibus  occurrit ,  caiile  gaudet  ra* 
moGilimo  fere  profirato ,  foliis  parcius  diuifis 
axillaribus  et  floribus  in  Tarietate  praefertim 
alpina  maioribus;-  illius  autem  caulis  iiniplez 
eft  fummitate  tantura  ramofa ,  fbliis  ornatut 
per  cotum  caulem  confertiffimis ,  multifidis, 
iaciniis  lineaclbus ,  floribus  femper  mfnoribus. 
Pintarem  itaque  Botanicis  nop  jingratam  fore , 
H  J^uius  plantae  exa^m  figuram  quis  tr^ideret 

ZII.  . 

ORNITHOGALVM  miflorm  foliis  canliBis  alter-  Tab. 
nis  ,  vaginantibus ,  pedunculo  voifloro.  .  Or- 
nithognlum  fcapo  diphyllo  ,  pedunculo  vni- 
flqro.  LudN.  Maat.  pag,  6%. 

I>ESCR.  RADIX  bulbofa  ,  ouata  ,  oui .  Iiirundi- 
nis  magnitudine ,  plurimas  fibras  filiformes 
eroittens. 

CAVLIS  e  bulbo  adolto  vel  trlenoi  Hliaceus ,  fpi- 
jthamaeus ,  teres,  in  medio  craflior  Terftd 
vtrannque  eytremitatam  attcnuatujs. 


JlwwXVlII.  Nou.Coaam.       X  x  x  FOLIA 


tt9  rmscBmvo^m  PiANTARvm 

f  OUA  bioa  nrtffime  tiii ,  vatidiori  cmlit  parti 
affin  ,  alteriM ,  ^naocia ,  laoceolati ,  ob- 
ta£i ,  pateotia ,  dinudian  kogitudiaett  aa- 
lis  aeqoaotaa. 

FLOS  toicas ,  termioans  caulem  ,  loteos,  inter  mt- 
iores  in  foo  geoere  nomerandus ;  Tel  vt  11- 
luftris  LlNNAEI  ▼eibis  Vtar:  cft  Tulipae 
fylueftris  flore  dimidio  mioor  ,  fed  Oroitlio- 
gali  lutei  triplo  maior. 

COROLLAR  petaht  fex  laoceolata  ,  obtoft  ,  pateo- 
tla  ,  fubtus  ad  bafio  Tiri^efteotia.  Keliqoae 
frudificationis  partes  coi^eoeribas  fimileSi 

Habitat  in  fummis  mootionn  Maldi  Altai  et 
Sioie  Soplu  .fiffiiris  rnpefiribus  verfos  feptentriooeori 
fitis.    Floret  circa  meidium  luoii ,  illa  aotem  fpe- 
cimina ,  quae  in  horto  fiamaoleofi  colai  ^  primo 
'  Tcre  cum  leliqois  liliaceis  floroere. 

IV. 

T«b.vii.ORNITHOGALVM  ahakm  fcapo  temi  qaadri- 
^'S'  phjllo ,  petalis  ouatis  trineruibus  ,  llaniiBf- 

bus  fubulatis. 

DESCR.  RADIX  bulbofa ,  bulbo  obloi^  paruo  i 

fibras  longitTimas  emittente. 

CAVLIS  liliaceos,  fimpliciffimut,  teres,  (jpithaaiaeiit, 
eredut)  ibliolis  quatnor  cindat. 

FOIiA 


fiBIRrCARVM  CONTINVATra:  jjt 


VOLIA  radieaUa  Um ,  teretia ,  er«Aa ,  caule  paul(y 
breuiora ;  tauUna  in  fuperiori  femifle  caulis , 
alterna  ,  amplexicaulia  ,  lineari  lanceolata , 
patcntiifima ,  \erius  apicem  fennm  mioorar 

FLOS  plerumque  vnicus  ,  terminans  caulem  ,  ma- 
gnitttdine  floribus  Ornithogali  oarboneniis  ae« 
qualis;  rariflime  caulis  biflorus  occurrit. 

COROLLA  hexapetala  ,  patens ,  petaUt  ofuatis  albl- 
dis,  trineruibtts,  bafi  neruisqud  fufcis. 

STAMINVM  fihmenta  fex  fubulata  ,  coroUa  dimi- 
dio  breuiora ,  antberOe  oblongae. 

nSTlLLI  ^imen  oblongum  ,  trigondm  ;  fiyJus  fu- 
bulatus,  perfiflens,  ^ermine  paulo  breuior} 
JHgma  capitatum  triangulare. 

Habitat  in  fummis  fifllir  s  altiflimarom  ru- 
pium  ipforum  montium  altaienfium.  Poflremis  die- 
bus  luoii  menfis  florentem  legi. 

V. 

K)LYGONVM  fiblricum  floribus  odandris  ,  folils  Tab.vn. 
haflatts ,  caule  inermi.  *ig  a. 

DESCR.  RAblX  percnnis ,  ramofo  fibrofa  ,  articu- 
laris,  ftolooiferus,  inter  laxa  mulcosque  re» 
pens. 


Xxz  % 


CAV- 


DEJSCRIFTIONVM  PLANTARVSt 

CAVLIS  herhac€««  ,  adfcendcns  »  genicukras  ,  vagf- 
nattts  ,  ramofus,  fpichamacus,  ramis  cauli* 
formibua  e  geoiculis^ 

FOLIA  caurina  e  geniailis  ^  alteraa ,  pateatia ,  pc- 
.  tiolata  ,  knccolata  »  haflata  >  gtabra  ,   plana ; 
.   -   petioli  brejues  alatt  >  fiipulis  xaginantibus^ 
mcmbtanaceia  ^  ferrugincia  afiixi. 

SPlCAE  plurc» V  cauics  tampsqtie  tcrminantes ,  irf- 
fcrruptfle,  ftipuli&  amplcdentibos  muBitac, 
capitulum  interdum  conftituentes  >  longiuir 
 dine  plcrumque  J)ipollicari. 

CALYCIS  periantbium  turbinstum ,  ffaaam ,  pro- 
funde  quinquepartitum  ,  laciniis  ouatis  »  06« 
tufis  ,  concauis ,  pcrfiftentibus, 

STAMINVM  filamenta  odo  ,  fubulata  ,  incutM, 
calyce  paulo  breuiora  ,  lutea  dhtberae  cji- 
tae  y  magnae  ,  flauae. 

PISTILLl  germen  triquetrum  ,  flauum  ,  Jlyhtt  va- 
cus ,  Jii^mata  tria  ,  fimplicia  ,  lutca. 

SEMEN  "vnicum  triquetrum  ,  nitidiun  ,  Dignra , 
calyce  inuolutum  ,  {emiiic  PoIygpDi  fesopyrl 
duplo  minus^ 

Hdbitat  in  mufcola  plaiiitie  fummarum  alpV.i 
altaicanim  cum  Aneraone  fafciculata  ,  DorotKcot:: 
daliauthe ,  Sibbaldia  procumbent&  et  Ccquenti  Rai;-'- 


f 


calenifi&uS'  ad  Sctengam  ©rnanfr  valles-  mbntofas  prae- 
feitim  VbucuQenfes.    Fbtet  initio  luUu 


KANVNCVLVS  anauus  fotih  lobati*  ,  rsdicalibus  T«l),vii;. 
petiolatis  caulims  fefliHbus  ^  calycc  hirfuto  , 
longitudine  ferc  petalorum* 

DESCR.  RADIX  tx  multis  napulis  fibrisque  Tali- 
—  -  ^  fafticirlata^y  peicmiis»   

CAVLIS  eredlus,  terc&  ',  glaber,  fimpliciflimus,  pal- 
maris  >  fucculentu».  , 

TOIAA  hhata  ,  lobis.  rnaequalibus  ^  plerumque  trl- 
iil*.  .?3rj.us._Bl.iujl)ii&.^  Jancfiolatis.  ixttegris  5 
raMja  faepirtime  tria^  petiolata ,  pe/io/i^ 
dimidiam  caulis.  loiigitudinem.  aequantibus  - 
cau/ina  bina  irel  tria  ,  feflilia  >  amplexicauliar 
fubfloralia. 

FLOS  t^rminalis,  magnus  aureo  luteus,  fttpiflime 
m»km  Tmei»  i.  rariflime  tiffh; 

CALYCIS  perianthlum  pentaphyllum  ,  fufcum  , 

nugrnofum  ,  foliolis  lanceolati»^  concauis,.  loifc- 
gitudine  fere  petalorumv 


Xxx  z 
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COROLLA  pentapetala ,  obuifis ,  ad  btfi» 

fiMcisi  ne&fru  foueola  fquainnU  tofca  tedt 

Reliquae  frudtificationis  partes  'vt  in  ccogenert* 
bns.  Circa  finem  lunii  in  alpium  niuolarttm  pii* 
aitie  muicola  florentem  hiaeni. 


jksm' 


ASTRONOMICA. 
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COAIPA. 
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COMPARATIO.  INTER  . 


THEORIAM  LVNAE 


ILLVSTR.  BVLERI  ET  TABVLAS  RECfifi^- 
TIOKES  CELEB.  MjfrERll 


pus  incomparabile  de  Theoria  Laoie  tb  II- 


lullr.  Eu^  liatid  ita  pridem  editam ,  com-i 


pttrsftionem  exhibet  aeqaationam  pro  motUi 
Lunac  in  ifla  Theoria  alUtaraiii ,  cum  Tabalis  La-fj 
nariboa '  Celeb.  de  Ckiraut ,  eo  imprimis  fine  inftija- 
tam  ,  Tt  iode  Talores  faltem  prope  Teri  exceQ(ricir. 
tatis  et  inclinationis  mediae  Lnnae  dedaci  pdlent^ 
Similem  compirationem  Theoriae  faae ,  cumTabulis 
antiqoioribas  Celek  Mqyeri,  liiaftr.  Etierus  inftitaere-, 
quidem  tunc  temporis  decreuiflet,  nifi  eandem  ma- 
stiane  operofam ,  remque  multi  et  taediofi  laboris 
plonam  ratus  faiflfet ;  quia  fcilicet  in  Tabulis  Celeh, . 
Maferi  non  elongatio  media  Lunae  a  Soie,  fed  ve"» 
za  ioducitur.    Poftmodum  veto  qnum  ad  nos  perue-. 
nerint  aouae  Tabulae  Celeb.  Mayeri  ab  Ulufir.  So^, 
cietate  Scientiarum  Londinenfi.  euulgatae ,  quae  fi 
teftimoniis  plurimorum  Ailronomorum  fidem  habere 
fis   fit ,  a  coelo  vix  vnquam  vno  minuto  primo, 


Tom.XVlILNou.Comm.       Y  y  7  diflen- 
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iliVD.   lOH.  LEXELL 
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diflentiunt;  operam  Afif(muini& .  haiid  iogiatam  mt 
fufoepturtim  exiftimaui ,  dum  coippacatioaem  Theo- 
riae  Eulerianae  tutn  lafidatis  hk  Tabtiiis  iniderim;; 
fic  enim  pro  podtiooibus  l^ufim:  lalttm  prioqipalibus, 
confenfus  vel>  di0e«fus  Tabularum  Lunae  ncftro  tem- 
pote  celebratii&marum  facile  aeflimari  poterit. 

a.   Quoniam   argumenta  Tabularum  Ceieb. 
Mayeri  diuerfa.fnnt  ab  iis,  qoae  in  T^ulis  Illuflr. 
Eu/eri  occurrunt^  ante  omnia  neceflum  efl ,  \t  ra« 
tionem  iftorum  argomentorum  dilucide  explicemus. 
Quemadmodum  igitur  in  Tabulis  Illuflr.  Euleri  elon- 
gatio  media  Lunae  a  S0I4,  ftiu^diflaatia  iQci  jt^unae^ 
medii  a  loco  medio  SoGs  littera  p  eyprefla.  Tbique 
occurrit ;  ita  in  TabuUa  CeleU  Moferi  tiiplex  argtt^ 
mentum  ex  elongatioaB  Ltmae  a  SoI^b  oMunduiA 
reperitur.    Primum  eoim  occnijrunt  .aagoJi ,  qa| 
diftantiam  loci  Lanae  medii  a  hfo  «Soliti..  ¥^4:0 ,  in~ 
Tbluunt ,  quaih  Celeb.  Mayerus  ituera  c»  e^preffie  ^ 
lianc  igitur  vt  iimilimdo  qtiaedam  cum  Tabuiis  Eu- 
Jeriamt  obftvoetur .  littcrra  .v^  idrigQi^inus. ,  Deiofie 
argumenta  quoque  adhibentur ,  tsf.  diflafitia  kx}i  Lo« 
liae  aequati  a  loco  Solis  vero  defumta  ,  haec  autem. 
diftantia  a  Celelx  M.ayer9  iittera  .  «  exprcfla ,  oobis 
nuricupabitnr,     Quidiautem  per  jlocum  Lonae 
aequatum  apud  ilftf^rnwtr  inteliigatur  ,  infira  perfpi- 
cue  expoiiemiiB.    Detiiquie  iii  aeqoationibus  prq.  La- 
titudine  Lunae  Mayerianus  occurrit  an^ulus  i  qoi  - 
defignat  diflantiam  loci  Luniie  ,veri  io  orbita  9  Iqco 
Solis  veto  y  qaem  nos  p^/  adpeilabiBiua.   Praeter  aoo^ 


LVNAE  BYLEW  ETTriB.  JW-A.yjSRI.  H< 

irfaliam  Lunae  m^iam  a  Miywo  llttera  •  p:  :«xprc»^ 
Qim  ,  argum<int4^ia- Tabulis  ifnftss  ioccnrf uhp  ,  i)iit& 
andmaliam  Lnnae  cdrrediam  ^Kiiiokmat  j  iiatfc^  igitpr 

anomaliam-  littera  p  defignat <l^a^   Hobls  ''erlt 
Qua  ratione  autem  haec  cofreidlio  andmaliae'  ttiediW 
Lunae  fic  inftituenda ,  mox  qnoque  "perlprcue  wcfJi- 
cabimus.    I,qco  argumenti  IatitU(j.iais  ntejdii  in  Ta^ 


bulas  introduxit  dihantiam  medii  loci  jl.unae  a  Joc^ 


r",  Anomalia  denique  media  So^i^  aj?  I.l^uftr.  Eulero 
littera  /  defignata  ,  M<iyeiro,  \g  <iici|i^r«  >  .j. 

3.  Inaequalitates  -  Lunae  ,  quf  e  - loco^,  eiu).  jsedio 
adplicari  debent,  fecu^iduai  Tabu^s.  .^Ieb>  Majeri  ^ 


teiii  '.contiiietr^  quae  var iatio  iJU^fi^  ^  (filfi  'cofQilfettiti 
ct  -pro  acgumentb.  hab^  dngulum  pf*.  'Quar ttis  ^> 
otque  ordo  !id>foUiitur  «edudione  ad  tdiptidirfr|  htint^ 
que  ingrcijilur  anguito  f^'-  Locus  Luiiae  -  mediai^ 
per  binos!  priores  ordines  inaequali%atbn>  ■  cbrred)ltis 
Majero  dicitar^  l.ocju&.  LQ^})e  .:a^qtisttu^>c-      ^  ^^P^^' 


Yyy  a 


cetuc 
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cetor  vtriatio,  hibebitor  loc«8  Lnnic  in  oifaiti* 
Quodfi  nunc  locus  Lunae  medius  ezprlmatur  littei^ 
inaequalitatc»  rero  ex  fingulis  ordinibus  oriundao 
littcris  H  et  e»  wfpeaiue  dcfignentur ,  habcbi- 
tur  longitudo  Lunae  vera 
•-i;4^+0+K4f,  quare  fiet  angulus  (|)=nj+*+»t+e? 

4.  Pro  inaequalitatibus  ad  primum  ordinem 
pertinentibus  fequens  ex  Tabulis  Cel.  Maym  elici- 
tnr  exprefiios 


4- 3^*  fin.(4p'— a^ 
+  8.  p.  fin.(a^-f+l)  VL 
+  49.  fin.  (»/>'— ^-0  VIL 
+  34.fio.(f-0  VIIL 
+  58.  fin.Ca^-ar')  IX. 
+  16,  fin.(/?  -^)  7 
—  I.  o.  fin.(ft^— a^)S 

Notandom  vero  heic  eft ,  loco  nodi  medio  adpli- 
candam  efle  corredionem  +8'.5o''.  fin.^^-  V^.  fin.  ar;  < 
ita  vt  fit    =  r  ■+.  8'.  50".  fin.  /  -  a''.  fia  a  r.  lam. 
fi  anomaliae  mediae  Lunae  q  adplicetnr  .conge^io  y^y 
itemque  haec  +.  23'.  i  a".  fin.  I  -  6"  fin.  r ,  ita  vt  fiar 
j<  —  j  +  H  +  «3/,  ia«  fiij.^  mi.  tf«  fin.  a  » 


—  54.  fin.(ap'+0  IL 
—  1.  p.  fin.  (2^-0  IIL 
+  5+  fin.  {ip^+q)  IV. 


LVNAE  EVLERI  ET  TAB.  MAYERI.  S4t 


ioaeqttalieas  t  apud  Mayeram  (ic  habetoc  exprefia; 
+  13.   o.  fin.  .XI. 

Porro  fi  difiaotiae  loci  mediij^uaae  a  loco  veroSo- 
lis  adpliceotur  ioaequalitates  >!  et  1,  habebitur 
difiaotia  loci  aequati  Luoae  a  loa>  vero  Solis  -rzp'' 
z^p^  +  i)  H- ^  »  tum  vero  inaequalitas  tertii  ordiais 
hoc  modo  apod  Mayerum  exprimitur 

K  =  -i'.5$".fia.^>«  1 


XIL 


+  35.  43»  fin.  2p" 
+  a.  fin.  ^f  " 
+  10.  fin.  ^p'\ 

hocque  &Ao  locus  Lunae  i.i  orblta  fiet  + 
Difiantia  inter  locum  nodi  corre<%um  et  locum  Luf 
nae  io  orbita ,  quum  exhibeat  angulum  r*',  patet 
effe 

f":=  r'+     0 + xzrr+u^d  +x+  8'.  5  o".fin.^-a".  fin.  2/, 

hiocque  habebitur  quartus  ordo  ioaequalitatHm  Lu- 
nae  apud  Mayerum 

e  =  +  i'.  aa''.  fin.  (a  r«  -  q')  XIU. 
•    -5.  43.  fia  ar';  XIV. 

His  veto  ioaeqnalitatibus  vltimam  fuperaddie.  Celeb. 
Mqjferuf ,  aequatiooem  pundorum  aequinodialium  , 
quae  habetur  =  —  H".  fin.  Long.  Aequatioaem 
demum  ftcularem,  roocui  medio  Lunae  adpUoijndam 
ad^t  CeL  Majerut  y  cuius  quaatitas  tQteruallo  pri« 

Yyr  3  ;  «i 
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ini  feculi  9",  ideoque  aanis  xooo  elapfis  ad  is^mi- 
nuta  prima  affurgit. 

5.  Vt  omnes  ioaequalitates  Lunae  ex  TabQlis 
Mayeri  defumtae ,  tqo  obtutu  repraefentari  pc^nt , 
placet  easdem  heic  denno  repetere ,  liaiulque  adiun' 
gere  valores  harum  inaequalitatum  per  ipfam  Theoiiam 
a  Celeb.  Mayero  deduAos ,  vt  eo  &cilias  lit  iiidi- 
cium  quantum  Tabulae  Mayeri  a  computo  ipfiosdi- 
icrepent.    Praeter  inaequalitates  veco  heic  al\atas , 
Theoria  aiias  atque  alias  fubminiftrauit ,  quas  Maje- 
rus  in  fuas  Tabulas  introduceodas  non  cenfuit  ,  par- 
tim  quod  minimae  eflTent ,   partim  quod  per  Tbeo- 
riam  non  fatis  exade  ip(i  videbantur  definitae ,  tum 
vero  praecipue  quod  ex  obreruattonlbus  ccrto  coa- 
dudere  fibi  vifus  eft ,  has  inaequalitates  impuoe  oe- 
gligi  poflc. 

Inaequalitates  Longitudinis  Lunae  fecundom  1 
'  ^       Cd.  Mqyerum. 


ex  Theoriae  dedudae 

ex  Tabuiis 

\ 

;+0°.ii'.39" 

+o*.ii'.i6'Cfin.r 

►  -10 

—  4.  fin.  a< 

IL 

-58 

-54«fiii.(ft//+<) 
^i.  9.  fin.(ap*— <) 

IIL 

—  I.  13 

IV. 

+  55 

+  54.fin.(ap'+^) 

—  X.  20.  8 

—  X.  ao.  33«  fin. 

+  38 

+.3tf.lin.(4p'-aq^ 
+  a.  9.  fin.  (ap'— f+0 

VL 

+  a.  1 1 

VIL 

+4+ 

+49.  fin.  (ip'-q-t) 

virt. 

+  40 

+.34.  fin.  (^  — 0 

IX. 

+  X.  atf  , 

+  SS.fin.  (a^— flLf^ 

+  8 

—  X.  A 

—  I.  0.  fia(a^— ftj) 

XL 


LVNAE  EVLERl  ET  tAB.  MAYERL 


ex  Theoriae  dedadt^ie 

XL    <    +13.  a 
C      .  -35 


XIL 


XIIL 
XIV, 

XV. 


+  1.  15 
—  5. '51 


ex  Tabulis 

+ 13.  o.  fin.  • 
-37.  fin.ay 

—  X.  55.  fin./>"      •  • 
35.  43.  fin. 
+  a.  fia.  Qp". 
+  10.  fio.  ^ff  ^ 

+  i.  23.  fin.(aH'— 
-6.  43.  fin.  2  f" 


—  iS.  fin.  Long.  , 

Pro  Latitudine  vera  LtiiTae',  fequens"  crho^ 
tIs  Celeb.  :Afig^r/  Tabulis  eljcuur  exprefiip : 

i        —  tf.  fin.3r" 

.11.^      4S.49.  fin.(2/)«'-r'0 
.    .  IIL  -  +2.  fin.(f«-0 

IV.  -i7,4.fio.(r"-«) 

V.  .      -24,1.  fin.(r"-2^) 

VL        +  a,7.  fia.(f"-3^) 

VIL  8,3>fio.'(2p'«-r"  +  /)  . 

VIIL  -^.  3j7,fio.(ao'"-f''-0  , 

IX.  -  2,2.fio.(2p"'-r"+^) 

X.  +15,0.  fia.(2p"'-H'-^) 
XL  ■  -  tf,o.fin.(2/>«'-f"-2^), 

Qtiantitatem  Pahltaxeos  ex  TabliiMs  NLajnri  d&d»" 
cendarh  ,  hoc'.  Idcd  fidfeYtQ  praeMX^       eritcf  qimCn 

nuUum 
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auUam  fit  dubium ,  quin  circa  candem  perledas 
babcatur  c6ofearas  harum  Tabularum  cum  Thcoria 
Luoae  Eukri^na^ 

* 

7.  Superfluum  omnino  foret ,  fi  omnes  iikii 
olculos ,  qui  in  Theoria  Lunae  Illuftr.  Estkri  IJb, 
II.  Capit.  lll  et  IV.  inftituti  habentur  ,  heic  ivpe- 
tere  vellemus;  fufficiet  vero  n()bi8<ad  ifias  pofitio- 
Bes  Lunae  potiffimum  animum  adnertifle ,  pro  qvl- 
bus  aoguli  (p  ct  vt^  maximos  recipinot  vaiorts ; 
quippe  quum  nnJlum  fit  dubium  ope  hanim  poli- 
tionum  valores  excentricitatis  et  incUoatioDis  inediae 
proorbita  Lunae  certiffime  definiri  polle,  qoaeqiuD* 
titttes  ab  JUufir.  Eulero  litteris  k  et  idBBgagatut, 

J,  Cafui  quo  p=:o;  frro;  r^jo, 
X.  Cafus  particularis  /  =  0» 
fto  hoc  cafu  ez  fbrmulis  Eulerianis  dedQcitoc 
«=— OjOOtf  5 1  a  8+ X  ,1 7^ 795.t+o,ooo4r3jk'-o,tf  Jjpi' 

-  o,  467  2  tf.  f  f + 0,  a  I  Sf  I 

^=0 

«=+o,9^57«a.»+«,i24SiJ*+o,03x7Jtt+o,orjf' 
£z  Tabulis  vero  Mayeri  inuenitur 
0  =  0   et  v|/=:4'.  59^  31«.  4. 

Quam  igitur  efle  debeat 

Tang.    =       ,  fen  ^+JST^'*  -  z , 

multiplicaado  valorem  ipflas  i-^x  ex  fmA 
Buleriana  defamtom  ,  per  Taog.  \p  ex  Tiilit 


rVHAE  EVtEftl  £T  TAR  MATBRI. 

Miaysri  dicUam (egiicntem  coofeqtemiif  teqt!t« 

tiooem :  .  ' 

+o,o8<y7«oi--o,9<J57iji./-o,o4oSMi.-opi59i'=;<» 
+0,i0279a.J-i„xa45 1  lik+OjOi  »Si* 
+o,ooo04..V— 0,o3'i7;M*        -  ■ 

n.  C^.'particulari8  »3=180*. 
Formulae  Euleriaaae  pndbent: 

*=-o,Oo7aitftf+x,i9a28i.ik-ho,03405.ik'-o^*39t' 

— 6,4ff5o.ii+o,2i54..f7* 

/  =  o  ^  ■  .  i.r^» 

«:=:+o,9(?373<r./4-,,xi45xjjk4:o,o3i7<fc*+d,oi'59.r 
Tabulis  Tcrp  j!ftf;^m*  deducitur:  » 
'   0  =='0  %\  xi/ ==  4^  59<  3//,  ^  / 

ex  quo  iequens  orietur  aequatio:     .  , 

+-o,o8<J5828-o,9<y3736i^o,o4o5o'«-9,oi59/=D 
•+0,103981.*- 1,1 24.5  i./^:^.o,oi87./it  ' 
•+oi  o6297.i:'-o,o5x7./fc' 

— o,b54+4*i 

Additi^  igitur  inuitem  hls  iwqMtioiiibOi ,  «queiltttttt 
OTCUiebimus.  .      .  ^    ,     .  ■ 

+o,i733tfa9-'»9a949<l  *-0»o8r4x //-OjO^lS^i^ssQm 

+O,"ap6^77,aj-2>249p2jt+o,03  ,  ^ 

+  0,0030  i.fc"-o,otf  34. /ikik'  '  ..' 

-o,,i^o89,.i^....^:j       T*  'v  .   ''. '.; 

Tom.XVIILNoo.ComBi.        2»x     '  * 
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IT.  Gafns  quo  ^  =  0;  frr  poj  r  =  a»  -  * 

I.  Caf.  part.  tzpo» 

£x  forknalis  EulerUnis  fit : 

* = — o,  oo5  5 1  ft  8 — 0^6505  « 0, 0045  8.  ii 

j^ii  —  X ,  190 1  a.  ib+ f ,  o  1 7^.  i^* — Of  340«.  ii  k 

qaom  latitutlo  pro  hoc  cafu  (it  TaI(H  pftfua,'  Talo- 
rem  ipfius  z  heic  adferre  oihil  attiliet^  At  Tabttlao 
Mayeri  praebent: 

qoare  ob 

(i-4-«)Tans.(I>-r==o» 

lequens  elicitur  aequatio  t 

+ o,  08  S5 449  - 1 ,  <J  1 90 1  a-  it-  o».o579'7*7-  fe*+* « j  0  »7^  k'=:  a 
+'0|,ooo4i.fi— 0^340  a«{iL 

IL  CftC  partic.  I  =  180. 

1hi&  hoc.  dlfa  fbrmulae  Eulerianac:  dant  r 

0,007«         0,^5  $8i9*fc'+o,004tf  «.il 

j^rr— 1,598x1  o.  ik+  i»o  1 7ff.  ik* — o,  3  4oa«i#if 

At  eK  Tabulis  ^(rfcvtanis  habetot 

xk=-5VoC44'S. 
'.quare  ft^os.  prbdibit  teqjSatio:  -   •  ^ 

+0,0*70707- 1, 59«t  io.t— 0,0175  a4-t*-f  1,017^  jfc:© 
H'0,ooo4i.ii-.o,34oa*iiiL 

Addita  igitar  hac  aeqaattooe  ad  fiiperltteiil  emii&^ 
^mur  i 

•  '•  +••, 
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4-0, 00081.41 --o^*8o4^/iL 

S.  III.  Cajbs  qao  J)rr  o ;  y  =:  ^o*^  r  =  po*» 

I.  Cafiis  parcic.  lr=o. 
JFormuIae  Hulerianae  dant^ 

j:n--  0,0065 1 2  8  —0,650.5  X  fc*— o,4*.7a<J.  fi 
j  ir-^  1, 6 1 90 1  ft.  ik  +  Xi  o  1 75.    — o^a  1 4- 
0,9*5762.  i+o,ai35.ii*+o,0i59«'*» 
£x  Tabuli$  Mqyeri  atitem  cbtinnimus 

<!>=:- 5'.  5'.  14"    ct      =  4.°«  59'.  a*",  *  » 
Tude  (eqaentes  biaae  deducvntur  aeqnationes  . 
+  o,o884f3i*-i,6,i9oxa,A— 0,057910.  i*+ 1,0 17*.  1*1=0 
«— 0,04160.  ii—OjOa  14. /fik  -• 
+  0,0870978  — o,96576ai— 0,04096./«— 0,0x55.1  =0 
—0,03703.^— 0,2135 

II.  Cafns  partic  x8o. 

Fer  ibrmiilas  Eulerianas  fit: 

»zr— 0,0072166— 0,65  589.  ik'  — 0,46550.11 
f     .yir— x,598xio.i+i,ox76,,ik'— o,oai4./iJfe 

«r:+o,si^37a^/+p,2L35iV4o,6i59«^»  * 
Qunm  igitnr  Tabulae  MayctKnMi  dent: 

<P  =  -  5'.  o'.  al«    et  %^  =  4*.  59*.  i^*> 
iequentes  piodibant  ae^fiatidnes  t 

+  0,0869640- 1 ,9981^6.  ib-^o,05.7454f^*'lrvi9.^7^i^'=:o 
'T  O4O407  8.#/ — o,oa  1 4« 
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—  0,05740.  fe'—o,2i35'**« 
Qaodfi  igittor  binae  Iwe  acqotttionej  bini»  fopcrioti. 
bus  refpediiue  addantur ,  fcquentcs  pcodibuQt  aequ- 
tiones : 

+  o,  1 7  5  +07 1  —  3,ai7iaa.  fc-o,  1 1 53^  4..l'+ft/>3  5  ».»  =0  il 
— o,o8238.ri-o,O4.«».0fc. 

+0,1740014- r,$>^949».i-o,08i70.»i-o,oa»»'»*=oW 
— 0,1  X443.'k* -^0,4170  it*. 

10.  IV.  Ofus  quo  f=:90%  f±:o;  r=:9o*. 
I.  taH  partic.  tzzo. 
Formulae  Eulerianae  dant; 
ir::r 4. o,oo<56tfo7 4- o, 8x 894*.^- 0,01 8 19«^  -o,a93J^ 
— 0,5  a7<5o.ii+ 0,1594«*** 
— o,oootf8ax +o,o64<^02,i 
»=:+x,O343O3.i+o,838i5.i*+o,o43««*fc*-o,0iSi.i*. 

Ez  Tabolis  aotem  Majeri  prodit 

<t>  =:  — i'.  43*    €t  ^  ,=  5*.  ifi'  59',  o 
quare  feqnens  eiicitur  aequatio : 
+0,0930848-1,034303  *--0>945t9  «+o,DX3W-* 
+o,6757a7.t-'O,83»»yi*+0^>ox47.<**^ 
,  — o,oottf8.jk*'«-o^043*vii*  f 

r        — 0,9471.  ik\ .  •  > 

11.  Caf.  pattic;  qo^  r=:  iSoT. 
Ex  fcraioKi  .jSjilfitiaoi»  «btiittof  « 
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— 0,5  3p44*it +0)1594.  ii^  - 
j'=:--o,ooo5tf5i+o/5046o*.ik     .  . 
«=+i,Q36553'+0|8a**5J*+o,04ay4V-o^l3li>' 
Tabtilae  igttar  Majnrij, qwm  praebeaot 

$  =:  ^  1*.  43*   et     =  5*.  if.  1 9* 
coniequemBr ; 

+0,0932849-1,03*5  53i-0,045oi.ir+c,0i5i/=O' 
+ 0,0749  8  a-*-o,S^3  8 1 S  i»HoiO  1 47. » 

0,60  3  Ms>   r-  o»p43x.  ik* 
—0,0271.  ib'. 

Addka  i|;kiu  hac  aeqnatiooc  ad  piQsime  psaeecdea^ 
teiQ  >  iQam  contequemar :  .  - 

8tf  3^  97 -S/370&5  tfi-o,097So  J+-o,oatf  2/=© 

+  0,1 5o709.t-»,^76  30  ft+o>oa9+"i^  pU) 
— ©,oo49a.il*— opStf  a.  ii* 

— oyo54»»** 

II,  V»  Ofi»  qoo  p  =  90*f  r=9o%  r=  ©; 
L  CaC  partie.  *  ==  o. 
Fro  &0C  csifa  Ibniiolae  Ifluiftr.  fiiibf  fiippedftaitt  lu» 
YaSores  • 

;r=:+o/)o5tf  tfo7-o,ooo49  i.Jt- »>47 1 1 7.i*-o,o097tfij 
jf=:-o/)oo68  a  1-2^40 1 34+*+«»3^9*»i^**^>3^^»*ifcr 
At  «c  Tabulis  Aftf/^fr.liabcfua' 

clioetuc  igitbt  liine  l^uen»  sequatib;  .  ^ 

2x»  3 
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—'COOiaS.ii— 0,3998.«*;. 

II.  Caf.  fard&  #  =:  iSa 
Sc  ftrflnnlts  Euleri  «ibtiaefniis 
^e=:-fo,oo7759$—o>ooo49i.jb— 1,49983. A;*—O,oifo&u 
^!=:— o,  000555 1—3^438594.  H-»}  3^92»  it*— o,3jjJ.iiiL 
Qium  igieur  Tabulxe  Majeri  deot 

7*.34/.o^», 
cbtioebiiniis  hanc  4eqmtioaem: 

+O»i333oaa-a>438tf  59«*— »  99^3  «i3tf9i.i'=» 
'-pyooi^tf.ii— o,3998.iiL 

Addita  Tero  jHhac  aequatiooe  id  prfoiein>  frodit 
iequenft 

4«,a<?4355a-4,  S40Q<y7.ft-o,  39  »754.*'+  4i7384-l-« 
— ^OOat4*ii-«>,799<y.iiife  '      '  W 

18.  VI.  Cafus  quo  p  —  90;  9  =  90;  fnjo. 

, ,   I.  .Cafi»  parti^  '  =  o. 

Cx  fbrmnlis  Euleriarjs  .dedncitnr : 

jr=:+9}QOtftfi5o7>  0,00049  x.ife-  ii  47 1 17.  A*— 0,587^2-'^ 
^=:-o,oootf8ai-2,40i344.ik+a,3tf9a.fe'+o,7tflo.iilt 
-«=+»»03  4303,  i—  o,  a883,  iik'-o,  o  1 3 1. 
'Tabulae  yero  Mayeriaoae  qnnm  deut 

<I>  =  -7'.  a8'.  4"   ct  Np^y.  15'.  iS*,8i 
binae  (equentet  hinc  prodibnnt.  aequatipn^s : 
0,1 3 1  a7i4-a>4oi408.t-o,  1 9a84ai*+  «,  3tf9a.i'r« 
-o,otf9i  6M + o,  7<J7o.iii 
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— o,oooo45.ik+o,2883;ii' 
-0^x3645%*'. 

IL  Cafias  pattfc.  quo  f  —  iSo!'^ 
tlieoria  Lttnae  Eufemna  hos.  fuppeditat  valorest 
4C=+o,Oo7759S—o,oop4px.ik  — 1,49983.  jk'— 0,51944  «I 
^cr— 0,000  i;  5*5 1  -  2, 43  8  5  94ifc + 3 ,  3^9  2*      o,  7^70.«*  h 
«=+ 1^0  3«5  53.1- o»  2  883.1  Jt*— 0,013 1 . 

At  ez  TabuH»  Mqyeri  elicitur 

Vnde  ad  r6q,aente&  perducimac  aequatjonest 

+0,13  a540t7^a>458<5^59^ib-  o>x 995S7.i*+  %atf9*.i'=^ 
«-0,.07045-U -t*Ov7*7o.  iifc 

+ 0,09 35  8 3  4  -  r,  o  5<r5  5  3.  i  -  0, 049 IT. 0,oi  3 1 .  f*=:  C| 
—0,000645.  Jk  +  o,  2  8  8  3.  it' 

Qi]od&  nuDC  bmae  htt  aeqnatnDoet,  h\n\B>  aeqQatSont* 
bus  raperioribufr  addantur ,  prima.  primaft  et  fecnnds 
IfeciiQdae  »  (eqiiente&  prodibunt  s, 

4-0,264^1 9fs^4,840057.]b-0, 3^24i9;.i'+4,73S4<  ik*=ro 
**-o»rdS><^B-tf+i»5340  iii  IV» 

4«,xS4S95^0M.2,o7o85dJ-'0,Q9tisiiM^o,p2dit.i^9llV) 

— o,0ooo9o.iM^o,57ddrii* 

-^,*7S7atV 

13-  Qjjatuor  aeqaa^ones  fir]^ra:  innentae  deter^ 
iniiianda  laloci  quaQtitatii  k,  'iQfexuientes  p  fequcnte^ 

It 
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H^OtOooSx.//— o,<^804./ii 

fL  +0,175+071— 3,ai7xaa.Jk— 0,11 53^.4*4- *|03Sa.t*=:« 
— 0,08  238.1« -»0,04.»  8, /ifc 

ilL  +o,atf^3  5  5^—4,8400^7  .ik— 0,39 17  5.  *'+  4, 7384.Jk*=0 
.  -o,ooa74./i-o,79s^.i/Jk 

tlV,^-+o,a54  8 1 2 1 — 4,84ooff  7.ik -o,  3  9  243.  fc'4- 4, 73  84.  fc'=:o 
— 0,139^1. ii+ 1,5  34-o.iijL 

Vt  vero  «X  his  aequationibus  Talores  ipfias  l  di' 
ciantur  ,  aote  omnia  quantitatem  i  ex  -  ipfis  eliml« 
lutrtf  coBuenit ;  quumque  tentamioe  quodam 
iam  nobis-  innotuerit  i  proxiorie  accedere  ad  0,089^1» 
'&unc~  -vaiorcm  pro  i  4«  aequatioaibus  Ibpertoribat 
eo  tutius  fubftituere  licebit ,  quod  ezigua  variado 
ipfius  i  mulio  mioorem  producat  in  quadrato  eius« 
dem  quantitatis.  Fa^ta  igitur  hoc  ibbftitaticHie  ae« 
quationes  modo  allatae  in  fequentes  tran^fiirmaotut: 

I.  •+O,i75tfaai-3,aa^5.84jfc-:o,ii550.ik'  +  2,o352.ik'=:o 

II.  +o,i7474-58-3>»>i7+<^tf.ik-o,i  1 5  3<J.ifc*  +.  2,035  a.ifc*=<» 

III.  4o,2d4333a-4,84<5485i~o,39i.7,5Jk'+4,7384.  k'z=.0 

J V,,  '^o^i^^st^  3-4i^ft775  a.*-Ot39 »+3-  V+.  4»  73^4  fco» 

14.  Ad  has  aequatiOnes  ^  commodius  reii^- 
/venctas  ,  in  ipfis  fliibftiniere  itcebic  loco  i  Talorein 
aliquemeius  prozime  verum  yti  0,0545.  Nacn 
£  veros  vtlor  quaotitatis  k  ponacur  o,P545(iH-tt)r 
ybi  certo  confiat  m  efle  fraaiotaem.  Ttlde,  czigoam  , 
Confeqoemur 

=  0,0545'  (x  +  a «)  ct  h'  =  oJo545*(i + 3«)f 

qoibus 
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qnibas  igitur  valoribus  in  aequltidnibus  noftris  in- 
trodudis  ,  fequentes  obtinebimus  aequalitates : 

r.  ozr— 0,0000224 -0,1753185.(1),  hinc 

«=—0,000x277  et  ikzro,o545(» 4-«)==  0|  05+493« 
n.  orr— 0,0005194.— o,  1750489.(1)}  hinc 

0,003581   et  ifezi:o,0545(  I -i-(tf)z=o,o54307ft 
in.  ozn— OjOooijdS  — o,2<?4i  594.1U;  hinc 
(1)11:— 0,0007450   et  /:=:+o,0544594 
IV.  o  zr + o,  000 1 803  — o,2<J3 1424.(1)  j  hinc 

(i)zz;+ 0,0005852  et  ii:=:o,o54.5374* 
Si  yalorem  fecundum  litterae  k  excipianfios ,  reli-» 
^tti  tres  fatis  bene  fnter  (e  confentiunt ,  et  medium 
quidem  omnium  quatuor  valorum  erit  ibzz:o,o544493 
flue  numero  rotundo  o,  05445  ,   fln  vero  fccundus  -  - 
excludatUr   valor  ,  medium  reliquorum  inuenietnc 
wz  o,  0544955  ,  feu  numero  rotundo  0,054497,,.     .'  , 
qui  valor  omoino  congruit  cum  eo,  cuius  vfus  in 
Tabulis  Eulerianis  conftruendi»  adhibitus  eft.     Inte--  - 
rim  tamen  notare  quam  maxime  coniienit ,  Maye-^ 
runt  In  cotnputo  fuo  excentricitatcm  orbitae  Luiiaris 
primum  fuppofuifl^e  zr  0,05454,  deinde  verb  et 
obferuationibus  concludiflc  hanc  quantitatem  pafte  ,5, 
clle  augendnm  ,  ita  vt  Verus  valor  qu.ihritatis  ik  » 
CeL  A/aym  adhibitus  fit  0,05472.     Hinc  aureni 
quum  conftet  variationem  vnius  pariis  decies  mille-  .' 
fimae  ,  in  fradtione  quantitatem  k  exprimente  ,  ■  lo-  - 
cum  Lunae  qua>>r!iginta  fecundis  immurafe ;  patft 
omniao  ob  differcntiam   valorum   prp..  k  a  .Cejcb^..  .  ;  . 
Viris  Euletp  et   Mayero  fuppofitorum ,  inter  ipfo- 
Xom.XVIU.Nuu.C6mnu       Aaaa  rumi 
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rum  Tabulas  x'.  30''  adefle  poflTe  difcrepantiam,  quM 
tamen  iniigois  difcrepantia  per  alias  rationes  deftrut 
potcrit,  de  quo  prolixius  infra  agemus. 

15.   Aequationes  determinandae   quantitatt  f 
in(eruientes  in  fuperioribus  ita  liabebantur  cxprefTte: 

I,  +0,1733529—1,^29498.1  —  0  08141  n*-o>03i8.i*=::o 
+o,ao<J773  ib  — a,ft49oa.iife+o,o375.fiib 

+0,0030 1.  ik' — o,otf34.fikik 
— o,  1089.  k' 

II,  +0,1740014— i,9a9498.i—o>o8  i7o.f /^0,031  ft.i*—» 
— O,  I  i443.ik'— o,4a7o,ijb^ 

III.  +o,i8<J3tf97— a,o7o85tfi-o,O97S0.if+o,oa6a 
+0,150709  ik- 1, 67^30.  fib  +  o,oa94*iiib 

«^,  00492  jb* — o,o86a.  fibib 
.-o,0542.ib' 

IV.  +o,x  8^95^0— a,o7o85<f.f—o,09Siz.«+o,oatfa.j'=* 
—0,000090.  ib + o,  576tf.  iib" 

-0,a7573.*'. 

Vt  nunc  ex  his  aeqnationibus  quantius  i  determi'- 
nari  queat ,  pro  ib  yaiorem  eius  fupra  inuentam  fub- 
ftituere  licebit,  quo  ftdo,  fequentes  aequatioaes  adi- 
pifcemur,  quas  praeter  quantitates  abfolutas  incogQi- 
ta  f  tanturo  ingreditur : 

I.  o = + o,  1 845  laS  —  a,o5ai43.f  —  o,  0793^.  ff-o  ,oS  x  %f 

II.  o=+o,i7366ai  — 1,93075+1-^0,0817^^^—0,0318.^ 

III.  ozr+o,i9455a3  — a,i6a385.f  — o,09tfao.fi+©,oatfa.f* 

IV.  0=+0,  1 85X3 37  —  3,069X4^.1—  0,098 1  X4f+Q|02tf«.f'. 
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16,  Vt  has  aeqoationes  eq  commodius  refol». 
vere  liceat ,  pro  *  vaiorem  qaendam  proxime  Te- 
rum  adoptare  conueniet ,  yti-i  =  o,  0S96 ,  pofito 
igitur  Tero  valore  ipGus 
i  rr  o,  0895  (i  -H  «) ,  fict 

o,oii96*(i-^ati))  et  «'zzOjoSptf' (1 -|- 3  «), 

his  autem  valoribus  pro  i,  i*  et  i*  in  aequationibus 
noHris  fubftitutis  ,  Qbtinebimus  aequationes  valorem 
quantitatis  <a  exprimentes ,  ex  quibus  deinde  verus 
valor  ipfius  i  Bicile  coiligitur  : 

L        +0,0000808— 0,185214.9.6);  vnde 
(•»=+0,0004353.  ct  i  =  +  o,o89639i 

IL  orr— 0,0000131— 0,1743759.(1);  hincque 
«n— 0,0000751  et  i=o, 0895933 

IIL  or=+ 0,00004-9» - 0,195*375. m;  vndc 
«=+6,0002520  et  ^=1+0,0895225 

IV,  orr— 0,0000305— 0,1859140.(1»;  proiade 
aj±:— 0,0001532  et  i=: 0,0895854. 

Si  ex  his  quatuor  valoribus  ipfius  i  medium  fama- 
tur  »  prodibit  ir=  o895ioi.reu  numero  rotundo 
=:  o,  08951 ;  vbi  quum  difcrepantia  inter  maxi-* 
mum  et  minimum  valorem  o,  00005  ^ix  excedat  , 
iode  intelligitur  in  Latitudinem  Lunae  vix  difcri- 
n^en  maius  quam  decem  fcrupulorum  fecundorum 
induci ,  quale  difcrimea  hoc  ia  negotio  omnino  nul- 
lam  fiiceflere  debet  moram.  Interim  tameo  duo 
heic  obferuioda  veaiuat ,  quorom  prius  eft ,  quod 

Aaaa  a  valor 
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▼alor  hic  inaentiis  o,  oSptf  i ,  fatis  egregie  confcn- 
ttat  cum  valore  ipfius  /,  qai  in  vfum  vocatus  fuic 
circa  co.){lrud!):ionem  Tabukrum  Uluftr.  Euleri ,  ia 
iftis  etenim  Tabulis  (upponi^ur  i  zr  0,089(54.  Al- 
tcrum  vero  quod  obf.ruari  meretur  ,  ett  quod  valor 
modo  inucntus  izr  0,08961  aliquantum  dif;rcpci 
a  valore  inclinationis  mediae ,  quem  Cel.  Mayerun 
in  vfum  vocafTe  reperimus ,  ftilicet  quum  tangens 
huius  inclinationis  ab  ipfo  fuppofitus  fuerit  r:  o,  09^  , 
ipHi  inclinatio  i  ihuenietur  n  o,  08975 ,  et  ex  hoc 
capite  quidem  inier  Tabulas  Lunae  Eulerianaf  ec 
Mayeriams  adeflTe  debcret  pro  Latitudine  Lunae  de- 
fln:enda  difcrep.intia  30"  ,  nifi  ex  aliis  cau01s  haec 
dilcr^paatia  vcl  dimiqui ,  vel  prorfus  adeo  dcQrai 
polfct. 

x^.  Quae  fupra  inftituta  fuit  comparatio  Theo- 
riae  Illuftr.  Euleri  cum  Tabnlis  Mayeri ,  eo  impri* 
mis  valuit ,  vt  valores  ipfbrum  k  et  i  eli<^entar  , 
quibtts  adhibitis  aequationes  .ab  Eulero  allatae  cum 
Tabulis  Mayeri  quam  maxiijie  redderentur  confentien- 
tes.  Hi  autem  valores  tam  parum  difcrepant  ab  iis 
qubs  llluftr.  Eukrus  in  his  Tabulis  conf^ruendis  ad- 
hibendos  cenfuit ,  vt  certiffime  cognofcatur  io  his 
littcris  inftgniores  mutationes  admitti  vix  po0e ,  nifi^ 
diflenfus  TabulArum  adhuc  magis  augeantur.  lam 
vero  operae  prettum  crit  difpiccre  ,  qiiales  diffcren- 
tiae  fe  prodant  inter  Tabulas  Eideri ,  de  Clairaut  et 
reccns  editas  Mayeri piro  iis  faltem  pofitiorMbus 
princtpalibus  quas  fiipra  cdnteinplati  fumus*  Sequeo- 
ti  igitur  Tabula  valores  anguli  (J)  pro  his  poiStio- 

oibufi 
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nibus  ,  cx  Tabulis  modo  comnnemoratis  dedudos , 
iFua  cam  difiereatiis  hor.um  Yalorum  ,  rcpraeleotaturi 
c-rimus  :       .  -  . 


rfO  pouiione 

Valor  anguli  <P 

diflferent.  a  Tab.  Eukri 

Euteri 

ae  Clairaut 

I 

Majert  ■ 

de  C/tf/r. 

Mayeri 

ro;  qz:9oOtz:i  So 

-5°.  5'.  2o" 

-5A  5'.  35' 

3" 

rzgo     5  tzzo 

-5.    o.  55 

"5i  1.30 

-5.  0  44. 

•+  35 

-XI 

-  0« 

zoiqzgoJ  tzzo 

-5'  ^.14 

-5.   4.  5  » 

-5.    5.  «4 

—  i'.  23 

-5-   «•  32 

^  5.    c.  59 

-5.    0.  ?2 

-33'' 

—  I.  10 

Z90iqz9o0  t=o 

-7-^8-  0 

-7.  51 

-7.  ^7.  20 

-T  >.  9 

-40 

rzzo  S'=i8o 

-7.  3+.. 

-7.  33.  3 

-7.  34.  0 

-57 

-  0 

:po;  q^90',)  tzzo 

-  7.  28.  6 

-7-  27.  29 

-7.  28.  4 

-  37 

"  a 

rrpo     S  tzii  8o 

r7.  34.  9 

-7.  33.  44 

-7.  34.- 48 

-a5 

+  39 

Hic  autem  obferuare  conuenit ,  fi  valores  angoli  cp. 
per  cxpreflTioncs  rpforurn  x  ti  y  fiipra  alhitas ,  ex-? 
quirantur ;  eos  aliqifantam  diticrfos  prodire  ab  iisy 
quo§  hic  adpoTuimus,  quod  imprimis  cuenit  propter 
corre(I!i:ionem  aequationum  58  et  V,  de  qua  Thco- 
ria  Lutiae  Illuftr.  EuM  §.  533.  confuli  poteft; 
Qiiamuis  auteni  Talores  pro  et  V  quorum  fuprai 
\fum  fccimus,  non  fint  prorfus  exadli ;  id  tamea- 
nihit  obftat ,  qnifi  Talores  quamitatum  k  Ct  i  faltem 
proxime  ad  \eritatem  accedant;  quod  hoc  in  nego- 
tio  nobis  onrvnino  iufficit,-  . 

1 8.  Comparatio  '  rtnbdo  allata  qiium  oflendat 
intcr  Tabtilas  a  Cekb.  Ea/(?rb  <et  iWaKr^  condita»  < 
pro  prima  et  fecunda  pofuione  perfextum  cfle  *  conn 
fenfum  ,  pro  tertia  vero  tt  qnarta  pofitkrac  intctf 
i&iA  Tabulas  haud  CQDtQmui^qd.iim  fe  ezhibere  d^flea- 

Aaa a  3  fum; 
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fum  i  difpicere  iuunbit  quaenani  huius  dilcrcpantiie 
cfle  poifit  ratio.  Quamquam  Tero  fiugulas  inaeqnt. 
litates  Lunae  ab  Uluftr.  Eulero  (kbilitas ,  cum  fimi- 
libus  inaequalitatibus  a  Cekb.  Majero  exhibitis  noa 
fine  opeTofiffimo  labore  conftrre  liceat,  tumqmdiB 
Mayeri  Tabulis  argumenta  adhibeaatur  ^mtk  au 
argumentis  quae  in  Tabulis  Evkri  occurrunt,  cum 
etiam  quod  priores  Tabulae  exhM)eant  Talures  an< 
guli  CP,  poHeriores  Tero.  Taldrero  ^agentis  haiDs 
anguli  per  fradionem  -3--  exprefium  {  &ciie  tamen 

diiudicari  poterit ,  cur  pro  tertia  pofitione  iQtetTa- 
bulas  adfit  difcrepamia  vnius  minuti ,  cum  pro  pri- 
ma  perfe<9;us  adefiet  confenfus.  Scilicet  nulla  alia 
re  hae  duae  pofitiones  inter  (e.  difieruot,  qaam  qaod 
in  prima  poneretur  r  =  o  in  tertia  rero  r  =:  90 , 
ex  quo  patet  ifias  inaequalitates ,  quae  a  \ongitad\Qt 
nodi  dependent,  heic  praecipue  in  cenfum  Tenire; 
quod  etiam  ex  fbrmulis  pro  x  tt  j  fupra  albtis 
confirmatur ,  fcilicet  pro  prima  et  tertia  pofitiooe 
Talores  ipforum.  x  tx  y  eatenus  tantum  difietQot, 
quatenus  ipfos  ingrediuntur  quantitates  multipIicaRh 
ribus  ii  Tel  ii  k  afiedae.  Quum  igitur  ab  lUofli; 
Bulero  aflfumta  fberit : 

^  =:  O  +  ik  P  +  ifc' Q. . . . . -4- ii  X  4- j ifc  Y 

et  pro  nofiro  cafu  eas  inaequalitates  imprirois 
derare  oporteat,  quae  multiplicatore  iiib  efficiantor, 
babebimus  (altem  fitis  exade 

Tang.  (|)r= -2- =iiJk(Y-0  Y-02>  -  f>  X-PD, 
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vel  edain  qaia  noa  nifi  anguli  valde  parui  heic  oc* 
currunc 

<I)  =  /i  ik(Y  -  O  Y  -  02)  -  ^  X  -  P  3e). 

Euolutione  autem  huius  formulae  &<fla ,  (equentem 
iiiueaimus  inaequalitatem  formulis  Eukriams  coa" 
ibrmem : 

-4.5",Sfia.^+7",afin.(ap-^)+3",<5fin,(j^+0 
—  3  3,5fin.(f-a>')+9,3fin.(ap-^+ar)+;i  3^finXap+y-afX 
+  44.,  9  fin.  (f  +  a  f )- 3, 5  fm.  (a^- a  r), 

In  hac  autem  formula  fufficiec  ad  eas  tantam  atten- 
dere  eipre(fiones ,  quae  2  r  inupluunt.,  quoniam  re- 
liquae  coniun&im  fumendae  fiint ,  cum  aliis  con(|- 
milis  argumenti.  In  Theoria  Lunae  Celeli.  Mayeri 
ibrmula  habetar  yalorem  anguli  (]>  exprimens  ,  per 
Ibla  argumenta  media  ec  ex  ifta  quidem  |)rmula , 
hae  pr()  nofiro  cafu  eliciuntur  inaequalitates 

—  a ^**,  5  fin.  (f  -  a  r)—  1 d  fin. (a p +f  -  a  r) 
+45,  4fin.(f+ar)+a,  Sfin.(ap-f-ar) 

Tbi  illae  faltem  quae  maximi  funt  momenti,  fatbe- 
ne  cum  EuManit  confentiont  Pro  prima  ergo  po- 
fitione  habebitur  ex  f(»rmuli8  Eukri  inaequatitat 
+  19'  ex  iftis  vero  Mayeri  +  5,  ita  dia- 
fenfus  noa  fit  nifi  7"  circiter.  At  pofiquam  Celeh. 
Mayerus  Longitudinem  nodi  corredam  hi  fuas  for- 
nalas  introduxiflet ,  (equentes  pro  aofiro  ca(a  inue- 
nic  inaequalitates 

- 1'.  14*,  8  fin.  (^-  »1^0+ 5  fia  (*/>^+^-  *  »^0 

5fin.(a/-j'~ar'') 
qute 
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qaae  non  folum  prioribns  diifinniies  (uot ,  fed  etfam 
ab  iis  liaud  parum  diuerfae ,  ex  his  enim  inaequali- 
tatibus  coniuiidim  fumtis,  cum  ifta -6,5i",2fin.!ir^^, 
prodtt  aequatio  +  3")  quae  iam  haud  parum  ab  illa 
fupra  allata  -f- 1 1",  5  diflfert.  Denique  vero  Celeb. 
lAqyeruf  dum  Tabulas  fuas  adarnauit  ,  ininures 
iftas  inaequalitates  plane  omiiit  ,  ia  locnm  vero 
-  1'.  i+^  8  fin.  (^'  -  a  r^O  ex  oWeruatiortibus  fubft:- 
tuendum  eflc  eonclufit  -  i'.  23" fin.  (q^r-  a  ft")»  fimiliquc 
modo  inaequalitatem  -  6'.  51"  fin.  a  r",  in  liancim« 
muiari  debere  -  6'.  43".  fin.  ar".  His  igitur  '■vUi- 
mis  inaequalitatum  valoribus  pro  nonra  pofitione 
prima  adhibitis,  eruitur  aequatio  -  10"  adeo  vt  hoc 
rcfpeftu  infer  Tabulas  Eulerianas  tx.  Majerianas  fit 
dilcrepantia  30"  circiter. 

19.  Verum   enimvero  quum    non  obfiante 
hac  difcrepantia  30" ,  ex  inaequalitatibus  quae  Lon- 
gitudinem  bodi  pro  argumento  habent,  redundante, 
pro  prima  nofira  pofitione  ,  valores  anguli  (P  tan- 
tum  non  exade  conueniant{  ex  eo  omnino  intelli- 
gitur  difcrimen  ex  reliquis  inaequatitatibus  oriun- 
:dum  30"  quoque  circiter  aefitmari   polfe,  hocque 
diftri^en  pri.us  illud  proxime  defiruere.   .Quam  igi- 
,  tur  pro  tertia  p<^tione  hacc  difcrepantia ,  qnae  ex 
.inaequaliti^tibus  apnd  Illufin  Eu/erum  litteris  P,  Ry 
T.  V.defignati^,  refultat ,  prorfus  inuariata  maneat, 
diuerfitas  autem  ex  inaequalitate  Y.  oriunda  iam  fi- 
gnum  (ortiatur  negatiuum-,  dubitari  omnino.nQn  pot- 
eft ,  .quia  diifeuius  qui  prp  priori  pofitione  erat  val- 
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de  extgtfns,  iam  <vd6re  Tnius  mhnitT  primi  abfolui 
dbbeat     Quum  ftilicet  habeatnr  ex  Tabulis  Euleri 
fTo  prima'  pofitione  ^  rr  —  5'.  5'.  32".  et  pro  tertia 
<^  i:- 5*.  tf*.  14.",  difftreotia  -  lioruni  valorum  eft 
-fft*-,  quae'ndn  multnm  diflftrt  a  a.  ipnai'',  proti- 
tf  cfle  dcb«rer  ,  '  fi  valores  itiaequalitatttm  ex  Y 
oriundi  et  in  luperiori  $.  allati ,  omnino  fumtham* 
fS^ac  /e  ferrcnt  exa(ftKudiuem.     Apud-  Mqyerum  au- 
t§fn  ,^al^tpr  ,  prp  prima  pofitione  <$)     -  5*.  5'.  35'' 
ei  prp  tertig  ■  pofirioije  4^     -  5'.  5'.  14"  ,  quoruni . 
vfd!onim  fiircrep^ntig  eft  r^-zt  ,  perinde  vt  efle  de» 
b^t ,  vi  $.  praecc^entis.   ^uomodQ  verp  reliquae  inae-<- 
()iuilitat€6  P,  R,  T,  V  concurranj:  ad  dircrimen  iftud 
3P^^,  circiter  '  produgeodum ,  inter  Tabujas  faepius 
conamemorats» ,  heic  jfnfius  examinare  non  licet , 
talH  eivm  di^uifitio  nop  <fine  operofo  admpdum 
labQre  fnfcipi  potertr,    Intci^ioi  tam«n  coQiparatione 
iQaeqiialitatum.  ab  Illuftr.  ^rro  aiiatarum  ,  cum  iis 
quas  Mqyfrus  propofuit  obiier  ^a ,  difcrepantii^s 
iaipeni ,  qUae  ad  fcpiminutnm  primum  et  vltra 
aflurgunt.    Maxi.me  aut^  infignis  fe  profiit  diuer* 
iiiras  pro  «ngulQ  {prq)t  quippe  ex  qup  fccundum 
EuUrm  oritur  ina^qpaUtas  +  5  2^"":,  cum  apud  ilf 
r$t»  Anaequalita^  hinc  oriundla      fiuo  quidcm  icru-; 
pula  fecnndaezcedat.    Quum  igitur  inter  fingulas  qp^s»r 
dam  inaequalitates  tantus  harum  Tabularum  c0e  pofiit 
d]fltfnfus ,  minimc  mirum  erit,  fi'  coniundis  pluri- 
bti^  inaeqnaHtatibus',  lieet  diftrepantiae  hae  fe  ali* 
qtoarenus'  deftruanr ,  tamen  vjtimo  r^manere  queat 
dluerfitas  30  fcrupulorum -fecundorum.    Quod  vero 
'  'Xom.  X VIII.  Non.  Comm.       3  b  b  b  inae* 
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ioaeqaalitaccnv  V  praecipoe  atttoct ,  pro  ea  t^fc^va 
facis  habetor  cooftafos  Tabularom ,  ct  hac  qoideni 
de  caofla  fit ,  vc  pro  prima  et  fecoQda  ^pofidoae  ^ 
difll^aros  Tsibolarom  taotom  ia  diuesfit^tq^  ▼erfeatac 
14.''^ ,  qoum  hae  doae  pofitloaeS'  foiom  in  eo  dls- 
crepent  ,  qood  pro  prima  iit  /  o  et  pro  (ccooda 
t  zz  180*. 

20.  Qoae  fupra  de  differeotia  Tabolamm  circt 
iaieqoalitates  quae  loogitudinem  oodi  iooolaoat ,  at- 
colt ;  etiam  valent  ad  ratioaem  reddeodam ,  cor  io^ 
ter  valores  angulorum  (P  pro  qoiata  pofitioae  fit 
difcrimen  40^^  ,  pro  fexta  autem  pofitioae  aagoU 
(|>  pForfus  egregie  coaucoiaot ,  aec -npa  qoi  fiat,  vc 
Taloces  ipfius  (|),  pro  pofitione  (ex(a  pokerrimc 
confentianc ,  dum  pro  pofitioae  odaoa  diCfenros  qua« 
draginta  fere  fecondorom  fc  prodit.  Scilicet  pro  liis 
pofitionibos  expreifiooes  .  inaeqoalitatom  EttUnanae , 
quae  angulom  r  inooluont  t  vix  quicqoam  momentl 
babent ,  com  contra  ex  Tabolis  Mayertanis  dedoca- 
tor  aeqtiatio  22^^  ReHqous  didenrus  20^^  pro  po- 
ficionibus '  V"  et  Vlir*  cx  reliquis  aeqoalitatom  fpe* 
ciebus,  P,  Q,  R,  S  etc.  fine  dubio  origineni  dudc 
et  vario  modb  ex  iis  tot^atus  feflfe  poteric,  quare 
buic  diflenfiii  explicjiodi>  Vhetios  immorari  nihil 
tcfcrt. 

ai.  Vc  vero  ec  Qooc^  pateat,  qoid  iodicaoH 
dom.  irt  de.  Tabolarom  J.oo^riom  lUuilr.  ^ijkri  ec 
Celek  M^yeri  confeoiTo  vel  diflepfa>  pro  definieoda 
Witu4iQfi  Luqjie ,  feqoe$^  Tifd^  valofts  ao^Io- 

iQxn 


0 


Valor  aogalt  x|/ 

Differ.  a  Tab.  Fukri 

Euleri 

d!p  Clairata 

1  M^ri 
V.59'.3»'^ 

ClaiK 

Mayeri 

+'.19'.  3-5" 

+  a« 

4-  6« 

4-  5».  5» 

4.  59»  9 

4.  59.  3 

-  XX 

-  5 

4.  39'  35 

59.  4!^ 

4-  59.  26 

II 

+  9 

4.  59.  I X 

4.  59.  so 

4.  59.  a 

r  9 

+  xo 

5.  xtf.  SS 

5.  17.  aa 

5.  itf,  59 

-25 

-  I 

5.  i7f  a« 

5.  17.  49 

5.  17.  19 

-  21 

+  9 

5.  15*  2B 

5.  «5.>9, 

5.  15*  x8 

-  I 

+  10  ^ 

5*  15. 

5.  15.49' 

5.  X5.  34 

-  3 

+  10 
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rum  ex  liis  'fabulis  vt  ct  illis  CeL  de  Clairdut  eH- 
citos  ob  oculos  ponamus  i  ' 

Pio  Pc^tioiie 

rzzgo  >f^;x8o 

nn^o  S<::i8o 
^9o;9=Oi>  fc=:o 

^9D;f=90{>  #= 
♦c=so  $*=! 

Haec  igitur  Tabula  declarat  Tabulas  Eukri  hac  in 
re  tam  betie  cum  Mayeri  Tabulis  confentire,  vt  ma* 
ior  harmonia  Tii  ^voto  praecipi  potuerit ;  interim 
tamen  qunm  ptetaeque  differentiae  iint  pofitiuae  > 
nuUum  eft  dubium ,  ,quin  had  aliquantum  dimrntft 
queant,  ii  valor  }p6us  f  in  TabuHs  £yfr/ adhibitt«s 
aliquantulum  diminuatur  ,  vti  fi  loco  i  =z  O)  089*^4 
adhibeatur  f  =:o,  08952.  *  ;  • 

22.  Valor  ipfius  jb  ab  Il!uih'.  Etiero  in  vfum 
Tocatus  ,  ponitur  =:  o,  0545  ,  cum  Celeb.  Mayerut 
iftum  o,  0545S  adhibuifle  inuenitur,  t%  hac  difcre^ 
j>antia  igitur  valoris  pro  lc ,  fand.  in^fignls  ^  diflenfus 
in  locp.  Lunae. 'prodrret nifi  eueniret  vt  C0i.fficien«. 
Ites  riunierici  eartirtt'  itiatqii-alf^attrmr  ,• ' tjifae  tWxiint 
a  ^ependeht ;  Mm^rtnriiscjlie.fiflnHpjffii  illitts ,  qfuac 
]§iaum  anguli  i  iio  « ai!^i!iin(^nto  tetMt  \  kali  adii^ 

B  b  b  b  A  cian- 
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.ciant4ir  draerfitaM ,  •  quae .  iftam  ex  k  otititrain  dl- 
miuuant  y  (i  non  prorrus  deftniant.  iiQidens  igitac 
e(l  inaequalttates  iflas  principales  a  q  dependedtei 
pro  diucrfis  Tabdlis  ad  conrenfum  omniino£i4ifn  t^- 
dnci ,  ii  pro  (ingulis  valores  ipfius  k  adhibeaotur, 
qui  in  coeflicientes  numericbs  harum  ioaeqnaUtatom 
dudi ,  eadem  praebeatit  produda.  Vtrum  teiocon- 
fultuin  fuerit  pro  praefenti  tafQ  ,  huiasmodi  CDOci- 
liandi  rationem  adbibere ,  vix  dicere  pl^um  ,  quia 
e't  alii  termini  quantitate  k'  adficiuntur ,  ec  quidem 
prdQprimis  a  p — quorum  difcrepantla  fi  in  adinnr 
(enfum  verjgat,  fieri  poteft  vf  inde  magis  reddaatuf 
difldni.  Deinde  inuenimus  quoque  apvd  Iltufln^- 
krum  inclinationem  i  fuppofitam  fuifle  =|0,c>8p<r4,  quae 
Mityero  efi  o,  oSpvt^,  heic  autem  eadem  de  principali 
ioaequalitate.  ex  angulo  r  oriUnda  valent ,  quae  (upra 
^de  inaequalitate  pro  loQgitudine  Lunae  ex  q  deriua- 
ta ,  monuimus.  £o  autem  tutius  heic  i(la  concl- 
liandi  ratio  adhibebitur ,  quod  reliquae  .inaeqaantatet 
pro  Latitudine ,  refpedu  principalis  pro  exi^uis  me-^ 
rito  haberi  queanc. 

-  93.  In  Tabulis  lUuflris  Eulm  ioacxiualitata 
-prdiois  nkk  plane  (irat.termifiae':  fueirunt  ,~  qaom 
eaedem  maxime  fufpcdae  ipfi  viderentur ,  et  quod 
ongutnm  ^  p-^  %q-^  t  quidem  attinet ,  ipfius  coeF* 
.ficiens  Cap.  IX.  $.  355.  Thporiae  Luoae  praegran- 
•dis  ioaentus  eft^  adeo  vt  m^ito  dqbitare  licet,  ao 
ifia  inaequaiitas  ^d  duo  .fere  minuta  aflurgens  j^er 
iDbieruationes  .coofirinati  poifit  > .  fecuf  autem  res 

habtr 
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luibere  Tidetnr  cum  inaeqaalitate  ex  angulo  t  refulr 
tante ,  fi  enim  hwc  ina6qualitas  +  a,53i9.xib*iia4l 
ad  reliquas  cognomines  adiiciatur ,  obtinebitur  pto 
.Longitudine  Lunae  aeqaatio  +  ii'.  aft"(in.  ^  Haac 
inaeqttalitacem  Majerus  ope  Theoriae  elicuit  +  1 1'. 
39",  poftmodum  vero  obferuaciones  in  confilium 
adhibendo  inuenit  eam  ad  11'.  i<S''  eile  deprimea- 
dam ;  Talde  igitur  probabile  hinc  fit  iftam  ab  lUuft, 
Eiilero  inuentam  inaequalitatem  +  11'.  22"  (in.  t  TaU 
tem  proxime  ad  veritatem  accedere ,  quum  ab  ob^ 
feruationibus  non  nifi  6"  differat ,  praetereaque  cal« 
culus  pro  hoc  angulo  iDfticutus  non  tantis  videa- 
tur  obnoxius  difficultatibus ,    ac  qui  pro  angulo 
P  —  a  7  +  f  iocum  obtinet.     De  caetero  ex  hoc 
ordine  quoque  angulum  a  p  —  a  ^  —  f  adfcifcere  lice- 
ret  ,  qui  fcilicet  in   loco  Lunae  eflfe<^um  17''  ferc 
producit.     Haec  autem  corredtio  in  Tabul»  Luna* 
res  Biikri  fiicile  introduci  poterit ,  fi  prb  Tab.  IX^, 
ec  Coordinata    ,  loco   31(^43   legiatur   32954*  et 
licet  propter  hanc  corrcdionem  Tabulae  ab  aliis  ac- 
que  aliis  obferuationibus  magis  redderentiir  diti&ntiea^ 
tes )  quam  antea  erant ,  non  inde  ftatim  condtidere 
licebit  hanc  corredionem  praeter  rem  elfe  adhibitam. 

14.  Ex  ftkperiori  f  5  iam  patet,  qnoniodo 
Cclebk  lAajeruf  fiu»  numeros  pro  Longitudine  Ln- 
aae  ex  t)b(eruationibas  corrigendos  et  emendandoi 
efle  (;en(uit ,  principales  autem  corrediones  ab  ipfo 
aulhibitae  (nnt  hae  feq^entes  t  pro  angulo  —  «3"  $ 
pro  angalo  »  -  y,-  a  5 "  j  pro  angulo  a/>' -  a  r -  a  8"j 
.  ,  Bbbb  3  reli- 
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retiqaae  exignae  ront  ec  plenimqne  infhi  i6^^(ibfi(hine. 
^uod  teliqaos  hiaeqoalitates  attinet  qtiaa  ia  ceofotn  noh 
duxit  ,  dantur  inter  easdem  omnino  plurimae  quas 
^ix  negtigere  licet,  oifi  certiflfime  per  d^feruationes 
cdoftet  lias  inaequalitates  eX  Tlieoria  <}edn^s  mini- 
me  cum  coelo  conciliari  pofle.  Heic  autem  €onteii« 
tt  erimus  eas  taotam  adpooiere  >  qiiae  to  lcropnla 
ftcunda  exceduot: 

—  as,    (in,  (a  ^  +  a  f) 

+  ix,7fio.(^  +  0 
+  aa,  s  fio.(a/>'- 3  f) 
+  t  »,  I  fin.(4/>'- 3 

-  ai,  X  fin.  (,p'  +  t). 

4- «a,  8  fin.  Cap'  — a  f^  +  t) 

+  37,  o  fin.  (a  f  -  a  >"»). 

Qnod:  veto  bas.  ioaequalitatcs  attinet '  ez  Tfieoria  I 
Lunae  Illoftr.-  Euieri  vix  diiudicari  poterit ,  an  eae- 
flem  qaicqBam  in  ioco  Lunae  immutare  TsJeant  , 
quia  itttroduAi  elongatiooe  Lunae  a  loco  Tero  So- 
lis ,  idrmolae  iVlayerianae  roaxime  iofigoes  fubie* 
mtu.  mutfltioMft  Da  doabus  tameo  -rltimis  certiOi- 
^  mBrcbdfiat,  eas  m^rito  ioter  dobias  referri ,  qaum 
calculus  vix  ad  eam  exadiitudtoem  redigi  queat,  Yt 
«liquam  de  its -eertitQdinem  fiippeditare  valeret. 

ks,  His  itiiqife  bene  perpenfis,  vit  qdlsqoam  ertt 
'qb:2  iil  eain  tntiuearar  opintt)oem  tt  ctedat  Tbeorlarh 
lohae  aT^teb;  '#4>^  cdhditam ,  pilaefe^enda^  efSb 
jtlieDfrae  db  IMat  Eid^  rdfeens  etadlgatae  ,  licet 
^abulne  Slayifri  6jHn  Qt(i\b  tdefttiSelh  iosfgis  repefireriH> 

lur 
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tur  conreadentes, ,  qrnti  Eulerfafifi^  Hoc  epitn  prq- 
be  con^derandum  eft ,  Celeb.  Majerm  fuas  tabulas 
oon  cx  fheoria  tantum  «ficuiilb ,  iTed  n«(fefn  vam 
et  infignes  corre^iones-  ex  i  ofaferuatioAibus  deriuatas 
adplicafle;  quare  infignem  iinc  dubio  cbfetuatio- 
num  numerum  confulendo^  pro  quibus^  argumenta 
inaequalitatum  plurimis  diuerfiffimif  mo^is  habeban- 
tur  combinata  t  dum  pro  cafibus  his  a  fe  confideratis, 
ita  Tabulas  fuas  corrigere  valuit ,  vt  cum  coelo  pre- , 
be  conientirent ;  mirum  omnino  non  trit  fi  pro 
aliis  obfcruationibus  non  multum  abludentes  a  veri" 
tate  reperiantur.  Tabulas  vero  Iliuflris'  Eukri  quod 
attinet ,  eae  fere  tales  funt ,  quales  per  computum 
Theoriae  fuperftrudtum  dediidae ,  qnare  fi  fimiM 
inodo  ac  Mqyerianae  per  obferuationes  corrjg^ntur 
et  emendentvr  y  oon  dubitamus  quin  aliquaodo  prae« 
ftiturae  fint.  exa^itudioein  quae  boc  19  ocgotio 
defideratu^ ,  mazimaiD* 


EaiFSI^ 


ECLIPSIS  SOLARIS 

Dlfi  ii.  MARTIl  1773  VISAE  OBSERVATIO 
PETROPOU  FACTA.  . 

AuAore 
W,    L,   K  R  J  F  FT. 

Peoduli )  quo  tAis  fum ,  aHronomici  inotum  ope 
altitudinum  Solis  correfpondentium  ezploraui , 
quas  hic  ob  oculos  ponere  conuenit : 

Die  n,  Martii  Limb.  O  luper. 


Dift.  a  2enith 

Ante  merid.lPoftmerid.  jMerid. 

9^5  5'.  48" 

a*.  9'.*^  7* 

^7".  5 

30 

-  58.  5 

-    6.  Si 

aB.  6 

-  ao 

10.  6.  30 

1.    4.  25 

27.  5  • 

6^.  0 

5'  ao 

X.   59.  34 

27.  0 

62.  40 

10.  13 

-  5*.  4* 

27.  5 

^  ao 

-   15.  ai 

-  49,  31 

61.  0 

-   20,  4a 

-  44.  IS 

27.  5 

...6ji^  40. 

-  a5.  x8 

-  4&.  .aiL 

.  ...2^,  5 

Medium 

.  27''.» 

Die  \\.  Martii  Limb.  Q  fuper. 


Dift.  a  2enith 

Ante  merld 

Pofl  merid. 

Merid.  0*.  0' 

59*.  20' 

lo''.  47'.  38" 

1*.  I4'.aa'' 

10 

-    51.  Jt8 

-  10.  »1 

54-  5 

59.  0 

-    55.  ft» 

-    6.  18 

54.  5 

Medium 

5  V'.  7. 

tcir iivs  sxyikVi?. 

Thite  liabita  Mtione'  ttorf/Aitfpuin'  itictl^lirf 'ft^/^^/i 
et  atf'".  3  ,  (^uatum  Ttrtqu^  fcft  luptr»ft'itJai,  ctoacto^ 
iiitur  metidies "  ■   .  " 

,d.  11.  0*  4'.  5iC^4      ,  , 

Eft  vero  hos  Jpfbs  ^ies.tem]^ns;mei&im<  infiante 
meridic  voro  ^>*' d''.  Sf'^  o  ot  o^,  5'.  Sl^.  4 »  "vndiB 
conclu<)itup<  retardaiio:  peniJul^/  d[iai»a  fuper  tempus 
inediuiti  =  ix^^  8  et  die  1|.  -  Martii  merid.j  verus 

ifn  ipfa  obferuatione  Tfus  fum  praeftanti  tubo 
Tkmmdiatio  decem  ;iedum.  Eclipfis  initium  obfer* 
vaui  monftante  horologlo  6^.  s^.  i  attamen,  cum 
ibl  vix  fuper  horizontem  fuerit  eleuatus ,  hoc  mo- 
taentum  circiter  30  lecundis  citius  accidifle  fufpica* 
bar.  Obferuationem  in  aedibus'  priuatis  inditni ,  tbi 
machinac  parallaAicae  coUocandae  locus  non  erat ; 
hinc  nec  diflantias  comuum  Liuiae.  nec  .partes :  difci 
Iblaris  lucidas  miciometro  dimetiri  licuit.  Finem 
cclipfis  diftinde  vidi  contigifle  monflrante  horologio 
ftx^  ,  de  cuius  moroenti  praecifione  non  ha^ 
lieo ,  quod  dubitem.  Hacc  itaquc  obferuatio  ad  tem<» 
pn»  veruih  reduAa  ita  (c  habet : 

Eclipfis  O  d.  il.  Martii  X773* 
Temp.  ver.  merid.  Petrop. 
Initium  ...  18*.  3^.  i+^" 
Finis  ....  ao''.  19^.  48^^. 

Tom.  XVIII.  Nou.Comm.       Cccc  Pro 
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Fio  otTrenatioao  hac  id  Yfiim  reaocaiidft  notafle  ta- 
Tabit ,  poiita  parallaxi  C  I^orizoatali  aeqaaiorea 
=  SV'  49''''  ex  Tabulis  Cel.  Majerit  prodire  io  hy- 


Loogit. 

Latit  { 

Pro  ioitio 
Pro  fioe 

6*.  31".  o 

53'.  53^ 
51'.  +1*'.  » 

add.  ad  long. 
▼«'.  vt  fiar 
adpar. 

fubtr.  a  ht.  Yen 
Yt  fiat  adpar. 

OBSERVATIO  

ECLIPSIS  SOLIS 

FACTA  PEtROPOLI  tJIE  i}.  Martii  1773. 

A  u  ctore 

i   •  ■  •  jtt   I»   L    X  E  L  li^     ^  ' 

*  •  « 

OblcFQfltiones  Eclipfiupi  Solis  eo.  maiorem  meren- 
^  tur  attentipnep  >  (]uod  ez  iis  Don  (bliim  l()ca 
Lunae  cum  fumma  exaditudine  definiri  queant ,  fed 
etiam  quia  inedium  ^ raebent  certifnmum  defidiehdi 
difi^r^ntias  meridianorum  inter  lo(^a  ,  -vbi  ifliusnpodi 
ob(eruationes  inftitutae  funt.  Lice't  enim  nonnullis 
perfuafum  fit ,  ex  obleruationibus  Edipfium  Solis 
nihil  certi  ftatui  pofie  de  Longitudinibns  locorum ; 
niultiplici  tamen  experientia  edo<^us  fum ,  omhia 
<]uae  contra  Tfum  harum  obferuationum  mouentuc 
dubia ,  lenifilma  efle  ,  exceptiscjue  occttkftcienibdt 
fixarum  a  Luna,  alias  non  dari  obferuationes  cer- 
tiores ,  quarum  ope  Longitudines  locorum  definiri 
pofilent.  £x  obferuatione  igitur  kdfpfis  Solis  dio 
S3  Martii  Petropoli  h&a  ,  quum  non  folum  veram 
Lunae  cum  Sole  coniundioncm  fatis  exat^e  deter* 
xninare  mihi  -licuit ;  fed  etiam  ex  eius  coit)para« 
tione  cum  nonnnllis  obferuationfbus  alilM  fadis-,  pro 
dii]^rehtiis  meridianorum  condnfiones  admodum  pro* 
babiles  elicuerim ;  haud  praeter  rem  efle  ,  indicani , 
bFencni  huius  obferuationis  expofitionem  heic  com- 

Cccc  a  muoi* 
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muaicare.  Hane  aatem  ita  adornabp ,  Tt  primnm 
lecenUonem  ipfius  obferuationis  adfiram,  deiode  Me- 
tbodiun  exponam  admodiim  ticilem  et  (licciQftaai, 
qua  .Hi  hac-obferuatioiio  compHUada  Tfns  Cum^  et 
demum  condufiones  ex  obftruationibas  de^udtas  bre^ 
Titer  receaieam. 

Expofitio  obiemadoimmicuxa  Edipfia 
Solis  fa^hurum. 

X,  Aatequam  de  ipfa  obferuatiooe  quicqaam 
mooere  liceat ,  quaedam  dicenda  eruat  de  motu  Peo- 
duli.',  ad  quod  haec  obleruatio  iaftituta  eft,  nec  tamea 
necefliim  duxerim ,  finguias  obferuationea  altitudinum 
correfpondentiuiA qvits  diebus  proxime  aote  et  poft 
23  Martii  c6pi ,  ad  motum  PeoduU  inueftigandum, 
jheic  fufa  exponere ,  fofficiet  moaienta  meridienua 
cx  his  obferuationibas  conduia ,  adduxifle : 

Terop.  Pend. 

J)k  ai.  MtftU  fiX  altir.  9  correfp.  o^  21'.  '^6",^ 
"    .         ..  .      >  i      forfe^,  Mcrid.        -  ap,  a 

Merid,  "verus  o.  ai.  17,  r 
r  >  Merjl^  ez  altit.  correfp.  o.  ai.  21,  6 

.  corr.  Merid.   '  .-aS^o 

-        '  .    !      Merid.  mus  o.  20.  53>^ 

.     «ft.      Mldia.|io^$x  jiltit.  cprrcfr.  o.  ab..  35,  3 
»5.    IMkfidiiB»  fx  altit.correfpond.  X9/53 

corr.  MjU^id.        -  27»  x 
0  Merid.  Terus,  q.  19,  a. 

Fa£tt 
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^  -ft.  Fada  umi  tomparatipne.  hQrttm  moiteQte* 
torum  iater  fe,  pro  retaidatioae  Peii<ittli 'diurita  re*  - 
fped^:<>iiibtti8  imedii:;  Soli$  «  feqaeatcs  oistiwtiimiii 
coQciafioa<fs  t  ,  .. 

•  Reiard.  ptfiiiiL  c 
ejtmerid.  fttcum  Merid.  22  .     .5",^,  ^ 


£x  liis  quidem  probabile  reddltur  motum  PeflidoU 
inter  2x  et  23  Martii  non  admodum  fuifld  vnifor- 
m,em ,  tamen  difleofus  condnfionum  ex  meridiebns 
dierom  ax,  22  et  mcdia  no&e  22,  maior  non  eft, 
quam  ft  ex  lcuiufculis  erroribus  in  affignando  tem- 
pore  meridici  die  21  et  mediae  nodis  item  pro  2» 
Martii,  qua  potiorem  faltem  partem  explicari  poffitj 
fi  enim  (latnamos  tempus  meridiei  die  22  incidiffi»' 
in  .o'*.  20'.  '5a''^  et  mediac  noatts  m  o*.  20^  '3>7^''  ,' 
retafdatio  PendUli  interuallo'  duodecim  horarum  ha* 
bebitur  6  fccundorum.    Hac  de  caufla  tutiffimnm 
iudicaui  ex  Valoribus  retardationum  fupni  inuentit 
inedium  fumere ,  quo  Ipfo  obtinetur  retardatio  intec 
meridi^  22  et  23  Mirtii  xo",4,  qnae  ex  con- 
clniionibus  optime  confeatteatibus  tantum  *habetot-> 
-  Poflto  igitor  quod  mcridief  <Ke  pi  ipcide- 
rit  io  o*.  20''.  52f^  et  a<ft>ptau  «Btardatipae  i^eodoU 
^oiM'  to^%  .exic  ittQ^iliiett  910        ft^ .  i^artii 
..j  Cccc  3  cemp. 


niedia  node  22 
merid.  25 
.   .22  medla  node  22 
merid,  25 
medianod£e22     merid.  25 


jo,  3 
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temp.  Peod.  io^.  S3^^,  5.  Qutcquid  ntcm  fit 
de  inctertitadiae  circa  determioitioiiefn  temporis  Teri 
pro  ooftris  obferoationibus ,  ex  moto  PeadoU  orioa* 
da ,  fiicile  patet  eam  dno  (crupula  (ecoodit  QQa  tjsffh 
dcre,  ideoqu^  Tiz  Tllius  efle  momenti. 

3.  Quia  tempore  initii  Eclipfeos ,  Sol  hoti* 
zonti  admodum  erat  vicinus ,  et  obferuatio  mea 
infUtuta  eft  in  iofcriori  conclaui  noftrae  ipecoiae 
Aftronomicae ,  Yude  in  Horizontem  4ion  prorfus  ii-' 
hts  e(t  pfufpe^us ,  iid  incomniodum  expertus  fum  , 
Tt  deofiflimus  fumus  ex  *  caminis  alTurgetis' ,  ante 
diftom.  Solis  propelleretur ,  praecife  circa  eam  di(ci 
regionem  ,  vbi  contadtus  Luaae  cum  Sol.e  contingere 
debcbat.  Sole  autem  ex  fumo  emergente  Tempdre 
Fpnduli  6\  %\f,.^Qf*  feu  Tempore  vero  4'.  9''' 
Tidi  £clipGn  iain.  incoepifle  et  admodum  fenfibilem 
efle,  quantum  vero  ex.roagnitudine  partis  obfcura- 
tsie  coniedura  aflequi  potui ,  aeftimaui  quidem  verum 
iQilium  30  fecundis  citius  contigilfe  ,  at  poflqnam 
r^iquas  .meas  obferuationes  calculp  fubieci ,  perfuafus 
mihi  videor ,  initium  Edipfis  integro  iere  mi- 
nuto  pr^mo  citius,  (adain  efTe.  Finem  Edipfis  (a- 
tis  exade  <^feruaui  Tempore  Penduli  8*.  s^^.si^' , 
ideoqne  Teropore  Tero  .  8*.  19'.  «3^''.  Obferoatio 
autem  fiiAa  eft  .Telefcopip  Gregotiano  Shortii^  mi- 
cioqaetro  obiejfiiuo  .munito. 

4.  £1  obferuationibos  9  qoaf  infigni  nuoiero 
«irca  diftihtias  cornnam  Lunae  et  partes  lucidas 
difci  Solity  micrometto  obie^Uuo  inftituere  Ucait^ 
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tms  tantutn  heic  adponam  ,  quac  fua  exaditudine 
praepHmis  fe  commendare  videotur : 

Die^aa  Martii  Temp.  pendTemp.  vcro  jDiftiint.  cornuum 


3. 


«Q.  X7.  35 

fto.  8 
flli.  aa 
aa.  41 

PinisEclipn  59.  51 
"De  menruris  aa);em  hts  Mlcrometricis  notafle  fuffi* 
ciat  ^  eatf'liic  ules  exhiWri qudles  ^'ipfas  QhfeN 

Tationes 


z. 


12,  «3.  ,3 
.13.,  »0,  ^ 
«4.  10,  « 

Zo.  4-»,  .4 
si.    5,  I 
fti.  30, 
21.  4T,  1 

*3.    4»  4 

»4.  iS?'  3 
Part.  lucid. 

II.   9,  3 

M'^4f  9 
iii   9,  4 
II.  15,  S 
Diftiiaft.  coro. 
ar. 

ao.  34,  J 
'10.  '8,  *a 

18.  58,  4 
»8.  17,  9 
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▼ationes  inuentae  fant ,  debitae  enim  correSiooef  ex 
refradione  orinndae  ipfis  adhucdum  adplicatae  dod 
funt. 

'  5.  Menfursie  circa  difhntias  cornunm  moio 
allatae ,  Tariis  ob  rationes  dnbiis  obnoitiae  tSk  pof- 
fnnt.    X*.    Ob  infignem  refira^bioneifi  ex  mmii  Sa- 
lis  ad  horizontem  Ticinia  ,  orinndam  ;  faioc  CDim 
fedum  eft ,  Tt   diftantiae  cornuum  multo  minoies 
le  Tifui  ofl&rrent  ,  (juami  (epofita  refradiooe  iaoe- 
niri  debuiflcot;   Vt  tameb  incertinido  circa  refndio- 
nem  has  menfura»  quam  minimb  dubias  reddem, 
certis  teikiporum  interuallis,  Dianletmm  Solis  nea» 
ifnraoi  in  eadem  ditedtiooe  ^  ac  diflaotias  corDoain 
^metitus  fum etrtioc  quidem  remedio  id  obiuiinSt 
,  mihi  perfaafns  fum  ,  Tt  proptet  iocertitadlnem  re- 
Iradionis»  tix  maius  ^am  trium  ant  qoatooi  fc- 
cUBdorum  dubium  Iiis  menfnrisineflepoffit.  ft\PlD- 
,  rimae  hamm  menfprarum  Sole  nubecolls  obtedo  io- 
.  flitutae  (unt ,  quae;'igitur  ^liquanta  iocertitodioe  k- 
,  borant ,  et  hanc  .quidekn  ob  caoflam  dblemtiood 
.  fupra  allatae  ab  xsX  23^  vsqoe  ad  i8^  33'  )  nioDS 
.  apte  inter  fe  confcntire  deprehendq^itnr.   3".  Dov- 
;  que  ex  minus  conunoda  inftrumenti  conftnidiooej 
circa  has  obferaatiooes  aliquod  dubium  irrtpeie  po- 
tuit.   Nam  vt  in  Tejeftopiis  recentin»  a  QiSbat' 
.  tio  conftruAis ,  Micrometfjom  «biedioiim  tiicttnvil^ 
poteft  ,  Te]e^ix>pia  immohi|i  inanente  ,    ita  boc 
lefcopium  quo  vfus  fum  tna  com  ipfo  MicKHnetR^ 
manubrio  circumageodum  eft  \  quo  ipfo  fieri  viea^ 
_fom  eft,  i\  nbn  .fine  aliQpa  difficQltate>'is  pKci^ 
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fitQS  inftrumento  cpnciliari  poflit ,  in  quo  cornut 
Lunae  «xade  fe  decuflant.  Quicquid  autem  de  incer'» 
titudine  barum  obteruati<Miam  fuerit ,  ex  infra  di- 
cendis  conflabit ,  conclufiones  ex  ipfis  dedudas  me<« 
lius  contentire ,  quam  quideai  primum  fufpicari  au-<f, 
lus  fuilTem.  ^ 

Circa  indituendas  menfuras  diftantiae  cor« 
0uam  )  tam  ex  hk  meib  obferuationibns ,  qnam  ex 
iis  ^  quas  ab  aliis  Adronomis  inftitutas  offendi ,  hanc 
regulam  vt  puto  non  iine  vttlitate  ob(eruandam  de« 
duxt  :  vt  huiusmodi  menfurae  potifTimum  ftatim 
poft  initium  et  ante  finem  Eclipfis  infiituantur ,  id- 
que  dupl  cem  ob  rationem  ;  tum  quod  hae  difian- 
tiae  tunc  citifiime  crefcant  vei  decrefcant  ,  quod  (e- 
cus  eft  circa  medium  Eclipfis ;  cum  etiam  quod  er« 
rores  in  his  diflantiis  commifn  ,  non  eundem  ha> 
beant  influxum  ad  immutandos  valores  pro  diflan^ 
tiis  centrorum  ,  ex  ipfis  deduceudos ,  ac  pro  medio 
Eclipfis,  vbi*  facpeiiumero  accldit ,  vt  error  vniu« 
fecundi  in  diflantia  cornaum  dimetienda  commifras , 
pro  diflantia  centrorum  errorem  duoruih ,  trium 
"vel  plurium  fccundorum  producere  valeat.  Circa 
medium  FcUpfis  vcro  praeft?bit  menforas  partium 
iucidarum  inflitui^re  ,  ex  quibas  deinde  diflantiae  ceit' 
trorum  fecile  concludenmr* 

Methodus  facilis  et  expedita  computandi  ob- 
feruationes  circa  Eclipfes.Solls  fadas. 

7-  In  nouorum  Commentariorum  Tomo  XV, 
IVIethodum  quidem  iam  propofui<  comptttandi  obfer- 
T«ro.XVIll.Nou.Comm.        Dddd  vatio- 
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vationes  Eclipfiutn  Solis,  quae  prae  vulgari  Mt* 
chodo  Noaagefimi  multis   notniaibus  cottifnendari 
meretur ;  puftmodum  cameo  iaueni ,  hanc  Metho- 
ium  ad  multo  maiorem  fiicilitatem  ec  breuitatem 
redigi  pofle ,  praefertim  Tbi  plurimarum  d^feruatio- 
DUm  computus  ineundus  eft.    Quemadmodum  enim 
pra  voa  vei  altera  obferuatiooe  computanda  y  arbi- 
trarium  fere  haberi  poteric ,  quam  qois  eligere  volueric 
Metliodum  ;  ita  dum  obrecuationes  oumeco  plures 
in  computum  duceodae  ,  io  eo  praecipue  ekborao^ 
dum  ede  videcur ,  vt  ii  calculi ,  qui  pro  omnibui 
obferuatiooibus  vfui  efle  pofluoc ,  feorfim  inftruao- 
tur ;  ne  fcilicec  necefliim  iic  pro  fingulis  obferuacio* 
nibus ,  ioutiles  et  caedio&s  calculorum  repericioDei 
ioftituere.    In  co  igicur  praecipoum  meritum  Me« 
thodi  iam  adumbrandae  confifiit ,  *  vt  cectis  praefup* 
jpoficis  calculis  Elemeocaribus,.  qui  pro  omoibut  ob- 
feruationibus  valeot ,  totas  computus  parallaxeos  ad 
refolutionem  voias  triangaii  Sphaerici  redacatur, 
vtque  fbrmulae  pro  Parallaxibas  Longitadiais  et  Lar 
titadiois  fingulari  fimplicitat^  commcQdent^ 

Tab.  ix.  8.  Slt  P2«  MeridlanQS  loci ,  in  qao  6bCer- 
x>  Yatio  aliqua  EclipTeos  Solis  fi^  habetar ,  P  poliit 
aeqaatoris ,  2  zenith  huias  loci  et  ar  pun&om  vbl 
reda  per  ceotram  telluris  et  locum  obferaatoris 
duAa  meridiaoo  coelefii  occprrit  Sit  praeterea  II 
polus  Eclipticae,*  L  locus  Lunae  veras,  ^  locos 
eias  apparens  pippter  efi^am  Farallaxeos ,  B  M  N 
£cliptica  et  ddifti  coDdpiaator  arqis  drculonua 

maxi- 
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naxlmorum  P  L,  II L  M,  n  3  N ,  tumque  ex  3 
in  n  L  demilTiis  intelligatur  arcus  normalis  3  X. 
Id  Tomo  Nouor.  Comment.  XV.  formulas  iam  at-- 
tuli ,  quarum  ope>,  certa  alTamta  propurtione  intec 
«tem  Telluris  et  diametrum  aequatoris ,  pro  dato 
quouis  Teilurls  loco,  cognita  eius  Latitodine,  defi- 
airi  pofliint  arcus  P;8,  nec  non  Talor  radii  ex  cen- 
tro  Telluris  ad  locum  fpedatoris  dudi.  Si  icilicet 
ratio  inter  axem  Telluris  et  diame|rum  aequatoris 
exprimatur  littera  i  vera  defignet  rationem  -radii 
Telluris  ad  femidiametrum  aequatoris ,  ibidem  often- 
•ii  forc : 

Cot,P«  =  «*Cot.P2  etcrrVr-^^ 

/m.  f  sB.  coj.  Z  s 

de  quibus  formulis  teneadum ,  qnod  pofita  figurfl 
Telluris  Sphaeroidica  rigore  Geometrico  prorfus  fint 
Terae  ^  nec  -vllam  omnioo  inuoluant  approximatio- 
liem.  Caeterum  breuitatis  gratia ,  cum  llluflr.  Eu- 
Uro  pnnAum  Z  zenith  apparens  et  pundum  z  ze- 
nith  verum  adpellare  liceret ,  nifi  aliter  yifum  fuis- 
fet  alii  cuidam  Mathematico ,  qui  hanc  adpellatio- 
nem  incongruara  iudicare  videtur. 

9.  Pro  fingulis  horis  intra  quas  duratio  EcU' 
pfis  per  totum  orbem  terrarum  cadit,  compotentuc 
I^atifudo,  Alceofio  rieAa,  Declinatio  Lunae  cum  an- 
gulo  poiitionis  huius  Afiri  n  L  P ,  nec  non  Afcen^ 
lio  re^  Solis ;  hinc  enim  per  variationes  horum 
JBlementorum  fingoiis  horis  correfpondentes ,  ^cile 
eroenrur  eoram  valores .  pro  qualibet  obferuatione 
propQfita.    £adem  vero  Elementa  ^uoque  pru  fin- 

Dddd  2  gulis 
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gulis  femiboris  'vel  quadcantibas  horarum  computare 
liceret  ,  lied  abunde  (Ufgciet  ea  pro  (ingulis  horis 
noITe.  Pollquim  igitur  opQ  borum  Elementorum , 
pro  dato  obfcruationi^  tempore  iuueDta  fuerint , 
AfcenfkQ  re^n,  Solit  ec  pro  l^uaa ,  eiu&  Arceario  re- 
fta  ,  UecUnatio ,  Latitudo  et  angulus  pofitionis  ,  re- 
foluendum  e(l  tri^ngulum  Spbaericum  «FL»  inqao 
lacera  Ps,  PL  cum  angulo  intertaceute  z?L  func 
^  cognit3«  louenitur  autem  angulu^  « P  L  fumetidQ 
4i6E(:reaciam  iuter  a(cenfionesi  re<^a$.  Solisi  et  Lunae  , 
liaQcque  dificrentiam  vel  addendo  ad  aogulum  hora* 
riui|i  Solis ,  vel  ab  eo  Cubtrahendo ,  prout  circum* 
Aantiae  requ>runc,  SciHcec  prb  bbteruationibus  antQ 
meridiem  fa<^is ,  Luna  maiorem  habueric  afcen- 
fionem  redtam ,  quam  Sol ,  addi  debec  difl^reutUi 
afcenfionum  ,  <in  yero  minorem  (ubtrahi^  Pro  ob- 
ieruatiQaibus  autem  po(^  mendicm  inditutis ,  contr&^ 
rium  yfu  valebit,  Uatis  igitur  in  triangulo'*  P  L , 
laceribus  ^  P  ,  L  P  ec  angulo  2;  P  L »  quaeratur  latus 
Si  L  cum  angulo  P  L Quum  icaque  detur  etiam 
angulus  nLP,  dabiiur  neceflum  eft  IIL«r::-+;PL« 
-t*nL,P  ec  facilc  quidem  erit  diiudicatu ,  quae- 
nam  U^na  pro  quouii  cafu  c^laco ,  locum  obcinere 
debeaoc«  Caeterum  hac  de  re  confuli  poterit  Aflro« 
nomia  CeL  h  Lmlc  Toau  IL  dot.  £dit  pas* 
500.  f  x$8f. 

10,  Computetur  paraltaxit  dilbtatiafi  a  puada 
«,  per  fequentcm  formulam: 

T  ^  : —     «  n  fti. gL 
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tel  etiam  fi  pt^et  exiftius  per  hanc 

in  quibus  ibrmulis.  tt  injfgitat  difierentiam  paral-> 
laxium  horizontalittm.  aequacorearum  Lunae  et  Solis. 
Demondrationem  harum  formularum  heic  adduce* 
re,  eo  minus'  erit  necefle  ,  quoi  in  Tomo  XV^. 
Comment.  iam  allata  Ht ,  caeterumque  (tne  vUo 
negot.io  l}ueniri  poirit.  Notare  autem  conuenic  , 
inuedigandae  Parallaxi  3  L  etiam  fi)rmulam  fequeor 
teni  interuire ;  . 

Tang.;L3+iaL)=:Tang.J«L.Tang.(45*+;4^)"»" 
pofito  8  fin,  n  zr'  fin.  <I> ,  yel  etiam  : 

Tang.CL  3  -t-i«L)=:Tang.  U  LTang.  (+5*H-  "^h 
pofico  <  fin.  n  ==:  Tai>g.  >4/. .  CanC  Tom  XV.  NoQor. 
Comment.  et  C^l.  Bermulli  Kecueil  pour  les  A(ko- 
nomes  P.  11.  p.  311.  314.    Sin  autem  cui  placue- 
xit  approximationibus  vti,  fequentes  adhiberi  poterunt: 

L 3  =:  8 n  (fin.  «L  +  5^.  fin.  2  «  L)  vd 
Tan. L 3=6 fin.n •  fin. aL+ Jtfin. Hfiti.  22L)  , 
quae  poflerior  formula ,  fi  flatuatur 
ifin.ncor.«L=:Tang.f  » 

in  hanc  abits 

Twg.  L  3  =  - . 

•Facile  autem  patet  formutaa  fiipra  allatts^  aoqae 
commodas  et  elegaDte&  efle ,  ac  has  quaa  xnodD  pro-' 

Dddd  a  XI. 
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z  I.  Pro  compuundis  ParalUxibos  LoQgttiidtois 
et  Latitudinis  fequentes  adbibeantur  formulae: 

ParaL  Latit.     L  X  —  L3.  cof.  11  L  « 

Paral.  Longit.  =  M  N  =:jJ^  =  L 

De  his  antem  formnlis  notandnm,  quod  rigonGeo- 
metrico  non  prorfus  fiat  accommodatae  ,  ioppo/ai> 
mus  cnim  3  X  ex  3  in  n  L  nornmliter  cffe  de- 
iniflbm ,  cum  pro  Parallaxi  Latitudinis  defibieoda , 
polo  n  inteiuallo  defcribi  deberet  circolas  Ecli- 
pticae  parallelus  arcui  IIL  in  pun£):o  /  occurrenSf  fic 
eoim  habebitur  Farallaxis  Latic.  i=  II  ^  — n  L=:U 
Conflat  autem  pundU  \  et  /  noa  coioddeie,  ideo- 
qae  non  efle  L  X  =:  L  /  >  nec  arcus  citcuU  paraMi 
3  /,  arcui  perpendiculari  3  X  perfede  keqaa\\s  ccn- 
feri  potefl.  Interim  tamen  formulae  i&m  pgtopo&tse, 
pro  Tfa  Aflronomico  praecipue  in  calcu)o  eclip&m 
Solis  abunde  fufliciunt,  quia  tam  prope  ad  leri- 
tatem  accedunt ,  Tt  pro  parallaxi  latitndinis  Ld* 
Dae,  aberratio  -vix  Tnquam  tres  -decimas  partes  fcni- 
puli  fecundi  excedat  Caeterum  fi  inueftigacio  h- 
rallaxiuin-  Longitudinis  et  Latitudinis  (omni  rigoit 
e0lt  perficienda ,  eam  Yariis  quidem  modis  iaftitiK/e 
licebit.  Sic  pro  parallaxi  Latitudinis  determittndi , 
quaerl  poterit  n  ^  ope  huius  formulae : 

cof.  n  3=coC  DLcof.  L5 -fin.nL.fln.L3oofJlLa, 

mm  enim  fiiet  Fkrallaxis  Latitudinis  ==11  3-11 L 
Vel  adhiberi  poterit  haec  formula : 

Cof.n>-€0f.(nL+L3)=a.fin.nLfin.L3fin  illL-* 

a 
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^  qua  porro  deducitur 

fio.(?ttiL>^)fin.(ai±ll:4ii)=::fin.nLf»oX3fin.-inL«', 
n  L+ L 3  -n3"N     Cn.  riL.  fm.  L3  fin.  •  UJLt* 


Tbi  ia  cxpwffione  fin.(°^-l-^  ^-*-.°^)  pro  cin» 
Talor  prbxime  verus  fupra  inuencus 

n  L  4-  L  3  cof.  n  L  «  ^ 
adhiberi  poterit ,  ita  yt  fit 

iii^L3H.n»,iiL^L3t:±Sffii^=nL+L3co(.^nL«*. 

Vltima  .haec  formula  pro  parallaici  Latitudinis  ,  Ta- 
lorem  tanto  magis  approximatum  fuppeditat,  quo 
certius  liquet  nL+L3  — 113  efle  arcum  quam 
minimum ,  cuius  igitur  finum  exadiflime  definire 
licet.  Caeterum  qnoque  immediate  parallaxis  Lati-p 
tudtnis  per  feqaentem  ibrmulam  praxinM  reram 
crui  poterit: 

fip.5?z5I:->^!^f_^(cof'nL.fin^ 

Pro  Parallaxi  Longitudinis  qtioqae  inneffigtnda ,  aliae 
dtque  ftliae  forfflalac  addaci  potcruiit^  cuiaimodi 
fantt 

fin.  n  L  g  ^ 

'^*^*^=fin.nLcot.L>+col.nL«cof.nL' 

 .  fia.nU£a.n3 

■  it. 
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12.  Diameter  Lunae  ..apparet»  campntetiir  pef 
fQnntakta  TTZTn^S^m  ^S^^^^^^  ^  quantitaiem  da- 
•jnetri  Luna^  e  ccncro  T^lluris  fptifl^dam.  Exadia^ 
¥ero  habcbitur  diam€«-ef  Lnmc  apparens  ,    per  iflam 

formulam  —  „f  rT:,-  tt  ^rrr.*     Cactcrum  a- 

mcn  prior  formula  valorem  adeo  adproximarom 
prapberc  cenlenda  eft,  Tt  abcrratio  tres  dcdoias  par- 
tes  fecundi  nunquam  excedar.  Maxiitie  fciiicet  ab  r- 
ratio  locum  habebit ,  quando        —  pro  to 

flutem  cafu  prior  formula  praebet  Diametruro  ^ppa- 
rentem  =D,  et  pofterior  zz—^^^^—Dcol^ 
conf;  10.  Si  igitur  flatuatur  ezni  ,  11  =  61^' 
D:=r  33'.  tS^'  1  liabebitur  pet  pofteriorem  formulam 
diameter  apparens  33'.  il^,7>  quac  a  priori  aa^ 
tum  /3  fecundi  diftert. 

Ttb.lX.         ^5-  Refoluatur  iam  triaBguljunci  3  O  N, .^U 
Fig.  a*  O  3  dirtantia  apparens  centrorum  Solis  et  Luoac^ 
2)  N  Latitudo  apparens  Lunac  feu  differentia  inter 
Latitudiaem  LuDfc  ,  eiusqu^  parailaxln  Latitudinis » 
critque 

ON:=y(0  3  4-3  N)(D3-3  N) , 

fi  fcilicet  trianguium  O  3  N  -rt  Teftilirctiin  coDfi* 
dcrctur ,  quod  quidem  fine  errorc  fcnfibili  ficri 
cft.  .  Sin  autem  quis  hoc  triangulum  vt  Sphaericttirv 
tradai^  vclit ,  iniieftigaxe  poteric  O  N  per  Vi^tiC 
fbrmskm :  . 

Tang.O  N~y  Tai^.  -i  (50^4-3  N}Tang4(03-3Nl 

«. 

Notari  autem  conuenit ,  dari  O  3  feu  didanti^^ 
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tpparentem  centi^orum  Sqiis  et  Lunae  pro  ynaqua- 
qne  obferuatione  ex  quaatitate  Piiafeos.  Pro  initio 
fcilicet  et  fine  Eclipns.,  liabetur  O  S  aequalis  fum- 
mae  femidiametroruni  Soiis  et  Lunac  Pro  alta 
vero  obferuatione  ex  data  quantitate.  partis  itlumina- 
tae  difci  Solis ,  diftantia  centrorum  facile  colligetur , 
quippe  quae  inuenietur ,  (i  ad  partem  lucidam  difci 
Solis  addatur  di^rentia  femidiametrorum  Lunae  et 
Soliis.  'Pbftquam  autem  inuentum  fuerlt  latus  O  N, 
quum  quoque  detur  paraliaxis  Longitudinis ,  ^cile 
inueniri  poterit  tcmpus ,  quod  ad  datum  tempus  ob- 
feruationis  vel  addendum  vel  ab  eo  fubtrahendunt 
eft  ,  vt  habeatur  tempus  coqjun^ionis  Soiis  et 
'  Liinae. 

.  /14«  Tempus  hoc  conlundionis  fic  inuenifum  l 
Teritati  exadle  conueniens  efle  nonpoteft,  nifi  omnia 
Eiementa  quibus  eius  inueftigacio  fuperftruitur ,  ri" 
te  fe  babeant ;  haec  autem  Elementa  vti  facile  coa» 
flat ,  praeprimis  funt ,  valores  diametrorum'  Solis  et 
Lunae,  Latitudo  Lunae  et  eius  Paraliaxis aequafitrea. 
Quod  li  proinde  hts  Elementis  aliquis  iniit  error , 
neceflum  onninino  eft ,  vt  is  (aepe  numero  ad  tempus 
coniundlionis  haud  parum  itpmntandum)  valeat ;  quare 
operae  pretium  eft ,  vt  inueftigetur  quantam  muta- 
cionem  fubire  debeat  expreftio  pro  tempore  coiiiun* 
<3:[oni9  ob  corre^ooes  El&mentorura  modo  dido-  ' 
runv  Exprimatur  Igitur  correAio  diilantiae  centro* 
rum  Solis  et  Lnnae  per  $ ,  cOrredtio  L,atitudinis  Lu« 
nae  per^j^  et  corredio  •  paraliaxeos  <  per  ir,  parailaxis 
vero  Latitudinis  Lunae  deiignetttr  per  p  et  paral- 

Tom.  XVilL  Nou.  Comm.       £  e  e  e  laxii 
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laxts  Longitudini^  per  p',  nec  i;ion  angulus  3  O  N 
per  (P,  fietque  corredio  pro  tempore  coniuodionis 

z:i±^m$[tc.(p^my  Tang.^rjh  «tt  (|Tang.<p4:5>» 

Tbi  m  defignat  numerum  ,  in  quem  datum  fpatium 
duci  debet ,  vc  habeatur  tempus ,  quod  Luna  motu 
fuo  relatiuo  huic  fpatio  percurrendo  impen(&t.  De^ 
monArationibus  huius  fbrmulae  heic  -  adornandis  ,  eo 
|X)tius  -fuperfedimus  f  quod  in  Tomo  XV.  Com- 
mentar.  iam  allatae  funt ,  nec  de  variationibus  figno* 
rum  in  hac  formula  occurrentibus  protixiora  adda- 
cere  necefifum  eft  praecepta  > .  quum  pro  quouis  cafu 
propofito  hcih  dignoici  queat,  quaenam  obtinere 
debeant  figna. 

'  1 5.  Praeter  methodum  iam  ezpofitam ,  pro 
computandis  obferuationibus  Edipfium  Solis ,  alia 
quoqoe  in  yfum  vocari  poterit,  de  qua  ob  ma- 
gpam  eius  afiBnitatem  cum  priori breuiter  quae- 
dam.  indigitafle  ,  baud  inutile  ceniebitur.  Confiilit 
«utem  haec  Methodus  in  eo ,  vt  tempus  coniun» 
dionis  Solis  et  Lunae  fecundum  afcenfionem  re&am« 
hoc  eft  momentum  quo  Sol  et  Luna  eandem  iiabue- 
rint  afcenfionem  redam  >  inuefiigetur.  Ad  hoc  re- 
10  tempus  inueniendum ,  imprimis  opus  eft  nofle 
,  Farailaxes  Lunae  fecundum  afcenfionem  redam  et 
declinationem ,  quae  ex  data  Parailaxi  diftamiae  sL, 
hoc  efl  arcu  L  3  et  angulo  zh?  fiicile  deducun- 
tur,  erit  cnim  Parallaxis  declinationis  rrL^cof.aLP 
et  Parallaxis  afcenfionis  reAae  =zL3^i|V- 
datis  vero  diflaotia  ceQtroriiin  appareoti  et  dechoa-^ 

tiooe 


PBTROPOLI.  5^87 


tioae  Lanae  appareati ,  quae  aequalj«  habetnr  Aifk- 
fentiae  inter  dediDatioaem  veram  ec  Parallaxia 
dinatioaift ,  cognofcetur  di&rentia  afcenfionum  re« 
Aarum  apparena,  cum  qua  li  Parallaxis  afcenfionis 
redae  vel  addeodo  vel  fubtrahendo ,  prcut  circum^ 
fianttae  poftulant ,  combinetur ;  inueniecur  difierentia 
tftenfionum  redarum  vera.    Hac  autem  cognita , 
ope  motus  relactui  Lunae  in  afcenfiooem  re<3:am , 
dabitur  tempus ,  qnod  ad  ipfum  tempus  obferuatio-* 
nis  addi,  vel  ab  eo  fubtrahi  debet»  vt  habeatur 
tenrtpus  coniundionis  Solis  et  Lunae  ^undum  a(cea- 
fionem  redam.    St  igitur  hoc  modo  locum  Lunae 
verum  fecundum  aicenfionem  redam  et  declinatio'. 
nem  definire  liceac ,   inde  6cile  eruetur  idem  locus 
lecundum  Longitudinem  ct  Latitudinem  definitus. 
Porro  fi  ezpreffiones  pro  tempore  coniundionis  ex 
«bferuationtbas   in  duobus  diuerfis  -  lotis  .  inflitutis , 
'  erutae ,  inter  fe.  combinentur  ,  habebitui;  difierentia 
tneridianorumi  proihis  locis.    Caeterum  ^uia  locus 
Lunae  ex  Tabolis  fecundum  Longitudinem  ec  Lati- 
tudinem  definiatur,  ipfaque  Latitudo  Lonae  tem- 
-poribus  Eciipfium  femper  ^t  exigna  ,  cum  declina- 
tio  fati$  magna  efle  pofiTit,  commodius  omnino  vi- 
derur  priorem  adhibere  iHechodum ,  quippe  quae 
huic  iam.adumbratae  concinnicate  ec  breuitate  vix 
<)uicquam  cedit.    Tenendum  autem  eft  ,  praeter  Me- 
thodos  iam  commemoratas  infinitas  alias  excogitari 
poflc  ,  pro  computandis  obferuationibur  Eclipfium 
Solis ,  in  genere  enim  omois  Methodus  huic  infti- 
tuto  adcommoda.  e(l ,  per  qnam-.  inuefiigari  poteft 

£eee  a  con- 
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coniunidllo  Solis  et  Luoae  rcTpedu  circuH  cfliasdavi 
foi tnodo  is  circulus  taienl  babuerit  fitum ,  vt 
bacc  coninndio  prope  ad  ipfum  teaipus  Edipreos 
obieruatae  cbntigerit.     Sic  loco  Edipticae  et  aequa- 
toris  ,  eligi  poterit  ipfa  orbita  Lunae ,  tuoc  icilictt 
quaeftio  eo  redit ,  \t  quaeratur  tempus ,  quo  Kda 
per  centra  SoHs  et  Lunae  duda ,  ori>itae  Lunae'  er«t 
perpendicularis.     Ad  boc  autem  problema  foloea" 
dum  ,  fupponamus  efle  L  locum  Lunae  tcfum ,  3 
locum  apparentem  ob  effedum  Parallaxeos ,  O 
cum  Solis  et  quaeramus  angijlum  ,  quem  circulus  d(- 
3.' clinationis  Luoae  PL  facit  cum  orbita  eius  ]VI  L, 
iGc  ^nim  ex  datis  duobos  tfnguiis  jsLP,  PLM  ia- 
venietur  M  L  3.    Deiode  ob  datum  atgulam  M  F  0» 
quaeftio  eo  reducitur  ,  '  \t  in  quadrilatero  F  O  3  L, 
es  datis  duobus  angulis  O  F-  M  ,  3  L  M  et  4ribus 
lateribus ,  1 3  ,  3  O  et  F  O  ,  quaeratur  qoa»- 
tuni  latus^  L  F ,  quo  cognito  per  motum  hora* 
rium  Luoae  relatiuum  i«i  oibica.,  ftcile  detcrinioari 
poterit.  temjpus ,  quod  Luna  percurreodo  arcoi  L  M 
impeodit,  ideoque  et  ipfum  momeotum  quo  Luda 
in  M  erat.    Sed  de  hic  Methodo  plura  beic  adfti- 
re ,  minus  e  re  eft.       ^  ^ 

16.  Vt  de  irfu  et  adplicatione  oofhrae  Metho^ 
di  eo  &cilias  iit  iudicium  ,  exemplum  adfeire  pla* 
cet  computi  ad  praefcriptum  huius  Methodi  ador- 
nati ;  ex  hoc  eoim  exemplo  quiois  ficile  peifpicefc 
-poterit ,  qnanta  elegantia  fe  oommendet  Methodoa 
hoftra  prae  iis quas  hucusqoe  ab  Afironomis.  adht-^ 
hitas.  e^  cofi(bt:  <' 

.Calca* 
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Cafcuhis  pro  fine  EcHpfis  die  22.  Marfii  1773. 
.  r  Temp.  Aftr.  PetrqpoL  cbferuato. 

Finis  okfernatDS,  T.  terd  20*.  19'.  ^3^  ,  hinc 
ang.  Tior.  Glis  zzJs*.  ^'.  erat  vero  Afc.  O 
xefta  =z  2°.  42'.  20",  Afc.  3  2*.  50'. -2  8"  Diffcr. 
A(cenr.  fzS'.  18",  proinde  «  P  L  :r-55*.  r^'.  33^ 
EH.  veio  quoque  PL  1=  88*.  a'.  29"}  li  t  P  23*. 
26^  15"  et  Lat  3  =:  39'.  53",  9. 

Refolutio  tri^nguli    P  L 
l^iin.  P  5: ^9,7029966"    L.Tang.P«zi9> 7^58449 
lAiiD.ePL=9,9Z49o86  'L.cof.ajPL  =9» 75 5 4077 

t.  fin. «  Q,— 9i^» 79<i>5a    L.Tapg.fQ==9, 5^23^6 

PL=88*.  »(.29'! 
PQrz  18.  24.  34 

L.cof.  sQ=9,9589855  L.Tang.«Q=: 9,^5 8921 5 
L.  con  L  0^=9, 54id4 10    L.  lia.L  Qn:  9»97 « 9<o3 

L.  cof.  ^sL  =:9,5C062i55  L.Tang.«LP=:9,6869<?i3 
^      .  aLP  =  25*.56<.ia'{ 

nLP=r  23.  atf.  15 
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Calculus  pro  Fdrallaxi  Longimdinis  et  Latituai 
lus ,  nec  non  Dtametro  Lunae  ac^arend: 

t.eoC.zh  =9,50062^5  L.(i-en«>C«L)=9»9978ai$ 
L.iH 


=  3»  5 130928 
L.  Coaft.    =+,«8 $5749 

L.incoC;8L;;=7>^99a9+a 

e  n  coC  2  L  =0,0050037 
x-incof.J^  L=o,99+99tf  3 

L  A=::»,95tx858 
L.CompL  =;=o»ooai785 

L.Diaui.  3)       950 3<5+3 
Sefnidiam.3::=  898,  a 
G=:  9^^^,  8 

O  3  —  x86o>o 


L.  Compl.  =0)002X785 
\  L.cn=:3,5i3o928 
L.  (ia; «  L  =  9, 97705  xtf 

L.  L  3  =3,4923249 
L- coC  2;  L  n  =9,9995 858 
L.  fio.  2  L  n  =  8,6395  349 

L.  Paral.  Lat.  =3,4919097 
L.L3  fiq.aLn  =2,1318578 
L.  co(€c.  n  3  =0«OOOOP2d 

L.  Far.  Long.  =2,131 8604. 
Par.  Lat.  =  3*03,  9 
Loag.  =135,5. 


:  Calculus  pro  inueftigando  tempore  con- 

iun^honis.  • 


Parall.  Lflt.=  3103,9 
Lat.  3=2393,9 

3  N  =  7«o,o 
O  3  =  1860,0 
C3  +  3N  =  2  570,o 
G3-3N  =  xi50,o 


L.  (03+-3N)=  3^o9#Wi 
L.(03-3  N)= 3, 060697» 

L.  O  N"=6,470<^309 
L.G  N=3f«353iS4- 
ON  =i7»9»« 
Par.Long  =  X35,5 

Difler.=i583>^ 
L.1S83, 
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L.  i5«3><y— 3>«P9<5455    T.  qbferu.  =  20*.  i9'.23« 
L.  «=0,33^299«    ft»bt.3435"  =  ,     57.  15 

L.34-35"=3>5359+4^    Tcmp.conLr  19.  22.  8. 

Calculus  pro  corredlionibus  tempons  con^. 

iundionis. 

L.  =ra,85i25    •  L.  g  =8,5x88 

L.ON     =:3»a353i  L.Scc.$=:o,o34-a 

L.  Tan.  <I>  =9><^»595  L.  «  =:o,3353 
L.«        =0,33630  =8,9551 

L.ffirTaii.4)=9>'95325  L.wSec.(I)=o,37o5 
L.  J  =9>97882 

L.^Ta.(|)= 9,93107 

hinc  ergo  elicitur  tempus  coniun^ionis  vernin: 
19*.  22'.  8"  ~  2,  35    —  o,  90.   +  o,  94.  w. 

'17.  Ex  fola  infpedlone  huius  calcuti  iam  &' 
tii  euidena  efle  confido ,  eum  muho  breniorem  efle 
illis ,  qui  hucusque  apud  Aftronomos  yfu  inualue- 
runt.  Sic  ex.  gr.  calculus  noder  vix  plures  requi- 
rit  operationes ,  quam  quae  in  Methodo  Tulgari 
Nonagefimi ,  tantum  ad  inueniendas  Paralhixcs  Lon- 
gitudinis  et  Latitudinis  inftitui  debent.  Conf.  Cei.  de 
la  Lande  Aftronmia  Tom.  IL  pp.  374.  375.  Quem- 
admodunv  autem  ad  Methodum  Nonagefimi  facilio* 
rem  reddendam  ,  Tabulae  attitudinum  et  Longitudi> 
nam  Nooagefimi  conllrui  folent,  ita  computns  iuxta 

nofliam 
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^toftparri  MetHodum  inflituendiis  ad  fiilntnam  redigetut 
breuitatem ,  d  pro  loco  vbt  obferuatio  £iAa ,  con> 
firudae  fMerint  Tabulae^i  quae  pro  datb  angulo  ho. 
rario  Solis ,  dataque  eius  dedinatione ,  exhibeanc 
didflotiam^  afiri  a.pnndo  z\  nec  non  angulum  tL?, 
Prav-terea  \bi  corredioncs  S,  y  et  nc  femel  definitae 
fiierint ,  eorum  valoribus  introdudis ,  calculus  pro 
correftione  temporis  coniundionis  plane  omitti  pot' 
cft ;  praedat  tamen  calculuni  ita  indrnere ,  vt  hu- 
iuf»  corredtonis  femper  habeatur  refpedus ,  ialttm 
dum  obferuationum  in  diuerfis  locis  ^Aarum  infii' 
tuicur  comparatio  pro  inuefiiganda  difi&rentia  meri- 
dianorum  ,  fic  enim  ^cile  erit  *  iudicium  ,  vtrum 
haec  corredio  aliquid  efficere  vaieat,'ad  condufio- 
nes  immutandas ,  vel  non.  Denique  baud  obfcui;um 
efi ,  Aiethodum  nofiram  cum  vfii  adhiberi  pofle  ,  ad 
coinputaridas  occnltationes  fixarum  a  Luna,  veralias 
quascunqoe  obferuationes  circa  coniun Aiones^  fixarum 
ffxm  Luna. 

;  '  Conclufiones  ex  obferuationibus  fupra 
aliatis  dcdu£lae. 

x8.  Dnm  conclufiones  ex  meis  d>feruationibiis 
elicltas  ,  iam  propofiturua  fi»m ,  hapd  inutile  erit , 
uielineationem  Elementoram  Afironomicorum  eXtTab. 
Mqym  derumtocum ,  praemittere^ 


Slemen- 


SOLIS  FEtROPOLt. 


EleMerita  Aftronomica  ex  nouis  Cel  Mayeri 
Tabulis  Lunaribus  dedu£fa,  pro  Eclipfi  Solis 
d  22  Maitii  1773. 

Temp.  Pai-iC  ycro 


Longit.  O 
Afc.  reft.  6 
Log.  mot.  hpr, 
0  in  afcenC 
Semid.  G 
Longit.  ^ 
Latir,  3 
Afc.  rei^^,  3 

ing,pofir,n2)P 
Log.variat.hor 
)ro  Lat.  3 
Afc.  3 


o 


18» 


o*.a*.so'.5i",9'o'.  a*.53Uo'^4.o*.  a'.  5  5'.  48^,9 


2.  3^.  41 

8,  5898 
i<y.  1,8 


o.  ».  9.  15,  5 
Bor.  4^.  22,  5 

I.  40.  8 
88,  25.  59 

?3.  27-  30 


9.  39*  o 


8,  583^ 


s.  41.  18 


o.    2,3y«23»tfo.    3.    9'  31»  70.    3'  39-  39,  8 


43»  44,  3 
2.   8.  5o 
88.  itf.  25 

23.  «7«  + 


41.  X 
*».  37-  3» 
88.  51 

«3.  a<y.  32 


8, 6419040 

9,<»7973<5<5 
i^,  20^^094 


54.  31,  a 
8,'514707X 
•       14.  53,  71 
2,  95 II 858 
Q,  336299X 


fardl.3-Par.O 

Log.  n 

Scaiid.  3 
L  A  - 
L  »» r=: 

Caeterum  obferuare  iuuat ,  iuxta  nouas  Mayeri 
Tabulas ,  tempus  coniua^ionls  Solis  ec  Lunae  fecua* 
dum  Eciipticam  contingere  debuiiib  die  22  Martii 
17^29^56"  Temp,  vero  Parifino,  feu  17^56'.  38" 
Temp.  medio,  Longitudine  Solis  et  Lunae  exiften- 
tc  o'.  2*.  54'.  33"  et  Latitudine  Lunae  ^oreali 
4'»'.  25",  5  Quod  diametrum  Solis  attinet ,  talem 
eius  quantitfltem  heic  adhibendam  iudicaui ,  quao 
nienfuris  Cei.  Sbortii  congruit  ,  qnibus  nimirum 
Tom.  XVIIl.  Non.  Comm.      F  f  f  f  diamc- 


19'. 

o*.  2°.  5  8^1 7",  4 
».  43.  34 


38.  »7,  9 
3.    6.  14 

87.  57.  17 
23.  »5.  54 
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diameter  Solis  ia  Apogeo  inuenca  eft  31'.  aS'',  o. 
Reltqua  vero  omnia  Elementa  fupra  allata  cx  Ta* 
bulis  Mqyeriams  defumta  fuat. 

19.  Quoaiam  obferuationes  litteris  b,  d 
infignitae  non  admodum  bene  inter  fe  conlentiunt , 
ad  earum  diflenfum  imminuendum ,  momenta  ex 
obferuatis  media  eliger^  placuit,  quibus  diftantiae 
quoque  cornuum  inter  obferuatas  mediae  refponde- 
rent.  Hoc  igitur  tantum  notato ,  fummarinm  caU 
cuU  pro  his  obferuationibus ,  iequenti  Tabula  com* 
mode  repraefentari  poteft: 


I  cinp»  uui»  vvi» 

Dift. 

Dift. 

1  raraij. 

corn.  obf. 

corn.  ydra 

3N 

ON 

ILongit. 

I.    18*    8'.  47" 

10'.  57", 

I 

i«'.53'', 

.4 

1713", 

3 

495^P 

1(^40^ 

c 

11.          20.  6 

12*  23, 

3 

1.3.  21, 

6 

«<S73, 

9 

499»  * 

»597, 

8 

388,  a 

111.        IX.  8 

13.  lO; 

3 

14-  8, 

8 

1550, 

4 

50X,  6 

«572, 

3 

^87,  8 

IV.        1  a. 

14. 

8 

15.  8, 

5 

i<5i8. 

4 

504,  8 

1537, 

7 

387,4. 

a        «4»  7 

ao.  55, 

2 

21.  39» 

7 

1323, 

7 

531»  5 

12  12, 

3 

38x,  8 

b        a5*  15 

21.  x8, 

3 

22.  0 

1304, 

0 

534>  0 

XI  89, 

6 

380,  9 

e        t6,  j6 

21.  35, 

I 

22.  20 

1283» 

4 

53«,  2 

I  id<5. 

0 

380,  2 

,d        31. 3<5 

21.  39, 

9 

24.  16 

» 149» 

5 

547,  5 

lOlO, 

7 

37<^,  I 

6  19.  57.  7 

21.  6. 

6 

2X.  ZI 

nS6, 

3 

588,  0 

116%, 

8 

209,  I 

5  58.34 

20.  34* 

5 

20.  39 

X385, 

.7 

589,  7 

laox. 

8 

204,  3 

4-        59.  40 

20.  8. 

2 

20.  12 

1409, 

4 

590,  8 

1.228, 

5 

ioo,  8 

3  ao.    0.  54 

19.  25. 

5 

»9.  30» 

5 

1444, 

3 

591,7 

i267,p 

197,0 

a         2.  13 

18.  58. 

4 

'9.    4,  4 

i4<J5, 

2 

593,  6 

1290, 

7 

«93,« 

»         3.  %6 

18.  17, 

9 

18.  21, 

0 

1498, 

1 

595,  I 

«327, 

I 

188,^ 

Finis  Edipf. 

20*.  19^  23* 

,x  85o, 

Q 

7X0,  oi 

«7«9, 

1 

»35,5 

20. 


SOLIS  PETRbPOtl. 

20.  Hinc  Ycro  requcntes  cliciuntur  expreffio- 
aes  pro  tempore  coniunftionis  Solis  et  Lunac : 

L  19*. aa'.  V  +  aiaT^+Ojtf^j^-o.a^.w  . 
IL  fti.  54+2,28   +o,<58  -0,41 

IIL  aa.   o  +2,28  -1-0,^9  -0,4» 

IV.  22.  2  +2,29  +0,71  -0,44 

Med.  A  19.  22.    I  +2,28^+o,<S8.j'-o,4i.Tr 

«  19.  21.45  +2,37^+o,95.j'-0,tf7.7r 

»  .  22.  1  +2,38  +0,97  -0,70 
C  22.  10  +2,39    +0,99  -0,73 

a  21.44+2,47  +1,18  -0,91 

med.  B  19.  21.  55  +2,40^+1,02.^-0,75  « 

X.  '9-  22«         —2,45^-1,14  J^+Oj^tf.TT 

*•  22.  32  — a,4tf  —1,17  +0,98 

3.  22.11   -2,47     -I,lp  +1,00 

4^.  «2.30—2,49     —1,22  +1,03 

5.  »2.30-2,50   -1,25  +-i,otf 

»2.25-2,52-1,28  +1,08 

med.  C'19.  22.  2tf  -2,48^^-j,2o.>'+x,o2.ir 
Finis Edipfcos  19*.  22'. 8^'- 2, 35  ^-o^po.j^+o,^^ w. 

Si  nuQC  conclufio  ex  fine  Eclipfis  deduda  combine- 
tur  cum  mediis  A  et  B ,  mediumque  B  cum  nie- 
dio  C,  nouae  hae  orientur  ezprefficnes  pro  tem- 
pore  coniundionis : 

I.    19*.  22'.  4"-o,03^— o,ii.j'+o,atf.ir 

IL  22.     2  +  0,02  ^  +  0,0^.J'  + 0,69,  TT  ■ 

III.       22.  10  —  o,04^-o,o9.j'+o,i4.w  hincque 
Mcd.  ip.  22.   5  -0,0*^-0, 65^1'+ ojitf.ir. 

Ffffa  Ifl 
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In  hae  poftrema  condufione  coefficientes  corredio* 
num  i  ^iJt  -TT ,  tam  fuot  exigui ,  vt  tuto  negligi 
queant,  interim  fi  pro  ^  ponatur  +  lo"  et 'jrr: -3", 
fiet  tempus  coniunAionis  verum  Solis  et  Lunae  pro 
Petropoli  aa'.  4",  quod  faltem  cum  praecifione 
quinque  fecundorum  verum  efle,  adfirmare  haud 
dubitamus. 

21.  Quoniam  Tabulae  Lunares  Cel.  Mayeri 
exbibeant  tempus  coniundionis  pro  Petropoli  die 
22  Martii  19^21^56'^  Tcmp.  irero,  pofita  Lon- 
gitudine  Petropolis  a  Parifiis  i*.  51'.  o" ,  fiet  hinc 
corrcdio  Tabularnm  pro  Longitudine  Lunae  fnb- 
traAiua ;  fin  veio  flatuatur  Longitudo  VetwpoMs 
1*.  51'.  58",  haec  correAio  vno  lcrupulo  fctando 
augebitur.  Tabnlae  vero  antiquiores  Cel.  Mayeri  , 
quum  Longitudinem  Lunae  praebeant  xx  fecundis 
minorem  ea,  quae  ex  nouis  Tabulis  deducitur,corre« 
dtionem  requirent  6  fecundorum  additiuam.  Deoi- 
que  Tabulae  recens  editae  llluftr.  Euleri  >  quae  a  no' 
vls  Tabulis  Mqyerianis  4*  in  defedtu  di&runt ,  pro 
cafu  nofiro  propofito  vix  vlia  correAione  opus  ha- 
bent.  Probe  autem  notandum  e(l ,  dum  ex  Tabolis 
Etuleriafus  inueftigatur  locus  Lunae ,  argumenta  ex 
veterlbus  Tabulis  Mayeri  efle  defumenda  ;  (ciendum 
enim  eft  in  nouis  Tabulis  Mayeri  ^  non  iblum  loca 
media  Lunae  ,  fed  etiam  locum  Apogaei,  paulo  ali- 
ter  afCgnari ,  af  in  Tabulis  Ccl.  Viri  priroom  edi- 
tls ;  quare  quum ,  Tabulae  Illuftr.  Euleri  argumedtis 
motus  medii  e::^  veteribus  Tabulis  Mayeri  defnmtis 

fiut 
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fnt  accomtnodatae ,  ooa  licebit  haec  argamcnta  ex^ 
nouis  Mqyeri  Tabulis  defunierd.  Haec  tanieo  noa 
«o  •viitat  y  quafi  conteodexe  vellem  ,'Corre<ftiones  ifias: 
quas  Cel.  Mayer  nouis  fuis  Tabulis  attulit ,  rede  fe 
non  habere ,  fed  necelTdria  tantum  efle.  «xiftimaui , 
pro  vfu  Tabalarum  llludr.  Buleri  explicando. 

aa.  Qiiod  latitudinis  correAionem  attinet^eini 
inueftigatto ,  hoc  modo  inftitui  polTe  videtur.  Kx 
Talore  patfis  lucidae  Temp.  vero  19*.  10'.  8"  ohfer- 
vato  n'.  4"i9,  hincque  per  refra^onem  corredo 
z  i^.  1 1" ,  didantia  minima  centrorum  Solis  et  Lu' 
nae  ^cile  coUigitur.  Qium  enim  pro  eodem  tem- 
pore  fit  femidiameter  Lunae  appareus  896",  2  ,  ob 
femidiametrum  Solis  961",  8  fiet  diflantia  centro^ 
rum  Solis  et  Lunae  <fo6",  4.  At  differentia  inter 
Parallaxin  Latitudinis  et  Latitudinem  Lunae ,  huie 
tempori  refpondcns  ex  Tabulis  coHigitur  <^2i",  2 , 
quae  igitur  quum  maior  fit  diflantia  centrorum  ob^ 
ieruata  ,  omnino  fubfiflere  nequit ;  patet  enim  hanc 
4iflcr6Qtiam  15  laltem  ftcundis  imminuendam  efle. 
Nec  tamen  hinc  inferre  licet,  hanc  15^'  diminutio' 
neni  originem  tantum  ducere  ex  totidem  fecundo^^^ 
rum  augmento ,  quod  Latitudini  Lunae  ex  Tabulis 
dedudae  adtribuendum  e0et ,  nifi  certo  demonftrati 
po&t ,  valores  feroidiametrorum  Solis  et  Lunae , 
nec  non  quantitatem  Parallaxeos  Lunae  aequatoreae 
pro  exadiflimis  haberi  debere.  Quum  vero  omnis 
corre<^io ,  quae  circa  femidiametrum  Lunae  admitti 
poterit  vix  duo  ant  tria  fecnnda  exccdac  et  de  Pa- 
.     .  Ffffa  lallaxi 
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nllazi  incertirado  falteai  5  fcropola  fecnndft  ooii 
•  exfuperet ;  (atis  tuto  ftatnere  poterimns ,  qnod  cor^ 
redio  Latitudinii  Luaae  fit  xo"  additiua  y  qnamuit 
negare  non  YclimQS  eandem  fbrfitn  duobus  ant  tii- 
bus  lecundis  augendam-  efle  ;  Parallaxio  auteai  La^ 
nae  aequatoream  3  fecnndis  imminnt  debere,  latis 
probabiie  mihi  videtur ;  Elemenu  igitur  Aftrooo- 
mica  correAa  pro  bac  Eclipfi  habebuntur  leqaentia : 

Tempus  coniun^tionis  Solis  et  Lunae  Pqtro* 
poli  die  22  Martii  19*.  22'.  4"  T.  verd 
quo  tempore  erat. 

I.    Longitudo  Solis  et  Lunae  o*.  a^  54.'.  33". 

ir.  Latir.  Lunae  42^  zs"»  t, 

JII.  Parallazis  Lunae  aequifiorea  $4-'-  3'7'.i 

• 

23.  Reftat  denique  vt  paucfs  ezponam  ,  qnas 
pro  difierentiis  meridianornm  ez  hac  Eclipfi  dedn- 
cere  Ifcuit  conclufiones,  yhi  primum  meminiflfc  lu- 
Tat ,  finem  huius  Eclipfis  Petropoli  obferuatum  quo- 
que  efle  a  Celeb.  Rumovski  Temp.  vero  ao*  19'.  19« 
«t  a  Ccleb.  Krafft  Temp.  ao*.  19'.  27",  quod  po- 
Aremum  momentum  ad  meridianum  obferuatorii  no« 
ftri  reduftum  pratbet  ao*.  19'.  ap"  proxime:  Cum 
hifce  obferuationibus  iam  eas  conferre  licebit,  qnas 
pro  fine  Echpfis  Wiennae  et  Sdiwczingie  feftas, 
Rev.  Pat  Maj^er  iitteris  rnecum  communicare  di- 
gnatus  eft.   Obferuationes  Tefo  hae  ita  fc  habent: 


Finis 
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Finis  Eclipfis  obferuatiis  Wienhae      Teinp.  Ycro 
a  B.  Piderit  Tub.  Ntvot.  4.  ped.  .  ^»&^J3'.  5»"/ 
a.  Rev.  Pat.  Heli  Tub,  Newt.  ^\  ped.       54.  4 
a  Rev.  Par.  Pilgram  Tub.  A^^ti^/.    ped.       54.  xo 
a  D.  Sambacb  Tub.  Diopt.  9  pied.        54»  xx 

Scbwezingaie 
fl  Rev.  Pat.  3f «r^r  Tub.  Dolbmdi  7  ped. . 
4      Micromct.  obied.  inftrafto  \    t%,  4 
a  Rev.Pat.ilf^f2^^Tub.Da/M  xo  pedi.      23.  8. 

Hinc  deducuntur  feqnentes  valores  temporis  coniua- 
dionis  pro  Wienna 

ib*.  atf.  15 

ax  —  2,ap.J— 0,79.^^+ IjSS-^t 

27 

med.  x8.  2(^.  ftft  — a,ap.5— o,79.j<+ i,33.ir 
pro'  Schwezinga 

17.  55»  9-a»30'^-o>7<y.J'+»>3S  '* 

13^ 

med.  x7.  55.  II  — a,3o.J-o,7ff.j'+x,38.'jr. 

34.  £x  obferuationibus  Petropoli  pro 
fine  Eclipfis ,  medio  Tumto  fit  tempus  coniundionii 
ad  Meridianum  Petropolitanum 

X9*.  ftft'.  9"  —  2,35.5— o,90.j'+o,94.'7r 

hoc  igitur  comparato,  cum  condulione  pro  Wien- 
na  inuenta ,  fiet  difierentia  meridianorum  inter  haec 
loca 

55*.  47"-o,otf.J-o,x8.^-0,39.7t 

ideoque 
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ideoque  &  pro  j  fubftituatnr  4*  lo  eC  pro  ir  —  3  ^ 
fiec  =  5  5'.  46".  Qoodli  ergo  Longitodo  Wieanae 
a  Parilits  nataacur  elle  $6'.  10"  eric  difierentia  me- 
ridianoram  incer  Lutetias  Farifi<»um  ec  Petropolio 
i\si'.  56"  t  Tei  fi  contra  Longitudo  Petropolis  a 
Parifiis  ponatur  1*.  51'.  58">  eric  Longitudo  Wien- 
nae  $6'.  i  Facile  autem  pacec  ob  ertorem  vnius 
vel  alcerius  fecnndi ,  vcrinque  obfemacionibus  adhae- 
rencem  fieri  pofle ,  vc  conclufio  haec  inuenca  ali- 
quoc  (ecundorum  corredionem  ddmittac.  Qaicqui4 
aucem  fic ,  admodum  tamen  probabijie  binc  redditur 
Longitudinem  obferuatorii  Petropolitaai  a  meridiano 
obfcruatorii  Parifini  efle  i*.  5i'«57"  ^el  58*,  fal- 
cem  maior  quam  3"  aberr;itio  th  hac  determinatio^ 
ne  metuenda  non  videtur.  Fada  comparatioae  oia" 
dufionis  pro  Schwezinga  cum  F^tropoUtana  >  obU" 
nebimus  di£ferentiam  meridianorum : 

1*.  ft6'..58^— 0,05,^  —  0,  i4..^o,44.,'7r 

feu  pofico  ri:  4-  10,  ir  ±:  —  3 ,  i*.  2^'-  58^' ,  quarc 
obtinebitur  Longitudo  Schwezingae  a  Parifiis  25*.  o**. 
Porro  fi  condufiones  pro  Scliwezinga  et  Wienna 
inter  (e  con^rantur ,  prodibit  di^rentia  ineridjaao« 
rum  pro  his  locis; 

31'.  XI  +o,o2.J4-o,0(y,j'+o,ctf.7r:;::i3i'.n^ 

prolhde  Longitudo  Schwezingae  a  Parifiis  24'.  59''. 
]^3(  obferuationibus  circa  Eclipfes  Satellitum  louis, 
Longitudo  Schwczingae  condufa  efi  25'.  15"^  ac 
admodum  prpbabile  Tidetur  noftram  determinationem 
•X  Eclipfi  Solis  dedudtam  le^ius  fc  habcre,  quod 

ctiam 
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etiam  obferu.^lionc  Eclipfis  Sclis  t  Apriljs  A.  1*754 
§chwezingae  ^Ai^  toroprobatur.  Naro  fi  .(uppona- 
mus.finera  I^lipfb  Schwezin^e'  ohl^ruatuni  .fuiir& 
Temp.  vero  o*.  44.'.  o" ,  habebitur  tempus  coniun- 
dionis  pro  Schwezinga  ^ 

22*.  55'.  Si^-Sjl-o.^+o.piy.^-ij^S.ir 

at  ex  obferuatione  Rev.  Pat.  Hell  pro  fine  Eclipfis , 
tempus  coruan(f(icnis  pro  Wienna  fiet : 

23.  27.  8  — ijSS.^  +  i-iS^.^— ij^S.TT 

ideojiue  difFerentia  meriduioorum 

31',  17" -OjiS.^  +  CSS.^^-OjSS.ir, 

quae  expfcfllo  pofitb /=3— 5  ,  0— *— 2  et*  TTir:— 3  , 
abit  in  31'.  16'',  hincque  fiet  Longitudo  Schwczf?i- 
gae  24'.  5 4'^.'  rpfiim  momentum  pro  fiiie  Ldipfis 
A.  i7<J4.  a  Rev.  Pat.  Mayer  affignatum  quidtm. 
habetur  Tempore  o''.  43'.  c",  at  fi  hoc  momentum 
in  \fiim  vocetur ,  Longitudo  loci"  pro  Scliwtzinga 
fcre  vno  minuto  primo  adhuc  diminueuda  erit,quae 
tiiminutio  quum  omni  deftituatur  verifimilirudine  , 
in  eam  omnino  maxime  prodiuis  fum  opinionem  , 
-vt  <redam,  momentum  »  Rev.  Pat.  Majer  exhibi- 
tum  pro  fine  Eclipfis  iT^^y  vno  minuto  primo 
efle  augendum.  Dobcc  igitur .  Lougitudo  Schwtzinr 
gae  *  Parifiis  -alris  obrcr.uationibus  ceitius  fttibilirt 
queat ,  videtur  eam  absqoe  ftnfibili  errore  aflumi 
pofle  25'..-o''. 


Tom.  X Vin.  Nou. Comm.        G  g  g  g        OB-  . 
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ASTRONOMIS  ACADEMIAE  IMPERIALIS 
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AND,   lOH.  LEXELL. 
'^bferuationes  Aftronomicas  Anno  i773«  fedas. 


tam  proprias ,  quam  eas  quas  CeL  KumffosH 
benigne  mecum  communicare  Yoluit,  breuiter  beic 
exponere  conditul.  In  obferuationibus  autem  Ctkb» 
Rumovski  recenfendis ,  iisdem  vtar  verbis  ,  quibus  a 
Celeb.  hoc  Aftronomo  conceptae  funt.  In  geneie 
quoque  monuiiTe  fufficiat  obferuationes  Cel»  Rumovski 
in  fpecula  Aftronomica  fuperiori »  meas  Tcro  ia  coa- 
daui  inferiori  fadas  eife» 

EcUpfa  Solis  die     Martii  a  0?ARumovski 

obferuata. 

Ex  altitudinibus  Solis  correfpondentibus  captis 

Die  tV  Martii  prodiit  meridies  verus  -  0^38'.  8",d 
i;.  Martii     *     -      •      -     o.  39.  3»  $ 


AB 


vnde 
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Tnde  acceleratio  horologii  fapra  diem  fi>- 

larem  medium  coocluditur  45",  7. 
Die  ^^.  Martii  meridies  verus  ex  altitud. 

Solis  correfp.  -      .     -  o^+o^.^a" 

Tnde  acceleratip  horologii  fupra  diem  fo- 

larem  medium  pvodit  43",  2. 
,,0b  viciniam  Solis  hqrizonti  de  initio . 

„Eclipfcos  obferuando  non  fni  follici- 

„tD$;  ,fi:aem  vcro  eiusdem  limbo  Solis 

„leptufcnla.vndulat|one  inquinatO}  ob' 

„feruaui  ad  hprologium    -    -    >    20.5.9.  ^ 
,>Vndeadhibita  acceleratione  horol.43",2 

„prodit  tempus  verum  finis  Eclipfeos  26*.  19^  19''. 

.„Hnnc  potius  qnam  illam  acccleraeionem  adhibere 
„p1acuit  ideo ,  quod  a  meridie  illius  diei  ,  in  qnem 
„EcIipfis  Solis  incidit ,  ob  frigus  imminutum ,  acce* 
„leratio  quoque  horologii  imminui  debuit. 

„Durante  Eclipfi  in  decem  diuerfis  quadrantis 
„pofitionibus  obferuaui  appulfus  limborum  Solis  et  Lii- 
„nae  ad  fila  Micrometri  quadranti  affixi ,  verum 
„iis  referendis  fuperfedeo. 

.  .^jObferuatio  haec  inflituta  «ft  Telefcopio  Gre- 
„goriano  24  poUic.  quam  proxime. 

bhfcruatio  EclipRs  Liinac  partialis 
dic  %  Scpt, 

Obfcruationi  Jiuius  Eclipfis  a  me  inflitutae 
quum  Cl  Schr6ter  honeftiirirnus  huius  vrbis  ciuis 
et  qui  .in.  obferuationibus  Aflronomicis  inflituendis 

Gggg  2  egre- 
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egregie  vecdfhis  eft  ,  intereffe  Yoluerit  ,  tnomeQta  in> 
merfionum  vcl  einerfioaum  macula,rum  ab  ipfo  ad- 
i^ptatJi  ,  poftris  interltrenJa  efle  exiftimaui,  Ucet 
nonhnHa  dffcrepantia  obferuationum  ab  ipfo  faftii- 
rum  ab  iis  quas  Cci.  Rumdvski  et  ^  ego  iaftituimus 
oriri  debuiffet ,  inde  quod  D.  Schmer  Tubo  vfus 
fit  multo  foAiorl  iis  ,  quos  Cel.  Rumovski  et  egp 
adhibuimus.  Nos  enrm  Tubis  Dollondiams  3  pe4um 
duplici  vitro  «bieftiuo  praeditis  vfi  fumus,  ,qoi  ob- 
ie^a  vix  plusquam  ao  aut  25  vicibus  multiplicanti 
ille  vero  Tubum  adhibiiit  Dolbndiamim  trium  pedum 
f^d  ti;iplici  vftro  obie<fHuo  inftrudtum  et  obieda  60 
tirciter  muhiplicantem.  Vt  vcro  monwnta  a  fin- 
gulis  obferuatoribus  notata ,  inter  fe  dlCctrm  ^ueaj^t, 
.notafte  conuenict  obferuationes  a  Ccleb.  Rumovsld 
•£jdas  littera  K  ,  quas  Cl,-  Scbrotfr  inftituit  liitera 
S  measque  littera  L  indicari.' 

iTemp.  vero 
Penumbra  apparet  in  limbo  Lunae  R6^.  ay'.  o" 


Initium  Eclipfeos 


-    -  IJ 

-  -    -  R 

-  -    -  Sl 


Vmbra  ad  Ariftarchum 
Ariftarchus  immergit  - 


Vmbra  ad  Galileum    -  - 

Heiadides  immergit    •  - 

Harpalus  immergit  *  - 
Helicoa  immergit 

Vmbra  ad  Heliconem   -  - 


R 
L 
S 
R 
L 
L 
L 
R 


31-  51 
3+.  3<^ 

40.  £ 

40.  7 
40.  4P 

41-  47 
4S. 

43.  48 
45.  '4 
4^<  a 


Vmbia 
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Heliconr  in  ymbn  - 
Grimal^iis  immergic 


Vmbra.  ad  PJatot»?m        r?  - 

Copernkus  immergere  jncipit  - 
totus  tegitur    .-  r- 
Eratofthene»  immergit  - 
Vmbra  ad  Keplernm  -  -  .-  r 
PlatQ  immergii;     -r     -  - 
Vmbra;  ad  .Coperoicum    ^  f 

Copfmicus  immergit 
Vmbra'  *ad  Archimedera  - 
.  ad  Capuanum.  .r- 
ad  mare  Serenitatis  - 
Immeigit  mare  ImbriMm   -  ' 
Vmbrar  ad  mare  humorum 
Vmbra- ad  Manilium    -  - 


ITemp.  irero 
.S(5*.4<S'.3^" 


Manilius  immergit   -  - 
Vmbra  ad  Gaflindum  - 
ManiliQs  immergit  ? 


Vmbrjt  fld  Pofidonium 

.  Menelaum  -    -  - 
'       Gggg  3 


R 
L 
R 
S 
L 
R 
L 
R 
S 
S 
L 
R 
R 
R 
L 
R 
R 
S 
R 
L 


4^.  37 
47.  5 


^7 
6 

10 

9 
^4 

21 

6 


7. 


^  R 

-  L 

-  R 

-  R 


t7- 
49.. 
49. 
52. 
51. 
5». 
5«. 
53. 
53.  a4 
53.  a8 
54  a 
5<5^  47 
5<5.  54 
b.  a7 
2.  37 
54 
4.  20 
xp*  24 
10.  $9 

13.  5 

14.  a 

X4fc  ^j» 
x5o  12 


dubia 


Mene« 
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Temp. 

vero 

X*iwlJWldU9    1 111  tll Wl  l> 

L 

7*  15'. 

46  ( 

A/mhrsi   2iH   TVfenelfium     «     «•  « 

Y  llJilia    a\l    ITAvllwKlu LJLA 

22 

T^nfiHnninQ  immerp^it     '  —  — 

^  UULlvllllUS  iliJtllWIgik 

L 

17« 
*  /• 

8 

MenelQUS  iminersit      —  • 

R 

18. 

7 

s 

18. 

59 

Vmhra       Plinium  — 

R 

ai. 

21 

Plinius  iminerffit*    -  - 

R 

17 

Vmhra   «iH   T^vnnvfinm*  — 

T  iilUia    mU    X^j Uil jr  liUllI 

s 

2^ 

10 

l^nliilrlnm      —     ^  «» 

JJ  U  ilil  iU  U  iii 

R 

17 
0  / 

T^vnnv{iiiQ  immprP^it'        «■  • 
j^yuijyiius  iiiiiiiwigii. 

s 

*  5» 

YJTiDja  aCl  X-/yOuyilUill  • 

R 

c 

>  * 

l^iilicilrtiK»  immi*rpif     «     *     ^  - 

XlUilcllUUS  ililiiJwiglli 

1 

25 

*  ^ 

TivonvfinQ  imm**rffit      —  • 
ji^ y v/LJ y iiuo  iitiiiiwi^ib 

L 

• 

R 

2*7. 

27 

Clcomedes  immersit    —  - 

L 

2n. 

/ 

vJ 

Bulialdus  immersit     —  • 

R 

28. 

Vmhrfl  ni\  Prnrhim         •  • 

▼  lIll/Act     itVJ     I  iV/vlVtiAl 

s 

Vmbra^       mnre  crifium    —  • 

L 

I. 

1 1 

R 

32. 

9 

"Mire  hnmnrum  tntnm  ^e^ftur  - 

L 

a  -*• 

s 

Prorln^  imrnprp^if       —  • 

1  IV/WAU9  ALllliiVtglk 

L 

T 

Vmhrji  fld  nromnntnrJiim"  nrntnm 

V  llli/la    nvi     L/l v/LIIUlil.v/i  lUlil  awULUllI 

i\ 

•T 

/ 

Promontorium  acutum  immergit 

s 

T  • 

12 

Mare  -cfifiuin  totum  ia  vmtra 

s 

43. 

—  -  »' 

L 

43. 

t 

R 

43. 

2& 

-Vmbra  ad  mare  neftaris   -  - 

R 

48. 

ad  Petauium    -    -  - 

S 

►  8.  0, 

45 

Petauius  immergit  - 

>  I. 

5 

Mare 
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ITemp. 

vero 

Mare  humorum  totum  craergit  - 

L 

8".  4'. 

1 1 

Gaffendus  cmergcre  incipit 

s 

8. 

44 

Petauius  emcrgit  - 

L 

10. 

2 

Grimaldus  emergcrc  incipit  - 

L 

14. 

32 

-       -      -  - 

S 

15. 

4t 

Grimaldus  totus  cmergit  - 

L 

17. 

2 

S 

20. 

4« 

Landsbcrgius  cmcrgit 

L 

22. 

Galilcus  cmergit  - 

L 

31. 

33 

Keplerus  cmergere  incipit 

L 

35. 

S 

.Keplerus  emergit     -     •  - 

S 

40. 

6 

Copernicus  emergere  incipit  - 

L 

43. 

j 

Ariftarchus  emergit 

L 

44- 

2 

Copernicus  totus  extra  Ymbran» 

L 

44. 

47 

Cyrilliis  emcrgit      _      -  - 

L 

45. 

37 

Ariftarchus  cmcrgcre  incipit  - 

•  S 

4tf, 

c 

totus  extra  ymbram 

S 

4.6. 

Promontorium  acutum  emqrgit  - 

L 

55- 

Dyonyfius  emergit     "     '  " 

L 

57. 

17 

Manilius  emcniit     -     -  - 

L 

9'  2. 

t 

Mcnelaus  cmergit     .     -  - 

L 

37 

Heraclidcs  cxtra  vmbram 

L 

5- 

57 

Harpalus  cmergere  incipit 

L 

6. 

a7 

Timocharis  cmerKit     ~  * 

L 

8. 

19 

Marc  crifium  cmergere  incipit  - 

L 

x6. 

27 

R 

16. 

47 

Eudoxus  cmergit  - 

L 

18. 

33 

Pofidonius  emergere  incipit 

R 

19. 

37 

Ariftoicles  emergit     -     -  " 

L 

4« 
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I  eiiip.  vcro 

Pofidonius  cmergit 

-    -  L 

9 .ai,  7 

3  *•  *  / 

Proclw  crrergit  - 

-  L 

Mefliila  emergit 

-  L 

Marecrifium  totum  cxtra  vmbram  L 

R 

s(f.  9 

Hcrmcs  cmergit 

-  L 

ft?.  18 

Finis  Eclipfeos      -     -  - 

L 

33. 

-  S 

3+.  58 

R 

■35.27. 

Darante  hac  Eclipfi  coelo  vd  fumus  fatis  fudo  ,  aere 
tamen  non  prorfus  (Tcca 

iQuemadmodura  iu  Eclipfibus  Luoae  totalibos 
(aepiufr  obferuari  (bleat ,  \t  Luna  poflquam  totalem 
Eclip&n  pafla  eft  ,  colore  fubrufb  confpiciatur ,  ina 
in  hac  Eclipfi  Lunae  partiali  inexfpedatum  id  {ni- 
hi  (e  obtulit  phaeuomenon ,  quod  pars  Lunae  in 
vmbram  immerfa  fatis  diflinde  videri  potuerit,  co- 
lore  primum  .cinereo  deiode  magis  magisque  in  fub- 
fufiim  abeunte. 

Praeter  obferuationes  circa  iminerfiones  et 
emernones.  macuJarunr-  iam  expofiras  ,  nonnullas  quo- 
que  partium  lucidarum  Lunae  menfuras  cepi  micro- 
metro  obicdiuo  ,  quod  Tele&opio  Gregoriaao  dud- 
rum  pedum  adaptatur;  verum  quod  hae  menfurae 
non  admodum  bene  inter  -fe  confentire  miJii  viOie 
funt ,  eas  hoc  loco  plane  praetereundas  efle ,  exifli^ 
maui.   Ex  hoc  autem  ijpeciraioe  iatis  caidooter.coa- 

vidus 


yi^09.  /iiQi ,  |itti«i$fn<Kii  «i)((ii}i|atioiie8  aon  «ninus 

t  ita  vt  «X  Hs  vr^  ipsti^n  cum  certitud^AQ  9ui<;lr 
qaaqn  coiicliidi  poflit  de  veris  £le{iienti&  Lanfie , 
quam  ex  obferuationibus  mBcularum.  vd  etiam  iai- 
4io  et  fine  EcUpfis  i.i|iuris. 

f 

Occultatioms  Jixamm  a  Lnna  et  omgreffut 
Lunae  cum  Jiellis  fixis, 

Temp.  PenA 

<{)ie.'3j.  Sept.  Meridies^verus  altitu|il. 

corre(f9^  «:        -     •  x\^.%$[.i(S^^^ 
Meridies     -     -     -     ix.  19. 5^,7 

•kiiK:  coi)}^»|i  retardatio  pendulf-  dluciia  inier  bot 
ineridies  x  5",  4  et  tem^s  mcridiei  die  Ij,  Sept.  ad 
,;pendu|^9i  ^  i*.  »4.'.        HQ()em  vero  4ie  \\.  Scpt. 
jobfe^uAiii  /4/^        qyin^af  magr^tttdi 

tms  in  fOttfieP^ioifff  Qa^rii,wm\  quae  contigit  ad  lim- 
/-i<n«fe  obf<fUrpin  ircmp,  Pfto^.      <|-.a'.  57^'  fe« 
7*.  19'.  3''  Temp,  v^jo,  ',  Obfer jjatio  fluidem  haec 
certiffima  eft,  Dd  ex  ea  parum  vtilitati^  fperare  li- 
iSet ,  quum  valde  dubium  4t  vtrnm  locus  llellae  in 
-llilodnm  C^t9k)go  i^onfigntlfusi  hs^mr nec  niihi 
^ljuidcni  vacjuiit-d»s  fitum  obftrnatioiiibtts  poftmo- 
duoi  fe<f^iS  cxplorare, 

Die  t  ^l'.  Meridifs      a^titud.  &U»  correfpond. 
j  i^  1     4*7"  4  hinc  retardatio  Penduli  diurna  in- 
"  ter  »2  i  et  ■  2  3-  Seplemb.  ■  1  (J">'tf.     •  ■ 

Tom.XVilI.Nou.Comm.        Hhhh  Dic 
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Die  V;  oo^*  obreruatns  eft  congreflus  StellM  ^  in 
eon/iellatione  artetis  cum  Luna.  '  Occultatio  ftellae  con- 
tigit  tempore  Penduli  ii*.  13'.  35"  hincque  Tcm- 
pore  vero  ix^.  53'.  5^'^.  Haec  obleraatio  aliquao* 
tnm  dubia  eft«  quia  immerfio  ad  lin  bum  Lunae 
lucidum  obrernata  eft,  maiorem  tameo^  quam  dimi- 
dii  mionti  primi  errorem  ipfi  inefle  non  fufpicor. 
"Emerfio  eiusdem  ftellae  ad  limbum  Lunae  obtairum 
obfcruata  cft  Temp.  Pend.  la*.  3<j'.  8*  feu  Tcmp. 
Tcro  13*.  lo^  3o"J.    Obferuatio  admodum  certa. 

Caeternm  taro  haec  quam  fuperior  obftruatid 
hStA.  Telelcopio  Gregoriano  duonim  pedam. 

OccuUatio  %  f  a  Luna  die     O^ob,  a  CeL 
Ktinlovis;ki  ohfitUAta.  \ 

,,Die  ^ti.  -OAob.  Merid.  Veta»  cjc  altitud.  Solls 
))Correfpond.  o^  24'.  56'^  9^  Eodem  die  Luna  liin> 
^bo  obfcuro  occulcauit  ftelltlm  ^  SagitUrii  horologio 
4,monftninte  8^  17'.  iV',.  Obleruatio  certa  eft  ad 
tjdlmidium  fecundum  temporisi 

^Die  n.  O&ob.  M^rid.  veriii  ek  altit.  corre* 
„fpond.  o*.  aV.  50'',  9  vnd^  colligitur  tempns  te- 
^rum  difparitionis  ftiltae  i6'',i  obferaatio  ^ 

,fda  eft  Tele(cdpi(>  Gregoriano  (uj>ra  menioraK)i.,y 

Tranptus  Luna^  per  Hyaics  die  'i-  SSib, 

Hod  die  primufn  varias  Luniie  a  (ieliis  I  it 
II  9  Taurl  diftantias  roici^omettO  obieftluo  menrati" 

•  ■      —    •  vi  , 
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, '  tdm  tero  .«tkm .  praeter  dKUtrtias  Paliiicii  j 
Iimbo  I^unae  lucido  circa  tempus  occult^tioais  meu' 
furatas ,  exadam  obferuationem  emerfionis  Stellae 
ad  limbum  I^uoae  obfcurum  inftituere  mihi  licuit , 
obferuatiQ  epini  immeffionis  ob  nubes  impedita  fiiif.. 
Fateri:  autem  cogor  has  obferuationes  quoad  verf 
momehta  j^mporum  in  aliquali  incertitudine  eflp 
polle ,  quum  proximae  obferuationes  meridierum  ei: 
altitudiniibus  correfpondentibas  fnter  quas  haec  obfet" 
Tatio  jnciderit ,  interuatio  2X  dierum  diftent ,  quo 
tempore  de  regulari  motu  Pehduii  omnimoda-  certl-* 
tudo  fperarr  non  poted  Interim>  quum  ez  praece- 
denttbas  et  infequentibus  obferoationibus  pro  mota 
horologii  ejptondo  inftitutis  ,  retardatio  eius  coUi* 
gatur  hj|itt4  multum  difpar  ab  ea,  quam  obferHatio'' 
nes  pr(^  m^ri$liebQs  Uler,  Oftob.  et  /»•  Noy.  d^' 
derunt.^.  ih^ertitudb  tjuae  momentis  temporam  ilie 
T.*  ad  Pendulum  obierttatls  circa  redudioneih 
eorum.  ad  ,tempus  yerum  inducitur  »  vix '  quinque 
icrupifia  fecunda  fupergredi  poterit* 

lAuea{us  aui^i^  eft 

pro     Odl."  Merid;  :er  altit,  correfpk  ii^  9'.  4&^^  & 
iV^NoU;  Meridiea   '  -     -     «■   Ji.  <f.  5<?,*  4 

hincque  retardatio  ^Penduli  diurna  9",  ratione  ao" 
tem  habita  d)rerudtfoQurn  praecedentium ,  retardatio- 
nem  inter'  13  ftt  ai  O^oU  10",  ii  adhibendam  efk 
cenfuii-  -        :  V. 


Hhbh  % 


tfxo  OBSERVATIONES  k&T^" 

Die  V;  obfefMtis 

QonfieUatim  arietis  em  If/  :f  at? 


tigit  tempore  Petiduii 
porc  vero  53^' 
tum  dubia  eft^ 

lucidum  obferi' 
dii  minuti  ^ 
EmerMj^ 


/ 


W    •    •  • 


X» 


1 ; :  ^ 


**1 


s.  • 


37. 
.4.  15 
14.  o 
X3>  34 

7-  .  ? 
I  I.  45 
13.  is 

5.  54 
XX.  16 
XX.  X4 
xx^  96 

12.  ^ 

12.  &<fr 

13.  aa 


.30** 
p.  .2$ 
37.  3P 
45- 

47.  »a 
48. 5» 
50. 45 

59.  4P 

54.  aa- 
56.  2 
5p.  a 
.  0.48 

3.  P: 

8.  20 
14.4.8 
16.  27 

x8.  i6 

^20  '33 
«4»  3* 

»8.4». 
S  p.  28 

JI8-;^; 

37.51 


fidlithTmi 

fTenip.  \cro 

7^  31" 
27.  35 
2p.  \6  dubia 
•  37.  49  dubia 
3p.  2d 
41.  $ 
,42.  52 
44.  5tf 
4^.  2p 
48.  9 

5'«  9 
52.  55 

,7.55.»« 
8.    0. 27 

6.SS 

8.  33 

10.  23 

12.  40 

iff.  39 
18.53 
so.  48 

22.35  , 

^  25.  25  dubii 


1.  /i  1 


0?«- 


\  AN.  i-y?^  ^»BTIUDPOt.  JNSTrrVTiOE.  <^t» 
\onhm&f9  Ltfnai  appnrens  cum  Paliltcio, 


\ 

Diftant.  Stellae 

■  .'^ !y,..'.  . 

a  iimbo  Ludne 

f. 

fti'.  50" 

lo^  a'.54' 

11. 

ao.  59 

'     5.  86 

8.  6 

11.  x>.  9 

*  /•  w • 

5-  5 

I A    ^  1 

x6  18 

Jb  V  •     Jl  0 

0.  A>ft 

5  / 

*3 

a  T    A  ft 

10.  47 

-   •    ib.  ft 

^ft4«  1$ 

XIIL 

y  •  0 

ZO 

XIV. 

8.  3<5 

"                  r  TF 

37«  47 

S8.  12 

XV. 

7.  40 

so.  5^  dubia 

XVJ. 

7.  13 

39.  36 

3'«  45 

•  XVIL 

4.  5<5 

45'  17 

37.  «6  dubia 

XVIII. 

4.  43 

4"y.  8 

■  il!>.  «7 

XIX. 

33 

'52.57 

45* 

Steila  adbuc  Tidetur ,  fed  nu- 

bes  interoeniunt  quae  eam 

Ti  fni  eripiunt     -  • 

5».  40 

50.  49 

Nubibus  aliquantuluih  dfffipa- 

• 

tis  Stella  videtnr  limbo  Lu 

nae  quali  iun£tfl,tdeoque  im 

merlioni .  Valde  propinqua 

59.  30 

Hhhh  3 

Nobi* 

Nubibos  demom  jiipalAs^  nul 
lum  amplius  a^paiet  iodi- 
cium  flpUae 

EiperGo  flellae  fafis  exada  ad 
limbum  Luoae  obfcurum 


TflOip*  vecolTeanp.  w 


II' 


o'.3a 


la.    +.  37 


la.  5(J.  ^7 


L}ce(  obremattouibus  diftantiamm  Palilicii  i  limbo 
Lufiae  illuftrato ,  pmnimodam  certitudiaeirt  lindica- 
IFC  09n  aud^am  ,  partim  ob  ^liquantas  difficnitites , 
qqibus  huiosfnodi  obferuatioaes  premuntui*)  partim 
qb  co^lum  aubibns  inquinatumi  calculo  tanieo  io- 
ftitutp  inueni  eftsdem  meiios  qoam  qnidem  fpenie 
fas  fuififet  inter  fe  con(entire.  •  Quid  autem  »  bis 
Qbferuationibus  cui|i  emerfiooe  ftellae  comtuaatiscol- 
iigatur  de  vero  momento  coBiunfttoois  JLpoae  wa 
jpalilic^o  iofra  pluribus  exponam. 

Eclipfes  SateUitum  louis, 

Immerjh  /.  Sate/litir  die      lulii      Temp.  Tcto 
Lv«)f>i  SaieUitis  debilitairi  iocipit  - 
r^eodbiliter  decreu|t  - 
^Satelles  difficulter  videtur.  .  - 
Totalis  immerfio     -  ,.- 
Coelum  fudum.    Obferuatio  bona. 

Immerfio  l.  dte  liilii. 
Nubes  interueniutit ,  quae  Satellitem 

vifui  eripiunt     -     -  . 
Difpulfis  nubibus  Satelles  «dbuc  coo'- 

fj^citur  fed  lumine  valde  debili  - 
Immerfio  totalis     r      -  - 


XI' 


.45'  18* 
27.  I 


-    13.  iV 


13.  19'  51 

30.  30 
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Mediocris  obferufltio.  Imroerfiopem     t  . 
fecundi  Sntellitis  eodem  die  ob  nubes 
obferuare  poa  licuic 

Immet/h  11.  SatelRtis  die  {§.  lulu 
Lumen  Satellitis  diqaiaui  incipic    <-    .14.  49,  x% 
Sacelles  vix  videtur     -     -     -  - 
Totalis  immerfio      -      -      -      -      .|(^,  ^| 

Obffcruatio  (atis  bona  aiii  quod  la-  .^v, 
mcn  diiuculi  fortiflimum. 

Immerfio  1.  Satel&Hl  codeBH  41« 
Satelles  immergit     -  -     «    t$t'i^^  . 

Obteruatio  aliqnantnm  dnbia  ,  nam 
ob  lumen  crepnfculare  reliqui  &itelU- 
tes  difficulter  'videbaatur^ 

Immerfio  1.  SateJBtti  die 

a  CeL  Rumvski  obferuata, 
Lumen  Satellitis  dimioQtuitt    -    -     t  x*  4-$ 
Immerfio  totalis     -      -      -      -       87#  $^ 

Obferuatio  bona,  fplendor  tamen  L»- 
nae  exaditudini  eiui  officere  potnit. 

Eiusdem  immerfims  obferuatio  mea.  .  \ 

Lnmen  Satellitis  decrefcere  incqpic  ->  ix.  s<r.  .7 
Satelles  difficnlter  videtur  -  -  -  d7*  80 
Immerfio  totalis     -     -     -     -     -    87. 37 

Immerfio  lllt  SatelHtis  eodem  619 
Lumen  Satellitis  diminutionem  patitur  13.  sp.  S 
Satelles  difficulter  Yidetiii     -  -  8ii>i 

Immerfio  totalis     •  •     -  d?*34  . 
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rtHihei^  I.  SateJBtis  die  ,V  Aug. 
a  Cel  RumoVfki  obferuata.  Temp.  rito 

Lumca  Satellitis  diminutum  -  i3*.3a'.  o« 
Immerfio  totalls      -      -      -  3»'  4* 

Obferuatio  ezada. 

mufdtm  iiimerfi^f  0bleruaii0  mea. 
Lumen -Satellltis  decrefcit     «•     -    -     31«  *3 
Scfifbilifcr  decreuit     -     -      -  - 
Satelles  diffieolter  ▼idotur     -     -     -     3«.  4* 
Immerfio  totalis      -      -      -      -      3»'  5* 
Coelum  fttdum.   OUenuiiQ  hMM. 
Imff^  I.  SateiHtis  die  i|.  Aig. 
Satellites  debili  luroine.  ▼iictnr     «•     l^Sr  »7^  53 
Immerfio  totalis      ^     -  ^  /  ^*-^® 

Obferuatio  aliquantum  dufaia » .  t»m«  . 
ob  lumen  diluculi,  <|iwm 
prppinqua^^ 

n^metfmh  Satellifis  4ie  Attg. 

'^ft^ir  Qfl  KumwsU. 
Totatis  immtrfio      -      -     -    *    ip.  5^.  49 

Coelo  humido ,  fiffciis  louis  non  di- 
dindte  confpicuis.*  .  ..  v  . 

^EiMif^  immer/fifmis^  obfimtio  me» 
Saf^les  «xigao  lumine-  Yiditur      i*      p.  5^ 
IrtmeiifD  ttftalis  -     -     -  :  »    56.  5« 

Obferuatio  dubia  ab  iwrcm ..VaiWilil^ ' 
re|IetUtP.  '  <"  .  •  i;  i  1  •  . 

■Ira«*rfionem  II.  Satellitb 
Tfiim  bbfcruarc  non  licuit. 


IlB- 
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Immeirfi9  I.  SatdlUis.^it  V;  S$r  . 

uftt^ore  Cel.  Ruimvski,^  Temp.  vero 

Lamen  Sacellitis  dirtiiautum  -  x3*.+7'-ao" 
Immeriio  totalis      -      -  .  30 

Obreruatio  dubia  ob  Tjipores ,  firfciis 
louis  ¥ix  confptcuis. 

Immerfio  111,  iatelBtit  die  i^.  Sept 
Lumen  Sateilitis  decreKere  iocipic   -     9.  45.  23 
Sateiles  yix  videtur     *     -     -      -      48. 23 
Immerfio  totalis     -     -     -     -     -     48.  35 

Immer/io  l.Satemt  die  j\,  Sept. 
Satdles  difficulter  videtttr     -     -     x$.  4^.  ' 
Totalis  immerfio     -  '     -  -  -  —  -    ,    ^fg^  ' 

Obferuatio  dubia  ob  nnb&B  in  regior 
ne  louis  vagantes. 

Immerfio  ly,  SatelUtis  die  ,V  Scpt. 
Immerfio  Sacellitis      -      -      -   .  xtfi  «7.  ia 
Obreruatio  sdiquantnni  diibia.  ' 

Emerfio  /,  Satenitis  die  i: 
£mer(io  Satellitis     -     -     -  - 

Obfernatio  nonnihil  dubia  partim  ob 
nubes  louem  paulo  anto  obieruationem 
fegeotes,  partim  ob  louis  cum  Luna 
▼iciniam. 

Emerfio  IV,  SatelBtis  dieVrSgTf* 
Primnm  indicium  Satellitis.     -  -  -    la.  fa.  58 
JMnltnm  indarnit     ....  53*53 

Haec  obferaacio  fiitis  bona  mihi  cfl  vif». 
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Pro  emerfione  II.  Satellitift  eodcm  die  Teo«p.  reto 

et  Immefftflfne  IV.  momenw  Hiaxime  • 
dubia  iQ.ueal,  quae  igitux  iieic  reierre 
nihil  attinet. 

Emer/io  L  SateBtis 

Obferuata  a  Cel.  Rmovski.  .< 
Satelks  prope  Platietam  ^rodit  «  ym-  « 

bra     -     -     -      -.  "     l*»47«  ^*' 

Idcirco  obCeruatio  ad  aliquod  fecuoda 
dubia  e0e  poteft. 

Eiusdem  emerfims^oh^ermtio  ae<f, 
Vi^mufq  iQdiciuo)  Sateliitis..  -  la.  30 

Clarius  .videtur     -  ..  -     •  .    -     -  -3^. 
Lumine  multum  incjaruit       r     .-        47«  40 
Aeqae  bene  videtur  ac  reliqui  Satellites       '^S.  7  • 

Coelum  admodum  fudum  et  folciae 
louis  bene  Tifibiles.- 

Emerfio  h  Sate/litis  die  Trl^^: 
Satellcs  primum  in  cbnfpeclum  prodit    7.  i5.  3® 
Clarius  \idetur       -  -      .  «5.47 

Mttkurn  inclaruit      -      -     -     -  35 
Aeque  bene  videtur  ac  rcliqui  Satellites 

jCoelum  fudiim  et  ftfciae  louis  opti- 
me  vifibiles. 

Emerjh  II  Satellitis  die  &,.OCkch, 
a  Celeb.  Rumovski  obferuata   -    -     il.  59«  5* 
^ufifitm  emerfiaiAs  Dbferuatio  me^ 
Prfmunn^  indicium  Safellita     -     -    11.  59- 
Melius  videtuf  '  ^  •  «  ■  ^  -  .:    j  .   59.  %f 


\  ..'  '     :'f-.  I  '  •  "n.-^eni|)i  vero 

Lumine  multum  inclaruit     -  i.a^  o'.4ft^' 

Plcno  fplendoKj5  .fU|g9t      -      •     -  x»a8 

Obferuatio  bona.    Coeluoi,  (Udttm>x.    ■  \. 
fiirciae  louis  beqe^jYiribiles. .  - 

Bnttriui  ini  SatdStis  die      Oaci?..  ,  ' 
'  Jh&(fe  Cekb.  'Rumwski     r  '    -  '  .lijfc*  a^.  »5.  > 
Eiusdememer/hnu.tbf&aat0  ti  mf9&A  ■>  L 
SMtIlfl«'''prininid  enoKtt  .  :  .l.>Ai  ai^«  54t': 

Ccrcus  Qim  adefl«-    -  -     .         13  . 

Mutttttit  indarwt  ^7»  J-T^ ' 

Aeqiie  bene  videtur  ao  ciliqut.  r  t.  89». 154- 
Coelum  fudum.  ,  .  .  . 

jfiw/^  U.  Satellftff  d»^!tiou^v[^\:u  ,.  i 
Piimuin'.  indicium  SatcUitis    :  -  .  .:  *    j|..|0;  5«: . 
adijiodnin  inckruit      *     —     •       ;  i  .       55  ^ 
NqHur  incrementum  iueift  «Bimaduejrr .    .    ,  , 

titur      -     -   .  -  .   r  - 

Coelum  fudum»  fcd  ventus  fortiffi-  ,  .  ^ 

mus,  ...  ...        ;     .      A        V  ' 

JEmer^  J.  SateUitts  die  ^,.  Noucnibl 

idu^e  CeL  Rmovski      -  «  ix.  a^  xp  , 

EiuJi^  \emerfims  o^Ul¥io  UP^  ,  . : 

Satelles  primum  fCRifare/^f)eti|r    *     xx.-^^a.  af 
Melius  .videtur  _  3o, 
jRlu)tum  indaruit     -  ,  -     -     -    ,      *3.  ai  . 
yix  vUum  lumini^  inciemeiitum     r       94^  24  ; 

• 
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Ventot  ibrtiffiinns,  fiiftUs  lonis     Temp,  rao 
noo  beoe  confpicuis. 
Emef^  L  SateUitis  die  ^  Nouemb. 
AuSore  Cek  RumovsJd. 

Satelles  ipfi  adefle  yidetur ,  (ed  dnbitaC 

vtrum  is  fuerit     -     -     -     -  5*-5o'.27* 

Certo  eundem  adefle  videt     -     -  50.4.S 

Eiusdem  emerfkms  oifemakf  mea. 

Primuni  i^icium  SateUitis  aiilu  vifinn  50.  52 

Meiius  Videtur     -     -            -  50.57, 

Multum  inciaruit     -     -     -     ^  51. 5 < 

Acque  bene  videtur  ac  rcliqui     -  52.21 

Emer/h  ///.  SatelHtis  die  i|.  Nor. 

Sateiles  primum  emicare  videtur     -  4.  39.11 

Certus  fum  euih  adefle     -     -     -  3SM1 

Admodum  incfaruit          -           -  41.  3 

Viz  vilum  iumiois  iocrertientum     -  4.1. 37 

Coetum  fudum  (ed  Luoa  Ibui  vaide 
propinqua. 

Emerfio  I.  Satellitis  die  iU  Noy. 

Satelles  primum  emicat     -     •     -  7.  44,  I 

Seofibiliter  hiclarult     -     •     -*    -  44.32 

Aeque  bene  videtur  ac  reliqoi    .  -    ^  7.  ^j.sft 

Bfffi^  ii  SateMs  die  ;|.'  Dei^mb. 

Satellitis  primndfi  indicium"          -  9«43.4> 

Certus  tam  euni  adefle    '  <-  '    «      »  52 

Lomioe  multum  cteuit  '  -     •     -  44>4'. 
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Coelttffl  rndam,  fed  Luna  pleoo  fplea-  Temp.  Tero 
dore  fulgebat. 

Emerfto  L  SateBtis  die  i;.  Decemb. 
Satelles  emergere  vifus       -       -      4.  xo.  57 
Lumine  inclaruit     .     .     -     .  11.42 
Vix  Tllnm  luminis  iacrementum  obfer- 

•vari  poteft      -  -  xa.  3+' 

Obferuatio  Tt  videbatnr  bona. 

Expqptio  calcuU  pro  coniun^ione  Lunae  \ 
cum  Paulicio  die  V; 

In  diflertatiime  de  Ecltpfi  S<^is  huius  anni 
1779  >  Mectiodum  expofui ,  qua  obferuationes  Ecli-.. 
pfiuffl  Solts  fiitis  expedite  computari  poflunt ,  leni 
antem  mutatioae  haec  Methodus  quoque  adhiberl 
poterit ,  ad  compntandas  occultationcs  fixamm  a; 
Luna,  Tel  ettam  quascuaque  eamm  a  Luna  diOan- 
tias.  loterim  quum  haec  Methodus  idep  fbrfao  qui- 
busdam  minus  probata  reddi  poflit ,  quod  in  ti  re- 
quiratur,  vt  afcenfio  reda  Lunae  pro  fingulis  (^fer- 
vationibus  ad  quas  calculus  adplicatur ,  expioretur  , 
quod  Elementum  aiioquin  .in  aHis  Methodis  vt  co- 
goitum.  fuppoai  non  folet ;  iam  nouam  propofitnrus 
fum  ratiooem  huinsmodi  computos  ineundi ,  quae 
iili ,  quam  in  jnodo  dida  Diflertatione  propr)fui  , 
ftcilitate  vix  quidquam  cedit ,  caeterumque  fumma 
le  commendat  exa^itadine.  Sit  P  Z  meridianua  Tat}.  IX. 
loci ,  iii  qno  obferaatio  infiituu  eft,  P  polns  aequa-  F>g*  4* 
toris ,  3  pBodom  in  quo  re^  pcr  cenamD .  telliir  * 

*  •  •  •    _  • 
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rto  et  locum  obreraatoris  du^  mcrkliiHao  oocoitic» 
n  polus  Eclipticae,  L  locus  Lunae  yerus  ot  M 
locus  eius  apparens  ob  Parallaxin ,  atqoe  <lncanrar 
arcus  circulorum  maximorum  11  P,  ItZ,  IIL,  11 
et  Z  L  M.  Ex*  dato  igitur  terhpore  obferuationis^ 
et  afcenfione  reda  Solis  primum  ionotefcet  anguhis 
IIPZ,  tumque  refoluatur  triangulum  nPZ  ex 
datis  nimirum  nP,  nZ  et  angulo  nPZ  qnaeren- 
do  arcum  n  Z  et  angulum  P II  Z,  quare  quum 
angulus  pnL  quoque  cognitus  .fit,.innotelcet  ZlIL. 
Quum  igitur  in  triangulo  Z  IIL,  dentur  11  Z^  ItL 
aequalis  complemento  latitudinis  Lunae  et  angulus 
ZnL,  reliquum  eft,.  vt  quaeraotur  Parallaxes  Lu* 
•oae  111  Longttadinem  et -.LatitQdmem.  Si  itaQne-n 
defignet  Parallaxin  Lunfle  borizontalem  .  aeqnataream 
it  e  exprimat  rationem  intec  radiom.  tsUnriSt  pn» 
foco  daco  et  femidiametram  teUoris ,  inu^iligatto 
Faraliaxium  (dquentibns  perficietur  IbrattiUs^  . 

Tang.  M  n  L  =  et 

Cor.  n  M  Got.  n L  (I  ^i£^^y  . 

Tab.  IX.  vbi  M  n  L  dabit  Parallaxin  Longitudinis  et  HM  dc- 
Fig*  5*  fignat  complementum  Latitudinis  apparentis.  Sit 
iam  S  locus  fiellae  ec  pfodncatitur  arcus.  ni^  II>M> 
nS  Tsque  dum  Edipticac  ocoinant  la  punAis 
/,  nr  et  /,  atque  iungatttr  MS  arcii  ciecili  maxi- 
mi ,  tnm  vero  ex  S  in  arciim  UMm  normalts 
ducarur  SQ.  Qaum  Latitodo  Lanae  fit  fatis  paraa> 
(cn  arcns  n     pccptime      90°  aEcsdat^^  fiquf  d>« 

fiancia 
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ilaniifl  M  S  fberh  'taKle  exi^ua  ,  ita  vt  triangolam 
M<^S  pro  reailiaeo  haberi  poOit ,  a&cQere  lieebic 

M  q=:  M  w  -  S  /  vel  Sx  -  M  fw  , 
tumque  inuenietur  in  triangufo  redtangulo  MSQ, 

9SdVCMS-i-MQ)(MS-MQ.), 
hincque  deducetur  Jwxzrr-^l-  Probe  autem  ob- 
ferutnJum  eft,  hqc  compeodittm  tantum  in  ylnm 
vocari  pofle ,  quando  arcus  M  S  ell  vakie  paruus  , 
imprimis  fi  arcus  M  Q  exiguus  fit  etiam  re« 
ipedtu  ipfius  M  S  ;  dum  autem  M  S  expriitiit  di- 
(lantiam  fi|tis  notabilem  ,  exaiSia  refolutione  triangu- 
li  ^pliaerici  M  11  S  in  quo  dantur  tria  latcra  11  M  , 
n  S»  ec  M  S  quaeri  debet  ang.  M  11  S  =  arcui  m  x. 
£x  datis  autem  ^rcubus  m  x  et  Im  capiendo  eorum 
fiue  fummam  (ea  diflTerentiam  ,  innotercet  pro  tem- 
pore  obferuationis  diftantia  Lunae  vera  fecundnm 
longitudinem  a  ftelta  ,  quod  ihteruallum  ob  cogni- 
tum  motum  horarium  Lunae ,  pcaebebit.  quantita*. 
tem  •  teropofis  ^  qiiae  ad  momentum  obferuatum  vel 
addi ,  vel  ab  eo  fubtiahi  debet ,  -vt  inueniatur  vc- 
rum  momentum  coniunAionis  Lunae  cum  fiella. 
<Qtna- aiitem' elementa  in  calcnlo  fuppofita  ,  difiantia 
icilicec  M  S ,  latitui^  Lunae  et  Parailaxis  Lnnae 
aequatorea  ,  plCTumqne  aliqna  corredtone  opus  ha- 
bere  foleant  j  variationum  ,  quae  inde  in  tempug 
coniunAionii  fiellae  cum  Lunae  inducuntur,  fequcn- 
ti  modo  haberi  pocejrit  ratio.  Dicatnr  corredt  o  di- 
•llantiae  MSn^^  corredio  Latitudinis  Lunae 
et  Parallazet^  aequatoceae  * «  ,  piraeterea  defignetuf ' 

angu- 


OBSEilVATlONES  ASTRONOMICAE 


angulus  .M  S  Q,  per  ^ ,  arcas  -^H  S  per  /  et  ratio- 
oes  paraUaxium  in  Latiuidineni.ei::  LoBgitttdifiein  ad 
Parallaxin  borizoatalem  iwqaatoream  exprimantar 
fradionibus  ^  et  tumque  defignet  m  tempas 
quod  Luna  tmpendit  percurreodo  fpatio  Toias  mi- 
nuti  recundi  ;  eritqne  correAio  ex  variatione  S 
oriunda  :zzmS  Sec  cofec.  s ,  ea  qnae  ex  j  <xitut 
zz  my  Tang.  0  Cofec.  s  et  demum  quae  cx  ir  reful- 
tat  zzmn (J  Tang.  0  Cofec.  x  ±  »  de  fignis  aa- 
tem  quibus  bae  corrediones  adficiuntur  heic  qoid- 
quam  monere  niiiil  attinet,  quum  fignorum  ratio 
pro  cafu  quouis  fiogalart ,  leui  adhibita  attentione 
innotefcat; 

His  de  ipfa  Methodo  qoa  compatum  ioiai, 
praemonitis ,  fubiuogam  Elemeota  ,  quae  pro  iDeuo- 
do  calculo  parallazium  ex  oouis  Tabalis  Lunae  Cel 
M.aytH  deduxi: 

A  i^^a  die        Temp.  medio  Fiirifioo 

8*.  +8'.  30" 


A(cenfio  Solis  reda  - 
Longitodo  3    -    -  - 
Latitndo  ^  aufiralis  - 
Loogitado  fieilae  a  Tauri 
Latitudo  eiusdem    -  - 
Parallaxis  3  horlKont.  aequatorea 
Semidiamcter  3 
Mot.  hor  3  in  Longitudinem 
Mot.  bor.  3  in  Latitudioem 
t^g.  iLpro  Pettopoii 


ai7*.ai^  51'* 

4.  40.  a4,  2 

i.    tf.  38.   3,  s> 

5.  a8.  47,  8 

54'.  P 
»4.  44.  o 
37»  5 

P,  PP83B57 


10*4«'.  30" 
aif7*.^6'.45* 

4,  48.  3<5,  ^ 


tf7>fl 


His 


His  «dtiibhis  elementis  pro  obfbnMtionibus  dt* 
fiantiarum  PtliHcii  t  limbo  Ltraae  illoftrtto  et  emec^ 
lione  eiusdcm.  (lellaey  leqoentes  inucni  «^nntitatei, 
pro  Parallaxi  Loogitudinis ,  difierentia  appfirenti  La- 
titudinom  ficHae  xt  Looae » ~  ncc  non  femtdiamea» 
LuBse. 


* 

iSemi^  ^ 

Diflant  limhi 

Latit 

H  t  flellt 

1 2\  a'  1  9 

6  •  *9  >  4 

»4«  5*  »  3 

A  •/  ^^11 

Z  X  •  50 

II.  51,  I 

3«,  4 

5*»'  3 

fto.  59 

tii 

35»  4 

5«»  4 

1 V,  ,  -  • 

I X.  23,  4 

39»  a 

52,  4 

iv.«  10 

V 

m  m           *  ^  Q. 

XI.  0- 

5*»  5 

*/•  3^ 

VT      »  ^ 
Vl#  ,   •  • 

I  !•     •Of  3 

4*»  7 

5«,  5 

*7.  4 

*o»  54»  * 

-  VIII.  -  - 

.  IX.    •  - 

m 

10.    «j  4 

57, 4 

.5«,  7 

II.  50 

X.  -  . 

• 

S^.  55,  3 

58,  6 

5a»  7 

TI.  15 

XI.   -  - 

SL  4«»  0 

7.   .0,  2 

52,  8 

10.  47  ' 

XIL    -  - 

m 

9.  +0,  P 

«.  9 

5V8 

10.  8 

XIll.  vr  - 

m 

p.  2p*  2 

4,  I 

58»  8 

9.  3» 

XIY. 

«•  ^P»  3. 

I 

ja»  9 

8.  3^ 

XV.  :  - 

p.  «0,  I 

3,  0 

5«,  9 

-    7.  40 

XVI.  -  - 

9.    0,  4 

10,  0 

53»  0 

7.  18 

XVIL  -  - 

m 

8J  29,  9 

15, 

53,  I 

4.  56 

XVllL  - 

m 

,  .8.  to^  0 

17,  5 

53,  1 

4.  43 

XIX.  -  - 

7.  48,  6 

22,  8 

53,  a 

'    2.  23 

efflerfioQC  flellae 

aa»7 

54,  0 
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Hiac  crgo  (cqattttsi  ctciaotor  cxpfcfiioaes  pro 
teiD^rc  cooittc&ioois  Lona&  cam  Palilicia 


Tempus  coniunBimis^  verm  Petropoli: 


!• 

.-o,a7.J'+o»^T»' 

11. 

33.  « 8  +  2,otf 

—0,38 

+0,0» 

IIL 

33.  0  +2,07 

—0,40 

+  0,70 

IV, 

3*-  3<^  +2,07 

-o,4t 

+  0,73 

V, 

32.  24,.*)'2»o8l 

-0,4» 

+  0,74 

VL 

32.  4J  +«,oS 

-0,43 

"  +  0,75 
*-o,70 

VIL  • 

'33»  32  +2,08 

-^0,44 

VIIL 

+0,79 

IX. 

-^0,53 

+  0,79 

X. 

y^.  42  +2,  10 

-0,54" 

+  0,80 

Xf. 

S2.  45  +2,ir  ' 

+  0,80 

XIL 

32.  40  +2,11 

'-o,5'7 

+  0,81 

XIIL 

33.  4  +ft,i!i 

-0,59 

+0^81 

XIY. 

•   S2.  47.  +"2,14 

+oj8* 

XV. 

'  3».   X  +'2',i3 

— oi<S^4' 

+  0,83 

XVL 

-32^27  +2,14 

-o,<J7 

+  O1S3 

XVIL 

.:32.    9  +2,17 

-0,74 

+  0^85 

XVIIL 

32.  j?o  +2,1 5 

-o-;77 

+  0,85 

XIX. 

32.  40  +8,26' 

-o',87 

+0, 94- 

Ex  Emerfione 

xa*.  32'..4i"  r  2,  33...^  +  !^  i3.J'-o,  ^7.  ^  , 
Si  ex  omnibiis.cxpreflionitnil  .pro  tempoTe  conmn- 
Aionif  ,   quas  menfurae  didantiarum  -  praebuerunt ,, 
joedi.um  colltgatur  ,  pradibiC  haec .  expreibo  : 

32'.  44"  +a,ii.  ^-o,  55.^+0,80.  ir 


^aae  coh^bfaaci  cdm  «^xprelfeoirb  ex  temp6re  ijmerfio- 
nis  deduAa  ,^  dat  teiTipuS'(ioul\indlioQis  Ltia^e  ctiin^ 
A  Tauri :.  .,         ;  ***  '*    "  .   '  "  *  • 

.    1 2*.  3 W  -P>  I  li  ^       ^^.'^'T c*»^'!»*^^-.  ^  :  i 

Ex  lils  autcm  Wiilotibiis  pro  tcmjicjte  coniundiotiis,' 
colligi  poteft  corredloiTes         •ir  tuio  negligi  pofle 
et  correAionem  quidem  Latitudinis  cui  maximum^ 
plerumque  moWntum  tribuendum  eft     nullius  fere' 
«fle- momenti  ,  ISItem  haec  conclufio  rite  fibi  cdhr' 
Habit  fi  exprelfio  'ex   menfuris  diftantiariim  elicita' 
\eritati  fif  conformrs,    Quum  vero.inter"  valores  ex' 
quibus  medium*  ibmendo  de^udla  eft,  honnullae  plus' 
iufto  diftrepept ,  excliiddnnus  prim  oWcruiiWODcai  VII 
et  XV,  quo  fa<^o  medium  ex  leliquis   dabit  tem.« 
pus  yerum  coniundionis :  12^32'.  43"  ad  Meridia- 
num  Petropolitanum.'  "Licet  aute"fn  alicui  \idere- 
tut ,  ne  hoc  quidcm  momentum  omnimodam  me- 
rerl  fiduoiam  ,  liincque  exciudetidas  cenferet  obierua-^ 
tiones  11  ^t.  XVII ;  medium  itUqoaxumMquindeoimt 
nihilominus  dabit  idem  tempus  coaiunftiodisl  £1^., 
32'.  43",  de  quo  quidem  iam  nullum  amplius  du- 
biam  fiipereflb  poterit ;  ex  quo  omnino  colligere  li- 
cct   momentum   pifb  tempore  cdniunctioBis  fiipra* 
eichibitum    x£^3.2'.  42  vix  in  vllam  fufpicionem 
erroris  venir«  p(^,-nifi'  fi  forfan  circa  redudttonem ^ 
moinentdrum  obferuatorttm  ad  tempus. .verQm'^  er«' 
ror  vnitts  vcl  aheirius  fcrupuli  fecondi  mdiici  po- 
tuerit. 


Kkkk  2 


Qpam 


6U  OBSERVATIONES  ASrRONOMlCAE 


Qpum  igitur  tempos  cooiuodioois  Palillcii 
cnm  Luoa  cootigcrit  Petroppli  die  t..  Nouemb. 
12^3«'. '4a''  Temp.  vero,  (ui  tempote  medio  Pa- 
rifioo  lo^  24'.  ft9'S  fi  LoDgttodo  Paliiicii  fuppor' 
fitt  a'.  6*.  3S'.  ^",9  rite  fe  luBeat ,  qoum  Tabulae 
Loosres  M^ytri  pro  hoc  tempore  deot  LoDgitodi« 
nem  Looae  s'.  6**.  3S'.  97^  3  ,  inde  inferre  liceret 
has  Tabolas  peccare  in  ezcefio  23''  lcropolis  fecoo* 
dia.  At  qood  Latimdiois  corre^ooem  attinet»  &• 
cile  liqoet  modo  Latitodo  a  Taori  $*.  iS'.  47",  8 
rite  fibi  cooftet ,  Latitodini  Lonae  fenfibilem  erro- 
rem  vix  ioefle  pofle,  ideoque  ex  oofiris  oblenu* 
liooiba&  haoc  dedocimus  coQclafiooem  i 

Conhmaimm  PaBBcu  cm  Luna  contigifBt 
A.  1773-  dic  r  Nov.  10^24*.  29"  Tcmpu  med.Pari8» 
oiftcntc  tor^tuduie  PaHScii  ft  Lmte  »^  6^3  8'- 3".  9 
ct  Latittidwe  Liam  AufiraB  4.  41.  9,  a. 

Ffoeterea  hinc  pctet  immerfionem  Pali^cii  contigis- 
le  Teofipt.  vero  Pecropolitano  xx^  52'.  3'  ,  quo  tem- 
pOftt  Ltioa  mibibos  tegjebatur. 

»  -  '  *  •  •  • 

Si  diearam  loco  Loaae  ez  Taboli»  defiimto, 
«d^Ceiitar  pertortntiones  ex  aSionibo»  Plsnetarom 
QCiondae  y,  qoae  loco  Solis  adplicari  ihleQt  f  qaod 
"Oronino  ficri  oecefie:  efi ,  4mn  loobs  Lunae  ad  ftel'- 
lam  fixam  refenor;  corredio  I«ogitBdinis  qoae 
fopra  efi  iooCota  23";  noa  amplinsi  fiet  flMior  quam 
7  rcrupoloram  fecuodorani. 


AN.  1773.  PETRQPOL.  INSTlTVTAE.  tfa^ 


In  expreifionibus  fapra  allatis  pio  tempore 
coniundionis  Lnnae  cum  Palilicio ,  quas  ex  inen>^ 
furis  diftantiarum  elicuimas  ,  quantitas  $  inuoluit  ; 
non'  Iblum  corrcdlionem  femidiametro  Luuae  tribuear' 
dam ,  Ted  etiam  corrediooem  <{ua  Tnaqiiaeque  di- 
fiantia  a  limbo  obferuata  opus  babere  poterit  f  tx . 
qao  lotelligitur  qiiantitatem  Banc  S  pro  diuerfis  ob-. 
fenMtioaibos,  Talde  diuerlbs  valores  iortiri  pofle^ 
Itamto    auteoi   medio  plurimamm  obitruationum 
coofidimas  fbre ,  yt  corirediooes  ijsfis  menfiiris  di* 
flaatiarom  tribuendae  proxtme  fe  defiraant,  Iblaque 
lemaneat  corredio  (emidiametri  Lanae,  faltem  fi 
obftruationes  iafirotocoto  omoi  rigore  verificato  tn* 
fiitotie  fiot^    Oeterom  qood  noooullae  diftaotia- 
rum  menforae  a  oobis  capcae  io  maiori  quam  ao 
fecoodorom  fiierint  errore,  oubibusy  qnibu»  Luna 
paffim  tegebatur  adfcribendam,    Immo  fi  duo  aac 
qoatuor  harum   obfematioaaoi   feponaduut  p  zeli- 
qoarom  cooienfus  taotu»  eft,   vt   iorar  dubitar» 
liceat ,  an  odenfurae  difiaotiarum  micrometris  ot* 
dinariis  captae  ad  tantam  pertiogere  qiictDt  pfao^ 
dfiodfeoi. 

Obieruationes  difiantkrara  T  et  II  9  Tzuri  t 
.  limbo  Lunae  >  computo  (ubiicere  mioos  oecel&rions 
duxi ,  quippe  quum  hac  meitfurae  capiae  fint  prO' 
pe  ad  cooiooftfones  ap^nente»  harmn  fixamm  cam 
Luni  y  qoare  ex  ifti»  obferuatfoniM^  fpfum  tempos. 
flooiaodioois  Luoae  cum  hi«  ftellis-  fixi»  minu»  ft^ 

Klkkz  liciter 


^^30  0B5.  ASTRON.  AN.  i773.  PETROI*.  INiT, 

Ikiter  determinatur ,  fiquidetn  minimus  errbr  ia 
dlftantiis  meDfuratts  commiflus ,  inflgnem  errorem 
iri  tempore  coniun<AiQnis  producet;  valde  tamea 
vtiles  haberi  poterunt  liae  obferuationes  ad  deternni- 
nandam  Latittidinem  Lunae  ,  quae  fatis  exaflre  con* 
cludenir  ex  diifabtia  miaima  apparente  (lellarum  a 
limbo  Lunae. 


DETER- 


DETERMINATIO 

LONGITVDINIS  ETLATITVDINIS 

QVQRVNDAM.  MOX.DAVIAE  ET  WALACHIAE 
•  lOCORVM  DEOVCTA  hX  OBSRRVATIO:- 
.  NIBVS  A  lOHANNE  ISLENIEFW 
■  iNTsn  VTIS. 

•    . .         -         •       .  •  ♦  I  ■ 

Airccore 
:^TEPirJNO  ^rMOVSKU 

Re4euntem  ab  o6(eruatiorre  Tranfitus  Vcneris  per 
difcunn  Solfs  lohannem  Isknieff  Academia  Scien- 
tiarum  Moldauiam  ablegandam'  dffe '  cenfuit ,  Tt  Ibi 
perficiendae  Geograpfiiae  iucumberet.  Quanto  ftudio 
et  Tdiligentia  raunere  lioc  funilus  fit  Vir  Cl.  e;x  ob- 
&ruationibus<  referendis  ledore»  perfpicient. 

Obferuationes  iii  Bendcr  inftitutae: 
.  ,  Anno  1771. 

Fro  Latitudine  definienda-..  ^ 

Dcfuit  occaffio  Viro'  CL  «rroTem:  quadrantir 
Bic  definiendi ;  quaelTuIt  eiim  ante  fiac  Tobolii  ct, 
deih  Moldauia  redux  Kiouiae  f  -  ibl  errorem  qua-i 
drantis  ab  altitudinibus  obferuatis  fubtrahendum  re- 
perit  5'.  43'^  hic  vero  5'.  40".  Quare  omncs  altitu- • 
dtnes  infra  -  reccnfitas.  quantitate  5'.  42"  mul^atav" 
fiftimusi. 


f3*  DETERMIKAT.LONGIT.  ETLATIT, 
Altitudiaei  SdUs  meridifnae. 


Dies 
obfero. 

Alt.  limb.  Q 
foper.  corr. 

Kctr.  Br. 
— pariU. 

OUs 

.JJcdiD.  OLtt 
-  Attftralis 

Lacicodo 

oa. 

« 

ir.  — 

■4.  oef. 

N«vi. 
«»  _ 
J  • 

34.  56'.  8»'' 
34.  33.47 
34.  II.  37 
28.    3.  13 

«7.  45. 18 

»'.14",  7 
».  »5 
1.  17  ' 
I.  39,  a 
1.40»  3 

i6\  5«, 
16.   5,  3 
16,    5»  6 
xo,  9 
\6.  xo,  4 

8".  3»'.  »So 

8.  53.  «9»  » 

9.  15.  «5. 
15.  S3.  4.X. 
15.  4».  15. 

46'.  49'.  33* 
46.  50«  13 
4^.  50.  20 
4^  50.  54- 
46.  50.  17 

•bfera. 


Notnia.  AUit:d(cl>. 
Stellar.  I  corred. 


Pro  defioicnda  decHQatione  SoUs  meridiei  com^ 
petente  afliimta  eft  di£Kireacia  meridiaoorum  inter 
Lutetiam  Parifiorum  ec  Beoder  49'. 

fteieda  prima  determinatioae ,  qnippe  qoaeib- 
omnibut  reliquis  nimium  diflencit,  medium  jrdiqua* 
rom  dat  46".  50'.  94''. 

Altitndincs  meridiaoae  ftellaroro  fixarom.. 


Fhoinahan  i3*.3  3'.?  5" 
et  AquilaeUi.  27.  24 
Phomahan  iz.  23.  54 
Photnahan  i2.  23.  54 
Photnahan  is.  23.  54 
^  Aquilae  ji.  27.  3* 

  L  Aodr.  pi*  o.  7 

iC  Arietisltf2.  ;i.  29 


oa. 


ikcl.  btcll. 
ad  J77I. 


4? 
4.  itf 


-  45 


8.  itf.40,  4r 


19»  527.  4>  »* 
2^,1  ip.  41.   t,  7fc 


fraec 


ketr. 
BratJI. 

-  4'.  I  «'^ic^^i^ic^S^a.h- 1+''  8 

30.  4P.  4tf> 


Aberr. 


•10 


—  14,  tfH-  O, 
-14,  0]p»-  O, 


•+-7,  $»4*.  50.  a« 
—  <5,  84«.  50.  J7 


—  ip, 

—  15,  7.-»-  3. 
-I-I7  )^-Xi, 
■♦-I5>  2-+-  7, 

JMcdiam 


Ladtado 


— «,  «Utf.  50. 5tf 


4^ .  fo.  8t. 

Hioc  Latitndo  vrbia  Beodcr  ftatoi  deberet  4^%  50'* 
39^  Verom  ex  infra  refereodis  eam  aliqoot  fccun- 
dis  miooeodam  eflb  Tidebimos,  . 

Obfo- 


Obfcraationes  pix)  Longitudine  definifinda;' 

Obferuatlones  Satenitqip  louis  ioftitutae  funt 
ixloQ  Dolbmdiano  deccm  pedes  longo ,  'eode'm  .fciiicet . 
quo  Vir  Cl.  tranfitum  Veneris  per  dtteum  SoUs  ia 
lakutsk:^  obferuauerat. 

DieU-  Oa.  obreruata  e0Iinin.IIf.Sat.  %  S^ix^5V't;T. 
if.  -  Em.  J.   Sat.    6,  a+.  3» 

":m.    ..  ,  En»-  !•   Sat. 8.  ao.40« 

Media  iarnm  obferufationam  praeflintior  t1« 
tima  afleritur ;  verum  cum  huic  refpondcns  detur 
Tyrnauiae  obferuata ,  ab  ea  initium  &ciam. 

I^e  t^Sa  En>.  1.  SlteH  7t    7*.  3»'.  3»''  Tymauiac 

S.  20.  40  '  Beader 

Difierent.  merid.    o,  48.    %  .  . 
Long.TyrnauiaeaLutet.Par.  i.    o.  $$  ' 

Xongiiudo  B^nder      ,        s.  49.  .  3/ 

OUeruatio  Tyrnauienfis  demanflrat  momentam  Ta^ . 
bulare  a  Cel.  Wargeniim  computatum  a  coelo  aber* 
T^ft '  —  i8".i  affumere  igitur  licebit  (khrie  momen- 
tiim  acf  diem  Jf.  Od.  a  Cd  fr<zrg«i/iw  conqputatuni 
35'.  10'*,  toiidem  miniitis  lecundis  aberraturum; 
Quare 

erit  correduin  -  -  -  4*.  35'.  a»"  PariC 
Obferuatum  eft  inBendcr   jJ.  24.  3*  ,  .... 

Longitudo  Bender  i«  49.  4> 

T^oiH.  XVXn.  Noa.Comm.       L 1 11  Vnde 


Dies 
obferu. 


Dec. 


Nomina 
Stcllar. 


tfj^  DETERWINAT.  LONGIT.  ET  LATIT. 

Vflde'  apparct  LoDgttudioom  Trbis  Betider  a  tneri- 

diano  Parifino  computatam  efle  i*.  49'.  3!"  fiue  ia 
gradibus  27^  15'.  52*,  ct  a  meridiano  primo  4*7*. 
15'.  S^". 

Obferuationes  in  Akerman  inftitataa 

.  Altkttdrrxs  meridiatYOfe  fktlhr^m 
'  Anno  I77I- 


Altit.  Steft. 
corrf^ 


QfiOrionis  51*^  p/.  jQ^' 
Atdcbaran^p.  $0.  28 

 R-igcl       Ij^  20.  20 

e  Orionis42.  2.7,  •  8 
^,-  iflpOrionis  5i.   9.  J^Z 


^  Dccl  Stcll. 
ad  1771.  . 


34.,  016:    I.  58  * 
7.  20.  56 


1.  20, 

.4« — c 


Abcrr 


-+-7,  ^-^U  c 
-+^1,  4 


1:^2-,  7 
■2,  c\ 


Nut. 


Latitudo 


—  4,  04(^.  12.  II 

->-5,  P46.  12.  o 

—  tf,  ^4^.  li.  59 


Mcdium     [4^*  I2.  4I 


Altiiudities  Sulis  ineridianae 
Aana  1771. 


Dies 
obferu. 

Alt.  limb.  0 
fuper.  €orr. 

Kefr,*JiradJ; 
—  parall. 

sUidm. 
Olis 

UecL  Olis 
Boreal. 

Laticudo 

•5.  Apr. 

IT» 

'» 

IJ. 

2  .  .  Apr. 

5<y.  41.  »5.. 

58.  B 

s  9.  40.  > 

1.5'.  55",  8 
iSr  55,  3 
X5.  53>  <5 
»  5.  5?»  9 

1x^25'.  47" 
12.    tf.  3  2 

14.  41.  26 

15.  35.  42 

12'.  6«,  5 
4(5.  I  I.  46,  t 
4^.  1 1.  42»  c 
4(5.  11.  5<5 

MeUium  '4<^.  1 1»  i*. 

Qaamobrem  Latuudo  Yrbis  Akcrman  rotonde 
ftatui  poteft  46*.  xa|,  .o".  ' 


Obftr- 


J 


QVGRVNDAM  MOLr^;ET  WAtACH.)LOC.  6^$ 
Obferoationes  pro  Lorigittidifle  i^^finiwida. 

Die  ij.  April  Imm.  IJI.  Satell.  'it  i6\  13'.  $6"  t.?» 
TvSu  II.  Satell.  7t  15.  59.  4*. 

Prior  obferuatio  ex  mente  Cl^  Isknieff  priie- 
fiaotior  quidem  eft  pofieriori ,  -  verom  deficientibus 
Ttrique  correfpondentibus  p()(lerior4&  tutior  e(2  com- 
paratid  cum  momento  tabulari.    ObferaaeiOQes  fe* 
cundi  Sateliicis  hoc  anno  ioftitutae  et  a  Cel.  War- 
gentino  cum  Tabulis  collatae  monfttant  mehfe  lu- 
nio,  lulio  et  Augudo  illas  a  coelo  aberrare  i\'  in 
cxceflu,  menfe  vero  Septembri  et  Odobri  a'  et  vl- 
tra.     Vt  igitur  cx  oijferuatione  U.  Satellitisf  certam 
quodammodo  determinationem  impctremns,  monnen- 
co  tabulari  ad   meridiannm  Parinnum  a  Celebei^r. 
Wargentino  coroputato   14*.^'.  37"  applicemua  cor- 
reAionem  —  1'.  30" ,  et  prodibit  Longitodo  Aier- 
niati  il  meridiano  farifino  coropatata.  1*.  53'.  35* 
£ue  in  gradibus        23'.  45''  et  a  fheridTaao  ptxtm 
48'.  aa'.  45^^. 

Determinatio  ifla  vni  eldcmque  non  Tatis  cer« 
tnt  flibftruationi  fuperfirtida  eft;  in  conficiendis  igi- 
•cor  mappis  Geo^phtct»)  illa  «unn  Longitudint- 
tut  alioram  locorum  miouft  quadrare  reperiatur, 
jvoiul  omnl  dubio  ab  ea  atiquantum  recedere  licebit. 

Dedinatio  acus  magneticae  diebu^  l\  •  et 
Aprilis  obferoata  eft  o**  25'  verfus  Occidentem. 

/ 

LIU  a  Obfer- 


.  ^35  BETERMIN^T.,  IjONGlT.  tATIT. 

Obferaationes  in  KMia  Noua  inftitutae 
.  Anno  J772. 

Pro  definienda  Latitudine. 


Dies 
obferu. 

Akitlimb  Q 
fjuper.  cdrr. 

Refr.Bradl. 
—  parall. 

i  Diam. 

.  Olis.- 

^eclinat. 
Olis 

Latitudo 

tV.  Maii 

X 

63.  37.  9,5 

«5'.S0",4 
15".  50,  8 

»8.  33.  57 

18.    48.  22 

45'.a<^'.J3* 
45.  atf,'  18 

Die  I,.  Maii  altitudo  meridiana  Antaris  6b- 
.feraata  eft   ib'»47'.  41",  quae    errore  quadrantis 

^  5'.  4a"  et  Refradtione  a'.  4<5"  corrcdl;a  fit  1 8*. 
.39'.  13".  Declinatio  Antaris  ad  177*.  cft  a^*.  54<. 
.43"  Auftr.  et  ad  diem  obferuationis  +  3">  3  Praec 

4-  3",  X  Aberr.  -  5'',  t  Nut.  Hinc  <fecJii)atio  ap- 
.parens  a5*.  54'.  24",  3  ec  Latitudo  quaefiu  '  45*!. 
.a6'.  a3". 

^  Quare  Lttitudo  Kiliae  Nottae  rotunde  iktai 
poteft  45*.  '  .  !  . 

Obreruationes  in  Ismail  inftitutae. 
Anno  1772. 

Pro  definiendd  Latitudine  Isihail  mulcae  inr 
Hittttae  futtt  obferuatibnes « .  ex  quibus  ad  fcopum , 
iquem  ttobis  pfopOnimus «  obtinendum  eat  tanimn  adt 
^ibebimus ,  qiiae  nota;  bonftaci*  1  O.  Iskmeff  iofi* 
jSnitae^funt.  Ad  computandam  Declinationem  pro 
meridie  'Ismailenfi  a(tumta  eft  difileretitii  mefidiaii<>- 
rum  Pariiienfis  et  Ismaiii6nfis  1'. 


-7-  O 


QyORVNDAM  MOLD.  RT  WALACR  LX)C  C^}f 
Alcltiidiaes  Solis  meridianae*'  / 


JJICS 

obferu. 

Alt.  Ihpb.  0  fcCefr.  Biadl 
.  fuper.  corr.  | parall. 

01»* 

JUalllUuU 

11.  Maii 

12.  MoA  • 
<.  Itm> 

f  •  ~  ' 

65^27'.  31" 

66.  21.  3 

<5<J.  30.  12 
tftf:  48.  35 
67   13.  16' 

67.  20  24,5 

.  21,  5 
21,  3 
21,  0 
20,  <5 
20,  4 

'5'.  48",  8 
15.  48;  0 
•5-  47,  9 
'5.  47.  6 
'5.  47,  2 
'5.  47,  I 

^o  32» 
21.  25.  33 
21   35.  9 

21.  53.  12 

22.  17.  34 
»2.  24.  52  ' 

45".  20^41'' 
+5-.  20.  39 

45.  ao.  46 
45*  20.  27 

45/20.  35 

Medium    4.5.  zc.  42 

Altitudines  meridianae  (lellarum  iSxarum. 


I  Dies 
Dbferu. 


is* 


1.  IlM. 


Nomina  Altit.  Stell. 
Steilaruni  |  corrf 


«  Virgints 
CLibrae 
CScorpit 
«  Scqrpii 
Virgini 
tt  Virginii 
»  Librae 
CUbrae 
CSeorpii 
tt  Scorpii 


36.  8.  3« 
25.  3i<  o 
18  47.  3 
34. 42. 10 
34' 42-  8 
3P.  35-2  3 
3<y.  8  23 
25.21.  7 
18.47.  3 


Refr. 
Hradl. 

I.  18, 
I.  58, 
2.4«, 
I.  22, 
J.  22, 

J.  40, 
I.  18, 
I.  58, 
,2.  4ff. 


Decl.  StelL    ^raee.  |  Aberr. 
ad  1772. 


p°.57'-+p''.<yo;- 


Nut. 


8.  31.35,  5«.-t-y,  2-»-4,-8 
IP.    P.48,  3 «'-»-4,  «f»-3,  7 
Op5'54.22,  9  «.-4-3,  a-»-3,  4 
-+-7*  8-1-5,  5 
-4-7,  sh-Sy  3 

-+-<y,  2K-5,  4 

-4-5,  8l-»-4,  o 
-+-4, 


4$*.3o'.47". 
45.  21.  O. 

—  4,  545.  21.  7- 


—  2 


«5.  4.4P»7 


-4-3. 


,  P 


•5, 


—  2, 

—  3, 

—  4. 

—  5, 


Latitudo 


45.  2t.  19. 
45.  21.  8. 
45.  21.  >0. 
45.  21.  18. 
45.  21.  13» 
45.  21.  O. 
45.  21.  18. 


Mcdium   -   »   4;.  21.14. 


Kotari  bic  merctor  >  quod  Latitudo'  ex  altitudini- 
bus  ftellarum  dedu^^a  maior  prodeat  quam  ex  aiti- 
tudinibus  Solis;  et  fi  omnium  rationem  habere  Te** 
limus  Latitudo  Ismail  media  prodtt  45*.  »t'. 


LHl  s 


Obfer- 


^38  DETERMINAT.  LONQT.  ET  LATIT» 


Obferuatibnes  pro  definienda  Longitudine. 

Die  V;SSl'  Imm.  I.  Satell.  Tf      15*.  o'. 
—  Innin.  II.  Satdl.  2}      1 5.  37.  4+. 

Prior  obfcruatio  praeftaotiori  eft  pofleriori;  nam 
huic  obfuit  luinea  crepufculare  iam  fatis  intenrum 
et  ros  deciduus  Titrum  obiei^iuum  tanti(perd)fu(aios, 
quamobrem  nnomentum  Immerfionis  II.  Satellitts  iu« 
flo  citius  ob(ej:uatum  ilt  necefl^e  elb 

Immerfio  I.  Satellitis  die  V.te^m?  inxta  compn* 
tum  Celeberr.  Wargentim  ad  meridijnum  Parifinum 
eft  x3^  xV.  Vnde  Longitudo  Ismail  a  Lutetia 
Parifiorum  computata  fbrct  i*.  45^  x<J",  fi  ccrti  cfle- 
inus  de  conlenfu  Tabularum  cum  coelo.  Proxima 
huic  Immerfioni  obfcruata  Parifiis  die  X^S.  *5*» 
y.  32^'  indicat  Tabulas  peccace  integro  minuto  pri* 
fno  in  defc^u ;  qoare  spplicata  bac  cbrredbone  Im« 
mcrfioni  ad  dicm  »%  Maii  e  Tabutis  depromtae, 
prodibit  diff.rentia  meridianorum  Parifieofis  et  .Is-> 
mailenfis  46^  it^',  Verum  fi  confuiamus  obfer- 
Taiioncs  eiusdem  Satellitis  per  integrum  annnm  di- 
-f erfis  in  locis  inftitntas ,  et  a  Celeberr.  Wargemim 
cum  Tabulis  fuis  collatas ,  videbimus  eas  n  plurimum 
paucis  fecundjs  nnog  19  exceflu  ounc  indefedu  s 
coelo  aberrare ,  et  rariflime  erroreA^  ad  dimidiam 
minuti  primi  afiiirgere;  crediderim  itaque  correftio- 
ncm  fupra  a<&ibitam  efle  iufio  maiwem  ,  et  cfifife^. 
renttam  meridiiiaorum  Parifienfis  et  Ismailenfis  ali' 
quot  fecundis  efle  minuendam. 
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Die  V;",S  Immerfio  IL  Satcllitis  Iduis  iaxta 
Tabnlas  Celcbcrr.  FFarg^tim  ad  meridianum  Parifi'- 
num  eft  13*.  5  a'- 15",  applica&i  Vero  corre^lione 
—  3c/' ,  prout  videre  eft  ,  >fbi  de  Long^jtudinis 
Akermaa  egimns  ,  fit  momentum  Tabuiare  Immer* 
fionis  II.  3acellitis  correAum  i3^  51',  4-5!^  quod 
coilatum  cam  momeoto  in  Ismail  ob(eruato  15^ 
37'.  44" ,  dat  difierentiam  mericfianorum  i*.  45'.  59". 

Vnde  concladere  eft  Longitudinem  Ismail  a 
meridiano  Parifio  computatami  fatis  tuto  ftatui  pofle 
i\^6'.  o"  fiue  in  gradibus  26".  30^  et  a  meridiano 
primb  46*.  30'. 

Ol^eruationes  in  Bukoreft  inftitutae 
Anno  1772. 

Pro  detcrminanda  Latitudine  ex  obferuationi- 
bos  Solis  Longitudo  Eukoreft  aflumta  eft  34'. 


Dies 
obfern.' 


Alt.  linnb.  0|Rcfr 
fuper.  corr. 


.  Bradl 
—  parall. 


1  s 

iua 

69  . 11*.  5'' 

18", 

8 

iV* 

<S9.    5.  +oJ 

18, 

S 

tfp.    2.  aoi 

8 

to 
JO» 

^8..  .  58.  50 

8 

lun» 

luU 

58.  45.  32 

X 

2S 
%  • 

59.  40.  22 

15. 

57.  43-  55 

s  Dinm. 

01  rs 


15.  +f» 
15.  +5, 
»5-  45» 
15.  45, 
» 5.  45, 
45, 


Decl.  ©fis  P  Latitudo 
'Boreil.    '  ' 

— rrTT/- 


5|23  .21'. 51 
523.  16.  32 


23.  13.  17 
23-  9.  35 
22.  5<J«  5 
22  50.  4<$ 
21.  54.  «3 


4^  .26^.50'' 
44.'  2(5.  56 

+4-  27.  I 
44.  26.  49 

44.  2<5.  37 

44.  2(y.  28 

44.  2(5.  35 


Medium     44,  2tf.  45. 
Alti- 


6^<!>  MTERMIBIAT:  tONGlT.  .ET'LAtn?: 
AltitudiDes  meridianae  ftellarum  ii^i^ariiin. 


Dies 
obfer. 

Nomina 
Stellarum 

Altit.  Stell 
Correft. 

Refr. 
firadl. ' 

Decl.  Stell. 
ad  1772. 

■ 

;|.Ian 

f  Librae 
S  Scorpii 
c$  Scorpii 
cc  Aquilae 
C  Scorpii 
a  Scorpii 
Aquilae 

2fi»  24.  39 
19^40.  4P 
53.  50.  52 
26.  24.  36 
19-  49'  SJ\ 
53.  50.  49 

l'.i5^7 

1.  53,  7 

2.  a8, 
41, 

1-53,  7 

2,  38, 

4^, 

8*.3i' 35",6A 
19-    9-48,  3 

25.  54  22,  s> 

8*  i<y.49»  B 
19.    p.48,  3- 
25-  54-22,  9 

8.  16.49 

'raec. 


Ab 


err. 


>  5 


3'-+-3,  4 
+  4,  4H-3,  i 


Nut. 


-3",2 


Latitudo 


44°.  27'.  21* 


-4»  7  44  27.  23 


■5,  4 


-»-8,  «1 


44-  27.  3« 


-«-8,  «44.  2ff.  jfo 
44.  27.  24 


■4, 

-j,  5^4-  ?7.  28 


4.4  76.  54 


44.  27.  Iff  ' 


.  Obferuationes  ^ftellflrum  fixarum  praefertim  eae^ 
quae  in  minoribus  altitndinibus  funt  captae,  coofia^-r 
ter  minorem  dant  Latitndinem  ,  quam  obferuationes 
ia  maiotibus  altitudinibus  inftitutae;  vi}de  conclude« 
re  licet  aut  Tabulam  refra^ionis  a  me  adhibitam 
hjs  locis  non  conueiiire ,  aut  ,  quod  veroQmiJius  eft, 
errorem  quadrantis  non  in  omnibus  pundis  efle  eun; 
dem.  Defici^ntibus  vero  obferuationibus ,  ex  quibus 
certi  quid  hac  de  re  condudere  liceat,  illam  Latltu- 
dinem  pro  vera  aflumere  confuitius  eft  ,  quae  pro.» 
dit  ex  pbferuatioQibu9  ^apti»  in  maioribus  alticu4i- 
oibus. 


Obferuationes  pro  definienda  Longitudine. 


Piell.  IuQ.Imm.II.Sateil.  7t 

;        Imm.  I.  Satell,  3^     13;  6,  53  obferu.bon, 

Obferuatto  II.  Satellitis  collata  cum  momento 
T^bulari  a  Celeb.  fFargeraino  computato  lo^  39'.  39" 

dat 
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dac  difierehtiam  ineridiaaoram  Parifieofis  et  Bukore' 
Aenfis  1*.  33'.a^;  quodfi  momeato  Tabulari  io*.5*'.a* 
applicemus  cocredionem  —  x^.  30"  ,  prodit  difierentiA 
meridianornm  qiiaefita  34.(.  32".  Tutior  tamen 
crit  determinatio  petita  ab  (^feruatiofie  primi.  Satet« 
Utis^  nam  eadeiii  Immerfio  obferuata  eft  Parifiis 
11*.  31'.  3  in  Clugny  11*  31'.  57" ,  yel  ad  me- 
Tidianum  Parifinam  reduAa  11^31'.  55"*  Tjrrna- 
Tiae  la^  32'.  25'"  Tel  ad  meridianum  Parifinum 
X  i^  3 1^.  2^',  £k  hls  ternis  momentis  fumto  me- 
dio  prodit 

Imra.  t  Sat.  die  {^ft    11*.  31'.  4»^'  Parifiis 
Eadem  obferuata  eft      13.    ^.53  Bukoreftl 

DijSiireiitia  meridianorum    1.  35.  12, 

£z  his  fequitur  Latitudinem  Bukorefii  (latui  debere 
34^  45^';  Longitudinem  vero  a  nneridiaoo  Pari- 
fino  computatam  23*.  4.S' ,  vel  a  meridiano  primo 
43°-  48'- 

Declinatlo  acns  magneticae  Bukoi;p(li  die  V.'  iiS: 
obferuata  efi  11*.       verfus  occidentem. 

Determinatio  Ladtudinis  Brahilow. 

Die  rV-  lulii  obferuata  eft  maxintra  altitudo 
Lucidae  Litac  83°.  20^.  23" ,  quae  refraaione  cor- 
rcfta  —  7"  fit  83'.  ao'.  16".  Eft  autem  declinatio 
ftellae  ad  initium  Anni  1772.  3»*.  34'-  S*?",  ^  Bor. 
Praec.  ad  diem  obleruationis  +•  1',  7  Aberr.  +  <S",  7 
Nut.  +8^5,  hinc  dcclinatio  apparens  38*.35'.  i4^5, 
vnde  Latitudo  Brahilow  45'.  14'«  58i". 
Tom.  XVIII.  Nou.Comm.      Mmmm  Eo- 


tf^ft  DETERMINAT.XONGIT.  ET  LATIT. 

Eodem  ^ie  obferuata  eft  maxima  altitudo  La^ 
cidae  Aquilae  53**.  2'.  quae  refradiooe  4&'', 
correda  fit  53°.  1'.  35^'',  4>.  Declioatio  llellae  ad 
initiom  Anoi  1772.  eft  8%  16'.  48'',  p  Bor.  cui  ap- 
plicata  Praec.  -f-  4",  4  ,  Aberr.  4-  3"»  8  Nut.  +  8",  7 
prodit  declinatio  apparens  ad  diein  obferuationis 
17'.  5",  8  et  Latitudo  quaellta  45*-  15'.  31",  4. 

Die  /a.  lulii  maxima  altitudo  limbi  Solis  rn» 
perioris  obferuata  eft  65**.  35'.  10"  quae  refrad. 
—  parall.  33"  corredta  prodit  65°.  34^*47" ;  Woc 
demta  ,  Diam.  Qlis  x  5'.  46"  fit  altitudo  centri  Qlis 
65*.  1.9'.  1";  et  cum  declinaiio  Olis  pro  meridie 
Brahili)W  fit  circiter  ao*.  34'.  3"  Bor.  prodit  Latitu- 
do  Brahiiow  45".  15'.  a". 

Sumto  medio  fic  Latitudo  Brahilow ,  45'. 
15'.  ao« 

Obferuationes  ia  Foktzani  inftitutae 
Anno  1772. 

Pro  definienda  Latitudine. 


Uies 
obferu. 


iuli. 


19 

>  >  •  lul. 
Aag, 

II 
?• 

«4 

JS 

s  •  ~" 

i6 

z  •  .~- 

Mt.  luh 


Altit.  limb.0 
uper.  correft. 


62".  0'.  3" 

62.  30.  3 

61,  58.  55,5 

61.  42.  57 

61.  &6.  18 

61.  10.  20 

59-  43^  0,5 


Kefr.Bradl. 
—  parall. 


aS,  3 
aS,  8 
a<J,4 
a<5,  7 
27,  o 
27, 


s  Diam. 
Olis 


X5'.47",6 
15.  47,  <S 
»5.  47.  9 
15.  48,  I 
•5.  48,  2 
«5.  48>  3 
li-  49»  3 


pecl.  Olis 
BoreaL 


Lutitudo 


18  .2  2'.48''45*.36'.5s" 
17.  SZ  4«  45-  38.  53 
17.  21.  24  45.  38-  4-3 
17^  5-  23  45-  38.  41 
49.  5  45«  39-  3 
16.  32.  30  45.  38.  2(5 

15-    5-  42  +5.  39-  o 


Keieda  penultima  prodit  Medium 


45  38.  5  J 
AJtitu- 
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Altitudincs  Stellarum  mcridianae. 


1  iDies 
obfero 

Nomin* 
Stcllar. 

Altit.  btell. 
corrcft. 

Re/r. 
Bradl. 

Dccl.  Stcll. 
ad  1772. 

Praec. 

zt.  lul. 

u  Aug 

26.  luUi 
^  Aiig. 

ec  Aquii. 
u  Li  rae 
u  Acjuil. 
06  Lirae 

52^30'-  5",5' 
82-  56^.  38,  0 
52.  39-  '2. 
82.  55.  23. 

♦J" 
7 

4-5 
7 

8*.i6'.4p. 

38.  34.  5J,8 
8.  16.  49. 
J8.  34.  55,8 

-^4",  8 

"♦-I,  4 
-f-4,  8 

-f-i,  4 

Abei 


rr. 


5",4-f-8",7 


I>,  8 
5,  7 


8,  7 


^atitu 


8,  <J4^.  38.43^ 


45-  38.  4i> 


Medium 
*  • 

Vnde  concludere  licer  Latitudinem  Foktzani  ftatui 

Obferuationes  pro  Longitudine  definienda. 

Die  II.  Iiiin  Imm.  II.  Satell.  7i      nKi  8^  22'^  bon. 

\^  Ifg.  ^^^'  I-  Satell.  14.  20.  50  opt. 

y.  —  Imm.  IL  Satcll.  -  -  -  14.  55.    4  ^o». 
II.  —  Imm.  I.  Satell. 15.  15.  a8  fubdub, 

Cum  omnibus  hic  recenfitis  obferuatioiiibus  dentur 
correfpondentes ,  iacile  eric  ex  iis  colligere  Longitu- 
dinem  >  quam  quaerimus. 

Die  ij.  lul.lmm;II.Sat.  obferu,  eft  Parifiis  10*.  39'.  39" 

Clugny  10.  39-55 
Stockhoimiae  11.  31.  35 
Petropoli   12.  31.  35 

jMomentis  his  reduAis  ad   meridianum  Parifinum , 
et  ,ex  omnibus  fumtd  medio  prodit 

Imm.  II.  Sat.  die  3^.  lulii 
Eadejn  obferuata  eft  , 


8,  6.45-  3g.  o 
45-  38.  50. 


diC  mer» 


1",  8  or. 
1*.  a'.s8"or. 
I.  5«'  58.  or. 


xo.  39*  41.  Parifiis 
\2.  18.  2  2.  Foctzani 


Dif&rentia  meridifloornm    i.  38.  41. 
M  m  m  m  2 


Die 


Die  *l:      Iram.  Il^Sat.  obftruata  eft  PariC  1 3*.  «7.  a^" 


tf44  DETERMIliAT.  LONGIT.  ET  LATIT. 

Dic  iV  iSi.  Imm.  L  Sat.  6bferuata'eft    1 3*.  3  3*.  ap*  PctropoU 

13.  20.  50  Foctzani 

Diflferentia  meridianorum      o.  X2.  39 
LoDgitudo  Petropolis         x.  51.  58 

IL  Dif^rent.  merid.  Parif.  et  Foctzan.   x.  39. 19. 

Di£  mer. 

Clugny   13.  17.  3^ 
Greifewaldiae   14*    1.  a.$   0^44/.  15! 
Stockholmiae   x^.  20.  xp 

Ope  di^rentiae  meridianorum  redudis  hisob* 
feruationibus  ad  meridianum  Pariiiuum  ,  et  ex  omaL' 
bus  momentis  fumto  medio  prodit. 

Imm.  II.  Sat.  ^ie  '1:^;^,  i3*.iy.a6"  Pariliis 
Eadem  obferuata  e(l  14.  55.  4  Fbctzaai 

III.  DiiE  merid.  Parif.  et  FOctzan.  x.  38.  38. 

Die 

wl^.  I Sat*  obferuata  cft  X3^3tf'.5(5"  Parifiis 

13.  37.  XX  Clugny 
15.       26  Petropoli. 

Fa^a  redudione  ad  meridianum   Parifinum  et  ez 
omnibus  momentis  fumto  medio  prodit 

Imm.  L  Sat.  die  fg:i"„^...  i3*.3<5'.48" Parifii» 
Eadem  obferuata  eft      15.  15.  28  Foctzani 

IV.  DifRr.  mer.  Parif.  et  Foctzan.    i.  38. 40. 

Sumto  denique  ex  his  quatuor  determinationi' 
bus  medio  refoltat  Loogitudo  Foctzani  a  meridiano 

Fati&no 
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ParlGno  verihs  ortiim  numerita  i*.  38*.  50^'  et  ia 
partibMa  circuU  «4-421  «  meridiaDO  prirao 
44-4ai'. 

Obferuationes  in  laffi  inftitatae 
.  .         'Anno  177!^. 

Pro  definienda  Latitudine  altitudincs  SoHs  meridianae. 
Alt.  limb.  G|aefr.  Br. 


Dies 
obfero. 


lO 

II. 

IX 
IS 
16 

•y- 


Aug. 


Au& 


fuper.  corr. 
54.  21.  $6 
5g.  5S.  3 5 


—  parallJ 


43",  8 
35,  » 

37,  $ 


c  Diam. 

Olis  

I5'.5i">5 
15.  51»  7 
«5.  51,  9 
15.  52, 


Declin.  Olis 
AiiAralis 


Latitttdo 


( X.  13*  59' 
10.  '53.  »3- 
I  9.  50*  35- 


Mcdium 


i«  .  Nomin. 
bru.  I  Stellar. 
\uz. «  Lirae 


)ies 
feru 

Aug 

  » Aqoiiae 

tt  Gipricor, 

Aug.  X  Lirae 
»  Aquilae 


Altit.  btell. 
corre£t. 

kefr. 
Bradi. 

Dcci.  Sieli. 
ad  1772. 

8i".27'.iV' 
51.  18 

«9-  3*«  9S 
81.  27.  ip 
9.  18 
2p.  38.  Jff 

8",  6 

45,  7 
3i>'S  8 

38».3+'.55",8 

8.  i<y. 

»3.  »4'  13»  7 

Praec 


5,  3 


Aberr.  |  Nut. 


Latinidc 


8  oH-8, 

h-  4,  iJks, 

8, 


-+-5,  41*-  4i 
— «,  71—  4,  8 


47*.  8'.  12" 
747.  8.  29 
S47.  8.  $2 
647.  8.  10 


^  o,    -1.»./.  «. 

-4-8,  7W7.  38 
■^8,   5147-  8.  So 


Hic  rurfum  idem  cuenit ,  quod  fopra  dc  obferuatio- 
nibus  in  miporibus  altitudinibus  captis  notauimus ; 
reieais  itaque  determinationibus  ab  obferuationibus  a 
Capticorni  petitis,  Latitudo  laiTi  ex  obferuationi- 
bus  ftellarum  prodit  47*.  2*5".  ^»0«  Latitudo 
lafli  rotonde  fiaiui  poteft  47*.8i'. 


tf4(f  DETERMINAT.  LONGIT.  ET  LATIT.  ctc. 
Obferoationes  pro  Loiigttu<$ne  definienda. 

Die  11.  Aug.  Em.  lll.  Sat.  louii  *  i5*:3a'.  15*  t.  t. 
—  f|.  Aug.  Em.  II.  Sat.  lonis  1 5.   4.  *  7. 

Cum  obreruatiooi  11.  Satellitts  r  detiir  >eQx)n- 
dens  Tyrnauiae  inftituta  ,  obreniationi  111.  bic  non 
immorabimur. 

Die  iS.  Aug.  Em.  11.  Sat.  14*.  ia^'.  »3*  Tymauiae 
Eadem  obreruata  eft  15.   4«    7  in  lafi 

Differ.  meridian.      o*»  39'  44>* 
Longitudo  Tyrnatiiae    i.    o.  55 

I      I       I    I,  n»  I      I  ■» 

Longitudo  laffi  a  Lut.  Ptr.  x.  40.  ^9»  ^ 

Eadem  in  partibus  circuU  s5°>  9'  45''  ct  a  meri' 
diano  primo  computata  45^.  9'.  45". 
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EXCERPTAE  EX  LITTERIS  A  R.  P.  COLLAS 
AD  STE?RANVM  RVMOVSKl  ANNO 
177«.  DiE  5.  MAII  DATIS. 


itto  tibi  obferuationes ,  quas  ab  initio  huius  An- 


jLTX  ni  R.  PP.  DoJHerw,,  Bourgeois  et  cgo  inftitui- 
mus,  vna  cum  obferuationibus  a  P.  DoUiero  XupcT  Co- 
metam  habitis,  qui  yifibilis  fuit  Anno  174^9.  menfe 
Augufto,  et  fub  finem  OAobris  eiusdem  Anni  denuo 
apparuit.  R.  P.  DoHierus  gratias  tibi  agit  pro  litte- 
ris  9  quas  nomine  Academiae  Scientiarum  ad  eam 
dedilli. 

> 

Exitum  Veneris  e  difco  Solis  Anno  i  ^69.  ob- 
feruauimus  ad  Vnutii  idemque  horologium  ,  et  in  mo- 
mentis  contaduum  ad  6^'  confenfimus.  P  Dolaerus 
magno  numero  altitudinum  Solis  correfpondentiuni 
in  motum  horologii  inquiiiuit;  Terum  Bi&o  quo- 
dam  tanta  perturbatio  in  illo  eft  deprehenfa ,  vt 
nequaquam  omnimoda  fides  obferuationi  iit  habenda. 
Horologium  hoc  (emper  pro  excellenti-  reputauimusi, 
et  P.  DolHerus  obferuationes  inftituens  ad  hunc  vs- 
que  diem  nihil  fimile  in  illo  obferuauit.  Nefcimus 
cuioam  caufae  fubita  mutatio  eft  adfcribenda. 

Cum  Europae  degerem ,  et  Lotharingiae  Muffi« 
ponti  in  Vniuerfitate  munere  Profeflbris  Mathe(eos  fun- 
^erer,  in  obferuatorio  nooiter  ibi  exftru<9;o  licet  non  nul- 


las 
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las  inftituerim  obleruationes ,  rerutn  per  trieonium  ] 
quod  hic  truifegi ,  iisdem  nusquam  vacare  mihi  li- 
cuit  i  a  laboribus  Aftronbmici»  decinuit  me  'ptaeci* 
pue  ftndium  linguae  Chinarum ,  cuius  cc^nitio  a 
Yiro  iam  trigihta  quinque  annos  nato ,  non  nifi  ma- 
gno  cum  labore  acquiritnr.  P.  DoBiero  muneri  mif- 
iionarii  praecipue  intento,  itidem  non  fuppedit  ttfflpus 
^uod  Aftronomiae  impendar. 

Occupationes  noftra^  noQ  permiiere  nobis  ob< 
ieruationibus  iftis  redndliones  adiungere,  nec  ex  iis- 
dem  confequentias  elicere ,  curabo  rmpoftcrum ,  fi 
otium  fuppetat ,  Yt  melius  officio  meo  fuogar.  Ve- 
nio  nunc  ad  ipfas  obferuationes ,  quae  funt  quin(^ue 
occuitationes  ftcllarum  iixarum  a  Luoa. 

In  obferuationibus  his  T(i  fumus  horologio  a 
luRam  k  Roi  elaboraro ,  et  collocato  in  condaui 
meo  ad  fuperficiem  foli  pro  more  Chinarum  exftio- 
&o:  ante  cohclaue  eft  area  domus,  fatis  commoda 
ad  obferuationes  inftituendas.  Ibi  pofitus  eft  qua- 
drans  circuli  trium  pedum  inferuiens  ad  capiendas 
altitodines  Solis  correfpondentes ,  et  nulla  obferuatio 
£ida  eft  ,  quin  ftatus  iiorologii  per  altitudines  SoUs 
correfpondentes  fuerit  txploratus ,  ex  quibus  nuoc 
meridies  ipfius  diei ,  in  quem  obferuatio  cadit  et 
diei  praecedentis  ,  nunc  meridies  et  media  nox  fiie- 
re  conclufi.  Praeterea  interuallo  ,  quod  ab  vna  ob- 
feruatione  ad  alceram  interccdebat ,  capiebam  multo- 
ties  altirudines  Solis  correfpondentes,  vt  .certior  eua- 
derem  de  vniformitace  mocus  horologii ,  ez  quibas 

per- 
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petfpeii  tiorologtom  non  nifi  leuibas  pro  ratione 
teflDperiet  muuctontbus  efife  obooxium.  Meliori  igt- 
tar  cnm  cooceflii  traafitum  Veneris  per  dilcum  Solis 
iib(eroauiflemus y  fi  hoc,  ooo  illo,  qood  virga  efi^ 
Aom  a  dilaciooe  pro$ci&eotem  corrigeote  iafiro&um 
cft,,.  vfi.  flitflemus ,  ct  ^uod  id  circo  P.  DoMcrut 
praeftrendum  elfe  ceofhtt. 

Occultatk)  Spicae  Vii^inis  1772.  die  76,  < 
lan.  mane. 

tmmerfionem  pofi  Umbum  Luoae  lucldum  P. 
Bourgem  et  ego  obleruaoimus  5^  28'.  ^p^^t  v.  lo 
momeoto'  Immerfionis  ad  fecoodom  vsque  confenfi- 
mus  ,  et  vterqoe  vidimus  fiellam  ioteroallo  aliquot 
fecuock)rom  limbo'  Lonae  iohaefifie , '  poftmodum  fii- 
bito  difparuifie.  Emerfio  iozti  obferoatiooem  P. 
DoW^s  contigit  tf*.  33'.  37*  t.  v.  P.  Bowrgeoit  et  ego 
obleroafiooem  tobis  15  pedom  ioftitoimos, 

Occuteatio  y  Scorplonis  die      laa  mahe. 

Immerfio  ftellae  ooik  eft  obfemata;  Hmerfio 
Tero  ad.  limbom  Looae  obfcorom  fecoodom  obfer- 
vationem  P.  Bourgms  et  meam  cootigit 

t.  T.\' 

Occnkatio  /i  Librae  die  23.  Febiwii 

Imnerrionem  P.  DoiBeru*  tobo  15  pedom  ob- 
feroaoit  ii^  46' .s^''; ,    Looa  .  prope  liorijEootem 
cxiftenie  et  limbo  eios  vodplaoiCf  |nterim  ttuBeo  eziftif 
Toiii.XViU.Noa.Comm.       Naob  mat 
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terim  Immerftonent  tardins  aliquot  fifcandb 
euenifle ;  nam  tempus  immerGon  s  jiniiotatum  eft 
illiid  quo  ftellam  confpicere  deiiir.  Gmerfionem  ad 
limbum  Lunae  bbfcurum  P.  DoIK^rus^t  ^iurgeois  et 
ego  obferttauimus  eaMifle  xi^  45'.  i8i".  t«  v. 

Occultatio  Y  Geminorum  die  10.  ApriKs. 

P.  DoIUerus }  Bmrgeois  et  e^o  Imroerfionem 
pod  limtium  Luaae  obtcUrUm  obTeytta&imu^  "^eilifle 
lo^  59'.  oV'.  t.  V.  F^a^V>ne^  iecundorum  originem 
dticunt  a  rcduAioae  temporit  horologii  ad  tempus 
TCrum  ;  interim  tamen  oon  di&ciie  eft,  Tt.bini  ol^ 
feruatores  ad  dimiditim  fecundi  cooieatiaQt »  praefer- 
tim  cum  Immerfionem  aut  Em^fipnem  ad  limbum 
Iionae  obfcurum  et  «d  idt ni  honolpgium  oUciuant. 

£aBbrfiontin  «d  ItmbilBi  liinae  Iiicidiiti»  obfer-* 
nni  telefeopid.  36  pollicutn  oupe^ra  iBioiftrot  fbnis 
Bertino  ad  nos  aaiflb.{  ilell^qii  coafpexi  c»^ 
1 2".  t.  T.  a  limbo  Lunae  iam  ieiuniftam  >  ied  tam 
flH^  idtei-uillo,  'tt  'evd#m  tlerfim  :£KUitfii>flein 
contigifle  certe  poft ,  1 46'.  4"  Wem  fcntit  P. 
boliierus ,  ilie  tubo  15  ped.  fteilf|m  tardius  prae 
ine  confpexit  i7",  'partim  ob  aberrationem  )uminis, 
cui  tijbi  antiqiii  funt  obnoxii ,  pahim  oib  incomjnQr 
ditatem  longos  tubos  traftandi. 

ii9.  ^AfKNJis  mandi 

Ifhtiierfio  iidn  eft  bbferuata ,  «ut  illa  etleBit 
^  Kttam  LUD^e,.  tiit  Yaport»  f^tt ,  qua  mimii 
■  '        •  •  ftella 


:\h  prope  limbam  Lunae  confpici  potuerit.  Bofl  or* 
im  Lunae  ob  crepufculum  matutinum  iotenfias 
-edidimusEmerfionem  quoque  obfdrusiri  non  ppfle;  |d 
rco  repofui  tubum  14  auc  15  pedes  loogum,  cunl; 
flTus  iam  eflem  /uflinendo  illnm  per  qotrtam  parteo| 
3rae.  P.  DolRerus  obferuans  telefcopio  30  pollicum, 
Jm'  itldem'  de  relinquentlum  illud  in  animo  haber*. 
:t ,  vidit  fleliam  ad  limbum  Luoae  obicuram  pror 
re  4^  2  5'.  9^'.  t.  T.  Non  obflantibus  debili  fle||af 
iminb  et  diluculo  fatis  diflinde  ^lla  conlpiciebatur.» 
t  Emerflo  cum  praecifione  obCerUari  potaesit , 
,  DoiHefus  oblerHatioot  non  maioBem  qiiain  -vnifi^ 
oindi  incertitudioem  in  «0^  milii  a&uciabat. 

;Qbieruaui  OQnQuUas  pba^s  E^clipfeps  l^n^^^ 
m  .cjwiigit  die  »3.  Od.  Anni  1771^.- fnediam 
^jftem  .cQDclufi  ex  altitudinilbus  Sdlis  correrpooden- 
bus.    En  quatuor  pbafes  quas  afle^uandas  cfle  e^ii- 

im^u4.   .    •  :  . 

Initium  Eclipfcos    -  1 1**3*^9''. t. t. 

. .  Dimidium  Ty^houis  io  vinbra.  xj,  ^i.  i  j,.^ 
Dimidittm  Tychonis  ex  Timbra  13.  9.47.  - 
Pinis         -    -    -    -  ;  -    13.  39  4^- 

fotum  efl  initium  et  flnem  Eclipfeos  rcagi^aeprae- 
fionis  oon  efle  capaces ,  veruni  obicruationem  Ty- 
lonis  pari  fiducia  ,  ac  obleruationem  fecuiidi  Satel-^ 
tis  ,  adhibendam  efle  exiflimauerim^ 

Finem  Eclipfeos  Solis ,  quae  contigit  mane 
e  ;«5.  Maa  4770    obferuaUi.^''.  xj>{*i;fi\^  35.; 

N  n  n  in  a  £z 


O&SERV  ATIONES 


£z  aTdtudiniboft  Solis  correfpQndeatibi»  die  s|  a 
SS  captts  conclufi  cempns  ¥erum  cc  mxm  hon>. 
lo^ii  y  quo  nutic  et  poflea  viiis  roni»  lotdiKnlbdi- 
p(eo»  eneoifle\  aefliinaoi  intra  i*.  32'  et  7*.  33*. 
'ftniationein  inftitoi  tobo  14  pedes  longa 

Obferttattones  a  P.  Dciikro  foper  conieaa 
Anno  tt7<^9.  inftitutae  font  micrometro  Ai^cug 
B«nc  tubo  fez  pedom»  nonc  qoatuor  pednniads;xm 
ObTeroattones  tnfeqaenti  tabola  confcriptae»  oce^ 
tltima  prodiere  fomeodo  mediom  doarom  auttiioa 
tt  ioterdnm  qoatuor  obferuationum  fele  iouicema« 
cipieotiom.  DoraoK  feconda  apparatiooe  repetitis  w 
bo»  obftroaciooes  inftitnere  oon  Kcatc  lo  prianc»' 
lomoa  indlcani  nonaerom  obferuationom,  qoafoiD  a»' 
iDdtari^m  tantum  a P. DAiS^aflefoatam hictRotia 

IXet  ^empui  ver.  \MiiL  et  Sec.  tempiGrad.  Min.  et  SeciStcBety 
^eriL  ad  qmd  refer^quihte  Cmeta  an-  quiku  Cometa  fiy-l 

ttit  pqiStiaC»\te  aut  pofi  /tellam  reafior  ayt  Aoftra-Wtiit  a  "a 
metae  bic  ol^abpeBt  ai  /iiuiJl/ior  ejk  fieUa, 
lata        •  }fior. 


ftS.  Aug. 
a-  ob/eru. 


4.iV 


f.u  52.  %$\ 
ta»  53«  19 


praec.  50^ 


praec;ol3&'' 
feqii.  X**  j*» 


Bor*  o\s^^.a6'^teUapiDloi 
lor,()uni(i 

fiti:i 
atalogo. 
Aoffratoct 
dioc  bioiis: 
5  r  Tioii 


BO^.    X*   4»  £3 


Bor.  o»  3« 


Aofir.  u  %%*  5 


IfeKISX  CHINARVM  JNStlTVTAE.  ^53 


4"  Sept, 

tf.Sspc 
4* 

titS^pt. 

IS.  -  - 


X.  NoT. 


i 5*  47'  33*i|praec.  y.  1  a*i 
14.  ftO.  $$ 


if^  14.  sS 


15.  ap.  «4 
15.  ka.  ftft 


15.  Sa.57 
>S*  53*3» 


reqiu'  I.  51 
(eqn.  4.  3« 


praec.  o.  t% 
leqo.  o.  xo; 
praec  4»  Oi 


pnec>.  17 
'eqa  x  i.  so 


«".35'.  4* 


^■7.  55 


Bor.  o*.ytf'.  «"jvhuin.occidOrio' 


Auflr.  ow      94  A.  Orioai»  fequens 

Auftr.  Q.  29.  30  Auftralis  l^ioarmii 
fub  brachio.fequen-, 
ci-  Orionia. 

A«ftr.  1.  «1.  5»;gni^  monqceiotfe.' 
Aoftr.  I.  aa.  5<J  «««wf^* 
Bor.  o.  19.  xs  De  quatnor  in  ha- 
nnero  moiiocerotis 
omnioniAnfiralio^ 
Por.  a       XX  pmniuin  Auftrsk* 

ior  trSangolL 
Aoilr.  o.  33. 4!»  sadenr. 


I^ec.  3. 


•'[  .... 

4r.  i%  zo 


equ.  V.a^^^  Bor.      39.4«  M-  Serpenthu 
fequ.  3. 4$  iBor.  o.  43. 3:5  Stella  intra  X  ct  r 

j      :  Qphi^ct  ,lk  mappii 
.   :  non.  dedsiiata.  . 

Borl  r.  4.16  Stelfa  cWiisdecjy^^ 
ia  mappo  |jK»fiui  cft 
i  ft*  4(/  A^llr.  fob 

'    biacbto  pilpecedeoti 
_  Pphiuci 
leqit.  7.'  %6  Bdir.  x.'  7. 11  Eadein  fleHs  qoM 

fuit  X.  No¥. 


i$.  34.  1« 


priiec  ij».  37  A'i*ftr;  i^.  zS.  jja  btelfa.  Ophfnci:- 


t.  23 

5«  53 


praec  7.  4.5  iuftr.  o.       5^9  eadem 
ftqu.' 
feqii. 

fequ.,  2  2."2i}. 

fequ."  a<5.  1*84 

fequ.  33 


4t 


f 3:7-  3^1, 

lequ.'  41.  12 


uflr.  o  2$.  2iS 


ladem 


9.  43i 

fequ.  12.      A uftr.  1.  27.  ^6 


fequ.  15.  59' 


coiul  afcepria^ 
ponitur  n^' 
,  3'.  Rofitio  tim 
Caadogi» 
Flamfiedii  ftt 
in  tDapph  Vi- 
idetur  niimme 


^uflr.  o.  21.  3  carfem 
i^uftr.  o.  19.  53  eadem 

4uftr.  o.  18.  U  Ip^dero^'?*^*:  (  *■ 
......       ^  j  r  .  .  .■>  I  , 

4uftr,  o,  J4..  o  .eadem  . 
i^uftr,  0.  12.  18  eadeih 
4uftr.  o.    9.  ;22  cadem 
Auf^. 9.    8.  i5,eadejpa   .  ' 
i   -    -    -    -  eadem' , '  djecljiiatjp 
(lon.  eft  .x^feruaca , 
arceQfiO  VQro^rpxi* 
iwc  tantnip 
Auftrni.  33.,MS(fc  .iiiter ' hnimuin 
.     Ophiuci  jBt  caudam 
I    *  Ser|$etitik'  •■ 

Auftr.  X.  s8.  19  leadem 


eadeip 


Aiiftr.  I 24. 1 5  7  cadetti.     •  Comcta 
difticile  cf^fpiecie- 
!    .tratur,  idiidjrcoobC 
|non  eft  pij^cifa. 


H  r  '  '  d»- 1*.  Nou.  i«ftiti^#  d^ioAli  : 

^    ;  y.  XkilHero  ftibortnni  ^ft^  "vtrum  48"  aut  5«"  fuc^int 
notan^a ,   nam  eo  ipfo  momento',  quo  obferuktio 
fuer^t*  infcribeoda»  aliqnis  ruperuenit.   Vt  ez  obrer- 
—  '  v«  -:•  1  >  ▼atio- 
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TationibuJiT.  tfolM  'Elelnenta;;  Copmi  dcteimi- 
Dentur ,  necefle  eft  noile  poGtionem  iieHarum ,  cum 
qdi^us  toraeta  fuft  comparatulr  •  NuIIi  e  nobis  yk' 
cauit  hod  operis  fiifcipere ,  tantoqiie  kninus  in '  Cfh 
meta&  filementa  fnquirere  f  'procul  d«bio  ab  Afiro- 
nomis  per  £uropam  difperlii^iflin  illa  iiierunt  defi- 
nita. 


.1     •  .. 


l:.  *  EPITO- 


E  P  I  T  0  M 

OBSERVATlONvi^  METEbROWKSICARVai 
jPfiTRQPOU  ANNp  MDC^Llcicm,  SECVN. 

.  JNSTlTVTAKyM.  . 

Auftore 
lOANNE  JLBERTO  EFLER. 

L  BarometrunL 

Vfus  fum  bardfnetrb  (ifnpHcL  Vhmctet  tubi  ali' 
quaaciUum  partem  deciiiuun  >  pollicis  iuperat, 
et  fcaia  diai(a  eft  in  poUices,  quorum  duodedm 
pedem  regtum  parifinum  conftitouat:  quiais  auccm 
iterum  in  viginti  partes  aequales  lubdiuifus  eft;  itt 
tt^j)aiie&  jailea.xesUfii>criis  _£rM[ime  aeftimare  6cile 
mibi  contigerit.  Baronfietrum  hoc  porro  io  hypo- 
caufto  ad  altitudinem  circirer  i8  pedum  fupra  fu- 
perficiem  mediam  fiuminis  Neuae  in  difiaotia  5000 
propemodum  pedum  ab  eius  ofiio  (bfpenfum  fuerat. 
Pro  quouis  autem  menfc  variationes  ipfas  altitudi- 
oum  barftmerriraium  per  iiocam-<ur«a«-  'W  charm 
deiigoaui,  cuius  applicatae  altitudioibus  ipfis,  ab« 
fciflae  vero  tempoi ibns  ,  qoibus  obferuatae  fiiefant , 
correfpondent. 

Menle  antem  quouis  elapfo ,  ez  linet  comt 
(deliiieata  leQneotia  ftciUime  concludere  potui :  fcili* 
> .  ..I  cet 
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cet  i),ftltitiidinem  baraaieti-i  maxiiiiam  «t  st)  miDtmaoi; 
hiac,;^)  yar^at^Qoem  feu  di^erentiam  inter altitu.dinein 
maximamet  mihimam;  porro  4)  medium  feu  feml- 
fummam  altitudinis  maximae  et  nlinimae;  denique 
5»)^'  flltttndfnem  baroimecri'  mediiam  ,  Hue-  fnmnKitn 
osH>jiv^^MU>^iQi^M  ^iviif^  pef  ^uqierMm  j^Anin^ 

Haec  quinque  momenta  in  tabulam  fequea- 
tem  difpofui :  \bi  nofendum  eff , '  dbas ;  pridrfts  figu- 
ras  altitudinum  barQmetri^umr  foUiccs  it^gros  de^ 
fignare  ,  pofleriores  ;  .  pirw.  ^tafefimn  vniui 
pollicis.  1^^a>  Wjexo  moneoduip  £(t  a.  ra,  ^nifica- 
re  ante  meridiem  ,  p.  .jp^  yerp  fofi  Pferjdievti  , 

Huic  tabulae  adfiruxi  fecundam     <]uae  pficti* 
.dlt>  per  -quod'  j;titerutUnm  lenrfpdriaf  -ilatus  ifearometri 
in  quobbet  «lenfe  ibpetabat  ^altitudines  aS^gl,;  a8i|,f* 
iS  ;  ijfys  ■et-itiiSts  poHkum  :;  quibds  intcrualHs  per* 
dies  et  horas  exprefiis  adicifla  efi  infuper  cofumna ,  ■ 
-<^ae  jndicaj^^^ti^di/iep^  v  ^^m»  ilUHS' j^llipflKtyri  fu- 
j^wbat  pjafififc  j?pr,giip:\idjui;".- fflWfiSf.     •  -  •  .  -r, 

Co)Hgi(up  t)A  %it  tobulfft,  pr^tolo  ^nnb.  ■  ^ 
T.  Ahitudo  trtaXTlwi/barbme.tH  2^.  8$:  menfcNd-" 
vembris  die  «3.  hora  i6-  irfef})e^i\  *  tliermtirti.^ 
iDeJisl  168.    Coelum  ferenum.  Vent.  N. 

Altitudo  minima  barometri  ad.  :  menfe 
Decembris  die  31.  hora  6  mane.  Thermom. 
Delisl.  152  :  coelum  nubibus  obdudum.  Nix 
copiofa  .ec  ventus  valde  vehcmens  ex  regione 
S  -  W. 

JlfHru^Vlll  Nou.Comm.       O  o  0  0       3.  Va- 


<J5S  OBSERVATIONES 

3.  Variatio  maxima  2.  03  vcl  «rw  poUicam. 

4.  Mediura  inter  maxiraam  altitudioem  ct  mini* 
mam  27.  S6. 

i  5.  Altitudo  media  inter  omces  obferaatas  28.  13. 

6,  Porro  mercurius  in  tubo  baromctri  fe  foftai- 
tabat  lupra 

ftS^  polt  pcr  dic8  ao7 

sSils  poll.  per  dics  227; 

ft$     poU.  pcr  dics  251! 

a7/w  poll.  per  dies  2725  ct  fBpn 

27  iM  poll.  pcr  dies  292. 

Vnde  conciuditur  meitnrium  fe  fi|ftcfiu(Se  ps 
lotcrnaUum  dimidii  anni  vcl  1821  dieniin  iupra  sl* 
titudinem         poll.  quae  altitudo  noo  valde  dificrt 
a  media. 

Comparatione  antem  fiida  cnm  conclofioDibat 
qnae  ez  obferuationibns  praeterito  anno  1772.  6dis 
erutae  fiiernBt ,  dcprebendimni  fiatnm  barometii  boc 
1773.  anno  gcoeratim  muito  altiorem  iiiiflc,  ilb 
paeccdenti  1772.  aooL 


METEOROLOGICAE. 


L  Barometri  altitudisies  inaximae,  minimae  et 
mediae  vna  cum  variatione  maxima  et  (tatu 
medio,  pro  fingulis  menfibus  anni  177'^, 
fecundum  Calendarium  Gregorianum. 


Mcnfe 

A  Ir  i  tuc 
Difif  D  c. 

*^  &•  r'  • 

I0  ni^ximii 
die  bora 

Altitudo  miDima 
Dig.p.c.)  die  hora 

VariaLio 
D.  p.  c. 

Mediu  m 
Dig.  p.  c 

Altitudu 

medi 
Die.  pc. 

IdilUai  . 

*     1  5 

Vl    1  i  i    «t.ll  !• 

26.  98  (12  meridie 

*•  37 

07 

FCUI  Uiil* 

Z5.  70 

1  r\  1 1 1  n  m 

IsJ  Xll*i^.lll* 

27.  77 

25  iDeridie 

2».  55 

27  07 

17  Vll.p  m. 

A        ft  1 
2/*  0  * 

i8.  07 

April. 

28.  72 

18  VLa.m. 

27.  90 

30  V 1.  a.m. 

0.  82 

28.  31 

28.  37 

Maii 

28.  <53  . 

23  lA.a  ni. 

27.  83 

7  iX.  p.m. 

0.  80 

28.  23 

2il>«  »  * 

iunii 

25.  5  2 

1 3  i  A.a.ni 

27.  48 

4  mcridic 

1 .  04 

25.  00 

iutii 

28.  39 

20  menaic 

21  Vl.a.m. 

27.  70 

5  X.  p.  m. 

0.  69 

2  5.  VS 

28. 04. 

Auguft. 

28.  32 

1(5  IX.a.  m. 

27.  80     I  ilt.p.m. 

0.  52 

28.  06 

28. 05 

Scpc. 

28.  48 

30  11.  p.  m 

27.  67  I13  meridie 

0.  81 

28,  07 

28. 06 

Odobr. 

28»  83 

9  ly. 

2I.  2+ 

25  IX.p.m. 

I.  59 

28.  04- 

28. 12 

Nouemb.; 

28.  .88 

23  X.  p.  m. 

27.97 

1  X.  p*m. 

2  IX  a«m. 

0.  91 

28.  43 

28. 43 

l^ccmbr 

2».  79 

14.  VI.  p.m. 

'atf.  8«?  '31  Vl.a  m. 

I.  94 

27.  82 

?8.  06 

Anoo 
1773- 

Nonembr. 

Mcnle 
*5  Decembr. 

2.  03 

37.  86 

28.  13 

Oooo  fl 


II. 


6^9  OfiSERV^tlONES 


n.  Numeras  dieram  qaibus  altitudo  Baro* 
metri  fuperabat  terminos  quosdam  cii^ca 
altitutoem  28.  polL 


fapra 

fupra 

fupra 

lupra 

-  iupra 

per  dimiUiuui 

,28.  10 

aS. 

os 

2  8.  00 

27'  95 

27- 

90 

mciiiis  fupra 

Menfc 

Dies  horac 

Dies  iiorae 

Dies  horae 

Dies  liorae 

Dies  horae 

Dig. 

p.  c. 

laa. 

"7.  0 

7- 

15 

13..  12 

14. 

fi  X 

Febr. 

35.  iS 

3 

£<^7  I  2 

2<$*  2 1 

-27. 

3 

30 

Mm. 

17.  3 

15 

18.  15  - 

20.  9 

<y 

48. 

i<S 

April. 

45.  15 

>27, 

12 

2S#  3' 

29.  •  <5 

30. 

d 

28, 

42 

Maii 

23'  21 

24, 

27,  I» 

28,  18 

29' 

12 

28. 

a7 

lun. 

14'  0 

16. 

0 

17'  0 

18*  3 

19. 

07 

luK 

IX*  15 

14' 

18 

itf.  3 

18.  ts 

23- 

4S. 

02 

Aug. 

lu.  0 

14. 

12 

22.  6 

25,  21  •- 

28r 

£8» 

64 

Sept, 

12»  21 

«4- 

9 

IT-  9 

19. 

28. 

03 

oa. 

x«.  «5 

2f.. 

2  J.  .  -  0  - 

«4. 

^S* 

«3 

Nov. 

2a«  3 

la 

29.  3 

36  '.  0 

30. 

0 

28. 

37 

Dec. 

ti,  12 

'  14. 

17..  « 

,19.  15^ 

21. 

28. 

03 

Aono 

267,  3 

272.  12 

,1773 

227, 

12 

3^5 la 

292. 

3 

28^. 

16 

Adfungam  6ic  deiuque  dbfernaiione»  mmnullat 
dc^nfiiuni  cc  aicenfuunr»  Barometri  fnbitaneoium» 

Menfe  fanuario^ 
<f.  i.  Iiora    9.  p.  m,  27.  30. 
dr  s..  bora  10.  p.  m.  37.  85.- 

Erg^ 


M  E  T  J5  an  QL  OC  ItC  A  E. 

lSr%o  {nteriuUa  tempofts  2«r  berarum  baro* 
inetrum  afcendit  cf»  pollictSk.  C(»bita  aubibu»  ot»T 
dui^luixi»  nix  coptofa.  et.  procella.  e  cegione  W». 

it  tf.  hors  3.  aifne  28.  3$ 

d.  %  hoTSL  ^  pc  m,  37.  ^50» 

Hinc  per  tempus  42  horarum  defcendit  baroc 
metrum  interuallo  tVs*  poll.  Coeldm  obdut^npi,  nix 
n  teatu»  vohemeni.  ex  N  — W.. 

d».  if*  hora  <?  p.  m,  2^»  5$ 

I».  m&ndte;  ^(Tv^S»  .  ' 

d*  1 3:.  hora;  9  p.  ro^  2.7. 

Primo  erga  barotnetrum  teinpore  iS<  horarunv 
pet  rpatfum  /99  p^H'»-  defeendrt  coelo'  nnBfbu«>  ob- 
da^,  et  Tent<>  vehem<iMcr  iUnttf  ex-  f4aga.  H^-W^ 
imx  cum  pluttia!  ac  nia&  s^ondaate»  Tum.  vcro  ice- 
jrum  'pec  39  hoi^s.  alc^ndit  interualla  /sr  polt  coely» 
«Xilleute  lereno  et  ireota  e  region&  N  —  O  Hanter  . 

r 

A.  10*.  merldrc  27.9$  . 

d^  XI..  meridie       j(oy  . 

<x>iiie().Qe&tef  lenspore-24:  horarttm  afcMdtt  bt^ 
fometnun  per  fpatium  n$  polU  Coeiunob  eiat  Sxm- 
oum  et  Teatu&  flabat  ex:  feptentrioner  ... 

d^  16.  hora.  5^     m»  -^7.  ^.7  • 

17.  hori  8  p.  nrt.  27*07 

hora  9  p.  m.  27.  87* 


S6i  OBSERVATIONES 


Frtmuni  ergo  interuallo  23  honruni  baro- 
ntetrum  per  fpatium  »  .poll.  defcendit.  Nix  ceci- 
dit  copiofa  et  procella  fuit  occidentalis.  Tum  aatem 
tempore  49.  horarum  itcrum  per  »  poll.  aiceadit : 
coelo  exifleote  iereno  et  venco  flante  e  feptentrione. 

d,  47.  hora  3  p.  m.  27.  4a 

d.  cp.    meridie  28.33. 

Per  intcruallufn  temporis  4;  horarum  a(cen-> 
dit  igitur  mercuri^s  in  barometro  poU.  coelum 
nubibus  obdu&uin «  niz  et  ventus  e  regione  N  >-  O. 

Menfe  AprilL 

4.  47.  hqra  6  p.  m^  »8.54 
;  .    d.  29.  hora  3  mine  27.  97, 

Etgo  tempore  33  horarum  deftcndit  merco- 
rins  per  »5  poIL  coelum  obdudam ,  pluaia  ct  veo- 
tus  e  legione  W.  - 

Menfe  lunio. 

d.  7.  hora  6,  a.  m.  28.05 
d.  8.  hora  9.  a.  m.  27.  52. 

Hinc  inreruallo  27  horarum  delceinfus  fbit  ^ 
jiQlL  Plauia  copiola  et  ventut  vehemeQtiflimas  ex 
occcidente. 

Mekife  Septembn. 

d.  23.  media  noi^e  27.  ^8 
d.  25*  hora  6,  p.'  m.  a8.  ^S, 

Afcea- 
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Arcendit  igitor  ineicnritt»  in  tubcr  baremettr 
interuallo  4«  horaniin  ,  per  fpatiunn  ,9  poH*  Plu- 
tia,  decidit  ec  ventus  e  regione  S  —  W  Yeheipenti9-> 
Hmm  faiL 

Menfe  OStobrL 

tf*  24.  meridie  so 
d*.  2f.  hora  9  p.^  m»  27.  2^ 
d.  87.  hora  6  a»  m.  s8.  3; 
d.  aS,  hora  6.  a.  m»  27»  88. 

PrFmum  trga  Bsrometmm  intemalla  tempo» 
ns  33  horarum  defcendit  per  ^  poll.  Plpuia  co». 
p\iSima  y,  grstndOy  et  Tentn&  occrdentali&  Tehemen- 
filHmus  ::  Deinde  rempore  33  borarumi  iterum'  afcen-' 
dit  per  ^  foll  niue  cardente  et  iiento*  Tehementer 
flante  ex.  feptentrrone:.  Denfqne  interualla  a^^  hort» 
lum  rnrfus  defcendit  per  poll<  niz  et  procell»  • 
fegfone  N  —  Wi. 

Menie  DecembrL 

i.  9,6,  hora  10  a*  m;.  27«  pa 
4'.  atf^  hora  rz  p.  m.  a9. 43 
d.  37.  hora;  p.  m..  28^.  03 
di  31.  bora  6,^  a.  m»  26»  8  5* 

Frimom'  igitur  interuallo*  fiorarai»  afileii^ 
«lit  baromecrnm  ^  polt..  Deiode  iotetuallo>  i8<  ho- 
nram'  defcendir  m  polL  Tum>  aotem:  tempore  84- 
borarnm  adhuc  defcendir  per  v»  polL  Coelom  nn- 
inbiu>  obdndam  f  oix  copiofr ct  Teoni»  icehemen» 

tUfiroOft 


tiflTmius  primo^  feptqitrtone  ,  •deiois  e  itegfone 
K —  W  et  yltimirm  &sitm  aqqI  c  icgioaei 
5  -  W. 

U.  Thermometrum. 

Adliibui  Therirometrum  tnercurio  impletuni 
(deslislianum  ,  Petropoli  feftum  ,  tuius  conflrddiibnis 
principium  latis  nottim  e(t:  frtdicatiir  fcilicct  in  fca- 
eius^^tralor  aquae  ibulHentis  pcr  <ipTiram  .et  pun- 
^\iix\   congclationis'  natufalis  pcr  ntm^erutri  ^50^ 
T»m:  hoc  Tiiermdin«tjum  aeri  eypofitiwn  ^t  jn  lali 
l«:o  verfus:barearn  ftmpcr  <;oUocatum  fuit vt  Ioi| 
id  jiec  .<iire(3:e  jaec  per  reuexl&erationeflfi  irxadiaxe  po*- 
tftiediM    lOblertiatiQacs  aptem  Jioc  Jhcsmf^pffp  jn- 
ilitutas  itecum  in.duas  .tabula$  redijgere  xionQtu^  fum,. 
qttarum  prior  altitudiaein  Qia^ifnam  minimam, 
ina^  caoi  :di&rentia  inter  jeaffd^n^  itidicar  y  pofleiior 
Tero  fpeciatim  ftatum  frigoris  et  calcvis  prp  iingu^. 
lis  menfibus  cxhiljet,,  Vbi  -monendum  eft,  pex  Ha* 
tum  frigaris  illam^alfftu^inem  minimam  Thermomctri 
intclligi ,  quae  pror  yno^QqttCijie  plejuirtqu^-cenapo- 
le   matutino  et   »refpiicfin(»  oliferijatur.  .Siflfiiliquc 
raodo  ftatus  caloris.  cuiu5i,uis  diel  /ignificabit  altitu- 
dinem  maximam  'tli^ermomctri  ^  \ereaip  quae  ma- 
xima  parte  meridre  aut  Hatim  pofT  m6ridienh  irbta- 
nir;  >H)r*ilM  mcltlitfs  tiaboja  f0ain&  pro 

qttoq^s-mente  nume?onrp  dieruin  )  qiiibiB.^fiatas 
^is  et  caloris  fopenbac  teirnninjjls   ocmiiuttoA  iiK 
T%«rmoimetcb  ilcUtsliafia    Yodo  jutot*  hoc  1^73 
«iho  li>i(ib  ^iitt^^^J»  ^igfiiiipiss;:^:^^»^  ajUWv  intQr} 
"      *  qaos 


M  E  9^1^  A  E.  f.«|; 

fri^i^iores  gradu  170.  Tum  vero  inter  hos  acdies 
fiilflej^;  qul&us  frigi^  fupefabat  i|fadum  rgo  intet 
<yio$_  tapdem  tJ '  dletf  flreruat  frigidiores  gradu  x  po 
e!t  V  tantum  4ie8  Tri^idijyej  gradh  200.   Sic  ct  de 

£x  ;tabiuTa  i^iori  autem  ujitjel^i^tur ,  per  to- 
tum  tViJ^Jn*  fiHff?  >  ,  . 

;  ^ciiudinemt  TlMHynQi^ct»  ^mvoicMm  feu  gri- 
'dmn-  fngoHS  «naxkni.  203  njij^ .  Ifnuarii  die  29. 
Iioi|»*i!hitillina  rVllfy,  jSfroiB^trQ  aft^  jf.  ^cpeli^  ^«fa. 
ileitte:fefCBO.Qt  .T«nt»  l^ni.t^  9an«e  «n  plaga  N-^O. 

rAhitudiaeai  ^TJIief m^gieiiic  ngMf^imam  feu  gra-  . 
•dumc  cal4irisini«gtij|ii.to4;  d^^  2^  ii)l<pfis  lulii ,  ho> 
ja       .poft  mBeriii^m^  JSaf^mttf uni  v  aRJ^cJ,  ;  coelum 
4er^m.  1  -Teni»%  ^  ^H!egip»e  ^  rs,0»^ 

<  VjB^e  ^cialiQ^^Tti^rooofieit^i  .«Bixima  per  to: 
tuiQ  «IHEMUD  S»t  5(p  .«(id,.  Pe^iil.  . 

SfcoMai  itig^M  obfeM|Bttt]p^  gili^tra  gradus 

■-       .1.:.  .:o  -r.'  jdies 
ii«  ct"-?<bo^iaicta^  1^1  ^^ai«^  -   -  a 

soo  et  ipo  die  23,  28,  31,  lan.  et  die  x  Febr.  4 
3po  et  280  die  2.  .4.  x3.  14.  15.  16,  17.  x 8, 
ip.  24.  27i  lan.  die  2.  3.  4.  Febr. 
«l  dic  24  Decembris   -    -  -  -15 
aSo  et  170  die  i.  3.  5.  6.fi2.  32.  25.  lan. 

die  12.  22.  23.  24  Febr.  dic  14. 
19.  so.  21.  23.  29  Majrt.  die  33. 
24  Nov.  ct  die  15.  23.  27.  Dec.'^* 
•  I;.  ?^«i^XVlli,  Nou.Comm.      P  p  p  p  Olor 


€6^  OBSERVATlbNES  - 


Calor  autem  deprehenfas  fuit  latra  gndas 

<oo  et  zxo  die  15.  lun.  die       23.  24.,  2^diei 
3^7.  2S.  29.  31*  Iuiii>  et  dia  s8. 
aa.  23.  Aug.   -   -    -   -  -  -I». 

xio  et  ZAO  die  14.  17.  Maii:  die  3»  4.  13. 

.14.  itf,  19.  40.  aa.  »4— 30  luniii 
die  1—4.  12»  Z4»  z8»  Z9.  ao.  az. 
30.  lulii;  die  i.  5>  8-  9.  Z4. 
Z7.  z9.  80.  az*  as.  3z. 
Augttfti    -    -    -    •    -  -  -.4« 

iaO  et  139  die  z5.  ztf.  z7.  Z9.  ao.  Aprilisj 

die  a7  5.  <r.  7I  8.  zz.  za.  Z3.  xtf.  . 
z8.  80.  8Z»  a45.-a7^  aS.  30.  3z. 
jMaii ;  die  z.  ft.  j^'  7-  8.  p.  jo.  > 
iau  17.  1$;  aii.  '83.  laaU^^  •  . 
die  5— zz.  Z8.  «5.  z^.  z7..lQlii3  t 
die  4.  3.-  4.  ^ '  7.  zo.  iz.  za^  z3. 
15.  24.  85*  %6.  87.  30.  Aognflij 
die  z-J-5.  ^-'•za.  Z4»       x8.  az. 
«3.  84.  25*  A7  Septembris;  dent 
qoe  4ae  «.  5»    ib|  7.  Oftobm  «jri 


I 
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X  Thermodiecrt  s^titodinesr  minktiae  et  msud« 
.  mae  pro  fingulis  menfibus  anni  1773,  fe- 
cundum  Calendarium  Gregonanum. 


racnic 

Alticudo  minima  |Altitudo  maxima 

1  )tflfi^r*^nt4ii 
JL/ 1  iiwCvii  inn 

,  Oradus 

Gradu! 

»  die  hora   Gradusj  die  tiora 

laiiuar 

303 

29.V4l.a.m 

10  11.  p.m 

57 

Febiriian 

193 

I.  VI.a.m 

.  151 

20C  ILpum 

Marr. 

80.  VI,a..m, 

'44 

12?, r    .  ^ 

34. 

ApriL 

153.  VI.a.m. 

127 

20.  ll»p.  m. 

2<J 

Msiii 

148 

t  Vl.a.m. 

r  ri  y 

!+•  11. p.  m. 

30 

lonu 

5) 

7>VI.».m. 
9  J 

108 

15-  n.p.m. 

lutii 

13^ 

8.  Vl.a.m. 

X0-4 

24.  ll.p.m 

3»  ■ 

»34 

2?VI.a.m. 

107 

22.  II,  p.m. 

Septembr. 

143 

X2X 

•1 

^^II.p.m. 

22 

Oftobr. 

x^o 

VI  a  m. 

124. J 

7.  i  I.  p  m- 

Nouembr. 

174 

24.VlI,a.ro. 

I3<5 

I.  1 1.  p  m. 

Decembr. 

iSi 

24..  VLa.m. 

i+(5 

6.  IKp.  mJ  35 

Aano 
1773. 

ao3 

Menrelao. 

104  jlVlenre  lulio^'  99 

Pppp  4  IL 


Men^apo  ipoi8o|i7.o 

ti  I  . . .  . ,  j    >  r< — rrti ■  ..  .  j 


lan.| 
Febt. 
Maijt. 
Apii 
Ma$ 

lulii 
Augj. 
Sept. 

o<a. 

NoV. 

Dect 

AnoD  k 


1' 


43 


9 


+3 


i5o 


^7 
ao 
154 


I 


.150 


3ji 
5 


29 


140 


28 
31 
30 
12 


«7 
30 


813  148 


^26 


iio 


8 
3 


lao  ji  30,140 


•  «O' 

ii6 


-  . 


/;^4 


29 

■4- 


:  31 

;3o 

X 


13^  <9tf 


.150 


30 

3» 

30 

3« 
3< 

30 
28 

12 
255 


f 


4t 


Hlhc:  .conriparatibne:  fadTa;  c.um  ftaiO'  ffigofts  cr 
cdbrir  anno^  praeced^tc  1772»  oblcnifto  >,  «oncludi*- 
ttir  hoc:  177.3i.anno  et;  frigits  er  calbrem^  mihoremt 
ftilfle;  illb»  i77ja:  jnailri.  $^iiti\  atiooj  jpraeter^ta;  anflo-^ 
KtJiitnus^^  2:3.^  dics>  fHgfdibres^  ^gradibus^  1^40  {:  14^ 
^ies<  frigidibres^  gnKjlilnis^  ^iP^^r  8p>!  dies'^  frigidibfes> 
^dibus^  itfb  f 'ftf»  dics-  ftigidiori^  gradibas^  i7t>  V' 
ftj;  dies  frigjdioii^ess  gfttdiKor'  18^;;  i^ydifesi  fHgidio- 
res'  gradibus^  190:  et*  3-.  dies  fFrgidibr^s^  gradibusi^oo.-  .; 
Similique^  moda  de^reliebdiinus-^  i!lb>|.anno^  .{piaetcdtON- 
12^  dies  calidibres  fiaifle  g^fadllius  i.i  0 61:  dies  ca- 

Hdio^ 


M  E  TgEiBniT>t  OHltJt  A.  E.  ^S$> 

&3Q ;  205  dies  calidiores  gjradibus^  14,0      s^;  dlel 

Delpde  ftrg.us  nraxiinviii'  praeterito'  anTiiy  >fHie 
Sftfl^,  cuni'-  hoc:  anno)  taatum.  C03:  graduum  obferua- 
tumi  fStevit nM^^  priinpdGmvai  fatis>  conibf qjliaaia 
Tii'  differ-eDtiai  nofl)  inagQa!  deprefaeadatur;^ 


^  HL.  Verttus:-iet:  Ventaruiftf  Diifeftibftes;. 


Menfe 

ivfili. 

Vent 
lenia 

Jf,e#it.jpiqc^it 
fqctis  n^Q^ijisi 

1  ,  a  1 . 

i 

pm 

-bt — 

Stfd 

>  1 
Wcit 

N-wi 

Vsiria- 
bilis 

.dies? , 

e^llies- j 

dies 

diest 

die& 

dies . 

dies 

<lies»: 

lidies 

dies 

dies 

lan. 
Febr. 
Mart. 
Apr, 

'Maii 

lunii 

lulii 

Aug. 

Sept. 

oa. 

Nov.. 
Dec; 

; 

■  *-3! 

:  <SJ, 

•  >3j  s 

i 

'  '5- 

■  5'- 

■■M4-' 
« 

'••rt.-  , 
i  •to: 

lO^ 

'  7 
20 

:  3 

,  w 

\  ^ 

\  ^'•: 

P 

7' 

■V  2:' 

^            :  ' 

/^^  • 

4 

.  '4- 

t" 

r. 
4 

"  <^ 
— -^' 

a^  ! 

•  4-'; 

f 

r 

;  5 

i  5 

14 

;■ 

'  .'3J^ 

\ 

i  ^ 

2* 

1 

T 
4 

T 

9? 

r 

■■'13^ 
■  X  ■ 

■■4-'  ■ 

f 

3; 

r 

3: 

2- 

II 

5 
I 

; ' ^\ 

\  5v 
;l  ft.. 

2; 

3 

•: 

5' 

.  3 
^  4 

I 

^  3. 
;  5 
;  3 
4 

8 

■f 
9 

.  7 
9 
5 

■  .  2-  - 

7 

'  3 
T 
3 
3 

4 

I 

3 

3 
I 

7 

X 

r5<r 

9<j; 

4&^ 

5:4^ 

29? 

40 

+^ 

49^ 

55 

20 

Vnde;  patet ,.  hoc  anno^  maxime  regnaile  ventum-  e 
regione  N-W,.  tum-  vero'  ventum  e  regione  N-Oj', 
deinde-  zeph^rum*  et.  boreami    Porro  perfpicitur  hunc. 
.V/  2  p  p  p  33  annumt 


<J70         '  ;  e^ERVATiONES 

«pBain  aliquantni<iin  yeutofiorcm  fitifTe  aBOO  prte^e^r 
lipto  i77a. 

Speciatim  «utem  hoc  aooo  procellae  flabaot  • 

Nord  d.  «4.  8  5  Febr.  d.  a<f,  O^lobr.  d.  »7.1 

Decembr,    -    -    -    -    -    -    -    -    -  ♦ 

N— Q  d.  4«  Augufti  -    -     -    -.    -  I 

Oft  d.  6,  Mali  d.'  S.      lulii  '  -    -    -    -    -  s 

S—O  d.  19.  Apr.  4*  7.  Maii  d.  3.  lud.  d.  24 

lal.  d.  p.  Sept.  d.  16,  Nov.  •  -  -  <^ 
Sfid  d.  14.  Apr.  d.  23.  Aug.  d.  23.  Sept  d. 

31.  oa.  -  -  -  -  .  -  -  -  -  4 
S— W  d.  .i7-  Mart.  A.i^.  Apr^  d«  4.  p.  lun. 

d.  X7>  Aug:  4*  ■'o.  24.  Sfspt.  d.  II.  31 
,   Decerobr.     -  i   -     -    •  ^s^i 

WeA^d.  $.  lan.  d.  5.  6.  luiiii  d.  15.  lul  d.  Ji. 

i8.  21.  Scpt.  d.  25.  6d.  d.  28  Deccrobr.  p 
N-W  d,  if.  lan.  d.  1.3.  Febr.  4.  10.  Mart* 

4.   >•   2.  ;3o.  luo.  d.  15*  Aug.  d.  »f. 

«7.!  Oft. '   -         -r       i  r    •  . 


JV. 


M  E  t  £  O  R  0  L  O  Gt  1  C  A  E.       «f  i 


IV.  Conftirudo  tbelL       '  "  ' 

Meoie 

j.coeluED 
(erenuni 

queluoi  - 
tobdttt^un) 

Ncbulofuii) 

Pluaia 

Nix 

dies 

di^s  .  • 

die«  ■ 

5' 
8. 

3- 
I. 

x. 

.  -3. 

3. 

5- 
7. 
5. 

a. 

'  dtes ' 

dies 

lanuar. 
Febrnan 
Mart, 
Aprii 
Mait 
luoii 
lulli 
Augoft 
^Sept. 
OOobr. 
Noueoibr. 
Decembr. 

xa. 
f  13.' 

17. 
*». 

9- 

12. 

II. 

.3. 

13. 

IB, 

lOi 

a.' 

3. 
10, 

14. 

17- 

»  ■ 

4 
13 
14 

IS 

XI. 
XX. 

9. 

I. 

4» 

7' 
14» 

Anno 

12  7.  ■ 

1*4. 

4^ 

■9<fi? 

57. 

Flure»  igitur  die»  kfSai  fuerunt ,  quam  anno 
praeterito,  Tbi  corum  taatum  102  numeiabsntur. 
Ac  oumerus  dierum,  qoibna  pluuia  et  nfz  cecidit» 
mnlto  minor  deprehenditur  iUo,  anno  praeterlapfo  ; 
fluit  fdliees  tunc  per  114  die»  et  ninxit  per  diei^ 

V.  Rdiqua  phaeaomena» 

GRndo  decidit  diebu»  3  f  di«  fcilicet  &  Maii;  pom 
4ie  17  Augufii  et  die  «5  0(^ri«r 


iT 


*3  ; 


C7»  0B$BRVAT1<»>JBS? 

Aurorae  borealliji,  ebfof 001:1^ ifve^ilat  ;  et  quidem 
j8  perlucid»S^-i(T.  17-  ^ 8-  3o  langarii^' 
4.  Febr,  ,4 -^5/' .  Mitt^^ 

iis  ,  d.'  1 5  Au^uffl:,.-d^;.  -a^t  Sfeptc <}.  iio  Oa<)j. 
|>ria  6.  15-  »-7.  J8  'Nouembri»  «et  id.  jj^  x  4% 
.I>€[cerabns.  ,  PorTo  j,  3  aurorjj^/  Bofeal^  ij^if 
.  liojes  <i.  15..;  27  lanuAi^  d;  i>  aji  ^flU.^ 
d..  12..  i8.;^3.  ^  ^prilisii  ^  10.  S^.  d, 
ip.  2x  Odt^^is  et  d.;  J4.  j^i^t^SouemJ^if^ 

Tonuitj  ttf''j  .diei7  Maii^-:d.  ij.  irtf.  47.  ai.  ^ 
luni!;  d.  ^.'  M'  -^S^  31:  Iuliii(:ii,4 

^7.  1$  et  *3  Awfti        '  . 

IParhelia;  ohferuata.  fuerunt^,  f^iliciy;  d.  2."is^.iff» 
j         ,  3ir  ^abuariiV  et  d.  a^/Feirn^uii. 
H#lo  jLwwelibis  { ,i  27  lanilaTii  et  d-  1  FSbrthirE 
Fltfmen  Nrtla  a  Jlacie  libe^iimi  fiifj  4^  .^g 
;        lis^i  di!  die  i<?  Nouembps!  maxipia  janfi&y  ^^k 
■  '       ^Nduembrrs  Yero  VbTqu^  giacie  tMhf^^t^j.. 

...  :  •   :  I      '         "•  '■  '> 

r  ff   I  ,•    i  •;  ^-j.    ':r,-:'j  jo;  ^  -   i..'  ..j,- 

t     ■  -  .  r»   /  :    .   .  •  ^  . 

•  .     .  ■  *.     •.'         •    •.— rr-' 


METfi<>l|^]L!t>OieAB.  €91 


I.  Tabttb  exhibens  coinparitipiiem  Thcrmbmetrt 
Deslisliani  cum   Reaumuriano ,  cuins  ppe  gradus 
Deslwliani  facillinne  TcducuiHur  ad  leauinnrianos 
/t  vice  verla. 


Oradus  Deslhliani  ad  pa: 


Desli&lc 

Rcaum 

Dc  lislc 

Reauim. 

Dcslislc 

fDcshslc 

)cslbk 

0 

i  5.U 

1 70 

1  10,7 
xt 

1 30 

1^0 

21.  1 

(  to 

15' 

0.  5 

49 

1 70.  0 

191 

21.  9 

09 

1 

1 

'7« 

II.  2 

129 

1^1.2 

22 

0S.8 

152 

i-.i 

172 

11.7 

(28 

192 

22.  4 

1 08 

153 

1.  0 

«47  i 

172'  5 

12 

127-  $ 

i^7  < 

153-7 

140.  3 

'73 

12.  3 

193.  I 

23 

1  c0.  p 

154 

2.  1 

1 4.0 

'7+ 

s 

if.  8 

120 

194 

23.  5 

100 

155 

7 

»45. 

»7+  4. 

»3 

»25-  0 

195 

14 

:05 

155.  ey 

3 

»44.4  . 

X3-  3 

125 

24*5 

'C4 

'44 

1  3.  9 

124 

'190.  i) 

^5 

t03.  1 

157 

-2.7 ; 

141 

iVtf-  * 

*23.S 

JP7   '  • 

25  I 

103 

157-  5 

4  -  i 

177 

»4-  4 

123  ' 

ip8 

25.6 

102 

158 

4.  3 

142 

14:  9 

122 

^98*7 

20 

01.  3 

159 

+  8  , 

178. 1 

^5 

121-.^ 

»99  " 

i0.:  I 

lOl 

5  ' 

C4O.  0 

»75?  1 

i2r  ^ 

1  ... 

3  60 

5'  3 

140 

180 

T0 

f20 

:2oo 

100  . 

101 

5*  9 

i8z 

2001.  0 

^7  ' 

00«  4 

101«  3 

« 

138^1 

17 

I  18-  1 

201 

99 

138 

183  , 

17. 

m8 

'202 

27.;  7 

98 

J03 

0.i> 

13T 

«8j  ; 

117^ 

,202,  9 

'  91'  5 

103-  > 

7 

13^*9 

i8>7 

18 

110.  3 

203 

28.  1  ' 

■P7 

7^5 

130 

184 

x8. 1 

110 

204 

2C«(8 

1^5 

8 

135 

>8* 

»8.7 

111 

2o4-  4 

2p 

py.  tf 

100 

8.5 

134 

i8f.<y 

19 

114.4 

2o5 

29««  3 

9J 

100*  P 

9 

X33*  1 

i8ff 

19.  2. 

«14 

2C0  . 

2p*.p 

J>+ 

107 

p.  I 

133 

187 

19.7 

^13 

2  C0.  2  ; 

30 

108 

0 

X32 

»87.  5 

20 

112-5 

207 

30,4 

108.  7 

10 

131»  3 

188 

20.  3 

1I2 

2c8 

30.9 

92 

109 

10.  X 

131 

189 

20,  8 

III 

208. 1 

31 

'91.9. 

170 

10.  7 

130 

189.4  ' 

21 

1  I  C^  0 

I209 

91 

ipo 

21.  3 

IIO 

210 

12 

90 

tcro  riniAram  refpoxidcnt  gradlba:)  reau- 


ximriims  infra  pii&&iim  congelationis  naturalts,  ad  dcxuam 
Tcro  gndibns  iisdcm  fopra  punaom  congelationis. 
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IL  Redndia  pollicatn  P^riCaorum  ad  Loadiaeoles. 


Tkrif?n. 
poll.  }in. 

LfOndin. 
poIK  lin. 

► . 

Pariflu* 
poll. 

Londin. 
poft.. 

polL 

Londin« 
poil. 

26*,  9 
25.  10 
26^  IX 
^7-  0 

28.  8.4 
28.  8.  5 
28..  8.  5 
28.   9.  6 

26.  85. 

2<y.9o 

25.  95 

27;  00 

28.54 

2«.  69 

28.74 

2  8..  80 

28.05: 
28.  vo 

2ff.  IS 
28*^ 

29*^92 

29.97 

30.  02 
30.  08 

27.  1 

27.  2 
27.  3 
27-:  ♦ 

28  10.7 
28.  II.  7 

29,.  0.  8 
29..  I  9 

27-05 

27.  lO' 

27. 15 
27.  io 

2'8.  85- 
2r8. 90' 
28.  9<^ 
2>or 

28  .  2f5 

2.8  .  30 

28.35^ 

30.  13 

3a  19 
3^-24 
30.  29 

27.  5 
27.  6 
27.  7 
27-.  8 

29.  2.9 
29«  4*  0 

29.  I 
29    r?..  t 

27.^2^ 
27.  30 
27'.  35 
27^40 

2ir-  o5 
29. 1:2 
29. 17 

2  9..  22 

28.45 
28.  50 

28.  tfo 

30.  35 
50.40 
30:  4« 
30.  5r 

27.  9 
27*-  xo; 
Z7  *  II 
28'..  0 

29-  7.2 
ap;  8.3 

i>.  3 
29;  to«  4 

27; -fT 
27  %o 

^r^ss 
2r*6o 

29;  28' 
29. 

29..  38 

29^  44' 

2«.  6s 

28.  70 

28/,7r 

2  8..  80 

\o^S^ 
3a:^<s:r 

30.  6r 

30.  72' 

28«;  r 
k&u  a 
28^  3 
28.  4 

29. 1 1..4 
30^  0.4 
30-  U  S 

JO.   2-  S 

27.  ^5 
*7-70 

S7^8o» 

29.>4^> 
291  f  4 

29^  ctot 

29.  ^5 

28.^8* 
28-  90 
21.95 

2j>:  00 

30.  77 
30. 

$0.8« 
%dt9i 

28.  5i 
Z8i  6 

J«L  7 

8 

30i  %.& 
30.,  41.7 
30.  5.8 
IC  6.g 

^r-^s 

27i'90 
27.95 

2^8^00 

29.70 
29*  7^ 
29.  81 
?9-87 

29.  05 
29*  10 
29.  15 
29.  20 

31.04 
ji»»  09 
3i.i4v 

2g..  9 
2«.  10 

28;  11 
29^;  0 

ja.  7  9 
30.  9.  0 
30. 10. 1 
)0. 11.  3 
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IIL  Redudio'  pirtionr  centedmarunr  polticis  ad  fi- 
nea»  (iue  parte»  duodecrmale»  pollicis^ 


rartes 

fartes 

factes 

Partes 

('artes 

centes. 

centes. 

centest 

centes. 

centes; 

i 

O.  I 

21! 

2-  j 

41* 

4«  P* 

6t 

7.3^ 

8r 

P.7 

O.  2 

22' 

'  2.ff 

4^ 

5.  0 

62 

7.4 

82 

9.  8 

0'  3 

23 

2«  7 

43- 

5-  » 

«sy 

7'  5 

8  3- 

4 

o.  S 

24 

2.  9 

44 

5.  3: 

<r4 

7«  7 

.  8^4- 

ro«  t 

5 

;  o*  <r 

ar 

'  3-0 

4f 

5-4^ 

6S 

7.8 

85 

lo.  2 

6 

o.  7 . 

2tf 

3-  1 

4<? 

5.5 

66 

7-  P- 

80 

ro.  j 

7 

o.  8 

3'  2 

4r 

5.« 

67 

8.  0 

87 

10.  4 

8 

o.  9 

28 

3.  3 

48 

5  '-  7 

<>8 

8.  r 

88 

10.  5 

1.1 

2P' 

3*  5 

5.  9 

09 

8.  3 

89 

10^7 

xo 

I.  2 

30 

3rtf 

50 

6.  0 

70_ 

8.4 

90 

'10.8 

I» 

^  1.3 

31 

'  3.7 

<r.  I 

71 

8.5 

91 

10  9 

rx 

r.4 

32 

3.  8 

52 

ff.  2 

72 

8,<y 

J« 

ri»  0 

r.  5 

3J 

.  3-P' 

5j 

<5.  y 

,73 

8.-7  . 

93? 

«1*  1 

r4- 

1.7 

3+ 

.4-  r 

54 

74 

:  8^9 

^4 

ir.  7 

r.  8 

35 

4.2- 

55 

<y.  (5 

^5' 

9.  0 

95 

11*^4  : 

tS 

1-9 

3<y 

'4-3 

5<? 

<5:7 

9.  1 

pff 

II.  ir 

ir 

2.  o 

37 

4-*4 

57 

6.  8 

77 

9.2 

pr 

i8 

2.  t 

38 

,4.5 

58 

<?.  9 

78 

P.  3 

i>8 

J1.7 

r9 

2.  3 

39 

4.T 

7.  I 

7P 

9^5 

II. p  ^ 

*-4 

.40 

4i8 

60 

r  2 

80 

9.<? 

100 

12.O' 

4^  ' 


-1*  I* 
'  0 


\ 


T        '  < 


1 


4  V 
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